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ORATIO INAUGURALIS; 


a Jobanne Wallis, Geometriz Profeſlore S4- 
viliano, in Auditorio Geometrico, Oxoniz, 
habica ; ultimo.die Menſis O&obris , Anno 
1649; quum publicam Geometriz Pro- 
feſſionem auſpicarus eſt. 


Infigniſiime Domine, Þice-Cancellarie; 
Reliquique DoFores, Profeſſores, Xdinmque 
Prefeti Venerand : 


Egregis Procuratores 5 Ceterique, tum Regentes, 
tum Non-Regentes, Magiftri : 


Po 


Unique quotquot adeſiis Viri, ſuveneſyue | 
| Academici . | 


£ogy a llantumvis non ſim ego prorſus 
| neſcius , quanto ſubſidat inter= 
vallo Geometra ( dicam?) ve- 
ſter, an hodiernus Orator 3 ram 
infra ſublimem tantz Scientiz 
dignitatem, quam Majeſtatem 
| hyjuſce Auditorum Coronz ce« 
"leberrimz : Non tamen efle, 
ſpero,quicquam, cur reformidem penitus, favore _ 


Suſcepti 14s 


00. . 


D:H.: Savi- 
lis Encomis, 


- Oratio Inanenralis; 
ſtro fetus, & denobiliflima Scientia, &.coram huma= 
niſfimis Auditoribus, verba facere* 

Audacior fortaſle res videri poſlit , 8& modeſta pa- 
rum, virum vix ſatis notum, vix dum: alamnum, in 
Academia celeberrima ſtatim. prodire Profeſſoremz 
eoſque tanquam de Cathedra. compellare, quorum 
non paucis ſatius eflet ſe auditorem fiſtere, | 

Non deeſt tamen quod hic dicendum occurrat, non: 
tam pretextiis, quam-juſtz defenſionis loco, 

Partim enim invitat notiſſima veſtra Clementia, 
qui in Adyenas, ctiam exteros, ſumma foletis huma- 
nitate propenſi eſſe; przſertim vero in «4:3 yeltros, 
ex conjundtiflima. ſorore Cartaebrigia nepotes 3 quos, 
non tam ut adoptivos, quam germanos filios, in pro- 
prio repoſitos ſinu, ſumma ſoletis indulgentia exoſ- 
cular. | : | | 
Partim etiam animum faciunt ipſa- Statute Domini: 
Henrici SA VILIIT, Equitis Honoratiſlimi, cando-. 
re morum, & multiplici Eruditione infignis, deqz lite- 
ris literatiſqz omnibus optime meritiz Quibus ipſe, pro. 
ſumma qua erat munificentia,animoqz ad ſtudia, prz- 
ſertim Mathematica, promovenda-propenſiflimo, du- 
os Mathematum Profeſſores ſancivit, alendos curavit, 
nſque leges poſuitz quos j#95 de quacunque gente, 
de quacunque profefſione, ſtatuit eligendos.. 
| [nvitat igitur Clementia-veſtra; Suadent Statuta Sa - 
viliana; propriuſque ariimus.ad hujusmodi ſtudia per 
ſe propenſus, eorumque five vota, five ſuffragia, 
qui id negotii mili demandandum curarunt , Jubent, 
iſtis invitamentisobtemperare. _ | 

Cum vero eratiffimum! SA V IL TIT nomen me- 
morare contigerit 3 © prolixa ſatjs- oratione poſlem in 
ipſius Encomia, ſtd neceſle, perorare 3 {1 nempe, 
guz, dum in vivis erat, edidit eruditionis ſpecimina, 

quz- 
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Oratio Tranenralis. 


quzque, mortuo, ſuperſint monumenta , receſenrem 


fingula. Norunt hac Zronenſes, Norunt & Mertonen- 
ſes,quorum utrorumque Collegiis ſumma cum laude 
ſimul przfuit 3 1mo Oxom7 tota , & univerfa quidem 
Reſpublica literaria , norunt melius, quam ut mihi ſk 
opus figillatim illa repetendo fingula immorari:eumqz 
ne poſteri penitus ignorare poſlint, hujuſce ſaltem diei 


. & locicelebritas, & exercitia Mathematica, in omnia 


( ſpero) ſecula, ipſo jubente, continuanda, prohibe- 
bunt, | 

T aceo igitur, fummam quam habuit Grzcarum li- 
terarum peritiam, & cognitionem limatifliimam 3 qua 
in re vix ulli, per univerſum terrarum orbem » ſecun- 
dus erat- Undehic fojJus ſeleftus fuit , qui Sereniſſi- 
mam Angliz Reginam ELIZABETHAM in 
Grecis literis inſtituatz & deinde ab Auguſtifiimo 
JACOBO KRege, dum novam Sacri Codicis verſio- 
nem Anglicanam parabat , accitus eſt $avili#s , qui, 


cum aliis aliquot magni nominis viris, & Jlinguarum 


peritiſſiimis, operam hac in re navaret, Quod & fum- 
ma cum laude przxſtitit. | 

Sed & opera celeberrimiillius Grzcorum Theologi, 
Tohannis Chryſoſtomi Antiocheni , ſumma induſtria, 
incredibili labore, & indefeſlis vigiliis , ex variis col- 
latis exemplaribus Manuſcriptis reſtituta, ſuis tandem 
—4vionen 1immenſis, eleganti charaftere, excuſa edi- 

it. 

Egregium etiam illud” Bradwardini opus (qui & 
ipſe aliquando fuerat Collegii Mertonenſes prafettus) 
quod, De cauſa Dei, inſcribytur, adverſus Pelaginm, 
SAVILIUS noſter ex Manuſcriptis exemplaribus 
in publicam lucem protulit, & typis commiſit. 

Preter autem la in Theologia ( cui tamen ipſe 
nomen non ex profeflo dederat) magni molimu.is 

Sd 2 op<ra 


Oratis Inanguralis, 
opera; ſc etiam alias preſtitit eximium virum, Hiſtori= 

cum, Criticum, Philoſophum, Mathematicum. Vete- 
= Hiſtorie Anglicang (criptores , ex fitu & pulvere, 
quibus erant obſiti, in-lucem edidit. Cornelium Tari- 
tum, celebrem 11]Jum Romanorum Hiſtoricum , ſuis in 
eum annotationibus illuſtravit. Denique: ( ut alia 
przteream ) in re 2/athematica, non modo Munifi- 
centiſiimus erat Patronus , ſed & egregius ipſe Ma- 
thematicus. Quod non modo-Prele@iones ejus in Eu- 
clidem editz teſtantur, ſed & varia etiam que ſuper- 
ſunt ſpecimina ipfius calamo exarata, Varios fiqui- 
dem veteres Authores Grzcos,. propria iplius manu 
tranſcriptos, ex partibus tranſmarinis huc adduxit, & 
in ſuoram Profeſlorum uſum reliquit. Suaſque ipfius 
in Apollonium Pergeum; Eutocium Aſcalonitam, Claudi= 
#4 Ptolemeum', aljoſque ex veteribus , Annotatio- 
nes habemus 3 eju{que ir Toſephi Scaligers Cyclometrica 
Animadverſjones 3 aliaque non pauca jſchediaſma- 
ta, acutiſſimi ingenii argumenta 3 quz qui legerit, 
non poterit dubitare, illum & virum Fuiſſe ſumme 
ndullrinen , & \ummum Virum3 atque in peniti- 
ora Matheſeos penetralia, 8 reconditiores receſſus 
penetraſle. Adeo ut mitiiquidem res omnino- miran= 
da videarur & ſtupenda ſumme; virum in omni 
literaturz genere exercitatum , adeo tamen in ſingulis 
eminuiſle.. 

Verum hxc ego omnia neceſle habeo ut taceamz ali- 
aq5 inſuper multa, quz in ipſiuslaudes prolixe dict 
poſſunt : Ne vel gratiſſimam ipſius apud vos memo- 
riam ſuſpicari, vel abuti videar, nimia digreſlſione, 
patientia veſtra 3 fit nempe: preſentis immemor inſti- 
tuti, Virum, urut digniſliimum,potius iyzopdfer,quam 
lectionibus Geometricis prefari vellem. 
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Oratio Tnauguralit 


{ Derebus autem Mathematicis, & nominatim Geo+- 
metria , cum verba ſim fa&turus 3 hret aliquandiu 
ſaſpenſus animus, neſcius unde vel exordium fumam, 
vel ubi finem ponam. Ampliſſimum fiquidem cam- 
pum apertum videoz ubi ſpatiari , quantumlibers 
licet 3 totum percurrerenon licet. Si enim Matheſeos 
Originem, varioſque Progrefſus & Incrementa 3 fi, 
quam utilis,dicerem,8e neceſſariaz non ſolum ad diſci- 
plinas reliquas commode perquirendas , verim etiam 
ad inſfignes rerum- humanarum uſus innumeros , & 
propemodum infinitos ; fi, quanta perſpicuitate de- 
monſtrationes inſtituat, quanta ſagacitate veritatem 
inveſtiget , quanta certitudine inventam probet , & 


quanta denique voluptate invenientis animum affiei- . 


at, vellem delineare : Non oratio unica, ſed multa po« 
tius volumina componenda z nec tam <flet ad Clepſy- 
dram perorandum, quam in infinitum. 

Originem ipſius fi repetam 3 ad ipſa mundi princi- 
pia neceſle eſt recurram ; neque enim ipſe Mundus, 
Mathematum uſum, antiquitate multum ſupe- 


ft, ” 

Author eſt Joſepus, jam olim , ante diluvium Ma- 
thematicas artes viguiſſe : Duaſqz memorat Colnmnas 
Sethi, lateritiam alteram , alteram lapideam 3 quibus 
utrifque inſcripſerat res Mathematicas jam tum in- 
ventas 5 eo nempe confilio, ut, five igne five aqui 
mundus periret ptius, ( Utramque enim perditwo- 
nem przxſcn(iſle dicitur,.) earum ſaltem altera ſuper= 
ſit. | 

Sin lla Toſephi relatio dubizx cuiquam fidei videa- 
tur 3 non ideo tamen dubium erit, quin, & tunc die- 
rum, Mathematum cognitio non obſcura fuerit. 
Patet il]ud vel ex artificiofo Numerorum uſu, & re. 
bus apte com.putandis jam tum accomodato. Nume- 


De Mathef 
generaiim. 


Matbeſesy 


origo & pro® 
greſſus. 


Ante diluvi= 
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ros etlam reperimus, etiam ab ipſis mundi primordiis 
v, 


v£ 
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.Oratio Inangaralis: 
( prout'in #tatum Patriarcharum Catalogo liquet ) 
. per Monadas, Decadas, Centuriafque apte diſpoſi- 
tos; gradibus , ſcilicet , .proportione decupla conti- 
nue datos ne, inordinata Numerorum multi- 
tudine & eretiz, confuſus laboret calculus,vel quidem 
nullus omnino fit. Qyod , certe, neque temere , nec 
inartificioſe factum eſt : ſed, Arithmeticam tum cul. 
tam efle , ſatis indicat. | 
Eamque numerorum diſpolitionem , non ut com=- 
modam modo, ſed ut abſolute neceflariam , per om- 
nia huc uſque ſecula continuatam , etiamnum reti- 
nemus. Quanquam. enim primis. Arithmeticis , li- 
berum erat , five. decuplamy five aliam quamlibet 
proportionem ad p!acitum elegiſle, juxta quam nu- 
merorum gradus diſpOſitos eſſe vellent : attamen, a= 
liquamſſaltem eligendam effe, numeroſque neceſſa- 
x10 gradatim diſponendos, res ipſa clamat 3 niſi nullos 
omnino numeros elle vellent , vel ſaltem nullum eo- 
rum uſum. Si enim res miranda olim habita eſt, Cz« 
ſarem, aut quemvis alium; fingulorum in toto exerci- 
tu militum nomina memori3 retinere , recenſere , & 
ſua ſingulis applicare poſſe 3 cum tamen eorum. in 
legiones, turmas, cohortes, & quaterniones diſtri= 
butio non parum adjumenti huic negotio contulerit: 
certe miraculi inſtar eſſer, aut plane impoſſtbile, 
pluſquam decies centies millena millia numerorum 
nomina , eaque inordinata prorfus & independentia, 
recordari, intelligere, & , prout oportet., applicare. 
Hanc enim unam numerorum nomenclaturam cal- 
icre, plus eſſet negotii, quam omnes 'omnium lingua- 
rum voces ediſcere. | 
Quiſquis igitur fuerit, five Adamus ipſe, five quiſ- 

piam alius ztate prima natus, qui primus infinitam 
numerorum multitudinem in ordinem dipeſlic, eoſq; 


quali in tribus & familias nr; diſponendo 
am . 


- 


Oratio Tnauguralit.” 


amZlar ſuſtulit, certe digniflimus- eſt qui magnus Ka- 
beatur Arithmeticus, & cxTuewwerixd; : five etiam 
nondum Japſus Adam , quum ſua ſingulis creaturis 
impoſuit nomina, ſua etiam numeris jimpoſuerit, de- 
bito interim ordine diſtributis - five denique Deus 
ipſe Optimus Maximus, quum Adamum Grammati- 
cam docuit, docuerit etiam & Arithmeticam; fuerit - 
que tam loquendi, quam numerandi habitus, ipfia 
Deo immediate infufi, qui tamen aliis poſt illam ho- 
minibus przceptis & crebris aQibus ſunt acquirendi: 
faltem, utcunq} numerandi peritiam ztate prima non 
Fuiſſe incognitam, abunde liquet. 

Nec minus dubitandum eſt , Arithmeticx Geomes= 
triam adjunAam efle. Partim quod menſurarum om« 
ne genus neceflitas videatur 1d poſtulare; partim e-- 
tiam quod, numeris femel intelie&is, non adeo diffici- 

le fit cos menſuris applicare. 

Atqz hoc ideo praſertim videtur affirmandum, . 
quod Inſtrumenta etiam Muſica, Metallorum notitiag: 
& fabriles operz, non ita multo poſt , a Caizi poſteris: 
ſint inventa 5: authoribus- nempe T#bale,. & Tubal- 
Caino. Quorum fi, illum Apollinem, hunc Yulcanum, 
poſtea diftos efle dixerimus , a vero fortaſſe non ab-: 
errabimus: Neq; enim corum vel nomina vel inventa 
ſunt prorſus abſimilia. Nam 1#bal# inſtrumenta Myu«- 
fica, cum Apollinis Lyra ,fat apte concordant; & Tu= 
bal-C aint fabrilia, Yulcano Fabro , commode appli-- 
Eantur. 

_ Utriqz vero, Arithmeticz ſcilicer & Geometrix, . 
Aſtronomiam etiam adjuntam efle, ex annorum,. 
tunc temporis Menſiumq3 calculo, fat innoteſcir. 
Qui Solem enim , & Lunam , reliquaq; Sydera, ad 
diertm, annorum, menſiumq3 diſcrimina , conſtituit- 
Deus, noluit hxc temporum indicia diu ignora- 
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Oratio Tnangwvalis: 

Frat igitur univerſa Matheſis , quoad ' prxcipu ay 
ſaltem ipftus partes-, etjiam tunc excultaz gradatim 
tamen ſuccedentibus ſeculis perficienda. Adeoque po- 
terit cum diſciplinis reliquis , fi non omnibus, pleriſ< 
que ſaltem, de primatu contendere. 

Sed nequediluvio extin&us Matheſeos ardor; nec 
ipſa ſaccedentibus ztatibus deferbuit: ſed,five Noachz 
arci conſervata, fine deinceps poltea exſuſcitata; 
viguit magl1s. 


Apud Chal- * Apud Chaldeos fiquidem, poſt Diluvium, primo 


floruiſle creditur 5 deinde &.apud Zgyptios, (unde 
in Greciam tandem, 1taliam, aliaſque mundi partes 
eſt allata - ) cum hoc tamen diſcrimine, Chaldeornm 
Aſtronomia , Ag yptiorum Geometria, pracipue cele- 
brata eſt. 1 
Chaldzos jam olim rebus Aſtronomicis operam 
dediſle, teſtantur Obſervationes illz Czleftes, quz, 
C Alexandro victore, ) a Caliſthene , ad Ariſtotelem, 
Babilone dicuntur allatzz annorum ' ſcilicet mille 
nongentorum & trium 3 hoceſt , ab ipſo circiter Di- 
lavio ad Alexandri tempora continuatz, ut ex cal- 
culo Chronologico ſatis liquet : Nec enim - multo 
plures anni a Diluvio ad Alevendei tempora <clapſi 
fuerant. | 
Sed &,in ſacris Scriptoribus,Chaldzorum,non modo 
peritiam Aſtronomicam, ſed & ſuperſtitionem Aſtro- 
logicam,notatam legimus; quo minus dubitare liceat, 
artes Mathematicas apud illos antiquitus floruiſſe. « 
Nec etiam mult ſerits ad Fgyptiosdelata eſt Mae 
thematum cognitio : ſive enim ab Abrahawmo, prout 
nonnullis videtur , five aquopiam alio ex Chajdzis 
Magiſtro , edoCti 5 fiveetiam-ipſa rei neceſlitate co- 
acti fuerint: certum eſt Menſurandi peritiam non 
ſero adillos appulifle. Averlusenim notiſſimas in- 
undation e 


Oratio Inanguralit. 


undationes. Nili, vix efficacius ullum adhibvere reme- 
dium, quam quod Geometriz beneficio obtinebant: 
diſpertitisnempe Geometrice terris, quas undarum 
injuria confuderat, & reſtitutis agrorum emerſorum 


limitibus, quos ſubmerſio ſuſtulerat , quo melius ſua 
ſiogulis diſtribuantur. 


Atque hinc fortaſle fatum eſt , quod tota menſu- Grometris 
randi ſcientia Geometrie nomine indigetetur, quoni- nomen, unde. 


am Gzodeticis przſertim menſuratiombus applicataz 
nomine nempe totius, awedbyaes, abinſgniori qui- 
dam ipſius parte, mutuato 3 que Partomerria non mi- 
nus reQe dici poſlet , vel fimpliciter Mex, Neque 
enim terrz magis, quam cuiquam alii vel ſpatio, vel 
corpori, menfurando convenit : agit enim de Magni- 
tudine, ſeu Quantitate continul, abſtrafte & «vrriaus 
conſiderat4, adeoque cullibet ſubjeQto capacipariter 
applicabili. 

| Quzautem de Apgyptiorum Geometria diximus, 
non ita dia velim exiſtimetis, acfi aliarum Mathe- 
ſeos partium rudes-eflent : ſed quoniam neccſlitate 


rel coact, ea przcipue ul} ſunt; quod melins Nili inju- Phenices 4- 
ris obveniatur : ( pari ſcilicet neceſlitate, ac illa quz!thneticam 
Phcoenicibus incubuit poſtea,Arithmeticam excolendiz ***#rwnt. 


quo felicius nempe ſuccederet mercatura.) Cum e- 
nim fuerint Xgyptii Geometriz periti , Arithmetic 
calculi ignaros eſſe, fine quo Geometria praftica pa- 
rum procederet, non eſt exiſtimandum. 

Necetiam Aſtronomiz rudes cenſendi ſunt : cum 
enim Greedy]; fuiſſe conſtet , adeoque Divinatricis 
five artis five ſmpoſturz ſtudio deditos : non creden=- 
di ſunt cceleſtia gaviwwre, quorum ſive uſus ſive abuſus 
apud ejuſmodi ſciolos maximus efle ſolet, inobſerva- 
ta przteriifle, Qucd ideo quidem minus credendum 
eſt 3 quia, & regio ipſa, ob perpetuam cali ſerevita-« 
tem, adeo caleſtibus oblervationibus eſt accomn:oda, 
C ut 


! 


Apud Gre*+ 
C05, 


Oratie Inau onralis, 


ut nulla magis: Et Chaldzos, a quibus hujuſmodi 

artes didicifle creditum eſt, Aſtrologiz: fuifle peritos, 
abundeliquet 3 unde non minus Aſtrorum - cognitio- 
nem, quam cogaatas artes, hauſifle commode potuiſ- 
ſent : Imo & vicinos Arabes aſtra notaſſe & nomi- 
naſle, ex hiſtoria Jobi liquido patet 3 quem Arabiz 
vel incolam vel- vicinum: fuiſle, & Patriarcharum 
temporibus Mgypto commorantium vixifſe, vix' du» 
bitandum eſt. Nec interim tota hxc Zgyptiorum 
doctrina vel futilis erat, vel ſuperſtitioſa 3 cum Moſen 
ipſum illoram difciplina imbutum legimus, nec tas 
men ideo culpz inſimulatum. * 1 ns 292 OD OIeTER 

Verum jamdiu apud Chaldzos & Z#gyptios morati 
ſumus, ( diutius fortaſſe quam opus erat,) ut Mathe- 
ſeos originem, & antiquiores progreſſus inveſtigemus. 
Fatendum autem eſt, in.toto ills temporis decurſu, 
quo apud illos Matheſis morata fuerit, vix inſignem 
aliquem perfectionis gradum adeptam efle - faltem, 
niſi forte, vel invidioſ: illorum reticentia , qui inter 
arcana Sacerdotum myſteria etiam res Mathematicas 
occulueruntz velinjuria temporis, etiam alits diſci- 
plinis inimica, eorum inventa obltviont dederit , quo 
minus ipſorum peritia poſterisinnoteſcat. 

Ad Grzcos tandem Matheſis tranſmigravit : quo 
etiam feſtinat Oratio noſtra. Eam nempe Thales Mi- 
leſius in Greciam primus adduziſle creditur 3 quan 
Pythagorz ſubinde, Schola , Platonis Academia, A-. 
riltotelis Lyceum,multique his edoGti magiſtris, fove- 
runt, excoluerunt, auxerunt indies. Quod eo quidem 
ſucceſlu fatum-eft, ut paucis annorum centuriis ſub 
illorum auſpiciis plus floruerit Matheſis & ampliores 
progreſſus fecerit, quam per omnia ſecula ſuperioraz 
ne dicam etiam & ſubſequentia, fi ſaltem ducentos 
jam proxime elapſos annos eximamus. Teſtatur il- 
Jad aumeroſa Grzcorum Mathematicorum cohors: 

inter 


Oratio Tranguralis, 


inter quos, prxter ſuperius nominatos, etiam Hippo 
crates Chius ,Archytas Terentinus, Leo, Theudius, 
Eudoxus, Euclides, Eratoſthenes, Archimedes , Hip- 
parchus, Apollonius Pergzus,Cteſibius, Hero, Gemi- 
nus, Sofigenes, Ptolemzus, Pappus, Diophantus, Se- 
renus , Proclus, Theon,, aliique multi quorum ne 
quids nomina recenſere licet. Quorum ali, Theore- 
mata & Problemata ingenioſe excogitarunt 3 alii me- 
thodice diſpoſuerunt , 4&5 addiderunt , quibus 
illuſtrarunt & - confirmarunt 3 alii Mechanicis ufibus 
applicarunt 3 all denique czlis, alii terris, alii aliis 
magjs exercitati : vix enim ullo uſpiam ſolo, quam 
apud Grzcos, Mathemata felicius floruerunt. 
Neque ſtudia iſthzc Mathematica coluerunt tan- 
tum Greciz Philoſophi plerique omnes 3 ſed inter 
rima eruditionum rudimenta  poſuerunt 3 unde 
xd] Zoylu MaSuam nominarunt. Grammatices enim 


Mathefis a= 
pud Grecos 
ante alias 


diſciplinas 
docebatur. 


ſtudio vix opus erat.z cum lingul vernacula perage- 4, un; 
bantur omnia : Rhetorices floſculos,antiquiores Grz- ge dicta, * 


ci minus curabant ; ut qui res magis quam verba.inſe- 
fabantur : Logicam etiam, quid uſi erant, ipſo poti- 
us uſa » quam przceptis, addiſcebant : adeoque pri- 
ma ſtudiorum principia in ipfis Mathematis pone- 
bant 3 quique horum rudes efſent,ut omnino damn, 
dre d mi, & 1ndoGti prorius habebantur. | 
Hinc orta eſt illa Pythagorz gvoreyrownners , qua, 
inſpecto vultu, judicium primo fecit , an Mathema- 
tum capaces eflent , qui ipfius ſcholam adire vellent3 
nequis dues, drud ns jntraret, {tudiumque male 
collocaret. Haud ſects & Plato affixo program mate 
prohibebat irs dyouerennt; coiro. Xenocrates pultea 
quendam repulit, Mathematum ignarum , ne ſui au- 
ditor eflet , ut qui Anſas Philoſophiz non habuerit: 
Tis nefds inquit, gircogia; bx Tyeg. Nec multo ſecius 
Ariſtoteles feciſle Cxeditur 3 qui & Mathematica mul- 
C 32 ta 


= 


Math: ſeos 
negleus, 


Mathefis 


Oratis Inanguralis, 


ta ſcriptis altis immiſcuit , & libros etiam Mathema< 
ticos conſcripſit 5 licet eorum non pauci injurja tem- 
poris perierunt. } | 

At hea ! quam noſtrz Athenis illis longe diſpares! 
Ubi, fi Pythagore pvo1oyrownmors , Platonis Program= 
ma, aut cenſura- Xenocratis obtinerer,, ut <eulren ns 
omnes exſularent, certe exiguus ſupereſſet Philoſo- 
phorum nameras, Studia nempe Mathematica, quz 
primas olim obtinebanr, viz nunc dierum (neſcio quo 
malo fato ) apparent ulpiam : acfi hodierni Philo- 
ſophi Cynicis mallent & Epicurzis accenſeri , quibus. 
fere ſolis erat Matheſis negleui; quam Pythagoricis, 
Platonicis, aut Ariſtotelieis, quibus & curz fuit & de- 
Jetationi. Imo vero-res Mathematicas ad Philoſo- 
phiam non pertinere,arbitrantur hodierni quales qua« 
les Pertipatetici, cum tamen. erat ipſe Iiira)&- egre- 

ie Mathematicus : quod ipfi five negent, ſive neſcj= 
ant, faltem diſlimulant. | 

Verum fatendum ingenue-quod res eſt. Ex quo A- 
thenis migrarunt ſeveriores Muſe, vis uſpiam firmas 
poſuere ſedes, ſed vel errare coadtg vel deliteſcere, 
Roman! nempe, quanquam Grecorum literature 


Kome neg: heredes habiti , pro florido quoerant ingenio, potiug 


les. 


quam ſolido 3 dicendi potiuscopi3 & verborum or- 
natu, quam rerum pondere & argumentorum acumi. 
ne dele@ati; Rhetorici magis quam Logic4 inſtrui; 
orationts potius quam rationis Magiſtriz leviores Mu- 
fas awplexs1, ſeveriores omnino infalutatos pretert- 
bant. Grammaticam ſcilicet,Rhetoricam 8 Poeticam 
ornare ſatagunt: Philoſophtam interim , Medicinam, 
& rerum preſertim Mathematicarum ſtudia miffa fa- 
citint 3 Condendis carminibus, componendis oratjo» 
nibus, rebus forenſibus agendis apti, ut & Hiſtorits 
conſcribendis3 Verum fi apud illos Philoſophiam 
aut Matheſin- queſitemus , emnino- fraſtra fumus ; 
| en Exceptis 


Oratio Inangnralis. 


Exceptis enim, qug apud Ciceronem & Senecim 0c-) 
currunt pauca, Philoſophig quidem parum , Mathe«' 
ſeos vix quicquam occurrit uſpjam : Nifi forte quod 
Architefonici uſi fuerinr. —» 

. Verum quidem eſt, Julium Cxſfarem annum re- 
formaſle, Julianum deinceps diftum, & Calendarium 
Romanum inſtruxiſſe : Art iJlid Graci Sofigenis ope 
fatum eſt, aliunde advocati; nec enim Romanorum 
quempiam huic negotio parem legimus, 


Romz vero nimium neglefta Matheſis, ut 8 Phi. 7” Arabiam 
loſophia-reliqua, in Arabiam deffexa'eft; þ ſpiti- tranfiit. 


um nempeapud Arabes natta, f'non quo florear, 
faltem quo deliteſcat. Gracorum 'enim depoſita 
conſervarunt potius , & tandem reddiderunt , quam 
auxerunt. Quamquam & cornm ſtudia, minime con- 
temnenda , non 1ngrati agnoſcimus : quorum non 
obſcura veſtigia in multis' rerum Mathematicarum 
nominibus etiamnum retinemns. © Hine pun&a Zenith 
& Nadir nominata 3 citculi item” 4lmicantri & Azi- 
aathani difti ; & ipſz-Sinum appellatio, ut taceam 
Algebre & Algorithmi nomina, & ipſum Almanach, 8 
fiqua ſunt ſimilia, quz Arabiſmum'ſonanr: Qai au- 
tem Arabum hiſtorias paulo” accuratius inſpexe it, 
varioſque interillos tum Marheſeos tum aliarum di- 
ſciplinarum egregie dodtos notaverit, rem illam extra 

omnem dubitationis aleam poni haud dubitabit. 
Poſtremis autem hiſce feculis jam tandem redux, 
Mathefis gratior! hofpitio in variis Europe partibus 
excepta eſt; fautores egregios nafta. Quorum inde- 
feſlis vigilits, & ſumpribus haud exiguis, progreſſus 
& magnos quidem, & non ſperatos, fecit. Exſurgit 
fiquidem, quaſi ex alto ſopore exſuſcitaraz ſeu potivs, 
ut p idem quaſi ſemimortna, jam reviviſcit : nec re- 
viviſcit tantum., ſed quaſi vegetum vigorem recens 
TY)  *adepra; 


Oratio 1aauguralis: 


 adepta, in nM ;Ingulis quidem | ipſius partibus & auta 
' muleum 8 qrnata incedit.. 

* Arithmeticam fi petemus 3. frafionam ad partes 
decimales reducio , laborioſo calculo' ſenagenario 
multo facilior eſt'& expeditior : Et mirandum illud 
Logarithmorum ir ventum, egregium:attulit calculo 
ſubievamen 3 ut, alia; minora taceam..,;* -- e; 

Geometriam, quod attinet : Doctrina Ms Tm 
gentium be Secantifi;fere tota nova eſt qui Trigono- 
mtriz. calculus maxime ſublevatur. Et preter varia 
. Theoremata de novg inventa.,” ipſa .inveniendi me- 
thodus multum facilitatur. Algebrz nempe,fiveAna-' 
Htices uſus , ultra quam qui veteribus innotuit, jam 
innoteſcit. 

Aſtronomia,eximns inventis inſtauratur 3 non tan= 
tum novis ſyſtematis, ſed & novis gives repertis, 
Quis enim veterum vel circum- - Joviales Planeta? vel 
Solis maculas ? ejuſve-motum circa proprium axem ? 
vel cometas etiam, ſive novas in fixaru regione ſtellas, 
ob(ſervavit? Quis item Veneris aut Mercuri corrua? 
Saturni anſulas, & figuram ovalem? aur Jovis faciem 
undulatam #. ipſolque Lunz montes, & valles, inz- 
qualiter aſperam ſuperficiem notavit unquam ? Et 
( ut alia levioris momenti tranſeam ) Ars ipſa nauti- 
ca, Aſtronomicis ut plurimum principiis fulta, przter 
ſtupendum magneticz. pyxidis uſum , variis tum in- 
ventis tum inſtrumentis. Jocupteratur. 

Non ideo tamen mirum. videri debet, aut Grizco* 
rum induſtris quicquam derogatum ir!, fi multa ve- 
teribus incognita noſtrz ztatis Mathematici inveſtig4- 
rint- Multo enim facilius nobis eſt ipſorum inventis 
addere, quam ipſis primitus invenire. Prafertim 
cum ſtudia nunc liceat, Typographiz beneficio, 
pert totam Eyropam communicare, quz tunc dicrum 
quail wnls Cant Athenis conclaſa, 

Verum 
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Oratio Inaugnralis, * 
— Verum omnino exCcitandi eſtis; Academici, 8& hor- Thagglvnors 


'tandi ſerio;,, ut hiſce rebus-animum applicetis ſeduls; ad Mathſeeos 
nec patiamini,, ut veternum rebus mathematicis ;aut ſtadium, 


denuo obrepat , aut diutius incumbar, 
Si, quorſum hzc ? quzratis3 aut caj bono ? Quan- 


quam ea vox Academicis omnino eſt indigna ;''miſii 


tamen erat in animo pluribus 6i , quam nunc licebit; 
obviam ire-Sed anguſtia temporisillud prohibet 3 Ne 
pimio vobistxdio {im moleſtug, Js 

Quin Mechanicos conlſulite , fi. neſciant Academict, ; fu milis 
alioſque_ ex' vulgo five operarios (ive negotidtores, we & ne» 
Numquisrerum Mathematicarumy uſus ©  Confulite ceſſitas+ 
Mercatores ,.numquis plane «rzeibun)& eorum ratio- 
cinia curare poſlit # Tnterrogate nautas', numquis 
Geometriz, Aſtronomiz ,. Geographiz ' plane- rudis, 
rpavigia poſit de portu in portum dacere? A: Lato- 
mis item & Architects ſciſcitemini ';j numquis 
£ou7e17& ſuperbas zdificiorum moles, turrita pala- 


tia, & arcuata laquearia, Geometrice {ut loquuntur) 


ad ſtuporem vulgi ſuſpenſa, zdificare? Dicant vel fa- 
bri, numquis:norme, libellz, ant circini-uſus'? Sed & 
milites percontariJiceat z\numquis-Matheſeos uſus ad 
arces & oppida munienda , caſiia ponenda , tormen- 
ta bellica commode regenda, aliaque multa militaria 
peragenda © Reſpondeant ipfi Siracuſani,ut cxtera tas 
ceam, num non Archimedis rerum Mathematicarum 
peritia uſuifuerit, Siracuſis ipſis propugnandis ? 


At, Quorſum hxc omnia? dicitis Academici. . Tra. 4cdemice. 


Rent fabrilia fabri : Quid ad nos iſtzc, qui mechanici —— 
nequenunc ſumus, nec aliquando futari? Qui nec ro Sur 
inſtramenta bellica fafturi unquam,nec zdificia? Ttane, je. 

vero Academici ? Adeone veſtr4 nihil intereſt ea 

ſcire , quz non aliquando facturi eſtis £ Tdeone Deus 

Os homini ſublime dedit , celumgue videre, Juſſit, == = 

ut ea tantum contempletur que poſlet ipſ@condere? 


Num 


» 
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Oratio Iiuguralie: 
Numlibri deCalo, de Mundo , de Animalibus , a- 


liis rebus naturalibus, - omnino indigni ſunt quos 
legat Philoſophus, nifi hxc omnia poſlit efficere 2 

 Apagevoxilla | Philoſopho indigna ! cujus illud eſt, 
ea ſcire quz Deus ipſe condidit , quzque vel Ars vel 
Natura poſſit efficere. Quem. melius deceat Chre- 
metis illuad Terentiani, quam Chremetem ipfum, 
Homo ſum, nibil humanum a me alienum puts. 

Sed ut ſerio agamus, Auditoresz unde eſt quod 
hxc efficiat Mechanicus operator ? Nonne quia Philo- 
ſopho Mathematico edoftus? Ea nempe qua Me- 
chanicus. efficit , non nifi Philoſopho dicante facit? 
Alrioris fiquidem ſcientiz munus eſt, ea docere 8 in- 
telligere, quz ipſi operantur - Prout minoris artis eſt, 
admoto pollice barbita pulfare , quam concentum 
muſicum «dewrmas depingere, Horologium puta ſci- 
otericum depingit forte five Pictor five Cxmentariusz 
ſed przſcribente Mathematico : Haud ſecus ac me- 
dicamina componit Pharmacopceus, ſed diftante_ 
Medico. Nec minus intereſt Philoſophi,/uewparuss & 
intelligere & demonſtrare 3 quam Mechanici x«evg- 
x8; operari. Adeoque indignum eflet Academicis, 
fiin opificum potins Mechanicorum officinis , quam 
+ —_—_—_—— ſcholis, Matheſeos cognitio quzrenda 

oret, 

Anverotantelaudis eſt, dicetis forſan, ea ſcire que 
Mabe" ig- nec mechanicis ſunt aliena? Demus, fiplacet , non 
nrare FB effe; (nec concedamus tamen:) At multa ſunt , que 
leve dedee* (5p e non eſt magnz1audis, cum ea tamen neſcire, 

non parvi fit dedecoris, Non magnz laudis e{t,virum 
Academicum Latine poſle & intelligere & loqui, at 
magni eſt dedecoris, non poſle, 
lis Sca- Exemplo fit illud Julii Scaligeri 3 ( ut de Joſephi 
lier Mabe Cyclometricis nihil dicam3 ) qui non modo fib1, ſed 
ſeos ignar. & aliis non paucis, videtur magnue- Cunt Cardanus 


"8-3 


: Oratio Traugnralis. 
aronerat five Cometas, five Novas Stellas,Luha fiipe- 
riores appaxuiſle ,, quod minorem habuerint Para}la. 
xin 3 Ipſe, aſſumptione conceſta, ſequelam negat 3 
Cometz Parallaxin ratus, non ex locali jpſius poſiti- 
one, ſed ex ſuperioris cujuſdam five planetz five 
ſtellz motu pendere poſſe. Quz perinde abſurde ſo, 
nant Mathematicis auribus, & inconcinne dia ſunt; 
ac {i Diem tunc eſfle neget quum Sol meridian luce 
fulgeat : Adeoque, turpiter titubando , inſignem 
prodidjt Matheſeos imperitiam 3 ut qui dignior eflx 
a przceptore diſcere, Quid fit -parallaxis 3 quam-de 
rebus cleftibus diſputare : eoque nomine apud vis 
ros doQtos, nec ſemel quidem, nec immerito vapu- 

lat. Julius ſfiquidem Scaliger, pro more ſuo, ſatis pro 
1mperio Cardanum traQtans, Cardano negare quidli- 
bet Hbi licere ratus eſt ; adeoque fat amplam ſibi ne- 
gandi anſam videtur naQtus, fi Cardanus affirmaverit, 
Atque hoc quidem in rebus mere Phyficis, magis im- 
pune feciſſe poſſetz ubi in utramque: ut plurimum 
partem probabili faltem argamento, d'ſputare licety 
on ita tamen in Mathematicis3 ubi veritas femel 
cognita.extra dubium protinus collocatur 3 errores 
interim tam manifeſto deteguntur, ut nulla: quidem 
ſuperſit vel pretextus larva. 


{ 
. Necleve illud O vidit opus : dum,diurnum Solis Ovidii 
motum , Phactonte duce, deſcripturus, per ſ{ingula 5#942ue. 


Zodiaci ſigyatranfire fingit : motum nempeSolis Dis 
urnum & Anmuum temere confundens. ' Quod indi- 
cio eſt, ipſum ſuos ipfius Faftorum libros vix ſatis in- 
tellexifſe:.& Romanorum potiusCalendarium;quam 
cognitos Syderum ortus & occaſus, ſuis carminibus 
defcripſifle. TRNTREE | | 

Verum feſtinandum effe video : metno enim ne 
Jamjam fuerim in patientiam veſtram injurius nimis. 
Ideoque Jug dicenda ſuperſunt multa, quibus Ma- 
| am C- d | theſeos 


_ ? 
' 
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Meatheſcos 
atilitas 4d 
alia perdi- 
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Oratio Inauguralic. 


'theſcos ſtudia ſuadere poſlem, intata prorſus prete« 


rire necefle habeo. 

Hoc ſaltem addam : Mathematum ſtudia non mo- 
do pro ea quam in ſe habent veritate colenda efle, 
( quz tamen ipfa, per le conſpicua, & ultra Scepti- 
corum litigia poſita, animum reficiet valde & ob- 
letabit 3 3 ſed & quod rerum aliarum cognition, 
nec id uno quidem nomine, conducant ' multum. 
Przterquam enim quod in aliis diſciplinis paſlim oc- 
currant multa , quz citra Matheſeos opem nullate- 
nus intelligenda ſunt - variaque quotidie,, ex Mathe- 
ſeoy cultura , Philoſophiz Naturali accedant incre- 
menita : Illud interim non eſt exiguum 53 Matheſeoy 
ſtudio paratum animum,aliarum diſciplinarum capa « 
ciorem reddi, rebuſque aliis tum apprehendendis 
tum judicandis longe paratiorem. Haud ſecus ac 


veſicas nonnunquam , animalium corporibus exemp= 


tas, flatu diſtendimus & exficcamus, quo fiant rebus 
aliis commode continendis aptiores. Sive liceat poti- 
us cum Verulamio comparationem inſtituere 3 qui 
ſcientias Mathematicas cum luſu pilz in ſphzriſterio 
confert, Ubi preter ipium exercitationis bonum, 
quod per fe intenditur , etiam iro ous, ( ut cum 
Hippocrate loquor, ) membrorum nempe agilitas, 
oculorum attenta *#oxeni, totiuſque corporis geſtus 
decorus, aliaque ſubinde commoda , ex accidenti 
conciliantur. Pariter & Mathefis, przter ipſam Ma= 
thematicz veritatis cognitionem , habet & alia com- 
moda, eaque. non exigua , fquaſi adnaſcentia.} Nec 
enim aptius occurrit remedium,quo phantaſia mobi= 
lis attentior fiat , quo ingenium volatile -reddatur 
fixum (ut Chymicorum verbis utar,) quam fi Mathe- 
miaticaram demonſtrationum compedibus coercea- 
tur. Vix item maturo magis judicio quiſpiam, quam 
quirebus hiſce exercitati, vel ſophiſmatum _—_ 
r= | ' felicius 
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| Oratio Inanguralis. - + 
felicins deteget , vel ſyllogiſmorum, vires. juſtamque- 
ſequelam aſlequetur. 

Verim ego non parum metuo, ne ſuada noſtra ad 

rſuadendum vix ſatis valeat : adeoque Mathema« 
tum ſtudia, quz digna quidem ſunt (Academict) que 
ampletamini, etiamnum nimis negleCtui fint futura. 

Sin minus valnerit Oratio noſtra, ( quz fortaſle 

non adeo eleganter vel artificiole eſt elaborata , ut 
multum valere poſlit - ) utinam faltem periculum 
facere dignaremini » . ipſaque Mathemata cominus 
tractare ut yel voſmet ipſ}, experimento tandem. 
edodti, judicium hacde repoſſitis experti ferre.Neque 
enim vos ipſos aliquando iniquos me, habiturum 
' judices, abunde confido. 
Quod ego interim non pro forma tantum, Rheto= 
xicantium more 5 ſed ſerio.quidem & animitus opto $ 
ut quod fiquando feceritis3 nec laboris impenſi , nec 
temporis, ſpero, quaſi male collocati , pigebit un- 
quam. Ea nempe res Mathematicz dulcedine & 
ſuavitate deleftant ambientis animum, quam ſiquis 
Rhetorico ornatu deſcribere fatagat, quaſi ad vivum 
ſe poſſe delineare ratus, omnino fruſtra eſt. Haud ſe- 
"cus enim hac in re contingit, ac ſiquis de Mellis dul- 
cedine judicium laturus. eflet - quz quanta fir, vel 
uno.guſtu meljus perdifcet quis, quam Rhetoris, utut 
Facundiſſimi , deſcriptione. Et Mathemata pariter, 
ipſo quidem quaſi contactu potiu*,quam indicatu,do- 
cent, quam fint deleRabilia. Nativa nempe ſua ip= 
ſorum pulchritudine, quam penecillo licet peritiſlt- 
mo depiQa, videntur venuſtiora. 

Siquis autem difficultatis incuſet , & perobſcura Maheſees 
queratur ſtudia Mathematica: Quanquam illud $bſcarites 
quidem non prorlus inficias eam 3 Tamen --- eſs iz- non tanta | 
famia vero Major --= Prxter enim ipſum aſpetum quanta vule 
primum , & frontem quaſi ſubtetricam , c#tera quz £1#diinre 

d 2 ſuperſunt 
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F ; | Oratio Inanguvalis, © 
Ffuperſunt non-tam terrere comperta ſunt, quam: obs 
leftare? Quodque iplum, aggreſluris, videtu x prima 
fronte formidabile, illad, aggreffis, & dulce ſatis 
compertum eſt & volupe3 Ipſiqz qui ſubſequuntur 1a- 
bores ſuaviſlimis adeo deletamentis condiuntur, ut 
'neſciam an Labores illi, an Voluptates, haberi mere. 
antur, Sant cnim-& luſus ipfi nonnunquam ſatis la- 
boriofi, quz tamen obletamenta potins quam gra= 
vamina exiſtimantur. Adeoqz qui ad Matheſin requi- 
ritur five mentis labor, ſive attentus animus, non niſl, 
ut condimentorum acrimonia , appetitum potius 
excitat , quam palatum offendit. | | 
- Quicquid autem illud fit difficultatis quz Matheſin 
comitetur , quodque aſperum occurrit, conabor 
ego ſecuturis ( Deo volente ) przleQionibus , quanta: 
quidem poſſum facilitate alleviare. Interim, ne 
&} wares dings dicam, Orata prius leſe paticntiz-. 
yeſtrz venia, conticebo. [20 
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AFR Ap VIM que in publicum prodennt , pro 
727 {ke more ſcilicet ( eoque ſatis inveterato ) 
I) nonnullis inſcripta ſoleant prodire 3 neqz 
mihi quidem a recepto illo more jam re= 
cedendum plane videatur : Ex reliquis, 
| gyos &* amo & wveneror Collegiorum 
-Prefe@is, aliiſque apud nos ſummis in omni eruditio= 
ris genere Viris, veſtra libuit, Viri Inſegniſſumi, nomine 
ſeligere , quibus qui ſequitur traFatum duxerim inſcri- 
 ' berdum, QAuod quidem co conſilio fakum eft, ut, cur 
| eo 


DEDICATIO. 
pre ipſorum reliquis (pleriſque ſaltem ) Vos maxime ſlu- 
aig ſs ce Matbematicis in ulgeatis, five etiam incumba- 
tis : eagdern opera tum meds in vos affeFus & obſervans 
tiers teftari poſſam, tun ſequentis etians operis rationes 
breviter aperire. "N : 
.' Hae autem quicquid eſt negotis es potiſſimmm fine ſuſceſs 
tum eſt, ut buic quam ſuſtinere datum eſt provinciam, non 
220ds 01 deeſſe penitus videar, ſed © eam ornare potin', 
ro viribus noftris , & quo defſungor munus adimplere. 
' DOnippe, cum hoc fibi anime fuiſſe propoſitum, Bques 
Honoratiſſinms, idemque - munificentiſſumns Patronus, 
D. HENRICUS SAVILIUS, eximins ſu; 
gewporis Mathematicus , flatutis ſuis ſatis teſtatur 5 ne 
mera nomina fint Profeſſorit ſui , ſed qui ſindia Mathe- 
matica ſedulo promoveant : Id mihi maxime viſun eſt 
. Facumbere, ut juſtiſſimis votis ſuis quantum in me eſt [ae 
Hrfaciam, nec nudo contentus titulo, Matheſeos ſindie 
vel promovere ſatagam, vel adjuvare. | 
Atque in bunc finem, preter aſſiduas preleGiones publi- 
_ eas, O privatas cornm: qui hoc deſtderant inflitutiones, 
ommnino expedire videbatur, ub univerſalem hnjuſmods 
Calculi traditionem publici juris facerem , qui not tam 
ſpeciatime . Arithmeticam , quanquam & hanc etian, 
quan totem Hatheſin ſpeFet- Ex ques enim in Matheſtn 
entroduZ# eff, que dicitur, Arithmetica Specioſa, five 
Symbolica, vel ( quod aliis etiave awdit) Calculus Geo. 
metricus, ant etian ( forte omniny optime?) Matheſeos 
. Univerſalis principia, (quippe ut tote Rationur tradi- 
_ fio,ita & hujuſce Calcali exercitiumgndifferenter omnes | 
. Matheſtos partes reſpicit.5 ) ex quo, inquam, hecintre- | 
dna cfi 3 Victzi, Oughtredi, Harrioti, Carteſi!, - alts- 
rumq; magninominis virerun,ope 5 quan ingentes feterit 
. profeFns: Mathefss wniverſa, nemo hiſce rebus vel leviter 
; exercitatus 
oy 


' DEDICATIO.' 
exercitatus ienorere poſſit. Bnod ante ego, poſt tot ex 
$mios qui in huc neevtio preceſſtre viros,rem bane aggre- 
diar 3 non co fans eft animo, ut eortum laboribus quic= 
quam ego derogatum velims ſed quod non ita rem hate- 
1s abſolutam putaverim quin & mihi pariter, quod poſt 
illorum meſſem colligam, etiamnium ſupereſſe putees pi 
cileginm. : | "If hits $ISND 

Et quanquanm eorum pars magna , que nunr proferi- 
mus, Anditoribus noſtris jam publicis fuerint-prele@Fionts 
bus expoſita. Attamen, curs nec edſdem plant anditores 
continnis ſemper praleFionibus adejſſe, res ipſa clamet's5; 
& quiaem , ft adefſtmt, non eltamen valennt menoria,. 
ut 01 ſape ad ca que preceſſerunt reſpicere ſabintle opar 
habeant; quid, quod & hnjuſmodi ſiudia non ea ont que 
auditione prima ſatis imbibantur, ſed attentam inſuper 
menterm poitnlent, © contemplationem;, quta'penſitemny. 
ſerio, & dif is immorenur +Hind iiuportunum fore autu« 
mo vel ipſisqui hec audiverinst, nedum aliis, nt & oculid 
eadem ſubjeta habeant, quo & 'ea perſentiſcant altins, 
Os ſeriis, hiſce, cogitationibus aſſueſcant. 

Rem ipſam quod atinet ; non eft ut nova hic expeFetis 
ormins ſed neque nulla tamen Numerornm naturs, faltens 
quoad integros jam olim erat veteribus probe nota. At 
calculus eorum perplexus admodum & intricatus, labore 
plane improbo abſolvendns : Et ſiquandos -ad integrorum 
particnlas deſcendendumn rat, ad ſerupuler ſtxageſimales 
con ; ago (q#i integrorum inſtar habebaniur) aut eti= 
am ad Rationum dotrinam figuris lineiſueexplicandam, 
Atq, hinc fatum autumo, quod Rationurm Dofrinam, 
gue mihi quidem Arithmetice potius conſiderationis vis 
'deatur ( atque ad ommes 'plane Matheſtos partes perinde 
ſpefSet,) ad Geametriam plane religariut; partemsſtilicet 
qued lintis facilins quans laborioſo illetum calculo res ex« 
| (= zgalnr 


DEDICATIO.' 
reatur, partins etiam quod Arithmetices pomeria tam ſtys. 
Fa fecerint, ut veris numeris ( rationalibus ſcilicet , &v 
quidems integris, ) coerceantur , quibus tamen immenſos 
Rationum camp#s haud coerceri poſſe certum erat. . 
Poſtquams autem in Arithmeticam introdutus eſt Nota= 
run numerdliun uf} __ Saracenice, ſen rectins Indice, 
oulgo audinnt ('ab Indi quippe in Arabiam, atque ad nos 
3n:de, delate; ) tum incredibili flatim levamine facilior 
evaſit moleſti labor calculi, tum etiam Arithmetices pome- 
ria inſigniter ampliata. Et quidemr ex eo tempore , preter 
faciliorem integrorum calculum , acceſſit etiam ad 
Arithmeticam, FraGorum ſpeculatio ,* [ed & Surdoruns 
Adeinceps mumerorum. 
 Atque haFenus ubi perventuns erat, revixit denuo, &v 
quaſs ex poftliminio revocata eſt, Veterums Algebra ( no= 
aven jam Arabicumſortita ) que ( preter ea que apud 
Diophantum exſtant ) jam altum obdormiverat, Duan 
hec interea temporis ſortemw-apud Arabes na&a- fucrat 
(qui tur Matheſin, tum alias itemernditjonis partes alie 
oqui perituras feliciter couſervarunt, & tandem reddides 
runt) baud in promptu eſt ut dicam 5 ſub Cardani ſaltem, 
Tartalee, & Clavii temporibus redux faFa,corum ſtilicet 
aliorumg; jam proxime elapſt ſeculi laboribus ornata,apud 
Exropeos ſedem fixit, EONS. ALLE | 
,: Ubiautem hecredux veterum Algebra jars denuo exs 
_ coli capta fiitrat, atque ob Jam receptas notas axumerales 
expeditior fa 5. neque wnne. Radicem primam [qua 
pocaet ſolummodso , ejuſqne poteſiates , Charafteribus 
Coflicis inſignire ſolenne fuerat, ſed & Radices ſecun- 
das ilteris: Alphabeticis.s hinc credo anſam arripuif 
prinmus ontiſſcon @& ſagaris . admodum- ingenii- Vir 
Franciſcus Vieta , #02 igrzot as tantun quantitates, ſed 


} 
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& cognitas etians. diteris Alphabeticis inſigniendi, eam- 
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DEDICA TIO. 
gue quam Specioſam vocamws Arithmetica1n, & Nova#t 
Algebram introduxit : quam deinceps Oughtredus » 
Harriotus, Carteſius, Schotenius, &c. auxerunt indies, - 
&+ plenins excoluerunt, 

Sed Or interea temporis, in Arithmeticam numeroſane 
artium Decimalium uſus ( que ſexa geſimaliuns ſcrupu-= 
lorum vices inſigni preſiant compendio,) five a Regio= 
mentano ſfve ab alio guopiam, ita ſenſim inveltins eſt, 
wt quis ipfius fuerit primms Author vix (credo) ſatis con- 
fret. Atque inſuper Logarithmorum doTFrine ab Ho- 
zoratiſſimo Johanne Neppero ( A apud Scotas 
Barone ) primitzs excogitata , atque ab ipſo jun$in cuns. 

Henrico Briggio (Geometrie primum Profeſſore Greſha« 
menſi Lordini, deinde Saviliano Oxonie,.) recognita 
& penitus abſolnta, Multiplicandi, Dividendi , & Ra= 
dices educendi laborem , incredibili plane compendio 

ſablevavit. | | | 

Cum autem hoc adepta fit faſtiginum Arithmetica, va=" 
riorum in ſus cujuſque genere Virorum eximiornm ope 

fulta; quod illi ſegillatim preſtiterunt, id mihi jam in 
wnicum ſyſtema redigendi incumbit ouns. Adeoque Arith= 
meticam (iſt Matheſin potins Univerſalem avalitis ape 

pellare) non tantum in Numeris ſpeciatim, five Integris 
ve etiam Frati; ant partibus tandem vel Decimalibus 
vel Sexageſimalibus abſolvendam : ſed nniverſaliter in 

Speciebus etiar ( uti dici ſolent ) vel ſymebolis exercen- 
dam : hoc eft, non Numeroſam tantum, ſed & Coſſicams 
& Specioſans A4rithmeticam, ſum traditurus. Sed &+ 
Demonſiative omnia (quod tamen negligere ſolent Arith- 
metici plerique omnes, ) ut & Arithmetice ſpeculative 
dodrinam, & praxeos items regulas tradam ex ipſis de= 
dud as principiis, continnis inde demonſtrationibus Cutut 
brevifer, perſpicne tamen, ) fiabilitas, 

& 2 Verne 


DEDICATHIO: 
Perunm Or Rationum item & Proportionum dolfrinan, 
ad Arithmetica principiarevecatam, jam ſua tandem ſede 
colÞocavi Cum enim eonjq5 ſe dilatarunt Arithmetices po= 
m1eria, ut nox contenta an numeris, univerſum illud qua. 
longe lates patet matheſeos ſub jeFum, ſpeciern ape, ſus 
am comprehendat ambitus © quantitates invicens tuns 
Rationales dictas, tum Irrationales perinde reſpiceat :. 
won cofd cur Ratiorvum ftve proportionum doctrina univer.. 
ſa, iiſdem ſe concludi cancellis patiatur; que quidems vix 
alio nomine, relictis Arithmeticis,- in Geometricos oliug 
Pres recipi poſlulavit, quam quod Avithmetica dum wee 
Pis mnneris ſe concludipaſſa eſt , non aguoverit Rationes 
witas quan que veris explicari wumeris potnerunt. 
Qwod vero longinſculis nounnquam digreſſronibus 
expatieri videar, (nec tamen extra iſtius quod ſuſcepe= 
uw negates limites, id date opera fadtum eſt,nec <4 2 
uno nomine, Partim enim illud in lectorum gratiane 
iendumvidebatur, quo rerum Varietate nonmmguan 
oblectari paſſmnt,& traditorumntilitatems vel ipſa uſu edi= 
ſeant : partie etiane (quod imtoto hoc negotio-mihi fuiſſe 
propoſitunenoudifſitear} ut reapſe oſtendam etiam Geomee 
ivice Problemata(quatenus ſaltexs a poſttione foe "3 
in abSte hunt ) a principits Arithmeticis vel magxine de= 
pendere ;, & quidene. eauſque abeſſe ut ad Problemata five 
Theoremata pure Arithmetica ſtatuminanda( quod tamen 
nomraro factum video Geometrice plane demonſirationes 
font: huc forinſecut advocamde, ut contra' que Geomee 
trice habebantur , fumplicins quidem. & univerſalizs: ex 
pore Arithmeticis adeoque univerſalibus demonſiraudsa 
#ideantur. 
nod autem vel Philologica, wel etiam alia Philoſaphi- 
ea Matheraticis immwmiſcucrine;. parkem illud ad.ſubjects. 
explicationem commaduts videbatian, pantim etiam ut 
E 3:1 | ' condiment 


DEDICATIO. 
condiments loco, qud que, tyronibus preſertim, ſatis aridla 
videantur facilins degtutiantur, a quippe qui Mathematicys 

forſan parum ante hac exercitati, diverticnli nOHnungam 
opus habeant ne continua mentis intentione nimii defati- 
gentur.Tn quorar items gratiam, fui ex conſulto in primo. 
ribaz, prolixior & fuſtor explicandis,quam in faccedent;= 
bus; quippe quod qnibus primmm aggrefſaris neceſſaria viſz 
eff prolixitas, iiſdem ipſis quadantenys exercitatis now 
ming grata. ſit fulura brevitas, 

2ued denique tardins aliquando prodeat tractatas ile 
nam ſperaveram(quippe jam ſecundas annus agitnr exquo 
prelo ſubjectus fuerit,) ne miremini, hoc faciet maxime, ſf 
ſaltem quibuſcum @ quam perpetuis prel; difficaltatibus 
lutandum erat, ſatis intelligatis 3 preſertims tum apud 

Typographos hnjuſmodi ſcriptis edendis parii aſſuetos, runs 
etiam non admodaun inſlrufotypographeo, > hine 
20n raro faFum et, ut nunc ob ſchematum, nunc chara<' 
Fernm inuſttatorum , nunc etiam literarum inopiam , 
(que ommia non niſi Londino quoties res exigebat cum non 
exigna temporis jactura ſupplenda erant , ) herendum 

inn aliquandin tum aliquoties fuerit.Et quidens eonſque,ut 

poſiquam bancPartem Primam aliquatenus inchoauerant 
ſeponenda tamen ea plane fuerit, dum Pars ſecunda ſerius 
incepta(que jam ante annmm prodiit Jabſoluta fuerit.Sed 

& etiam interea temporis(preter opuſcula quazdam Theos 

logica emiſſa)bis occurrebat caſtigandus Hobbius Latine 

primum, Elencho meo in ipſum edito, quo ipſius in libro 

De Corpore Aouerenoia eaſtigatur, FS faſtus reprimi= 

tur; deinde&* Anglice, ob{cripium ipſins Anglicanum con= 

vitiis fartum, quo ſcurrins agit,&” me gen nodoenuarrk * 

tum in me, tumin Collegam mum Virum Clariſſumumn, 

ſpurciſſimo effundit ore 5 quod nempe ipſis arrogantie, 
in ſcitie conjun&e, uterque anſi [urns contraire, nec enn 


paſſe 
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peſt ſmrns tum Scholas tum Academias qua Veterum .que 


Recentiorum omnino omnes impune laceſſere, aut ſe va» 


27114 eff erre, ſnamgue ignorantiam cum profeſſs illorum 
omminn contempiu venditare : (& quidem tertio, ni fal= 
lor, caſtigandus adhuc , quippe quem audio iterun vel 
ſeripturientem vel ſcribillantem. ) Nonnihil etiam attulit 
2v0r4, quod Marci Meibomii, de Proportionibus Dia- 
logus, ad examen etiam videbatur revocandus; quod in 
ſubjunFo huic Trafatu fatum eft, Que omnia , tum 
prels difficultates, tum tot interim aliorum librorum edi= 
tio, ne &* alia memorem negotia quibus multoties fuerim 
avocatus, non mirum eſt ſe nonnihil edendo huic tracta«- 
#1uz injecerint More. | 

Palete denique, Viri inſigniſſumiz & pergite, quod fas 
citis, tum Academiam banc celeberrimam, tum Rempub= 


licam univerſam literariam, ſtudiis ornare veſtris & dee 
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A atheſrs Univerſalis. 


SIVE, 
Arithmeticum opus integrum, tam Philologice 
quan Mathematice traditum. 


CAE IL. 


De Matheſi in genere ; eja Obje&o & Diſtributions. 


2R Riuſquam Arithmeticam, quam deinceps ſur 

” traditurus, ſpeciatim aggrediar : non omni- 
no abs re fore judico , generalia quzdans 
guaſi reggae ypere premittere, de jpſa Matheſi 
in = (cujus Arithmetica pars eft ſatis 
FRI infignis,) ur, Quid ipſa ſint Mathemata, pau- 
cis enarrem; cur ita dia; & Quibus in rebus verſentar: & Ma- 

theſeos deinde diftributionem ſubtexam, 

Si, Quid ſint ip[e Mathemata, quzractur; aut, quas diſciplinas Mathefs 
illo nomine indigitemus : Reſpondeo, Mathemata dici, ſeu 4d ? 
 diſciplinas Mathemacicas , omnes illas five Artes five Scientias, 
quz circa 2uentitatem peculiari modo verſantur; five continuam 
quidem, five Diſcretam, 

Quantiratem vero cum dico, non eam laxiori quodam ſenſt 3theſcos ob< 
intelleftam vellem; prout eam Ariftoteles nonnunquam , five J*ct»m, Quan« 
pu itlum ali, laxits loquendo, deſcribunt ; quando Tempus, *-* propri8 

cum, Orationem, aliquando etiam Motum & Pendus, % *' 
ſiqua ſunt ſimilia, ipſius ſpeciebus annumerant : Sed ſtritiori = 
ſenſu, prouc ad Numeram 8& Magnitudinem reſtringi ſoler; 
quz vel ſolz ſunt, vel ſaltem przcipux Quantitatis proprie 
ditz ſpecies. Reliqua vero non njfi Reduftive ad Quantita- 
ten proprie dittam pertinere reputantur , quatenus nempe vel 
Menſurz vel Numeri ſunt capacia; adeoq; vix ullam ſubeunt 
Mathematicam ſpecuJationem , nifi quatenus ad modum vel 
Megni vel Multi confiderantur; przſertim fitota Rationum vel 
proport!o- 


2 De Matheſs CAP. r. 
Proportionum dofrina vel Arithmeticz vel ſaltem Geometri- 
cz conftderationis habeatur. 

Verum quidem eft , ca omnia in diſciplinis Mathematicis 
trafari, iis przſertim que Mixtz dicuntur: qua forſan foli ra+ 
tione, inter Quanticatis ſpecies fuerunt annumerata. Tempus 
enim traQtat Aﬀronomia, (ut & Mets creleftes quibus menſu- 
ratur;) item Chronolagia; atq;.etiam Gnomonice , Aﬀrano- 
miz principiis ut plurimie nixa. Locus autem in Stereome- 
triz, quantum ad ejus capacitatem; in Geographii vero, quoad 
cjus ſ1rum &poſituram, ſpeciali modo conlideratur. Orationem 
trakay Muſics, tam-quoad Temporum ( ut loquuntur) menſu- 
ram; quam quoad Tonorumelationem, ſuppreſſionem, vel eti- 
am circumflexionem ; unde non modo Rhetorum & Poetarum, 
ſed'& Muſicoraum, oritur & menfura & modalatio. Motys aus 
tem & Pondus in Mechanicis przſertim conliderantur. 

Qanquam autem hzc omnia in diſciplinis Mathematicis tra- 
&entur; non tamen per ſc, &primario; ſed quatenus vel menſu- 
rantur vel numerantur. 

Dico igitur Matheſeos Objetum efſe Quantitatem proprit 
ditam; Magnicudinem ſcilicet & Multictudinem. Reliqua ve- 
rd eatenus ad Mathemata pertinent, quatenus (reduftive);ſunt 
vel Numeri vel Menſarz capacia : nempe quatenus deillis in- 
terrogari poterit, vel ©vot lint, vel Pants fint. Adeoq; ſatis ape 
paret, Puibus in rebus verſatur. Matheſis ; nempe in Quantitate, 


 perſe; in aliis autem rebus omnibus, quatenus vel Quantitatis 


Mathefis , wn- 
dedicts. 


Matheſeos di- 
ftributio, in 
Purem of 

Mixiam, 


capaces ſunt, vel ad cam reduftive referantur. 

Si de Mathematum, five Matheſeos , nomine quzratur, Car hac 
eppelatione inſignientar illz diſciplinz : Ideo fortafle fuir, quo- 
niam Mathemata apud mnltos quidem ſola, apud alios Anti- 
quorum primo ante alias Diſciplinas loco,ediſcebantur:adedq, 
a8] iZoxlu) MaMipere dita, quia axanudMrd. 

Atq; hxc de Matheſeos in generetam Objefo, quam Appel- 
latione difta ſunto. Sequitur ut ipſius ſive Species, five Partes, 
ſeorſim conſiderentur. | 


Sunt autem diſciplinz Mathematicz aliz Pure,aliz Mixte.Pu- 


ras dicimus illas,quz Quanticate abſolute confiderati eratznc, 
prour a Materia abſtcahicur. Mixtas autern illas appellamus, in 
quibus,przter conſiderationem Quantitatis,( five —— ills 

nerit 
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fuerit, five Magnitudo,) etiam ſubjetum, cut ineft, conno- 
tatur, 

Verbi gratis, Ubi in Arithmetica traditur, Bis duo quatuor ef- 
ficere; Namerihic ſeorfim conſiderantur, & abſtratim ab om- 
ni materia ſubjea, -Pariter enim verum eft , five de Homini- 
bus, five de Angelis, five de aliis quibuſcunq; rebus agatur. 1- 
tem, ubi in Geometria traditur,Circyli peripheriam ubig, a ſu0 ren- 
tro £qualiter diftere : hic, przter ipfius circuli conſiderationem, 
ſubje&i nulla ratio habetur; five in cclis fic ille circulus, ſive in 
terris, {ive ubivis alias. Adeoq; diſciplinas has , Mathematicas 
Puras dicimus; quia pure de iptis Quantitatibus agunt, non im- 
miſtz ſubje&i confideratione. 

In aliis ſecus eft. Verbi gratia: Chm docee Aﬀtronomia, A- 
quatorem &* Zodiacum [e mutuo in bin;s puns ſecare; & quidem 
hunc ad illum oblique Inclinari, angulumq; gradum viginti 
trium cum ſemifle (circiter) conftituere : videmus hic , przter 
inftituta pure Mathematica, multa ctiam mere Phyſica immil- 


. ceti, Quid fit circulus, & circulorum interſeHioz quid oblicua incli- 


natio, & inclinationis angulns, Mathematica mere ſunt, atq; inde 
petenda; At, ſolem (Terramve) hujaſmodi obliquum curſum 
peragere, erimq; annuo fpatio abſolvere, Phyſica ſunt , ex Hi- 
ftoria nempe naturali obſervanda; adhibitis interim Mathema- 
ticis tam Principiis quam Inſtrumentis, quo melits hujuſmodi 
obſervatio inftituatur. | 


Mathematicas igitur diſciplinas Purss dicimuy, duas tantiim: purz: A4vith- 
nempe Arithmeticam & Geometriam; Quarum illa agit de Quan- metice, & 
ticate Diſcreta,ſive Numero; Hzc autem de Continua,ſive Mag- G*mMectria. 


nitudine. Sed & ex bis,eft quidem altera magis altera minis 
pura; eftenim Arithmetices ſubjetum purius quiddam & ma- 
giz abſtraftum, quam ſubjeum Geometrrix ; ideoq; ſpeculario- 
nes habet magis univerſales, quz rei Geometricz pariter ac ali- 
18 Xque ſant applicabiles. 


Reliquas autem omnes Mixtas eſſe dicimus; qQaz eatenus j1;,,v 


quidem ſunt Mathematicz, quatenus in illis occurrit quidpiam 

vel Arithmeticum, vel Geometricum ; quicquid autem inſuper 

eſt, pro Mathematico non habendum eft , ſed pro mixtura ali- 

unde allata. Arq; ex his quidem aliz minis, aliz magis Mixez 
ſunt; prout ad Mathematicas puras magis mimifve accedant. 

Inter Mixtas, celeberrima quidem eſt Afronomia : Quz men. 

A 3 ; ſuram 


4 De Mathef CAP. r, 
ſaram quidem & calculum adhibet, ſed ad Caleftia tantim ge- 
rouere ſpeculanda. Corporum nempe coleftium magnicudines, 


. diftancias, morus, variaſq; corum & quoad nos, & inter ſc, po- 


fituras contemplatur. 

Gme!cgraphic Dam autem Phzxnomena Caleftia nomino; ne ipſos quidem 
Cometas eximo; qui in ſublimi conſpiciuntur, & obſervandi ra- 
tionem, aftrorum obſervationibus non prorſus abſimilem , vi- 
dentur poſtuſace; quanquam eorum fortaſſe nongulli fint ſub- 
lunares: Nennulli, inguam; Omnes enim ſublunares efſe, (pro- 
ur*<cenſebant —_— neutiquam eft concedendum ; cum id 
przſentis przteritiq; ſeculi obſervationes manifeſto recla- 
ment. | 

Ecogrephis. Aﬀronomiz ſubjungo Geogrephiam;utpote Aﬀtronomicis prin» 
cipiis ut plucimum fultam: quz, przterquam quod ab Afﬀro- 
nomia matuatur,non multum habet Mathematicum. 

Enomoniee. Utriq; vera (Afronomiz & Geographiz) Gnomonicen ſabe 
Jungo, (unde varia Horologia Scioterica, aliaq; inventa confi- 


Ars Nautice, Milia dependent;) & Artem etiam Nauticem :  Quarum utraq; - 


tam Aſronomiz, quam Geographiz, periciam poſtulant, 

Chronologies Sed nec Chronologiem penitus omittam; quz Temporis calcu- 
lam rerum geftarum hiftoriis accommodat: quod qud meliis 
fiat, / paryoutroy celefiium etiam rationem cumprimis-habet; 
& Eclipſcon precipue. | 

Afrolegie ju- Futiles antem Genetbliacorim vanitates, aliaſq; ineptias Afro- 

Mciarie. logie Judiciarie, pretereundas duco: ut quez pro. frivolis potits 
auc ſuperftitiohs impoſturis. habendz ſunt, quam Mathemati-- 
cis diſciplinis: [deoq; illarum "profeflionem prudentiſſimus at- 
que Honoratiſſimus Eques Dominus Henricw Savilixs Profeſſori-: 
bus ſuis Mathematicis merico interdicendam curavit: 

Grodefia. Poſt Aſtconomiam autem, eiq; affines diſciplinas, annume- 
randa eſt Geodeſia; cui & totam quidem Lengimetriam , Plenime- 
triam, & Ster:ometriem adjungo : Undepropoſitz difſtantiz, an- 
guli, ſuperticjes, & corpora ſolida, ſeu ( quod periade eſt) ſpa- 
cia ſolidorum capacis, menſurantur : Quz omnia Geometri= 
cis principliis peraguntur, particulari ſubje&o applicatis. 

PerſpeFive- Sed & Perſpefive tota; tam quz {1mplicior eft,lineaſq; ab ob- 
Je&is in direfum exeuntes perpendit, ipſilq; peritioribus Pifto- 
ribus uſui eft; quam quz in Dioptricis & C atoptricie, de lineis re- 
fraQtis &.reflexis, traditur.; Geomerrica fert totact.: quan- 

quam 
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quam etiam ipſius in Aſtronomia uſus fit hand exiguus. 

Neq; interim Mechanices & ArchiteQonices obliviſcendum eſt; Mechanice, 
Quarum utraq; (prefertim Mechanica) Geometricas menſu- — 
ras ita ad molem corpoream applicat, ut & interim Ponderum, 

Vircivimq; motricium, rationem habeat : Unde utilia multa, 8 
quidem admiranda, perficiuntar. 

Tandemetiam & Muficam Mathematicis difciplinis accenſere Maſics. 
ſolent; Quz Arichmericam quandam in Sonis exercet ; & pro- 
portione quadam peculiari Harmonicos conſentus effingit. 

Atq; haftenns Diſciplinas Mathematicas , tam Puras quam 
Mixtas, breviter quidem, ſed quantum przſentis inſticuti ratio 

oftulat, enumeravimus. Siquz ranma vidcantur aliz , poſ- 


unt quidem illz ad recen(itarum aliquas commod? referri. 
Car IE 


De Geemetria, & Arithmetica ſpeciatim. Earum Definitiones, Objecta,- 
Prixcipia,& Aﬀectiones; E414, vere ſcientias eſſes 


Oft brevem Matheſcos Synopſin, in priori capite exhibi- 
4 ram; reftat ut cas ſpeciatim ſeligam diſciplinas, quz mune= 
ris noſtri conditio, ipſaq; Statata Saviliane, Profeſſori ſuo Geo- 
metrico peculiariter deftinarunt Adeoq; , mixtis pleriſq; fe- 
poſlicis, de Mathematicis Puris, Arithmetica nempe & Geome- 
tria,quzdam dicenda reftant: Quarii utraq; quanquam ſub Geo- . 
metrici Profeſſoris nomine, (cum mixtis aliquot cognatis,) mihi 
demandatur:  Aftronomia interim, aliiſq; quz ipſi affines ſunt, 
Profeſſorum altcri, Aſtronomicedicto , (Collegz meo meritifli - 
mo,) reſervais. | 
Geometriam autem & Arithmeticam fi definire velimus ; poteft Gemetrie by 
quidem ilſud fieci vel perObjefta,ut in aliis Scientiis Speculati- Arithmetice 
vis; vel per Finem, ut in Artibus & Scientiis Prafticis non rard Defnitienes, 
fit. Illud quidem prout contemplationes pure ſpeculativas cons }. 
tinent.; Hoc autem, prout ad praxin ordinantur. Arichmeti- 
cam enim & Geomerriam Practicam agnoſcimus, non minis 
quam Speculativam; (quamvis hzc quidem dignitate multhm 
przcedar,) Ut enim datur Geometria Speculativa, eiq; ſubor. 
dinata PraQica; fic etiam Arichmetica Speculativa & Praica, 
Priori modo definitur Grometria, Scientia Magrituding, quate- 


A 3 


6 De Arithmetica CAP. 2. 


nas oft men{wrabilis; Arithmetica vero , Scientia Mumeri quetenns eff 
nemerabilis. Quam utramq; definitionem Scientiarum Obje&a, 
non tantum Materialia, ſed et Formalia, continere liqtet. 
Poſteriori vero modo, Geometriam dico , Scientiam bene menſu- 
randi; Arithmeticam autem, Scientiem bene numeraudi, 
'4n bur $ci- Quodillas autem Scientias dixerim, non eſt car quifquam mij- 
entia. retur. Hasenimego, ſiquas alias, ſcientias appellandas efle 
nullus dubito : chm ego nihil deeffe ſentiam, quod ad Scienti- 
as trigiflimo ſenſu acceptas requiratur. Habent enim SubjeRa, 
Principia, & Aﬀe&tiones, eaſq; de ſubjeftis , demonftrationibus 
maxime \cientificis,demonſtratas, 
| Subjefta quod attinet AﬀeRtionum , ſeu , quod perinde eft, 
Obje&a ſcientiarum, circa que verſantur; quz.illafint jam o- 
ſtendimus. 
0bjeFumGer- Fſtnempe Objetum Geometriz , Magnitydo, quatenus eſt 
—_— menſurabilis. Magnitude ſcilicet Obje&tum Materiale indigitar; 
Menſurabilitas ipftus rationem Formalem denotat , qua Magni- 
eudinis traftatio Mathematica ab ci ditftert,quz in Logica, Phy- 
fica, aut Metaphyſica , occurrit. 
Per Megnitudinem intelligo, Lineas, Superficies, & Corpora, 
Mathematice accepta , hoceſt, abſtrate a Materia ; quorum 
varias affeXiones & Proprietates Geemetria demonſtrat. 
Menſurabilitatem vero latiſſimo quidem ſenſu acceptam vel- 
lem, nt, quicquid ad eorum fingulas affeftiones & habitudines 
inveſtigandas & inte[ligendas attinct, comprehendat. | 
0bjeum 4- Objetum Arithmerices, Numerum, conſtituo , five Quantita- 


rabilitatem. eadem laticudine acceptam vellem , qua Menſura- 
bilitatem Magnitudinis. | 
Principia Principia quod attinet : Panfam quidem magnitudinis, Unit xs 
Magnitudinis autem numeri, principium vulgo perhibetur. Nam ex flaxu 
& Nuneri. Pant Lineazex fluxu Linez Superticiem, Superficiei vero Cor- 
pus oriri traditur : nec quidem jinepte, Item ex Unitatibus fieri 
Nameros, ſatis liquet ; cam numerus vulgo definiatur, unita- 
tum mulcitudo. 

Non minus refte tamen, me judice, diceretnr; fi Magnitu- 
dinis principium, diceremus, (prout hic lociprincipii vox vide- 
ruc intelligenda) iplam Extenfionem, ſeu partium extra partes 
poſitienem: menſurabilitatem nempe ab cxrenſione _—_ 

ucere 


rithmetice, tem diſcretam, & quidem quatenue Namerabilem ; Quam Nume- 
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ducere,res ipſa clamat : Numeri vero principium duceremns, 
ab illa recam modificatione,qua quid Unum etfe aut mula, vel 
ctiam qua quid [dem effe aut diverſum dicitur; prout enim ab 
[denticate (fi ita lequi liceat) oritur unitas, ita & a rerum Di- 
verſicate, Numeram oriri, ſeu pluralitatem, ſatis patet. 

Sed & ipſa Lnitas, jnon incommode, Namerorum catalogo 
accenſeri poſit ; quamvis vulgo hand ita reputetur, 

Adeoq; utQuantitas continua,ſeu magnitudo,totum illud con- 

tinec,quo affirmative reſpondetur queftioni' Suentum quid fie, : 
ſea quz Megnum: ita numerus de illo omnidicatur,quo quzftioni _ 
Dot ſunt, affirmative reſpondetur. Certumr eft, Arithmeticam 
eodem-prorſus modo & unitatem 8 cxteros numeros traftare: 

& quidem apud Grammaticos, numerws finzularis fine ſoleciſmo 

dicitur. Sed hac de re deinceps plura dicenda erunc.- 

Siquis autem hzc,quz dixi, magnitudinis & numeri Princi- 
pia,non tam in Mathefi, quam in Metaphyfica,traftari ſuggerae: 
Neutiquam ego inficies eo. Neq; enim illud omnino Scientiis 

_ Infolitum eſt, aut efſe deber, ut principia habeant aliunde prx- 
monftrate, vel etiam ipſum ſubje&i definitionem z modd ipſz 
de ſubjeftis affe&iones demonfirenr. 

AﬀeCtones autem varias,tum in Geometria tum in Arithme- 1gegiones, - 
tica,de magnitudinibus% numeris demonftrari,aded notum eft 
ut difta non. ſit opus: idq; demonftrandi methodo ram certa 
quidem & evidenti; ut vix alia opus fie Logica, quam con- 
nata & naturalitcr inſita , qua ſequel neceſſitas intelliga- 
eur, 

Non tamen interim ignarus fum, a Logicis nonnullis ( qui 
tamen, an Mathefin ſatis intellexerint, nefcio,) defeCtus quoſ- 
dam etiam Mathematicis Demonftrationibus obcendi, quo mi- 
nus ad Ariſtotelicz demonſtrationis, quam Potiſimam dicunt, . 
dignitatem accedant. Operz pretium igitur exiſtimo de Ma- 
thematicis Demonſtrationibus nonnulla ſubjungere , ut ea- 

* dem operadiſciplinas illas, Arithmeticam puta & Geometriam, 
 ACfientiateſſe probem, & amJ+iZsvy nacuram ſimul explicem, 
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D eDemonftrationibus Mathematicis. Unde Mathematics 
vere ſcientias efſe confirmatur. 


Emonftratio, five evxxo40pud5s emonuertnds , ille reputatur 
'Demonſtratia Syllogiſmus, qui affettiones proprias de ſubjefo per proprias cauſas 
6 demonſtrat.vel,ut fuſius apud Ariſtotole traditur, |. 1.psft. 4n. c.2. 
*amiSertis ir onoyouds emponuonitte,o); dAndur,y, menlur x; ewiouy, 
2 reunTigury) acyTiger,4) dimay 7% ovuategouarO@, Que tamen 
definitio non omni demonſtrationi convenire putanga eft ; ſed 
ili que eft 3 4571, quz ctiam xveiws Demonſtratio dicitur. Ad 
Demonſtrationem enim 7# #7:, ſufficic argumentutn ab effe&is 
dugkum. Quod & fatis innuit Ariſtoteles, cum alium ſciends 

modum indigicat, de quo ſe poſtea difturum promittir. 
Demonfratie Dempnſtrationes autem Mathematicas quod attinet ; nemo 
es Marheine, ct que ſcio, quide earum vel certitudine vel evidentia, modo 
recge inftituantur, dubitavit; nec qui ullas omnino alias vel 


Hice. 
certiores vel magis manifeſtas eſſe contendic. | 
.in Potiffime. Quzritur ramen a nonnullis, An ad illiug,qui Potifima dicunt, 


& ab Ariſtotele definiti contendunt, Demonſtrationis dignicate 
afſurgant. Er duo potiſſimn objiciune,quo mints id concedatur. 
Ur videre eſt apud Smiglecium in Logica ſua Diſ.1 4, 2.14. 
: Primum eft, quod encia Mathematica, quatenus a Mathema- 
- then os y ticis conliderantur,non omnino exiſtant in rerum natura. Non 
tentiw 72.% enim uſpiam, inquiunt, reperiuntur Linez vel ſuperficies a cor- 
ginaria. poribus abſtratz; nec quidem corpora ſphzrjca, cubica, aliave 
regularia ; aut trigona , tetragona, circuli, alizve figurz pla- 
nz, ad amuſſim Mathematicam exaQa: adeoq; vel omnino non 
elſe, velcfſetantum imaginaria, contendunt; ideoq; de illis 
ſcientiam eſſe non poſſe, cum ſubjeftis tantum imaginatiis non 
poſſint reales affetiones inefſe,nedum de illis demonſrari. 
' Sed leve omninohoc eR,& facile difſipatur.Quod enimde au» 
ali exiſtencia dicitur, omnino ageg29y eft; cum exiſtentia lit ran- 
th lingularifi, ſcientia vero univerſalit; & ed hec, ut aliquid jit 
obj:&um ſcientix, ſive exiſtac five non exfſtat perinde eſt, modo 
cjusmadi fit,ut(in individuo)exiftere poſſit: ut de Roſa in hyeme 
dici ſolet. Quod enim hujulmodi eſt, potius ens in potentia di- 
ccndi eſt,quara vel non ens,vel ens imaginarii,live ens En. 
| incas 


CAP.'3. De Mathematicis Demonſtrationilus 9 
Lineas autem & ſuperficies a corporibus ſeparatas, aut ipfa 
quidemMathematica corpora citra materiam Phyticam, non 
exiiftere, (adeo etiam nec exiiftcre potle,,) omnino verum eſt. 
Chm autem Matheſeos objettam ideo imaginarium taniiim eije 
contendunt : Non levis eft hbic error. Mathematici namq; 
lincam vel ſuperficiem vel corpus Mathematicum citra corpus 
Phylicum extiftere, non mayis vel ſupponunt vel ath;mant 
quam ſupponit Phylicus vel Animal exi;ft.re quod nec homo fir 
ncc buutum, veletiam Hominem in genece ufſpiam reperici qui 
non lit vel Plato vel Socrates vel alius aliquis tingularis. Non 
enim nega. Mathema .icus ſuas lineas,ſuperticies,& tiguras,cor- 
pori Phyaco ineile ; ſed has rantum perpendit & contemplatur, 
corpore incerim Phyſico non coniid-rato. Aliud enim <ft ab- 
frahere,aliud negare; Mathemaricus ſuas quidem magnitudi- | 
nes abſtrahit a corpore PhyLco, non tamende iIlo negat : Nec 
magis afferic Mathematicus quanmiitatem «x ſtere line corpore 
Phylico; qui Phylicus, fubſtaniji corpoream exliſtere line quan 
titate: uterq; tamenalteram ab altera abſtrattam contem- 
platur. Ex{iſtunc igitur, ſakem exijſtere polſunt, non tantum 
Imaginarie ſed realirec, entia Mathematica; non quidem per ſe, 
ſed in corpore Phylico ; licet abſtrafte coniiderentur, Arq; hec 
ſufficiant adiillud quod piimum objicicur dilucndum. 

_ Secundum illud quod oggerunt, majoris quidem moment 
eſt ad rem przſentem, modo verumeſſet: Nempe quod demon- 
ſtrationes Mathematicz non contineant in ſe veras cauias eflen- 
di, & conſequenter, neq; illam precipuam necelſitatem que ex 
vera & propria cauſa deſumicur. . 

Inflat Smiglecius, (in diſpntatione citata) inter alia,in prima 
demonſtratione Euclidis; ubi, inquit , demonſtratur triargulum 
eſſe equilaterum, ex eo quod fit conſtraun inter duos circuivs, havtatg; 
omnia ſua lstera a centro ab circumferentiam. 

Ur autem melius intelligacur argumentum, Euclidis denon= 
ſtrationem aliquanto fuſjus explicabimus. Propolur:a? itle 
hoc problema ſolvendum, ſuper datam refam finitam (futa 5 B,) 
tri angulum equilateri conſtituere,. Quod ut tiat jubet ut centro A inter- 
vallo A B, de(ctibatyr circulus BC ; iteth centro. By intervallo BA, dee 
ſcribatuy circuins AC ;, & apuntio C, in quo circuli ſe mutuo {econt, 
ducantur ad punta AB, rete CA, CB. His peraftis, demonfirar 
Euclides conſtruTum trianzulum ABC efje equilaterum; quia 


nempe tres refe CA, AB, BC, {nt inter ſe equales, (Que: ccrte et 
B de- 
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demonſtratio a vera & proxima cauſe : Nam ni zqualicas 
lateram fic vera immediata cauſa cur figura conftcuda eft xqui- 
latera, quznam ea vera cauſa fit non poſſum ego vel eonjetta-. 


ra afſequi.) Xqualitas autem laterum CA, AB, BC, demons. 
ftcatur, eo quod GA, AB, ſunt redii circuli B C, ideog, | equales ; 
item BA, BC, radii circuli AC. ideog, equales : cum igitur tam CA. 
quam CB equatur refe AB, ſont tres recte C A, AB, BC, inter ſe e- 
quales, Eſq; hxc demonftratio Euclidea, 

Verum in hac demonftratione, inquis Smiglecius, © Nemo 
© aon vidct, non allignari veram canſam efſendi; non enim 
«tciangulum idcirco eft zquilaterum quia eft inter daos circu- | 
©<loe conftruktam; nam etiamſi non efſert inter duos circulos - 
*.conſtrutum adhuc efſet zquilaterum : Unde talis cauſaeſt - 
accidentalis tali proprictati, . 

Cuicgo multa regero, 
19 Dico,quod,ntut illud verum effect qued aftirmathr,nempe de- 


moenftrationes Mathewaticas non per veram & proximi cauſam 


procedere;ſunt tamen ſatis ſcientificz,fi vel per cauſa remotio- r 
rem vel per effc&ii, vel per aliud aliquod medium ab alio argu- :; 
mentandi loco deduftum. procedant, magdd certo concludant, 
7em ita efſe prout aftirmatur, atq; aliter eſſe non poſſe. Sufficit ;f 
enim ad hoc ,ut demonſtratio fit ſcientifica, /i procedat per medium # 


neceſſarium ex natura rei: ut & iphi quidem,qui hoe objiciunt,non 
negant, & Smiglecius etiam diree athrmar, Diſp.15.94.1. & alibi. 
Quare nec ipſc, nec quos ſcio, alii, negabunt,Diſciplinas pur* 
Mathematicas ſcientias eſſe, 'utut perfeftifimum i1lis demon- - 
ſtcandi modum non. concedInt. 

29 Notandumeſt, quod ipſi,quinegant has demonſftratio- 
nes perfetas eſſe, in ratione .demonftrationis (ut loquuntur) 
Ptifime,; dubitant, an uſpiam. alias occurrat in aliis ſcientiis 
Uo ejuſmodi 
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CAP. 3. ' Demonſirationibus. doi 
<juſmodi Potiſſima demonſtratio : ut apud Smigleciam videre 
eſt, quzſtione prids citati, 

39 Euclidis demonſtratio, non igitur concludic Triangu - 
lam ABC zquilaterum effe, co quod inter duos circulos conſtradiun 
ſit, (ut Smiglecio videtur;) {ed quod latera CA, AB, BC, /int inter 
ſe equalia ut ex progrefſu demonſtrationis paret. Illud autem, 


de duobus circulis in conſtrufione adhibitis, ſubſervir rantun: 


#qualitati laterum demonftrandz. 

49 _ Notandum eſt Euclidery loco citato, non tam veritate 
Theorematis, quam conftrutionem problematis,demonſtrare, 
Non enim fimpliciter Probaturus erat, Triangulum ABC eſſe equi- 
laterum ; fed Triangulum, eo, quo imperatum erat, modo cOnfliruGum, 
eſſe equilaterum z ſeu Hypothericam hanc propolitionem, fi Tri- 
enulum fic conftruatur,erit equilaterum, veram eſſe. Jam vero,quan- 
quam aliunde fortafſe conftare poſſit veritas conſequentis, 
-nempe Triangulum ABC eſſe equilaterum ; veritas tamen conſe- 
quentiz (nempe illud ex conſtruione ſequi; ) non aliundeprobatur, 
neq; exalia cauſa magis immediata dependic, quam ex ipſa 
conftruftione:nempe quia c5ftruftor fic procedendo acceperat 
zqualescirculorum radios. Ex vera igitur propria & in mediae3 
causa demonftravit Euclides conflrutionem problematis. Quamvis 
igitur, Triangulum illud equilaterum eſſe, demonſtrare videtur per 
cauſam vel remoti vel accidentalem;At certe conſtruTtionem 11lam 
problemati ſatisfacere,(quoderat Euclidi demonſtrandum) per ve=- 
ram,proximam,% immediatam cauſam demonſtratur, 

592 Etiamaddendum eft,in nulla quidem ſcientia expeftan- 
dum efle, ut omnes ibidem demonftrationes 2quali perfeRio- 
nis gradu procedant. Abunde ſufficic, fi demonſtrationes ali- 
quez fint per veras & proximas cauſas,ideoq; 57:1. quanqui 
demonſtrationibus illis 5 4:49,paſſim immiſceantur aliz 5 57:. 
Ur in ſcientiis omnibus abund? liquet. | 

62 Tgitur concedo, fi non demonſtrationem propolitam, 
at ſaltem alias non pautas, in matheſipaſſim occurrentes, pro- 
cedere, non tam a caufis proximis & immediatis, quam ab 
allis JocisTopicis; adeoq; demonſtzationes eſſe 3 37:,non 4:57. 

79 Negotamen,in omnibus demonſtrationibus Mathema- 
eicis illud obtinere. Mulcas enim a veris & proximis cauſis 
procedere, adeoq; demonſtrationes effe 7# 41inm, contendo. 


Ideoq; Smiglecii enumeratio demenſtrationum , quas eſſe 75 
B 2 676 


_ | De Mathematicis "CAP: 3% 
#7: contendit, utut vera. efſet , non tamen eſt ſufficiens 
enumeratio , cum occurrant aliz non pauce quas eflc 5% $1578 
liquet. WW 
Toe Igitur ut rem toram dilucidius expediam, tres prxſer- 
tim demonſtrationum M«chcmaticarum five modos, five gra- 
dus, live ſpecics ftatuo. . 
Prim quidem eſt iila demonftratio, quz per deductjonem-ad 
abſurdun, lea impoſlibile. procedit; +mywy1 difta: quz, rem ita 


eſſe, demonſtrat, eo quod lit impolſibile, ut fecus fit, Ur fiquis. 


demonſtraturus, Rectarwm Circulo injcriftarum, longiſitmam illam eſſe 
gue per centrum tranſct; illud ita eſſe alſerat, quoniam impoſſibile 
eft aliam quamvis, pef centrum non tranſeuntem , vel Jongio- 
rem efſe, vel quidem zquaſem. Supponatur enim, fi fieri polity 
refta AD dHeuerp©@, per centrum non tranhens, diametro 
AB, per centrum C tranſcunti, zqualis, vel ctiam ipſa longi« 
or: & ducatur, a centro C, rea 
CD. Dicoretam CD zqualem 
efſe retz CB, quoniam utraq; cit 
rea a centroad circumferentiam 


ta,)) erit xqualis diamerro A CB, 


addantur , tota erunt xqualis; ) (1 
igitur A Dfit zqualis ipti A B, erit 


etiam zqualisipis AC, CD fi=. 


: mul fumpris, ( nam quz eidem vel 
zqualibus zquantur, ctiaminter ſe zquantur;) fi AD longior 


fir ipla AB, erit& longior, quam-AC , CD, fimul ſumptis, 


(quibus ipſa A B zqualis eft;.) At horum uterumq; abſurdum 
eſt & impoilibile. Cum enim A D. fie re&a,qus inter data pun« 
Aa breviilima eſt, & quidem unica; impoſlibile eſt ut ve] longi- 
or lit, vel etiam zqualis, iplis A C, CD, fimul ſumptis, que 


non niſt per circuitum quendam. a punto A. ad punttum D - 
procedtint. Non ſt igitur rea AD, vel zqualis vel major 


quam eſt AB. Sed &erdefin omnino, demonſtratio procede- 
ret, {1 ubivis alias refta non-percentrum dufta-inſcribatur, puta 
- EF: ftenim EF lie major vel zqualis ipſt A B, eric proinde 


major vel zqualis E C, CF, fimul {umptis; quoniam E.C ra-. 
$ | dius- 


e;uſdem circuli; ideoq: A C D, (ex - 
duabus reftis AC, CD compoti- . 


(quoniam fi #qualibus zqualia - 
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dius xquatur radio AG, &CF radius #quatur radio CB; 
ergotota AC,CB, (hoceſt, AB,) equacur cot EC, CF: 
Ac impoitibile eſt ur recta EF-vel equer vel {aperet.rectas EC, 
C F umal ſumpras, (cum rea (it brevillima inter data pun- 
Aa,) ergo ctiam impollibile eſt ut vel #quet vel ſuperet retam 
AB (ipiis EC F, timul fumpri: zxqualem.) Cum igitur im- 
poſiibile titac AD, vebE F,vet alia qrzvis rea non per cen- 
trum, £quer aut ſuperet reftam AB ( velaliam quamlibec per 
centram duktam:. ſequitur, ReRarum circulo inſcriptarum, 
quz per centrum traniit eſſe longiſſimam, Quod erar demon- 
ficandum.. Demonſt: atur au em, ut patet , deduftione ad im» 


poflibile. | 7436 
' Secunda demonſtrandi ratio, eft, Often/iva 78 %r1, Ut, li ref - 


4 ff, 
( . © 


AC' demonftretur equatir eſſe res. BC; quoniam utraq;: de- 
monftrara tuerat zqualisipi A B: quz autem eidem ſunt #+ 
qualia, ſunt & -zqualia interſc. Eftq, hzc demonſtratio quidem 
oftentiva, ſed tantum 5 71, non-autem 78 441671» Commus 
nis enim urciuſq; #quatio eidem tertix, indicat quidem earum 
Zqualicatem inter ſe, non autem illius cauſa eſt. Efſent enim 
iptz AC, BC, ſibj invicem'zquales, etiamit ipſa. ABnon fu- 
ifler dna. 

Tertia vero demonſtrandi ratio, quz & omnium perfeRifſi- 
ma , eſt Oſtenſ*va 73 $1674. Qurx demonſirat & gued fit, & 
quare lit: Ejuſmodi «ft demonſtratio, liquis Radios omnes - 
ejuidem circuli equales effec inde demonſtret, quod dchniatur cir- 
culus /falrem definiri pullic). Fignra plana, arica lixea cured con- 
tenta,que 4 medio comprehenſt ſpatit equaliter ubiq; diſtat. Si enim 
circuli efſencia poſtulet,ur ipiins peripheria zqualiter a centro 
diftet ; immediate {cquitur.tanquam a cauſa vera & proxima, 


radios omnes, quibus illa diftantia menſuratur, etiam- equales 
B 3 «le, 
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eſſe. Eftq; demonftratio hxc Oftenſiva 77 447:, a cauſa proxi- 
ma & immediata deſumpta 
Si vero objiciat Smiglecias, cauſam hanc non veram & 
roximam effendi cauſam efle, ſed accidentalem tantum, quia 
radiiilli, puta, CA, CB,CD, CE, CF, &c. effent linez zquales, 
etiamſi circulus ille neutiquam ducerecur. Reſpondeo; Verum 
efſe, quod efſent quidem Reftz zquales , etiamſi nulla figura 
fuiſſer duta;non tamen eſſent zquates Radii:ut enim radii tint, 
neceſſeeſt ut ab alicaujus figurz centro ad perimetrin ducantur: 
Le aut radii illi,8 omnes ejuſdem figurz alii invicem zquales 
ſint,requicirur ut perimeter iſtius figurz #qualicer a centro di- 


et. Eftq; hxc,zqualis undiquaq; diſtantia circiiferentiz a cen- 
' tro, vera quide, necefſaria, proxima,8 immediata cauſa hujus 


affe&ionis, nempe, iptius radios omnes zquales efe.Sunt jgitur 
demonſtrationes Machematicz, quanquam non omnes, aliquz 
ſaltem, non modo ſcientificx, ſed & 7s #1571, 

Siquis deniq; objiciat, me tres demonftratienis ſpecies fe- 


cifſe, chm vulgo duz tanti ſtatuantur; nempe 72 37 & 78 dine 


Poteric ——_ duari priorii utramq; demonſtrationem 
Ts 8n,dicere;illam quidem perdedu&ionm ad impoſlibile,hanc 
vero oftenfivam; tertiam deniq; demonftrationem 77 din. 


| Non enim libet de verbis contendere, modo derebus conftet. 


Atq;z hec ſufficiat de Demonftrationibus Mathematicie 
dixifle; ur & propoſitz definitiones vindicentur, & ipla demon- 
Nrandi methodus indigitetur . Reſtat deinceps ut ipſam Arith- 
meticam aggrediar. | ; 


CAP. IV. 


"'Utitarit & Numeri definitiones. Quo ſenſu Unum negetur eſſe numerws. 
Tam Unum quam Nulluw, vario ſenſu, Principium Numeri. 
Unum eſt Numerus minimus. Nullum non eft numerus. 
. Numeri fradti, non ſunt veri numeri. 


A Kithmetica, &? 5 4437 difta, ab ipſo objeFto nomen 
ſortita eſt, Eſt enim, Sciextia numeri, quatenus eſt numer a= 
bilis, vel ſcientia bene 'numerendi, ut ſupra declaratam cf, 
Nameri vero principium unites dicitur. 
Unites autem eſt, ſecundum quem. unumguedq; Vuum dicitur:Namerus 
: aulem 


CAP. 4- De Numerorum Nominibus Latins. I5 : 
Unitatis 


antem ex unitatibus compoſita wultitudo. Sic enim Fuclidey, lib.7, | 
p { » » Yd vo & ww » Ys _- » \ Numer deff- 
de.'1, 2. Movds 657, 1ad" ny 6 exagey TY oyſwr ty Ae]ai, *AetSuds a 
5, 7 * porddoy cy neptror mAndO-. | 
Ex his autem Uanitatis & Numeri definitionibus, pleriq; ar 
bitrantur unitatem numerori catalogo non accenſendi, adeoq; 
numerum minimum Binarium eſſe; quanquam illud quidem 4n Vnites ft 
Euclidem uſpiam dixifle non memini. Numerus. 
Miror tamen. eouſq; hanc ſententiam invaluifſe, cum non 
minus Unitas, quam Binarijus numeras,aut quivis alius, reſpon- 
deat quzſtioni Dot ſunt. 
Hac autem de re, erat mihi quidem- in animo, licem neuti- 
yam - movere; cum illa controverſia © Logica potins 
fon Meraphyſica, quam Mathematica-, videri poſlit ; faltem 
obiter monuiſfſe, non modo Unum ſed & Nallum,apud Arithme- 
ticos codem omnino modo ac rcliquos numeros traQari; adeo- - 
q; apud illos (quicquid de Metaphyficis dicendum fit) vel pro 
Numeris,vel quaſi numecis repn:ari. Operz tamen pretium for- 
taſſis erit -paucis oftendere, cur unitatem putem. vere numerum 
efſe;aliiſq; numeris annumerandam, 
Nec huic forſan adverſabitur Euclidis aliorumq; ſcnten- 
tia probe intelleQta.. Cum enim nonnulli Uniratew, proprit Nao ſenſu uni- 
loquendo,non modo Numerum efle negent, ſed & numeri par- 17; negatur 
te; adeoq; numeri principium impars eſſe dicant,ut eſt Magnitudinis eſe numerns. 
Punfiam , & Temporis Momentum : Tntelligendi fortafſe ſunt 
deMonade ſeu unitate, non ut numeram-fingularem deſignat, 
ſed ut eſt communis quaſi numerorum. omaium Denominatio, 
ſive denominator. Sic enim numerus Quaternarius eſt, qui 
quatuor unitates numerat, Ternarius qui tres,Binarius qui duas 
& Singularis pariter qui unam quidem Unitatem defignat, 
Secns enim non video quo modo vere dici poſſer, unitatem non 
efle numeri alicujus partem: cum certum fit, Vim non mi- 
nus efſe Duorum dimidinm, quam Duo medictatem efſe 235 ©ua- 
taor. Dum igitur Buatuor dicotantundem valere ac quatuer uni- 
tates; vox illa wnitates nec numerus eft, nec pars numer, 
ſed vel nameri denominatio ſeu denominator,vel ;pſum numes- 
ratum. Vox autem © atuer eft carum unitatum numerus. 
Ita cum Unum tantundem valere dico ac Unam unitatem 
Mey pmordds. Vox illa QUnitas eſt numeri denominatio, 
ſeu numerator; vox autem Vnq numerus cſ,ſeu unitatum w | 
| titudo 


'16 Unitatem eſſe C AP. 4. 


titudo, (multitudinis nomine laxius accepto, ut poſt dicetur, ) 
dicit enix: uot vel quam multe unitatcs adeſle dicuntur,nimirum 
-unicam. —_— 

Aliud autem eſt negare Vnitatem, mv words, aliud vero ne- 
gare 73% Unum, num:rum efſe : EoJem enim ſenſu & js WNnas 
numer; eſſe negari poſſit, quamvis Jfze namerus effe 
non negetur : Siquis enim duas decadas numeret, erit Decas nu- 

meri den »minatio, Duo vero decadum numecus. 

Nullitas,prin- Sed revera , ſiaccurate loqui velimus, non tam unitas 

| « <oaghbeot "n quam Nallitas ( 4 ira loquiliceat ) ſeu Nullam , {non tam 

ano cafug, ores Teu ero)ns quam seromus, Jerez, leu 79 pndey, ) idem 

megnitudiais, Feſpeftu numerorum oDtiner , quod Puntum retpe&tu mag 
nitudinis, & Momentum refſpeQtu tempouris. Ut ex opera- 
tionibus Arichmeticis cum conſtrutione Geomenttica compa= 
ratis liquido conftare poſlit penicius intnenti. Unitas vero in» 
ſtar certz cujuſdam linez, ſeu alius magni udinis, ad arbitri- 
um politz, ad quam aliacum homogenearum fit compas-. . 
ratio. I 

Mihi ſaltem hoc videtur dicendum. Magnitudo reſpondet 
quzſtioni Ilior ig. Numerns vero, queſtioni Ilioz «7, Unde 
tam Numecus quam magnicudo IlogzJjns non incommode dici 

-pateſt, Latina vero Ovantitatis appellatio non tam comode vi- 
detur(quoad nominis notationem )utriq; applicabilis,cum ſola 
continua Quantitas dicit @xantum quid iit; Diſcreta vero, non 
Duantum quid, fed Quotſunt; ac 1 Byoritas potius dicenda eff 
quam quantitas: ({ ſed de nomine non eft ut Iitigemus, 
dummodo de re conſtet. Ut autem magnitudo, puta Linea, 
inchoatur a punto, quad omnino magnirudinis experseſt, & 
quidem (poſitive) nihil eſt, five nuilias magnitudinis: ipſa 
vero Linea tanta eft quanto eſt iþſo ſive Punto five nibilo ma- 
jor: ita & Nuamerus, non ab unitate_ ſed revera a nullitace , in- 
choatus, tantus eft,quanto eft ipſo Nullo major. Er ut Pundum 
pantto additum,' {ive ſenel hve centies id fiat, non efficit Quan= 
ti; nec etia3 Linea,vel qu+vis alio magaitado,ad'eftione Punt, 
eti3 centies repetita, omnino major fir,aut.cjus ablatione minor: 
ica & Nullum,f1ve 78 undty. prin addicum non facict 2», nec nu- 
merus adje&ione 78 undiy& augetur quidquem, aut ipius bla. 
tione, Mminultur. 

At interrogabitur forſan, Num velimego a Veterum _ 
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& Recentiorum omnium ſententia diſcederc, qui uno ore Lini- 
ea em vocant Principium Numeri? | 

Reſpondeo, 1* Nibil abſurdi eſſe majorum inventis addere; 
preſectim in Mathematicis. Nec hocillora laudibus quicquam 
detrahit, nam &illi prioribus addidernne. 

29 Non mihitamen velupe eft ab aliis diſccdere, nili ubi 
rei necefſitas & manifeſta ratio ſuadent. Nec enim placet eorutn 
temeraria audacia, qui cum ſe vel tantillum ſcire ſentiunt, alio- 
rum emnium peritiam vel flocci faciunt, vel ſupercilioſe con- 
temnunt: atq; illud potius ſatagunt, ut alioram, hve veris 
five fiis, opdauroy inſultent, quam ut eorum vel ſenſa ſatis in- 
relligant, vel probe compercis afſentianttur, Eft enim illud 
vel juvenilis nonnunquam levitatis, cum cognicione 
plerumq; non nifi mediocri conju n&z, vel ſuperciliof ali- 
quando faſtiis indicium ; potius quam ſubati & maturi 
ingenii argumentum. Nec racoa rebus perperam. inte/leQis, 
potius quam a veris illorum quos culpanc erroribus, hujul- 
modi inſulcus ortum ducunt : & ea ipſa quz culpant, {1 inte}li- 
gerent,non culparent. Er quidem eorum pars longe major qui 
veterum ſenſa rejiciunt & flocci faciunt, ipſorum- loco vel ca- 
_ dem ipſa quz culpant, mutata tantum phrafiologia,ſubſticuunc, 
vel faltem non meliora; & in eos non raro crrores neſcii inci- 
dunt,coſq; pro novis invencis ' reputant, quos veteres, ſcientes, 
declinarunt. . : 

39 Quodadrem praſentem attinet, aſlero, & veterum 


ſententiam probe intelle&am, & quz nos aſſerimus, ſatis con- 311, (pens 
Rare poſſe. Ipſa enim Principii vox duplici faltem acceptatione tie, cum ſen- 
eccurrit: prout nempeſſignificat Primum qued ſic, vel Uitimum fentits veterys 
quod non, Ut fiquis Motum ordiri dixerit vel ab altimo momento ©9*1Hatio. 


quietis, vel a prims momento motus. Sic fi hzredis jusin rem hzredi- 
tariam ab. ipſo patris interitu, vel a ſupreme paternz vice mo- 
mento,dicatur; eft hoc,principium Vltimum quod non; ſupremum 
enim vitz paternz momentum ultimum eſt gorum quibus 
hzres ſuccedanevs jus non habuirt. Si vero dicamus, Hzredis 
Jus inchoari a prime moments ſucceſſionis; etiam ita vere dicitur; 
ſed eſt hoc principium Primam quod fic. (Atq; huc facic diſcep- 
catio illa de termino vitz ac mortis apud Gellium 1. 6:c. 13. & 
apud Auguſt. de cjvit, Dei.l. 13.c.9,10,11.) Pariter de principio 

GC nume 
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numeri dicendum eft. fi Primum quod /ic quzrator 5 Unitas aflig- 
nanda eſt, ut quieſt numerus omnino primus & minimus - Sj 
vero ultimem quod non; allignandum eſt 3 wer , five Nullum, ur 
quz eft numerorum omnium negatio. At de Quanticate con» 


-  xinua, ſen Magnitudine, fi quzratur Vitimum quod non; Punifum 


| Nuod unitas 


63 Numerus, 


. quam expo 


aſſignamas, quod omnis quidera magnitudinis expers eſt, c 1i 
ramen (i vel cantillum accedat, emergit Quantum: fin quz- 
ratur Primam quod fic ; illad omnino non eſt afſignabile ; non 
dator enim minima quantum, cam omne quantum, qua quans» 
tam, fit in infinitum diviſibile. Arq; hinc ortum eſt quod Ve- 
teres,principium Numeri defignaturi,Uaitatem poſuerint, nempe 
Primum qued fic: Magnitudinis vero principium, Pun&wn dixerinr, 
nempe. ultimum quod non; quoniam in magnitudine, Primum 
quod fic noneſt aflignabile, Non autem codem {enſu dicitur Uni- 
tas pricipium Numeri, quo Pun&tum principium Magnitudinis; 
hoc enim ſenſu, non 33 Unnm, fed 3 Nullam, erit numeri prin= 
cipium, nempe Vitimum quod non. 

Nollem autem ut quiſquam me de lania caprini'contendere 
exiftimet, dum rumeri Principtum curioſius inquiro: Infignis 
enim eſt hujuſce rei utilicas , preſertim. In Analytices five Al- 
gebre ſpeculationibus; quo melius operationis Arithmeticz 
cum Geometricis conſtru&ionibus congruentia percipiatur e 
Atq; binc obſcuritas non parva eſt exorta, quod vera numero- 
rum & magnitudinum comparatio vel non ſatis fucrit a muitis 
intelleQa, vel minus ſaltem diligeriter conſiderata. Atq; hoc 
animadverterunt, credo, Dominus Des Cartes, cjuſq; ingenio- 
fiſimus interpres Dominus a Schoten ; ili enim, dum effefio- 
nes Geometricas Arithmeticis operationibus adaptant , uni- 
tatem non inftar Pun&i habent, ſed ut lineam quandam ad 
placitum aſſumptam, reliquoſq; deinceps numeros aliis deſige 
nant lineis,quz ad lineam aſſumptam eandem habeant rationem 

fi numert ad unitatem. Eft autem oninino impoſ- 


fibile, fi Unitas inſtar Pun&i habeaturyut ca quz par'eſt congru- 
entia interArithmeticas &Geometricas operationesconſlervetur. 

Ego igitur affirmare non dubito, Principium numeri (eo 
nempe ſenſu quo Punum dicitur Principium .Magnicudinis ) 
elſe > wndty, live Nullum : Unitatem vero, ſeu potius Vnum non 
tam efle principium numeri (ſenſu quo ditum eſt) quam pri- 
mum numerum ; c| enim vere numerus, 


Neg; 
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Neq; me omnino movet, quod Euclides Namerum definiverit 
mf Mn pordSdoy x39 @-, multitudinem unitarum: Namn 2350- 
ibidem non ſtricte ſumendum eſt , prout Maitum opponitur md 
Pauco, vel ms uni; ſed ut defignationem 77 ©uot ſunt indigitat. 
Sj enim quzratur, 2yanium eſt ? reſpondendum eric de ma;ni- 
tudine; 11 vero, wot ſunt? reſpondendum erit de multitudine: 
fieri ramen omnino poteſt, ut. Vnuum reſpondeatur, quando de 
mulcicudine quzritur: v. g+ fi de unici filii parente, quzratur 
yt filios (feu quem multos) habeat ? reſpondendum eſt unicum. 
Quo ſenſu vero 78 unum reſpondet quzſtioni quam multa: codem 
& unites , multitudo dici poterit. Siquis vero multi ndinem, vel 
78 739 © exvgos de unitate dici contendat : Concedo quidem, 
ſed & «x&gws de duobus dicitur, quz non multa quidem, ſed 
Pauca ſunt. Erat autem hzc &xvezaoyie hic loci neceſſaria, quo- 
njam Vox xve:@7zey. nec apud Grezcos (quantum ſcio) nec apud 
Latinos occurrat ulla, Atq; hanc 9 Tai9:; lignificationem 
idco - potius ample&endam exiftimo,quod Euclides nuſquam 
(quod fciam)) unitatem numerum gfe neger ; ſed contrarium 
potius videatur ſentire, dum ipſam unitatem codem plane mo- 
do quo reliquos traftat numeros. 

Unum igitur numerum efle aftirmo : Eft autem numerus om- Unum ef. 
nium mninw (& hoc quidem ſenſu, numeri principium refte mer mini- 
dicitur , quia primum quod fic, ſeu numerus primus :) minimum ** 
enim eſt quod affirmative reſpondet quzſtioni quam multa; 
jdeoq; minima multitudo. | 

Verum quidem eſt quod B& Nullam reſpondeat aliquando quz- Nullum ns 
ſtioni 2et ſunt; Ur ſiquzratur, But fine Czlorum ſolidi f awmerw. 
Orbes? reſpondebitur non inepte Xullas. Atnon propterea 
quod 73 Nullum reſpendear quzſtioni ©xam mlta, ideo & multi- 
tude crit; quoniam reſpondet Negative. Idem enim eft Nul/us 
ac ne allus; ſicut Nemo idem ac ne homo, Eft autem Vilue vox 
diminitiva a voce Un: Urtenim dicitur Puer,pueruius, & (con- 
trafte) puel/us, (extrito enim per Syncopen U, fit prerius & ob 
Euphoniam, puel/us ; ) 8 Pulcher, Pulcherulus, Pulchellus (pro pul- 
cher lus) Tener, Tenerulw.Tenel/us : fic Bonus, bonulis, belus ; Unus, 
unulus, ullus : fic VinumV:iQum,apud Terrent. Adel: Idem igitur 
eft Latinorum Nul/uw, (hoc eſt, neunwm , vel ne wiulum:; ) ac 
Grzcorum OY/2y & Mndey , hoc eſt, #2 iy, und? #y. & Anglo- 
rum Noxe , hoc eſt not one , vel ns one. Non nr 

> © c 
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ſed Unum ef numerus primus;cum Nul/um reſpondeat Negative: 
tollic enim ſubje&tum quzſtionis ; nec tam oftendit, Quot ſunt 
unitates, qnam uxiteters nox-eſſe : ut, qui dicit, Nalos eſſe. orbes, 
negac orbes efle ; orbis enim fiquis ſic, faltem unus erit. 

Kumeri frati, Sjquis autem objiciat, intermedia multa dari inter Unum & 

_ = - a Nallum ; puta Unciam, Sextantem, Quadrantem , Trientem, 

419: © Semillemzite Befſem,Dodrantem;ut & qQuincuncem,Septuncem, 
Decuncem,Undecuncem( five deuncem )aliaſq;-eJjuſmodi partes 
integri- Ur, ſiquzratur (inftante hora nona)' quot horz poſt 
otavam tranſierint; reſpondebitur forte, nec unam, nec nul- 
Jam, ſed ſemjhoram prfteriifſſe. Concedo quidem fic reſpon- 
deri poſſc  Concedo etiam numeros quos Fraffos vocant, five 
Fradtiener,effe quidem Uni & Nulli quaſi intermedios. Sed addo, 
quod jam tranlicur #s do #1&-. reſpondetur enim non de 
Duet, ſed de Duanto : Non enim dicitur, Out hore preterierints 
ſed, Duantum hore, ſeu quanta pars horz ; non mou! #491 , fed 
my 4 acx,[tu mauiaocr. Pertinet igitur hc reſponſio, proprie 
loquendo, non tam ad quantitatem Diſcretam , ſeu numerum, 
quam ad Continuam ; -prout hora ſaupponitur eſſe _quid con- 


ad totum ratio numeris. exprimatur. qQuanquam enim non 
reQe dicaturundtv Tis Segs, nibil bere, retetamen dicitur = 


cendum eſt de Fraftionibus. omnibus ; verbi gratia,fi (+) tres 
horz quadrantes przteriiſſe, dicatur; intelligitur, tantum hors 
przteriifle, quantum eſtaumerus Fernarius ( frationis nume- 
rator) ad (ejuſdem Denominatorem ) quaternariam ; ſeu 
(quod idem eſt) ſupponitur hora (ut quid continuum) in qua- 
tuor partes Geometrice ſea, harum vero tres. tantim aſſunt , 
casefſe, quz quidem Arithmetice numerantur. Indicat igitur 


tionetw, Numerater vero talium membrorum indicatorum nume- 
rum ſeu Multitudinem Arithmeticam : adeoq; numerus Fra- 
Aus non tam Numerus eſt, qyam numerorum ad invicem Re- 
tio. Eft igitar Vnum Numecus minimus , non autem-vel-Nul- 
lum, vel Numeri Frafti, | 


CAP. 


tinuam in partes divifibile; quamvis quidem-harum partium |, 


ular Segv, wullam boram, tranfiifle, ne unam quidem. Idem di- . 


Fractionjs Dexomiyator Geametricam integri in membra parti- 
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Numerarum Procreatio. Numerus Maximus xon datur. 


Naumeroum 


Nomenclatura; & -ordinsta diſpsfitio , + in continua fropuriione 


decapla, apud omnes gentes recepta. Di) 
_butione antiquicr. Unde orta. . 


- 


foitia bec. Genin diſtri- 


"\U[m Numerorum natura hzc fic , ut unitatum mulcitudi- 


nem delignet, ſeu (quod idemeft) ut dicant Buoties aps 
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ponatur [nicas, ſeu Bot Unicates figoiticentur: pro varia Uni- 
tatum multitudine,varias oriri numerorum ſpecies, necelle eft. 
Quzlibet enim Ulnitatiz acceſſio, numerorum ſpecienr-variat. 

- Si igitur, ubi prius Nulla ecat , apponatur [nitas; fic nume- Numeroruma 
rus /ingalaris:. ft adhuc. addatur Unitas alia, emergic-numerus ?cretio. 


Binarius: accedat alia, & 
exſurgic Ternarius: hic a3» 
tem [[nitate auftus at 
Duaternarius: quem etiam 


Nainarius unitate ſuperat: 
& hunc Senarius : atq; ita 
deinceps de: Septenario, 


Ofonario, Novenarie, Dena< 
Duedenas. 


ri0, Undenario, 


rio, aliilq; ſequentibus di- 
cendum eft. Eftq; hac ve- 
ra numerorum Origina- 


tio, ſeu Procreatio. 


Quoniam vero[Unitatum accefſio in infinitum extendi poſlic; 

( nec enim numerus ullus adeo magnut eft, quinilli poſsit.Uni- 
tag, vel nna vel plures, ad/uagi:) eſt igitur impoſtibile , utnu+ 
merus Maximus alzignetur, nedum omnes numeri ſpecies. Ideoq; 

+ quamvis numeros dari ak infinites, vel etiam :infin:tum numerum, 
(hoc eſt, quiterminos non habeat, ſed omnes ſuperct limiter, ) 
fit impoſzibile ; {unt tamen numeri polsibiles Infiniti; hoc eſt, 
nullus ct omnino terminus numeris aſsignabilis', qud cum ac- 
cedic numerus, ulterius augeri non poſsit. Quamvis igitzr nu- 
merus Minimws aſsigncturc Unitas , non tamen eſt afSignabilis 
numerus 


Maxintus au- 
merus non ef 


affgnadilic, 


Numererm 
ordingts diſ- 
poſitio oo no- 


#enclaturd. 
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numerus Maximus, ut nec Magnitudo vel Maxima , vel quidem 
Minima. 

Cam tot vero fuerint Numeri ſpecies: infiniti plant laboris 
videri poſsit, illarum fingalis diftinta nomina vel invenire, vel 
ediſcere, vel memoria retinere,& in uſum depromere. quis e- 
nim mortalium tot excogitare valeat vocabula , quod ſingulis 
arenulis (nequid altias dicam) nomina ſuppeditarent ? Quod 
ſiquis tamen fecerit; etiamnum centies millies labor idem ite- 
randus erit, nec dum quot opus eſt aſſequetur, 2, 

Ne igicur infinicus evadat labor, pro qualibet Unitatis ac» 
ceſzjone nova vocabula cudendi , quibus emergentes numeri 
appellentur : Excogitavit prudens Antiquorum fagacitas , vel 
Divina potids monſtravit indulgentia, Methodum { nunquam 
mirandam ſatis) qui infinitam hanc pumerorum varietatem 
finitis vocabulis, & quidem paucis, defignare poſzint ; numeros 
ſcilicer, methodicz diſpoſitionis ope , per Gradus & Periodos 
diſtribuende : adeo ur paucis omnino Vocabulis totam nume- 
rorum molem, etiam multa millia excedentem , ſais diſtingue- 
revaleamus. 

Decem prioribus minimiſq; fuum cuiq; nomen indidernnt, 
adeoq; Unum, Dus, Tris, Quatuor, Quing,, Sex, Septem, Offo, No- 
vem, Decem, numerabant. | | 

Deinceps vero non tam [nicates numerabant quam Deca- . 
das; viz. Decadem Unam, Decades Dus, Tres, Quatuor, Quing,, 
Sex, Septem, Ofte, Novem, Decem; vel (ut contraftius loquunrtur) 
Decem, Viginti, Triginta, Quadraginte, Quinguaginta, Sexaginta, Sep. 
tweginta, Octoginta, Nonaginta, Centum : Idem enim valent Viginti 
ac Decades Due; Triginta idem ac Decades Tres; 8 lic deinceps. 
Centum vero idem valet ac Decades Decem, five Vna Centuria. De 
Korum autem Vocabulorum ratione poſt dicetur. | 

Poſtquam autem ad Cenum perventum «ſt , non tam Linita- 
tes, aut etiam Decades, quam Centurias numerabant, viz. Centa- 
rian VUnaem, Centurias Duas, Tres, Quatuor, Ruinque , Sex, Septem, 
Octo, Novem, Decem; vel, . contracte, Centum , Dncenta, Trecenta, 
Quadringenta, Quingenta, SeXcenta, Septingema,Octingenta, Nongente, 
Mile : Idem eft enim Dacenta dicere, ac Duas Centarids, Trecents 
idem ac Tres Eenturias,&c. idem vero Mile ac Pecem Centurias. © 

-Quum vero ad Mile devepitur, ipſa Millia numerantur; 
rempe Mille, Bis Mille, Ter Mille, &c, vel Mike , Duo Millia , - _ 

| Millie 
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Millia, & lic deinceps ad Decem Millia, Centum Millia, Millena mil. 
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lie, Decies millena millia, Cemies millena millie, Millics millena mil= . 
lie, Decies millies millena millia, & lic deinceps in infinicum. 


Si verd inter majores numeros, przter juſta Millia , ſuperſine 
Cencuriz; aut, przter Centurias , etiam aliquot Decades, auc 
tandem, przter Decades, Unitates aliquot ; illz etiam ſunt ap- 
ponende- Uri proponatur numerus (2345) Bis mille trecenta 
guadi aginta quinque; eſt numerus ille duobus millibus major, 
tribus vero millibus minor;. ideoq; excefſus ſupra Duo Millia, 
adjungendus eft, nempe Trecents; nec ita tanttim , ſed & quadra- 


ginta; & deniq; Quinqu*, .. | 
« Sic apad Grzcos ; poſt numeratos decem priores numeros, 


Wgy, Avo, Teit, Townes, Tire, "EE, Emmi, *Oxms, *Evrea, Arg.” 


Apud Grecor. 


numerantur deinde Decades , *E:zoo: , Terzxovrm, Tromparorme, 
ITey71K0v mts EZnxormes EBpitnorre , OyPirorre - *Evytntorte , 


"Exgoy, Ubi divert Monadum numeri, cerminationibus cantiim 
variati, tot Decades fignificant ; prout apud Latinos Triginta, 


quadraginta, &c. in quibus _terminatio ginta idem valet quod 
Grzcorum xo/]a, mutatq nempe x-ing (literam ejuſdem or- 
gani) quod tamen redit nonnunquam in derivatis , nam pro- 
miſcae dicimns Yige/imus & Yicefimus, item Trigeſimus & Triceſi- 
mu. Deinde Aiziuore, Terria, Thwneauote,trrarooia, BEg- 
x6o 1a, Ea]axo9 1a, Oxlatdoie, 'Evvercora , ducenta , trecenta , qua- 
dringenta, quingenta,. ſexcenta, ſeptingenta, o(fingenta, non gent. 
Ubi Grzca vocabula. &aiuxioie, Tenor, &c;,, a Monadum nu- 


meris, Js, Teiz, &c. ſeu 5, ets, 8c, cum voce "Examy Compoe 
fitis derivantur : ut Latinorum Ducents, Trecents, &c. a vocibus 


duo, tria,8&c. cum voce Centum campolitiss Quz ſequuntur. vero 
Chiliadum nomina Xiara, A:oyg/aay Ter yxiang, Ke: reſpondens 
Latinorum numeris Mille, Bis Mille, Ter Mille, &c, donec deven- 
tam eſt ad Mvea, Lourean, &c Decem Millia, Viginti Millia, & lic 
deinceps . | 

Apud Hebrzosetiam non diſpar ratio et. Nam poſt Mona- 
dam numeros YUN MAU YAVU WH VAN HAIR UID DNV INN 
WY Unum, duo, tria, quatuor, quingue, ſex, ſeptem, offs, novem, de= 
em; ſequuntur, D'Y2U-DVY.DVYN DYINR PUL pauy 
TMRD MYUN DNDU Viginti, tiginta , quadraginta , quinquaginta, 
ſexaginta, ſeptuaginta, oCFoginte, nonaginta, Centum : deinde D)NND 


duceme , 


RD 1U7 


VU trecente > TMND NYINR: quadringinte , - 
ulq; 


Apud Hebraes 


Quamuis alie 
queuis propor- 
tts adbibert 
Peer. 
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uſq; ad IN mille C90 bis mille EDN TOW tor mille, Be 
fic deinceps'ad 22? decem millia, & quz ſequuntur. 

Nameri autem intermedii, tam apud Grzcos & Hebrzos, 
quam Latinos, zx aliorum compoſitione nomina mutuantur, 
ut MWg mum MNUY DNV TWP TIN Gina, Nora, Tper- 
oxal Sexe, 8c. Vndecim , duodecim , rredecim , quatuordecim, &c. fic 


£11071 iy, Eitaos No, Eitoort rric, Kc, Viginti mum, viginti duo, vi- 


ginti trie, &c; ſic Jaxioie Tenxore Hong, ducema trigints qua- 
tur; Nofare Terardoia Tromggrorme mirre, bis mille trecenta que- 
dreginta quingue; aliaq; numerorum nomina compoſita, Atqz 
codem omnino modo ctiam in aliis linguis uſu ct. 

Sufficjunt igitur pauciſiimavocabula exprimendis Numeris 
quali infinitis. Hz enim duodecim voces, Unum, duo, iria, qua- 
140T, quingue, ſex, ſeptem, ofto, novem, decem, centum, mille , cum ea» 
rum conjugatis, ſufficiunt numeris omnibus exprimendis. 

Ur autem hzc numerorum ordinatio facilias percipiatur; 
ponatur ſeries Punforum quantum libet longa; ſingulz verd : 
pun&orum decades ſeor{im notentur, totidem unciais diftin- 
&z, quarum quzlibet X notetur: Decem vero hujuſmodi deca- 
des conjun&s conftituunt Centuriam, quam indicat litera C ; 
& (i eouſq; extenderetur ſeries) decem centuriz colligatz con- 
fticuerent Mille. Multo autem facilius effer ſingula Millia, vel 
etiam lingulas centurias, aut Decades numerare, quam {ingu- 
las unicates : facilinſq; mulco mente concipitur ejuſmodi mul- 
titudo, ira in Decades et Centurias diſtributa,quam dum roti- 
dem pun&ta indiſcriminatim & confuſe apponuntur. Nec mul- 
to (ecus fe res habet in Ta&icis, ubi milirum ordinacra diftri- 
batio conſideratur: Nam diftcibutis militibus in varias Legio- 
nes, Cohortes,Quaterniones, aliaſq; ejuſmodi parres,partiumg; 
particulas & membrea ; facile eft iis omnibus ab Imperarore 
mandata tradi: fin promiſcua turba ſen multitadine 4-rx)os 
confundantur;impolfible eft ut omnes imperia vel perſentiſcant 
vel exſequantur. Atq; hactenus de numerarum conflitucione & 
O-dinatione, prout vulgo apud omnes uſurpantur. 

Duo autem hic in genere monenda exiftimo; & duo tti- 
dem inde obſervanda. | 

Monitorum primum hoc eſt ; Quod quamvis (ut patet) Nu- 
meri vulgo proportione decupla diftribuantur ; ita nempe ut 


decem Unicates in una Decade colligantur, decem item ow 
es 
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des in una centuria, ut & centuriz de- 
cem in una Chiliade, 8&. ſic deinceps; 
Potuiſſet eamen alia quzvis proportio - 
adhiberi ; puta quadrupla, quintupla, 
ſextupla, ant quzvis alia. Ita ſeries 
puntorum modo ;propoſita , quz ex 
ano latere diftribuitur juxta propor- 
tionem decuplam, in decades, & cen+ 
turias, ſen decadum decades; adeoq; 
continet unam centuriam, & ſex inſt- 
per Decades, ſepremq; Unitates : ea- 
dem ex alio Iatere proportione. qua- 
drupladiftribuicur, in Quaterniones, 
corumq; quadrupla, & ipſa itidem 
quadruplata; adeoq; contin:<t duos - 
Quaterniones quaternioni quadrupli- 
catorii, & inſuper duos Quaternienes 
quadruplicatos, cum uno ctiam Qua- 
rernione ſimplici, tribuſq; unitatibus. 
Ec revera,alia nonnunquam propor- 
tio aliquibus in rebus uſurpatur. Sic 
enim in fraftionibas (ut vocantur,) A- 
ſtronomicis, five Sexagenariis; 60 ni- 
nata quarta conftituunt uni minutum 
tertin; 60 minuta tertia unh ſecundin; 
60ſeccunda uni minurh primn;& toride 
minuca prima,uni gradi ,proportione 
continua ſexagecupla.Sic,apudHebrz- 
os: annus quiſq; ſeptimus erat Sabba- 
ticus;Sabbaticori vero quiſq; ſcptimus ' 
erat Jubilzus: adeoq; anni ſepre con- 
ſtituant uni annorum H:bdomademt, 
& ſeptem hebdomades nnam perio- 
dum Jubilaicam, ſunt enim feprties 
ſeptem (eu ſeptem hebdomades) qua- 
draginta novem. Dicerur forſan, quod 
Jabilzus, non quadrageſimus nonus, 
ſed quinquagelimus annus erat: Fateor 
quidem annum quingeſfimum Jubilzo 
deftinatum , fed inclufive , Jubilzo 
D nempe 


*% — 
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Nempe utrinq; poſito in computum admillo : eo ſcilicet modo 
quo ludi Olympici quolibet anno quinco dicuntur celebrari 
| (nempeinclufive) cum ramen Olympias fit revera ſpatium qua» 
tuor annorum, ut notum eft, | | 
Hoc autem maxime perſpicuum eft in operationibus 'Alge- 
| braicis ; -ubi Unitas, Radix, Quadratum, Cubus,alizq; (ut lo- 
. quuntur)deinceps poteſtates,juxca quamlibet proporcione pro- 
ponuntur, Eſt autem ille progrefſus poteſtatum non niti gra« 
duum in certa ratione progreſſus. Ur in rarione decupla, eric 
Decas, Radix; centuria, Duadratum ; Mille, Cubus; Decies mille 
©yadrati-quadratum, & fic deinceps. In ſexagecupla proportione, 
fi minucrum Quartum ue Unaitas ponacur, erit minutum tertium 
Radix, minucum ſecundum Duadratam, minutum primum Cxbas, 
Gradus vero ®yadreti-quadratum; & fic deinceps. In propor- 
tione ſeptupla tt Unitas Annum deligner , eric Septennium ( fea 
annorum Hebdomas) Radix, Periodus Jubilaica Puadratam, &c, 
Atq; idem accidit in qualibet proportione aſſumpta. Qua de re 
EO -plura poſt dicenda erunt. 
gr Alterum corum quz monenda duxi, hoc eſt ; Quod quam- 
vis Numeros licuerit qualibec proportione-diſpoluitte ; ramen, 
quod mirum diftu eft, in eadem proportione Decupla omnes 
ubiq; tercarum gentes mire conſpicant. Neſcio enim an ulla 
unquam natio reperta fuerit, quz numeros proportione Decu- 
pla non diſpoſuie. Sic enim Hebrzi, Grzci, Latini , hodierni 
Indi, Barbari omnes, etiam iph Americani. Licer enim aliis 
aliquando proportionibus, aliquibus in rebus ufi fuerint,(prour 
in poaderum Scrupulis, Granis, Unciis, Libris; icem in num- 
mocum Denariis, Solidis, Libris, &c.) Numerorum tamen uni- 
verſalis diſpofitio proportione decupla ſemper, quod ſciam, & 
ubiq; obtinuit. 
= diffi Bine duo mihi videntur ſcrio obſervanda, ur quz manifeſto 
irſarum Gen- inde conſequuntur ; quz nemo, credo, quirem paulo intimius 
trum diſtribu- penſitaveric,omnino dubirare poterit. 19 Gentes omnes ab eade 
trone anti- grigine ortaseſſe, & qualiex codem trunco in varios ramos 
_— diviſas. 29 Hanc numeroram peritiam & diſpolitionem i114 
Gentii diſtributione antiquiorem eſſe. Impoſlibile enim omnino 
videtur, & plane incredibile, ut omnes omnino abiq; terrarum 
Gentes vel fortuito quidem,vel] etia ex pafto,in eand&-propor- 
tionem incidifſent, nili ab codem fonte communi a” ras 
itione 
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ditione derivaſſent. Secus enim cur eandem potins numerorum 
diſpoſitionem, quam eandemnumerorum,ponderum, aut men- 
ſacarum, rationem obtinerent; nemo facile dixerit': in his au- 
tem - quam infignis ubiq; & fere infinita fit varietas nemo 
neſcit.. 

Qua vero de cauſa proportionem Decuplam in diſponendis wnge deſumy- 
numeris elegerint veteres (primi nempe numerorum diſpoſite- t«. 
res,) potius quam aliam quamvis, cum potniſſent ad libi- 
tam quamlibet aliam adhibuifſe; non nifi conjefturi va- 
lemus afſequi, tanquam in re omni memoria antiquiori, 
S+autem conje&urz locus fit, nulla mihi potior occurrit ratio, 
quam quod propter Digitoram numerum itlud fecerint, Sicat 
enim Menſarandi rationem ab ipſo corpore' humano deſump. 
ram eſſe conſtet (inde nempe defumptz ſunt menſurz plurimz, 
ut Digitus, Pollex, Palmus, Spichama, Pez, Cabitus , Una, 
Paſſus, Orgyia, &c. ) inde & Numerandi pariter rationem 
deſumptam efle, pluſquam eſt probabile, Ideoq; cum fingulis 
digitis rotidem: Unitates numeraſſent, neceſſc eft, ut, poſt inte- 
gram decadem, denuo ab Unitate inciptant, progrediendo ad 
ſecundzdecadis terminum ; & fic deinceps; poſt quamliber 
finitam decadem, denuo ad unitatem redeundo. 

Arq; haſtenus Numerorum Conftitutionem , ex Unitatibns; 
& corum in proportione decupla Diſpofitionem , per Decadas, 
Centurias, & Millia, tradidimus. Sequitur ut-eornndem No- 
minum, ſaltem apud Latines, Etymologiam , & corum Nota- 
tionem five Scriptionem explicemus, adeoq; tam Appellandi - 
quam Deſcribendi rationeme 


= 


J_ 


CAP. VL. 


Latina Numerorum Nomina a Grecis derivantur. Alie quam plurime 
Etymologie paſum immijſceatur. 


'TUmerorum Nomina quod attinet, eonimq; Etymologi- ar,weorum 
am; non eſt ut in omnibus linguis iIlud proſequar. Namines 
Nomina numerorum apud Hebrzos , ſunt, nifallor, (vel ,,.,. 
omnia, vel pleraq; ſaltem,) pure Primitiva, & ad placitum 
D 2 impolita 
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__—_— adeo ut in illorum originem inquirere ſuperyacane- 
um fit. | 
'Gracs, Arq; idem fert de Grzcis dicendum eft : vel enim ea lingua 
ce Primitiva et, nec aliande derivata, (przter vocabula 
nonnulla ab Hebrzis & Arabibus mutuata,) vel fſaltem, fi fue- 
riat olia1 linguz unde deſcenderat, illz nunc penicus ignoran- 
tur; adeo ut ubi ad Grzcam originem deventum fir, non lice. 
bit ulterius progredi. Affirmat quidem Plato in Cratilo Grzcos 
a Barbaris vocabule mulca accepiſſe : at quznam illa fucrint, 
ut & a quibus mutaata,non nobjs crit adeo facile inveſtigatu. 
Latina, Latina vero numerorum Nomina omnia, a Grecis fuifle de- 
fumpta, ego omnino exiſtimo; quanquam corum aliquot ab c- 
orum origine adeo vidcantur remota, ut zgrius agnoſcantur. 
Nas a facilioribus exorli reliqua ſuo ordine attingemus. 


oa Odo dicitur a Grzeorum 3xw. Hinc vero offevis (55G) 
©. ofttes, octonas, octenariue,Oc, 
_ Duo a Grzcorum ve dicitur; ſficut & Ambo, ab dupe dicitur. 
md0O. 


(Inde veronoftrum two, ficat a Tribus, ſex, ſeptem , acts, noftra 
T hree, fix, ſeven, eight; & a Neveni, Deni, noſtra nine, ten; Nili 
potivs antiquos Teucones, unde nos illa accepimus, hzc om- 
nia immediate a Grzcis, diceamus accepifſe : at Four & Five, 
tam a Grecis quam Latinis remotitis abſunt.) 

Bis. Latinum Bis a Grzcorum 47; decivacur, converſo dd in B; fi- 
Tut Bellum, Bellatores dicimus, quod olim Ducllum, duellatores {cri- 
bebant : (forte ramen a Grzco NiaeuE- diftum eſt bellum. ſic 
Duonus, duellus dicebantprifſci, pro quibus nos Bens , bells : fic 


Bes, beſſis, olim Des, deflic. videndi Varro & Scaliger ad Varr: &- 


Feſt. atq; Merul. ad Ennium. 


oye Oopart- _ A By vero Biui dicitur, & Binariue, & Biferius, quaſi Bi-yariu: 
US 3 | £ [I1US, 


vel forſan Bifarius, Trifarius, &c. quaſi Noda, rugderG-: mu- 
tatos inr,ut in yt, yi, heri; wes bumor, wpgmy porrum. 


Vigiatt, Sed & Viginti (quaſi Bigint, vel Biſginti) terminatione a Grz- 


Corum xorrz deſympti. Quz enim Latini Tripinta, Buadraginta, 
&c dicunt,Oreci Tedxorm,z7ozcsxoyr, 8c, tfferunt. 

Sed & ipſum #1z0o1 Grace, quali Sixoor ditum puto; iplamg; 
rerminationem xoos (in xa) tentundem valere ac zore in fe- 
quentibus. Nam quod terminatio fit iſtic :, hic a, non majer 
eft dilcrepantia,quam cum Latine dicamus Viginti, at Triginta. 


Quod illic autem reperiatur s, hic 7, omnino hoc exigyum et, 


, cum 
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cum hz licerz fint facillime ccmmurabiles, (ut ab dw/m, fi 
Futurum, «»vav, item ipy7] & pow promiſcut dicuntur, aliaqz 
ejuſmodi infinita; & quidem &xce: Dorice #27 dicitur ; lic 4- 
quam Germani Yaſſer dicunt, Angli & Belgz Hater ,aliaq; ſunt 
innumera.) N vero, in terminatione -xoym, non Radicale cf, 


ſed Epentheticum, ideoq; in Derivatis excidit; eodem-enim' 


prorſus-modo ab #xoo1 formatur &xegt;, ac aTudroyre Teaxe- 
56s, Sic a Latinorum Triginta formatur Trigeſimus; amifſo n, & 
t in 5 convetſo, ut fy7ivv reſine, =1/s, Fol. emo [Pro , n)eprito 
fperne, & Angl- (purn. weto meſiu, Ut igitur pro mt in Triginta, 
ſubſtituitur ſola litera s in Trigeſimus; fic pro v7 in terminatio- 
ne xeym«, ſubſtituitur mplex's in terminatione xeo:. Sic a 26> 
er71, T19r76,KC. formantur ab 1, T19861,&c, Sic.pro ot, w'- 
#{:e:,&c. dicunt-Dores 47}, w@[or71,Nc. | 
Leviculum autem eft illud, quod Latinorum -terminatio 
ginta per g ſcribitur,Grecorum vero xo7e per x,carum enim lite- 
Tarum facillima et commurcatio, cÞm {int ejuidem organi;lme 


ab iiſdem vocibusYiginii, Trigints, promiſcue dicimus V igeſinns, 


Trigefſimw, &V iceſimus, Triceſimus, ( ut-iup:a difium et, ) item 
Piceni, Triceni. Sic Grzce Teai© dicitur quiLatine Caiwm;& con- 
tra, a G1zcis wheprde, wir@:, fiunt Latina gubernogcygnus, aliag; 
ejuſmodi non pauca paſliim-occurrunt- 'Neq; omnino mirum eft 
literas .C & G promiſcue uſurpari; Quod quidem facile fie- 
ri.poteſt, «dm-literarum C & G, reQe-pronunciatarum, ( nem- 
pe ut Grzcowm «x & y ) ſonus admodum.affinis eft, Quamyis 
enim literz jſtz -C-& G alios habent-nunc dierum ſ{onos ante 
vocales E & {, quam ante 4,0, UV; illud tamen antiquitts obti- 
nuifſe-neutiquam eft credibile. Nulla enim ratio videtur cur 


Accipio, Accentus,&c, pro Adcipio, Adcentus,Oc. ſcriberentur; nift. 
ut ſonus literz D tranſeat in ſonum ſequentis conſonz, ( ut. 
CUM corr iÞis, collimo, com.mulo, arrifio, aſſumo, allicio , afpono, attendo, . 
eff undo, &c, efferuntur pro conripio, conlimo, &c. ) ideoq; fi C ut. 


S ſonarerur, potius Aſcip0, Ajcemw,&c. ſcribendum effet, utin 


Aſſciſco, Aſſcendo,' &c. Atq;zidem dicendum de litera G,prop- 


ter voces Apger, Apgeſium, Suggero, SuggeFinm, &c. nam certe Ad- 
ger, Adgeftin, &c. mollius ſonarent f1,G debeat eo ſonoproter- 
11, quo nos nunc dierum efferimus literi G ante E & 1, vel Az- 
ger, Azgeftum,&c. {i Gallorum more efferenda fit. Nam mollioc 
(quidicicur)ſonus literx m—_ habet apud — ci 

ono 


* Vid. Treta- 
tam de Lo- 

quela , quan 
mee Gram- 
waticz lin- 
gue Angli- 
cane prefixi. 


« 


Trigint« Ofc. 


Tres. 


Becem. 


Sex. 
Septem-. 
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ſono literz D,% literz Z apud Gallos, imo ſont hanc in ſe con- 


tinet. Nam verbi gratia, vox Jupiter, quam Germani ſonant 


Tupiter, Angli Dyupiter,Galli Zywpiter pronunciant. 
Ut autem a Bis fiat Viginti ( mutati litera Bin V,) non mi- 


rum eft, cum / conſona, prout nunc dierum efferri ſolec , non 


alicer a Bdifferat, quam # vel Pba P, ſeu pa 7, hoceſ?, nt lite. 


ra aſpirata a ſuitenui. Nam fi literas P,B, pronunciaturis ſpi-. 


ritus interceptus permittatur erumpere, formabitur. illic F, 
hic V; *( prout nempe F &:V nunc efferimus.) Imo ea« 
dem litera Grzca £57, ab aliis Bcta,ab aliis ( ſatis quidem bar- 


bare) Yitadicitur z hinc ( & » in MSS.; Grzcis ſepiſſime 
fine confunduntur: & Hiſpani fere promiſcue , tam fcribung 
quam efferunt þ & v2 earamg; literarum affinitas maxima me- 


mini non innoteſcit. Hinc a Grzcorum Czacgar fit Latinum 
volo, ab Hebrzorum 117 fit Grzcum A#834, unde iteram Lati- 
norum David & Davides, Anglorum David , Cambroram Defid 
& Dewy : A Latinorum liber & libra fit Gallorum livre ; a faber, 
febris, &c.finnt Gallorum feve, ſevre,&c. Item a Lacinorum libe- 
10, cooperie, habeo, recipio, &c. fiunt Anglorum del:ver, cover, have, 


receive, &c. aliaq; innumera paſſim.obſervanda funt; ut non mi- }. 


rum fit Bin V commutari. Monet rtamen-ex Salmafio Gata« 
kerus(quod nec mihi diſplicet) deduci poſſe Viginti a Dorico 
£11471, pro #ixeo1 :. prefixo Kolico Digamma, ut in 'I7te Vitex, 


ir©- vitrs, rotz canthus, &c, unde Hefychio T1772, jrhe : Tige,. . 
Zap (ver:) Tia, £3» (-violz uriq; ) «in g permutato at in = - 


8:G--gobins, wxy&- cygnus : winſerto, ut In Toxg twncy yiew rings, 
Atl rw lingno. | 

Uc auremn a Bis fit Viginti., fic a Tribus, Quatuor, &c. vel Ter, 
Quater,&c, hunt Triginta, Quadraginta,&c, terminatione ubiq; a 
Grzcorum-xoy7e.dedu©ta../Paricer apud Anglos, Twenty, Thirty, 
( ſeu, nt loquuntur Scotj 'Threety ) Forty, &c. a Tweine, Three, 
Four, &cedeſcendunt, additi terminatione'ty a'voce Ten, Ut vis 
derur, deſumpta, Sed progrediendum eſt. . 

Tres idemn eft Latine ac 9987s Grzce: Arqz hinc ter, ternio, ter= 
#5, ternarius, tertius. &c. 


A Grzcoram Atxa Latinorum Decem deſumptum 'efſe nemo 


dabicat, terminatiene « in em mutati. A Decem vere forman- 

tur Decinius, Decies, Deni, (quafi Decent,) Denarius. &c. 
Sic ab *st,"z]a, formantur Sex, Septem; ſpiritu aſpero in s 
converſo. quod facile fieri poſſe, ab. aliis derivatis abunde li- 
quet 
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quet. Dicimusenim ab vs ws, ab was ſub, ab vw ſuper, & ſupres 


( at inp & apper, inde fortaſſe deduGtis, s iterum excidit,) tic ab 


Ze mo [erpo, ab pus (vel cipuas ); ſermo lic ab apo (dico) ſea 0,ſerui, 
co ſenſ(a quo dicicur ſerere ſermones, & vario [ermone [erebant. Vire 
gil. h. e. loquebantur :- atq; hinc diſſers difſerxi : Et ab eipo (neo) 
fit ſers (hoc eſt jungo) unde ſertym, deſers, conſero: (Ar [cro , ſevi, 
hoceſt, ſemins, a arvipo dicitur.) fic dc ſalio, * |, i3s ſuns, 3x& 
ſolus, ates ſol, das jal, unde & aa ſalum ; lic tan ylva; ab dua 


vel 648 fit fimal; fic ju: fimilis, ( ubi terminatio !;; ſervilis eſt, 


utin faci lis, humilzs,&Cs) ab to, ice, TH ſedeo, fiſto ; ab {2m ſe= 
guor; fic ab umsJG- (umm, (mutato ms in mus, hoc eſt, termina- 
tione ſuperlativji Greci in terminationem ſuperlativi Latini ; & 
pinm, cuphoniz gratia, nempe pro ſupmws, ſummuut ab JryG- 
ſamnus & ſopor,) lic ab 5wov ſemis, & pro jw In compolitis Grz- 
cis fit ſemi in compoſitis Latinis,ut 1wxvxaoy ſemicircults: Sed 8& 
pro fſpiritu leni nonnunquam ſubſticuitur 5; ut ab 4 ſun, 
(quod ab #4 deſcendere aliis perſonis magis liquet, cam <nio 
ab iS, 3, is, dicimus es, eft, eſtis, cur non ab ku, iouty, us, 
vel Dor, 5pm, Hyss, ri, ſum, ſums, ſunt.) fic i: ligtey ſin, Choc 
eſt, ſi vers 322d, at ſis pro fi non, ex ſi & ne componitur ) Er 
antc conſonas non raro prefigitur [; ut a xg ſcribe, a yadgo, 
yaugo, ſcalps, ſculpo, (tanquam a zap & wage, metathel: licerz 
A, Ut cum pro xp475 & xpdrip@ dicimus xp]&- & wpnp©&) 
quanquam% ipla Xdto, yadgw, yauge, ab Hebrzxo IND exarare, 
deſumpta videntur,mutato ( in poſterioribus) 7 in 7: cuiaf- 
_ INI (cribere. Sed de his ſatis. A ſex autem & ſeptem fiunt 
(exif; ſfextus (quaſi ab 7x]&@-) ſex (quall ſexenus) ſenio , ſenari- 
5, &c« Item ſepties , ſeptimus ( ut #2Hu©- ) ſeptenus, [eptenari- 
#s. Oc. 
A Grzcorum *E1s, 4, «13s, fit Latinorum Unus; mutato « 
In « ; quod ipſum non raro fit. (Arg; hinc Unicas, & ul, qual 
unules, & nullu, quaſi neullus, ut fupra dium eſt. ) Sic #3, 
ſuus; ods, Te35, thus; oxoxerG@ , ſcopulus; vegian, nebula ; a gatgu 
fiunt pa3£, paoyos, & fulges; ab gpiryo, £wayni, & mulges, ab d-» 
Kg ,aporyd, amurca ; A pdny & vel peixiarw, mulceo ; a pear, mel 
% muljum ; a59irdivn, funda- | 
Aut potius dici poſlit Unus quaſi contratte pro Venus vel Venus 
aut Venus ; Nempe pro ſpiritu aſpero vocis #, ſubſtituta con- 


ſona/ ; quz olim (non raro faltem, finon ſemper) mollias 
effercebatur 
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efferebatur ut noftram /; (quanquam Prifciani tempore da-. 
riorem ſonum adepta fuerat, quem & nunc- dierum apud ple- 
roſq; retinet ; ) quod ex derivatis non paucis liquer ; eft enim 

apud nos Virum, wine; Via,a way; Veni, went; Vole, vellem, 
will, would ; volve, wallow ; ventus, wind; vellas, wooll; veſpa, 
a Waſp; &c. Sive autem dicat quis voces noſtrates illas a 
Latinis, vel potius tam noftras quam Latinas ab antiqua lingua 
Tentonica deſumpras, (quz quidem cum Latina-poteritde an- 
tiquitate contendere,  ) perinde omnino eft; utcung; enim,. 
aftines i!los fuifſe ſonos non eft dubium. Sic pro Valens, Valerius, 
ſcribebant Grzci vaats, vaxte:Or, & a Greco vat fit Latinam 
Ve, & Anglicum We, vel (prourt dicebant veteres, &etiamnum 
dicunt Boreales) wea.. : 

Uc autem pro ſpirita aſpero przponatur}”, hoc eft, ut pro 
Henos, dicatur Venus, UVenus, feu Fenus, facile concedi poteſt;; 
fic enim ab iz dicitur Veſts, ab one Veſper ; imoetiam pro 
ſpicitu lenj; dicitur enim ab #:#« (quod ipſum a yn ) video; 
ab ids, veſtis; ab i3is,eſce & veſcor ; ab olv@-, vinumzab trrigor, 
venter ; ab 3, vis, (niti forſan a &f, ) ab Feg vel fp, ver ;, ab 7or, 
viola: Sed &nonraro interſeriturY/ 3 dicitur enim ab 4», 6- 
wam; ab is, ovis; a Þ3s Bode, bos, bevis; A vet; ved;, navis ; a mai 
ev, paulum, parum, param; ab aivy evam, (unde-etiam-noſtrum 
aye, & age, nam y & p ſunt apnd nos literz admodum aftines , & 
ſzpiſſime commutabiles;) fic a ris, nevi; ab 7y HO, effavus; a 
1+ O-, noms; X ab Uic, novem: fic Tegra, , Hiverns, Hibernia, Ire= 
land. 

Ideo autem Vnum:, tanquam ex Venum contrattum judico, 
(potius quam immediate ab 43; , mutato- e in «, quia prima ſyl- 
laba longa cft, quz, fi immediate fieret ex «, potius efſet brevis. 
Forſan dici poterit VUnzm ex © tr (per cralin,) contraktum fiert. 

Hinc autem et Bom dici facile conjitio; quali 5 &r, quod unum 
eſt. Platonici enim omnes formalem rationem- Boxi in Vnitate 
collocant, unde fatum eſt quod Vnum & Bonumcenverti dicimus. 
Nam fiex % # Hoenum, vel Venumdicatur,&; prefixo F Zolico, 
Foemem; digamma illud facile in B migrabit, ut fiat. Beenum, un-. 
de.& Boene, et.(extritis indee, hinc 6) Benum &t Bene, unde et 
bellus pro bonulw,yel benulus vel boenulus. Arq; hinc forſan eve- 
nit; quod, boxum et bens quamvis'fint conjugata, in altero o,in_ 
alter vero emancat- Sic forem ct fore dicimus, pro frierem et frerts 

a 


4 
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ab antiquo fo,fui, quod a'Grzco grs deſcendit. Ex F autem fie- 
ri poſſe B, ve] inde liquet,quod Bubalcus et Enbſcqua dicitur , pro 
Boviſequa,a-Grzco f#s þos, Kolice poFos . 

Ne quem vero terreat in Bonwn & Bene,fyllaba prima brevis, 
uam exſpeCarent potius longam futuram fi ab 5#y contracta 
icatur : Sciendum eſt regulam illam, (y{/abas contraftione fattas 

longs eſſe, non ubiq; valere; quod, ne longids abeam, in iplis fo» 
rem, 8 fore, ex fuerem 8 fuere ab antiquo fwo contratione taGiis, 
eſt extra dubium; fic in /t pro fret, & multis aliis. 

Quod quidem quo re&ids intelligatur , notandum eſt, con- 
traftionem duplici modo fieri ; nempe vel SJaide, vel wdoea. 
Hoc quidem,guando duarum fſyllabar.im vocales in unam live 
vocalem five diphthongum cocunt, & quidem vel mutatz vel 
immuratz, (nif1-malis illam x4dow, hanc owaipeory appellare) 
ut (apud Grzcos )r4i,4 75x, Tiixe@ , Telyus, T3hga Tti- 
xn&c- Erfyllabacfic contrafta ſemper evadit longa. -Illud 
autem, quando, nulla vocalium coalitione fat , altera plane 
expulla, reliqua intafta manet , ut in 5yavns, oxvos, &c. fic in 
5995s, ogt, oper ogly* & multis aliis; vel etiam abi diphthongi 
yocalis alcera expellicur manenre reliqua, ut in Doricis V=1t5, 
T7T1e, 71, Kc. proweles, wile, aro, & multis aliis. Et 
quoties hoc evenit, vocalis ca quz ſaupereft candem quam prits 
habuie retinet quantitatew, nempe {1-prids longa fuerit, longa 
manet, ſfn brevis fuerit,manert adhuc brevis, nec propter con- 
traftionem producitur. Sic apud-Homerum 

dliad. d. v.88, "Opar ©ir1 * nanie Cavs -> 

Odyſ* #.v +3 42. "Opor xioy & Eeive. —— 
Et Il,&.v.109 .”Oporo mimv Kemyniddy, ---= 

Aliquando autem vix aliud ſupereſt indicium an x-«4c« an 
val fiat contraftio, quam ex quantitate vocalis quz ſuper- 
eſt, ut £52+,65e; ubi duz vocales breves «« in unam longam &« 
coalefcunt ; adeogq; fi « etiam prius ante contra&ionem fuiffcr 
longa,perinde fere efſer fiveper x9do five per $ai41y contrafti- 
onem fierj diceremus , ſaltem niſi aliorum yerborum analogia 
corum alterum potius ſuaderet. 

quod autem Gracis familiare eſt, illud &Latinis non raro 
uſu venit : przſertim in verbis tertix & quartz- conjugationis 
In /0 terminatis, ut c#pio, fugio, audio,neſcio, &c. Cum enim ad 
formam rertiz — (Lego, legis, legit, legimws , legitis, 

Feyurt 


pro "Oporo 


Secunda con- 
mngatioVerbe- 
,- rum, eft forma 


«. 


fs. 


'vy eentradta ter- 


34 Oe De Numerorum CA P. 6. 


legunt, legebam, legam, lege, legito, legerem, legere, &fc.) dicendum 
elſct verbi gratia, cupis,cupiis, cupiit,cupiimus,cupiitis,cupiunt, cupie+ 
b en,cupiam,cupiescupiito,cupiere,cupiere,cupiendi, cupiens, Oc. .dicimus 
ramen contractias cps, cupit , cup imus, cupitis , cupe, cupito, cuperem, .. 

cupere, Oc. nempe per 9a[4iy prioris vocalis, reliqui fuam quan-_ 
ticatem retinenres At capio, cupiunt, cupiebam, cupiam , cupi- 
endi, cupiens,, Kc. omnino incontrafte.: 8&4imilicer in iis. om- 
nibus quz,ctiam poſt contraionem , repntantur adhuctertiz- 
conjugationis. In reliquis autem- quz ad quartam conjugati- 

onem referuntur, (quanquam &.ea omnia fint revera non nilt 
verba tertiz conjugationis contrata,.) per xgeo:y plerumg; fic. 
contrattio nempe audzs, eadimus,ard1tis, audi, axdito,eudirem, audi- 
re, &c. duabusnempe vocalibus brevibus ii, vel je per xz2«ov in 
unam longam 7 coaleſcentibus; at. audit ultima brevi) per 
$ai4ty prioris z, reliqua ſaam.quantitatem brevem retinente 
item eudio, audiunt, audiebam, audiam, andiendh, audiens, Ec. in- 
contra: et fimilicer in aliis verbis conjugationis quartz. Ve-. 

rum ct hic ſuam libertatem exercent Poetz, Nam verbi gratia, 
Neſcis apud Ovidium habetultimam brevem, quaſi $xi4y paſ- 
ſum non xee72y; et contra Neſcit apud Juvenalem. haber ulti- 
mam longam ,quaſi per apdory fiat contraftio,non per 9ai1y, 
Atq; idem accidit in abit, obit, perit, redit, it, neſcit, petit, fc. quz 
apud poetas ultimam habent longam ; imo & abiit, periit, rediit, 
ſabiit , pro ebivit, perivit, redivit, ſubivit,. altimam habent lon- 
gam, nempe v conlana prius in «. vocalem tranſeunte(quod ali- 
quando fit, ut eveluiſſe pro evolviſſe apud Ovidium & Szlue pro 


$ylve apud Horatium, 8c. uti notavit Cl. Gatakerus in tracta- = 


tu ſuo'de Bivocalibus,) & deindefata- crafi duaram vocalium 
wi inilongam. (Exempla fiquis. petat, ne longus fim, apud 
Smetium quzrat ; in ſuo quzvis ordine.) | 
His adjungere licet potitur apud V irgilium, & Ovidium (proba- 
ros authores_) penultima correpta, quaſi $ai4y non xegory (ati 
In ſimilibus fieri ſolet) paſſum. | : 
Ovid. Mzrs videt hazc, viſamg; cupit, potiturq; cupita« 
Virg. Vi potitur; quid non mertalia pefora cogis, 
Sic potiretur, potiturus, nequitur &c. de quibus vide Smetium. 
Quod gutce de conjugatione quarta dium eft, & de ſecanda 
fere intelligendum erit. Nam verba conjugationis ſecundz 
vix alicer diffcrunt a verbis tertiz, quam quod in pleriſq; tem- 
poribus 
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poribus { intellige quz a preſenti formantur, non item 
quz a przterito ) perpetuam fere. patiantur craſin, nem. 
pe vyocalis e cum ſequenti, in e longum , puta deces , doce- 
bem, &c. 'pro doceis , doceebam, &c. excepia tertia perſona 
-przſentis Indicativi,ubi pro deceit fic per $ai4i decet, ultima 
brevi. Sed & hic ſuam libertatem exercent Poetz, nam 
vide apud Perſtum 8& Catonew, 8& cave apud Horatium, ulti- 
mam habent brevem, (quod notant Lubinus 8& Farnabius, ad 
Perfii Sat. 1. verſ{. 108.) ſed & vale apud Ovidium, (& ejuſmodi 
fortaſlis alibi occurrant alia,) quaſi per $ai4.iy fieret contraQtio: 
ſed & fervere, penultima brevilegitur, quanquam a ferves, 
quaſi ex ferveere non xeace: led Iain fieret, | 

Paci modo, ubi pro poſiem, poſtes, poſſiet, poſſiemus, poſſietis, 
poſſient, (ex ſiem, ſies, ſiet, &c. prout olim ſcribebant,compolitis) 
dicimus contraQtius foſirm, poſs, &c. duo illa poſſim, poſiint, per- 
inde eft five per thliplin five per craſin contrafta dicas; at poſſi- 
mus, poſſitis , per craſin, propter vocalem longam; poſzt per thlip- 
fin , propter ultimam brevem; contra vero fitex fiet contra- 
&um, quaſi per crafin non per thliplin , ultimam pro» 
duftam habet apud Lucretium. 

Deterior ſit ut forme muliercula ametur. 


Poſſis indifferenter nune per hanc nunc per illam ; habet Poſis, ulrmma 


enim apud Horatium ultimam longam, apud Juvenalem ulci- 
mam brevem, quaſi ille per crafin, hic per thlipſin contraxerar. 
Urriuſq; exemplum apud Smetium exftat (librum pxdagogis 
ſatis notum.) hoc autem eo potius moneo, quoniam audivi nog 
ita pridem D. Prideauxinm uexecirn(virum omnigena erudicione 
refertiſimum) immerito a quodam taxatum,quaſi meeri leges 
violaſſet,cum yocem poſſis ultima correpta in carmine a t, 
quod tamen non nift veterum exemplo fretus fecerat. Et qui- 
dem Grammaticalis illa regula,cuinixus ille hanc protulic cen- 
ſuram,nempe quod Ulltimam longam habcant ſecande perſone 
ſingulares verborum in is, quorum ſecunde plureles deſinunt in tis penul- 
1ima produdta, nen fine grano ſalis admittenda eft, nec quidem 
Gramatici omnes cam ita univerſaliter pronunciant, quod qui- 
bus vacat facile collatis Grammaticis reperiant. Verum quidem 
aw ar” rs illz long eſſe pefſint,8& non raro ſint,non autem 
vel neceffario vel ſemper producendz: cum veterum Poctarum 

E 2 authoricas 


Semel. 
Simplex. 
Simplus. 
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authoricas (quz hic ſuprema lex eſt) [zpiTin* in contrarium 
eat, Exempli gratia. | 
Ovid. Nelſci an excedantetiam loca, venimas illue, 
-_ n. Tam jejuna fames,cum polsis heneſtius illic. 
erl. =-=—-==-< Necte QueliveiiSextye. 
Horat. Integer eſt animi, ne dixecis,ergo abi parve, 
Juven. Accipit Endromidem fi dixeris eſto, ſudat. 
Virg. Verum ubi ductores acie revocaverts-ambes. 
Javen- Greculus eſurient ad ce!um jullerts ibit. 
Ec ſimiliter in aliis accidere, cui hzc non ſufticiunt exempla; _ 
igvenire pateric 11 Smetium conſulat ad voces,concluſeris, curtave- 
ris,guftaveris, Juveris,oraveris, piaveris,poſſederis,ſpeFaveris,ſpreveris, 
teſtaveris,verſeris,viceris videris,&c.Ec quidem non modo in tem- 
pore Przterito.modilubjunRivi, (ubi volunt Grammatici ſe+ 
cundas perſonas plucales penultimam ancipitem-habere, ) ſed 
& in tempore futuro , (cujus-ſecundz - plurales penultimam 
ſemper habent longamyuti iidem tradunt Grammatici, ) ul-_ 
timaſecuadz fingularis. ur plarimum corripitur. ( contra 
quam docet allegata regula) &nop nifi raro admodum (extra 
poiitionem) produdta legitur. Siquando autem dubium fir an }_ 
vox ejuſmodi_ad tempus-preteritum an ad futurum referenda 
fit; at ſalcem abi ſenta imperativouſurpatur,ad futurum certo . 
certius referendum erit ( non enim jubemus preterica "fed tus | 
tara) atq; etiam ubi Hypothetice aliquid affericur ſab condi» 
tione rei adhuc furturz. . Sed de his hactenus. 

Summa huc redic, fi ab -5 #& :yel Foxy deducatur Latimim 
Baenum. & Borne, & contraftius (per taliplin alterius vocalis) 
Bonun er Bene, crit nihiſominus utrobiq; prima brevis. 

Ab codemautem themate *Ey, formantur ſemel , ſingulus , & 
fimplus, item-/implex -(\quod non dicitur , ut vult Scaliger, quart 
fine plica.) Nam eodem modo quo-ab 4ue vel cus fit ſimul. (pre- 
fixo s pro ſpiritu aſpero, & adjun&o ſervili  finali:) fic, ab *r, 
ſemel, » interim in m converſo, (nili potius ab «4; dium pu- 
temus, qued -Jonice pro «5 uſtirpatur.) Atſemel & ſimplex ejul- 
dem efle originis, nemodubitabic; cum ſylJaba plex fir manife- . 
ſtoadventicia, ut in-duplex, triplex,#c. ut ee plus in* ſimplas, duplas, 
triplus,&c. quibus reſpondent. Grzcorum dTa3;, Jiwats, Oc, 
Non enim «@a3s dicitur vel ab « $:$y7:1x6, vel ab « 2&mmrTig,. 
ſed vel quail duzais,ab duds unwy.vel ab « wirwoy fignificante, 
ſeu ſingularitatem, ut vult Euſftathius ; ut in dudlor , «Nags, 
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ad gwy, 412atK] ©, "await; anox ©, 'amnayrC, "429345 O-,Oc, 
Arq; hue facic quz haber Euftathius,duim exponit 'az%swe, 5uce 
aicpros 3 anoy © (que etNamms) wonerre Or: Quid enim aliud 
eft 6403z45prs, 5u3Aszrp >, quam qui communi ( hoc eſt , uno £0- 
dens, ; ventre feruntur, aur le&to concumbunt. Nam communis- 
1# notio,etiam VUntatis ſea potius 1dentitatis notionem includit. 
Sic et &@et, a7; et forte'apus, ct hinc eau, us, TunC, 
ut et ifuuss, wdt ns, quali zulliecs, Terminatio vero may; , vel 
eſt a @{ae, ut Eaſtathic videtur, vel eft paragogica , ut vult E- 
tymoiogicus. His autem ſingulum et firgularem cognara eſſe patet: 
quz ab £y:#35 dia videntur, ut ggizy frigus, wipers. friges, m/xms 
pugil, xoppu gummi. whegrdo-guberne.. Scd et fincerus-etiam dicitur 


ab #y ct z«ogw leu migfy rom mifues; quod Ipſum et *axtegror- fgnifi-- 
care putarem ( non iam ab « 51gn7izg quamiab @ yirooiy fight» 
ficante; ) ut id nempe lignificent quod ex plane-Homogeneis 


conflacur, er non ex varia mixtura ; nec quidem magis diſtant 
voces axieg1©- finceruws. quam: cer5re3s ſiniſter, (ubig inn, utin 
Yews Venus, Eaoveiz Hiſpantia, ic #; m©- Henricw, quod nos Hemy, 
et Horry dictmus.) Simcerum autemy. yualſi fine cera dium: eſſe 
(quod Scaligero videtur) mihi.neutiquam placet; partim quod 
Ipla przpotitio ſine in c<mpolitione=nuſquam occurrat, ( ſed 


ipiius forfan loco nonnunquam przpolitio inſeparabilis ſe, ut 


ſecars quali ſine cura,vel jeorſim « cura;_) partim- etiam quod hxc 
omnia ſimplex, ſimplus, ſingulus, ſingularis, ſemel, ſimul, ſimilis, ſin- 


cer#s, cognatz tain figniticationis quam originis elſe nemo mes. - 


rico dubitare poſlit, in omnibus nempe Unites quzdam ſeu /in- 


gularitas, five, quod tantundem valet, communitas quadam (eu. , 


Identitas, indigitatur : At qui ſincerum diftum putant: quali ſine 
cera, et ſimplex quali ſixe plica, non ipfi tamen dicerent, credo, fin- 
gulum dici qual! fineguis, aut fimplum quali fine pilo vel polo , aut e- 
tiam vocibus ſerel,/fmul, firilis, ejuſmodi nugatorias derivatio- 

res afhgerent. Sed prugrediendum eſt ad ea quz ſcquuntur» 
Ab irrie dicitur nevem, ut a vios nevus, Conia dictum eft,) 
terwinatione item mutata aba in em,ut a Jtxe decem; s item ſen 
ſyllaba jy a prinicipio pereunte, guod etiam in aliis Derivatis 
(przſercim ubiex una lingua in aliam tranſitur)ncn raro fit. 
Sig, ab experdo dicimns ſperd;ct ab extranews fit Gall ict eſtrange, et 
noftri ftrange: ab Heipitale.,fit Ital. pedale,ert Anglicii (pittle,qued 
et Hoſpital et Hoſtel dicimus,ncmpe, Xenodechinm:ſic ab Epi(co- 
pus dicimus Biſhep:ita tgd'5o ryfogige]uos rem us fed dog rub or, fgue 
E 3 gpey 


Singulus, 


SIncerks, . 


Novem. 


Centum, 
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py rabrum, ig , rope; fic ab 'auinyw, mulges,et noſtrum milk; ab 
*£$u4rds ,uanrts , mollis; ab 3rpuyw vel 3rgva, trudo; ab iv; meas , ab 
*eanlggy ©, aſparagus, (paragus; ab 'e5ig , aſter & ſtella (quali aſteru- 
la:) ab 'audou,"aunmns, 'tunme , flunt mero, meſſis, mefſor; pro "«« 


 praess obſcur us, *aueve3w, obſcuro, infuſco, dicuntur per Aphzrelin 
- pevejss pavphw , unde Latinorum Maurus & Mauritania; a gaaa jd- 
| Aux]©- (qualia janet ) laclafiis, a PIES PITS, Sry, SJiuau©-: a 
- optrRyn,funda; fic apud ipſos Grecos dicuntur promiſcut ate 


& «je, item iT, $1403 ;$148, I pf, pot, uw? , item mis, RN anas, lic oe 
Xs & "45255 zedegs, "h324ve95 ſuperbus 5 & alia multa; {1c 35 & 
tos, ary N eavrs,xnvC0 ect exay0, pars et 'apards, Nt jacrpes 
*apzad (Tit.1.12.) pro gages wapyeat, hoc eſt jagpipaper gulones : 
Atq; apud Ilonas & Poetas augmenti & reduplicationis rejc= 
&ionem ſxpiſlime fieci nemo neſcit,ut cum w/m1y et Aaiuer©- di- 


- cunt pro twToy et f5AnuirOr. A novem atitem fiunc nonus, quali 
' novenus, iten1 nonies, novies, & nover. 4ius, Qc. 


Ab #ramy fit centum: dempto a capite s, (ut irvie novem) B& 
Epenthetict inferto n, 

Hujuimodi autem Epentheſis litereN, vel M, C prout ſe- 
quens conſona palatina fuerit aut pa eſt frequentiſiima. 
A x#47©- fit campus; a TD ſindon; a 197 lamps, lampadis , % qur- 
dem adurw: & pro Hebrzo Dages notiſſimum eſt Chaldzos 8& 
Syros ſzpiſſime ſubſtituere liceram Nkn, (non modo ubi Dages 
eſt abſentis Nun vicarius, ſed & alibi. ) Sic etiam five a AN live 
a TT fit preyoy thympanum: lic agda , galvo, XN earmoie: 4 
aw, T6irw, & tends; a Tix1a, tundo;a omeidto, aries; ab dy ,exrv- 
#41, ango, & angor, engoris; quod Angli cake & ach dicunt : ab 345 
anguis, (abi & x ing tranfit, ut %yzavs anguilla, yunBdry galba= 
num, Bangor pulegium, Xagyyddv Cartago, ovve, wor © gunguis KR tn- 
eula QC.) a mwraw pateo & pands; & jw. ww, wre fundo, ( ubi& x 
in f converticur, fic & ay vos confufio,a geives fanis & finis; fic in 
6a) fel, yan flos, Xaweis Flora: Chloris eram que Flora vocor, Ovid. 
Faſt. & $vwss fumm;nifi hoc ultimum potii:s a wvs7y adolere, unde 
Wusrs & Wiuame ſuffimenta, & Wwny fumigare, ſuffire, 9 inf, ut in 
S+7 fio, ſuffic; 2ipes Fol. giees fere, Sieo ferveo, Yrewds formus, 
Spaw, pave frio,_) fICa gu Tgdy ſcindo & finds; led Be a oC gyyn 
Jaws , ficat & Angli, codem (ignificatu, 2 ſplit, ſplinter: a avev= 
Ho feftino fit oger6vy funda, teſte Euſtachio: a acize lings;a Adaw 
I1:quo, ab 6&7 inquio, (ubi 7 in q trankit , quod (pe tit, ut poſt 

| dicetur) 


CAP. 6. Nominibus Latinis. 39 


dicetur) ad jungo, (ubi C in jtrankic, ut Cds Fevis, Fupiter 
vel Joupiter, hoc eft Jovi pater, Gevs mamip, ut dicimus Marſpiter, 
Dieſpiter, Liber pater &c, Sic Infula Zocctore , ad Mare rabrum 
poſita, unde Aloe Zocorina nomen fortitur, a nautis vulgo dici- 
tur Facetre: item Succas, Italiceſucco et ſugo, Hiſpanice Xups, An- 
glice juyce, quz omnia a ſugendodifta: ) Ind autem n in twndo, 
. funds, ſcindo, findo, pando, linguo, lingo, jungs, et limilibus , adventi- 
tium effe,inde magis liquer quoniam in derivatis frequenter ex- 
_ cidat; dicimus enim _ tutudi , fud;, ſcidi, fidi , liqui, ec. % a 
pands, . paſſum, a jungojugum, et a acizo non modd lingo dicitur, 
ſed et liquor,liquidus,, Cunde liquide et liquer.) et Anglicam lick , 
quz quidem omnia ab Hebr. T7 vel PPÞy deſcendunt: fic a 
Triginta, trigefimus, a 781d xo ym Tedxo5 ©, ut ſupra diftum eft. - 
Sic a ox? { claudico) oxgyluaev: ſed et [cando, et ſcala, et oxe- .. 
and, quod ideo potitis moneo,ur Geometricz vocis oxaanvi; 0» 
riginem obiter tradam. Formatur enim oxaayr35 quali a oxaads 
vel oxaade,aut cjaſmodi aliqui voce ( cui Latinorum ſcala vis- 
detur affinis) quam a o4Cw vel ozgw facile deſcendere pofle ne- 
mo dubitabirt, cjuſmodi enim terminariones przter radicis fub- 
Rantiam ſatis frequenter accedunt, ut in ipſo ox4yS2aoy, duaupmes . 
ads, NidionerT, SiSacxania, ifananyts, ifariuacy, Ofc (as 
tis pater, ſic et ab 54s, 5uants & dyduorG@Y, Rab im Ha: A 
o1gAads Vero,vel oxaado,vel ejuſmodi voce alii,facile fiet oxgan- 
yoy, Ut a Mary dzad May duaninn: fic xdeg xgpnrer, Item 3anivy (Eu 
ſtachio tefte)a yado quod iplum a zaiv(unde & yu3te gaudeo;ut 
autem yaioyado zany fIc ex3(o,oxgade,oxanys; dici polſunt: 
pari modo & amparor,omparic, ampjaracts, live a arzggon live 
coupe: fic & ab tor ve! tpute,dicuntur.dgzaai&,tpurrciey,opya- 
yoy, *Epgayy : Item a cxgis,cm puny K npualy © 5 fiCa nalo feu xn 
(uro)frunt za2oy(lignum ) & x32.oy Jacuin ligne item ziawy & nnaw- 
yeioy tofexo, Nec quicquam in contrarium ſuadet vocum bgnis 
ficatio: Conus enim ille Scalens dicitur, qui- ereus non eft, 
ſed magisin alceram partem propendet, hoc eſt, cl-adicat; quid 
enimaliudeſt claudicare, quam non ereftus incedere ,ſed ad 
latuzalterutrum inclinawus? Arq; eodem plane {cnſu Triangu- 
Jum jlud Scalenwm dicitur,qued xquicrurum non «ft, ſed, prop- 
ter crurum inxq1alitatem, in latus alterum inclinatums Sic e- 
' tiam ab eadem claiidicationis five inclinationis notione , voces 
ſcands & ſcala non ab!udunt; in plano ſiquis iaccdit , _ _ 
candere 


Mille. 
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ſcandere ſed ambulare dicitur; quod :autem ad perpendiculum eri- 
gitar, eft i]Ilud vix aut ne vix ſcanfile; adeoq; illudſohummode 
ſcandimus,quod eſt inclinatum five acclive : fiquando autem 
ereftum illud fit ad cujus fummum aſcendere velimus, il ad 
Scale inclinatz auxilio faciendum erirt z ideoqz w 7 019% erp 
ſcala dicitur,cadem ratione. qui a> 7 #airay xaiuaet. Sed de 
Edo , o18anvds, & ſcands hatenus: 

Ur autem x vel m adventitium non raro infecitur, fic e con« 
tranvel mradicale non raro excidit, ut ubi Hebrzorum Nun 
tran(it in Dages: & ab Hebrzo Nimrod fiunt Graca Niyfeo]@- 
& Neupeod (inferto þ ur in witaus, wayufer) &, apud Jo- 
fephum, NeCpodvs, extrito  radicali: ac licerz n vel m ( faltem 
inſertz) minor ratio in derivationibus habeatur. 

A Centum, fiunt Centies, centuria, centenus ,-centenarius , Centus 
rio, &c. : | 

Ur autem ab Za centamn, ſic a 4ara fortaſſe millia dici pote- 
ric,mutato x inm, ut cum a #0 in Aorifto ſecundo fit Ydpagor 
pro *7ea;0r, & inde J>5u6- : quz ramen {1 formari dicantur tan- 
quam a J}tw & non a 940, ſaltem erunt Jiww & 7549 cogna= 
ta. Sic quem vocant Graci *I«x«»þeoy, Latini Zacobum, Hilpani 
Zego, Galli Zaques, hunc Itali Facomo appellant , & nos Fames. 
Deinde cum » & 8, quamvis non ejuſdem organi, fint ramen 
literz invicem commutabiles, ( ut ſupra oftendimus, in 9cir@- 
funis, wo (Sw) funda, ay 32015 conſuſio, oft ogy findo,@c.) 
ipſa 7, 8, 8, cum litera m (ejuidem organi ) con:mutari pofle 
aliunde liquet;dicimus enim a Jamyy damniz,ab U7v©- (omnus,fic 
ab vm]G-( vel 2p) ſummas; lic jummitto,ſumgioveo,pro ſubmitte, ſub- 
moveo;item aoar's multzs,C niti foiſan audae vel wdaice, a in u, ut 
In 7#A® tul tuli, xparmian Crapule, payyarc ſtranguio, eywaCr wn- 
cus Seapf © riumphus; at faltem udxe & moav apud Gre» 
cos, ſunt cognatz fgnificationis, quidni & originis; quam apud 
Latinos multum & plus: woarrw palluo (nifi forfan a aaadow con- 
ramino, unde ayads canum , lytum 3 vel potits a perro , five prorſus 
& luc, unde lutum & lucs, & tortafle ablpo, delyo,ec. ne dicaw dt» 
luvium, illyvies, colluvies, potitis quam a lavo, quod ett alterius 
con'ugationis: ) {ic wiegs pars,vel nitrumgq; ( forſan a DN2 ) & 
woige Parca ( nifi potitts, ut Gatakero videtur, a mgaws unde 
Ti?) iraq; videntur olim Parte dictz quz nunc Parce : inde 
Propert. 1.3. el, 4, ubinuncparca legitur , veteres _—_— 

cre 


Nominitas I ating. 


AY 


bere perhibentur parta; Optima mors Parta que venit apta die, i. i 
mepouiyy Scalig, Harum autem tertia, que Grecis d47»=G-g 
Latinis priſcis eſt Merta difta, a poles, live cuaprar, unde & «- 
peeutry, vid. Gell. 1.3. c. 16. Mors certe a woess, ut a 35 
plebs, a wir©&- mens: fic ab dna); finnt duants , parks Kmillic; 
a yala@ mals, (vel forfan a paris mobs ignaum.tit xends; 2 1047s 
recede, fugio, & contra ab dens dpem inde & ars & vintus , nil It 
iftud a vir9,quod a ?Þ ſunt qui velint, malim ego ab 41; vel 
deoli:) fic ptr Dor. 254%, apud & poſt : lic a 81%; mons, ( nili 
quis dici malit moem a verbo minere , quod apud Lucicti- 
um reperitur, unde & mine murorum; a minendo autem , {ive e- 
minendo, mons montis; ficuc , a pendendo , fpons pentzs 3 a frominende, 
promenterium quaſi prominuaterium; atq; ab codem verbo mirco or- 
mines, frominco, non 
emanco habetur.,unde 
& emanſor dicitur. ) Sed & ipſum m aliquando fimpliciter prix fi- 
gitur, ut cum ab apxs 4pnJ©- fit Mars, Martis, (& forſan ab >, 
non-modo [«l & [alum ſed & mare,) fic ab dpolw mas maris : ſed & 
p, in 5pi5w porrige; (nifi potius a porre age, ut porricio, perro jacio, hoc 
eft, projicio; vel, quod ego mallemy, a porrorego, propter prxteri- 
rum perrexi, ad formam direxi, ſurrexi, correxi, Kc. non purregi ad 
formam ſiegi, peregi, redegi, ambegi; ipſum autem regs, non tam a 
re ago vel res ago dictum crediderim, quam a Teutonico feu S2x- 
onico antiquo rice,quod dominium five regnum lignificat, quam 
vocem adhuc retinerus in Biſhop-rick, hocelt , Epiſccpatus , five 


tum habent illa omnia emineo,, immineo, 
autem a Meneo; a Maneo enim non emineo, 


EvTagste} Epiſcepi domixinm, inde autem reg o, rex, regnuiry 1egio, Oc vid nofram 
yoces enim Latinas non pagcas a Teutonicis originem duxiile, Grammar. 


ego nullus dubito: ) fic dpw pare, 4priG par, alNopudio, 3fn fu 


bes, w5xvÞOr plumbum, VR mvp. 


Vertm ego Mile & Mila, potius a wwe, quam ya, dedu- 
cerem; ( niti porius vox fit ab utriſq; centiata; nar principium 
potius uvee exhibet, & finis yiaia:) nama oe facile rran{mn- 
cantur. Sic perinde dicitur xei4ay& & zaiCar©: parum & poulum, 
vrumg; a revp©&: fic pazyeney ſorrburt Greet quod Latini 74- 
gellum: yeggo RK yadgo voces lunt affines utraq; a AND, lic aaa 


ads ſcalmus, a oxaipe ſalio, Etymologo tefte, tic W/illeimu Gr 


% 
5.5 2 


Ca a. 


"Tachuds ſcribitur; $@reie, Hiſpania, & Hijpaly : fic paer, fued;z-; 
tener, tenellus; pulcher, pulchellus; liber, likeZns; aliaq; nmita, Sic a 
Greco a@oy fit Latinum lilium, & forſan ab 5gs vel Feroy,nelins, 


(quan- 


Primus: 


Secundus. 


Naatuor. 
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A2 De Numerorum 
(quanquam Varro& Plinius a vellendo volunt, unde vulſuram 
ronſura priorem probatum cunt: fortaſſe ramen a wudia&- vel- 
Is ) Sic ab Epiſtola, Apoſts/o, Capituls, dicunt Galli Epiſt'e, Apo» 
fre, Chepitre. Hinc decantarus ille Alcibiadis Tranliſmus,a pro g 
pronunciantis; quo nomine ab Ariſtophane irridetur in Yeſpi, 
Eir ks axiCradns Er T% De9s ME Tewwnins, Onds ;0i40aG A. xapanlut 
x0a44 © Eye,cyum djxitier,opgs Owe. TU nega ls xbeauC Eye, 


adeuq; Theoro, pro capice Corvino ( hoc eft , nigro ) Adulatoris 
capiut tiibult; ſal:equidem & pro more ſuo. Er quidem K & L 


in omnibus lingais facile invicem commutatar, ut noctat doctifiimus 
Cauſabounus ad Pecrtii, Sat. 5. verſ, 22. ; 

Numeros Ordinales quod attinet, illi a Cardinalibus detri- 
vantur omnes, przter primores duos. 

Primus nempe,quali Proimw, dicitur a Greco aez7@, mutata- 
nempe terminativne ſuperlativi Grzci in termingtionem Lati- 
ni, hoc eſt, ns in mus. Veletiam (quod eodem recidit) a Grzco- 
=e3, Poerict meg), fit Latinum pre , & inde prior & primus. Hoc 
enim dicere mallem, quam pridem, prior, primes; chm vox pride 
videatur idem efle ac prizs demum : vel ſaltem pre cum exple- 
tivo demum compolitum; ut in idem, ibidew, itidem, ident:dem, tans 
turd:m, & limilibus, | 

Secandus autem a ſequor dicitur, ut eriundus ab orior » Quod: 
autem per C fcribatur, & non per gn, hoc nihil eſt ; tantundem 
enim valent: fic a quidicitur cxjus, cxi, vel ( apud Plautum ) 
quoj us, quyi; a ſecus (adverbio)) ſequior; a ſecus ( prepolitione)) ſe-- 
gueſter ; ab e195, &xeaO- , equws xqualis; 8& perſecutio, [ecurus, Rc. 
promiſcue ſcribuncur per c & qu ttc cum & quum, aliaq; multa. 

Duo faltem reftant Numerorum nomina, nempe ©uatuer 8& 
D4inque; quz, quamvis a' Gracis nominibus longill;me rece- 
dant, inde tamen orta puto. Yuatker enim Greece diciturTioue: 
pss, Attice 777Japss & 7impes, Poetice [eu potius Folice movpes 


 (apud Homerum [l. &. & forſan alibi ) item a1wgss & Timyes, 


(unde Peter1itum, Flacco, a rotarum-numero, ) exinde Cambri- 
cum pedwar, Armoricum pexar (teſte Bocharto ) &forſan inde 
Anglicum fewer, quod tamen Teutonicz potius originis-eſſe 
duco. Ata imnga, vel mrJape, vel mtroge, ad Buatuer, non ita dif- 
ficilis eſt tran{itus; mucato nempe 7 in ©z vel C. Oftendignus 
aurem ſapra gatcurales x & x cum ipſis labialibus ©, 6, op, ( auc 
que tantundem yalent) aliquando commutari; fic a 4cir©&- , fic 


finis 
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finis & funic; a9)Cm, findo; a 3g, ſundo; a 50a ſe! Be bilis; % contra 
a Aim, linguo; ab iz, ſequor; ab #mw, i,qurm: abizaC, quiz: a 
wrefa vel mgie, guero, ( nib fit ab Hebr. MPA, guero, & a UPl 
que;e; dempro b, ut in Epize rigo,Epdoxe rode) lica mir]o, wiwmn, 
quatio, quaſſo,&c, Et revera pauciiſime occurrunt voces Latine, 
per gu {criprz, quz non apud Grzcos vel per 7 vel per 7 (rari- 
us per « vel x )criprz reperiuntur. Ita enim a ror, mor, ict, 
quot; & m9 © quotas; fic & ray, movy, tantum, quantum, ( inferto 
a Epenthetico; Jiic a zv72 quendo(unde Anglicum whan ſeu when, 
vel, uc Scoti ſcribunt gaban:) fic ns quo; caa:item mini, 
tals, quelis, in quibus terminatio al:s eft adventitia, wk in e- 
qualy ab equas, (licut inns ab ixos, RK wands flants, ab fuer 
ſimilw,par, liC dpagrwads. ddelonga ©, inns, exgrdrncy, Re. ) B& 
terminabio ilzs in fimilis, ab 3wr©r, quod iplum ab 5ws, quare et 
Grzca terminatio oes {ervilis efſe apparet; ſed & Humilis ab hu- 
0, ( quod ipſum a 1zuiy unde & y Supands kumilis , ut d6- 
4y9@, waraxos, warruxs.) Facilis a facio, Habilis abhabeo, unde 
& Habitus, ut ab Tw vel 95, i&rs & ogors , Apilis ab ego, aliaq; 
_ mulea, terminationem fervilem adſciſcunt , prout ſupra | in 
. ſimul & [emel {ervile eſſe diximus. Sic & a 7+ que, a 7:5 qui; fic ab 
$iw, eſca & veſcor; & contra tolexo ( quali colleno,) a xnawracy, 
Sic oles 31g & 4org, pro 87+ & axons, dicebant; lic apud La- 
tinos ociumgnegotium, —__ , viciuws:, &c. promilcue vel 
per t, vel perc, ſcribuntur; unde licerarum 1&c affinitas mag- 
na colligirur : quod idem patet apud Grzcoes in egr7)o, puta, 
Gevye, Sevywer,oguxmrer, aliilq; verbis ejuidem forme, ubi 7 in 
. X» Y2 #, Convercitur: Ira etiam promiicue dicimus uſpiam & 
uſquam, ruſpiam, B& nuſquam , quiſpiam & quiſquam ; unde etiam 
maxima aftinitas literarum p & qu ulterius pater; adeo urnon 
mirum fit a 7#7g9, Yel wngs, dici Drainor- A Quatuor verc fiunt 
Quarliss (ut 7 me]©) qualer, quaternie, queternus, quaternarits, Nc. 
Eadem item opera oftenditur, & ©y:r.g, derivari potle a Nev7e, 
Fol. mizm,unde & riunrdlo & murns : politis neinpe pro ey 
gain, & pro Te que. Atq; hinc quimiue teu quindm Cmunl0& ) 
quirquies, quints, quinarits, &C. | 
Atq; ita oftendimus Numerorum nomina 


delumpta eſſe; quanquam ilJud in nonyullis vix :deo proba- 
bile primo intuitu videri poſſit, Sicui veroliac re nimis prolix 

us fuillc videar, aut etiama ſemita devialie, cam hac Grammas , 
Lca 


F 2 


G-tak. 


Duinixe. 


Latina a Grxcis - 
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tica fint potius quam Mathematica : ſpero ab illo me veniam 
facile impetraturum, fiſalcem inte]ligac me numeros ex profel- 
io hic loci non Mathematice tantum , ſed & Philologice tre= 
dendos fuſcepifle z partim quidem quoniam neſcio an quiſph- 
am antehac iilud ſulceperit ; partim etiam- quoniam legitimi 
wei Audicores (quibus hzc primitus parabantur Ynon omnes 
coufq; in rebus Mathemaricis verſaci tuerint, quin opus fit non- 
nunguam aliud aliquid falis inftar ſea condimenti m— 
re, quo melius guz arida ſecus aur ficea nimis videri-poſſine fa- 
cilius deglutiantar,neq; vel palatum offendant vel Romachum 
muyeant. Quod autem nonnunquam prolixior ſim & in ex- 
ſemplis copiolior, ideo fatumeſt, quia nonaunquam Derivata 
a {10 fonte eouſq; recedant, ut, nilt magna exſcmplorum co- 
pia illud eviacatur, non effet adeo perluaſu facile ullam omni- 
no c5gnationem inveniri: quod de Duatuor & Duingue prefertim 
dium intelligaturz quanquam & wlia aliqua prima forſan 
fronte vix ſuam familiam ſatis indicarent. Neq; hoc quidem 
miram, cm illad omnino uſa fit compertum, ut, ubi vox ali 
qua ex una in aliam linguam tralata eſt, derivationum leges 
multo fint ſaxiores quam ubi intra- eandem linguam manene 
dum eſt. Arq; hoc in Latinjs a Grzcis deduRis eo magis acci- 
dit, quoniam non tam ex paro fonte Greco ſeu diale&o vel 
Atcica vel lonica ( quaram frequentior eſt uſus_) quam ab 
Folica adeoq; omnium impuriſſima dialeQo ut plurimum du- 
Qa fiat, quod agnoſlcunt omne3; velſalrem a Dorica, quz & 
iplaa Communi ſatis defleQir. 

Contra vero, fiquis minutioribus hiſce ( proat videri poſ- 
fint) deleQatus, ampliorem melſem optaret : conſular, (i liber, 
Caniaiit Grammaticam Grzcam ( apud quem olim me hajuſ- 
modi non pauca legifſe memini;). vel potius (ne multos nomi- 
em) Acutiſſimi ſimul & Venerandi Senis Tho. Getakeri noftra- 
ris 0pus z2:7x&m7y (qualia ſunt iplius omnia)) quod adverſus 

Sebaſtianum iPfochenium de flylo novi Inſtrumenti inſcripfit; apud 
quem (in priocibus preſertim capitulis) multa hujuſmodi re- 
periat magno acumine ſcripta : ubj quidem- in multis nobiſ- 
cum conſentit, atq; inde alia in noftram uſum, {i opus effec, 
exſempla matuari p ofſent, nili quod ex'perlegere non pritis mi- 
hi contigerir, quam que ſupra -habentur; ſcripra fueriat; 
quanquam- & ex illis aliquot non difficeor a hr 
ills 
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illo viro, meiq; amantilimo, me primitns didicifſe; Qui 
(magno litcrarum damno) anno jam proxime preterito (poſt- 
quam hxc ſcripta erant) relicta terra celo poriimns eſt. 

Atq; haftenus de numerorum nominibus diximus. Sequitur 
Numeroram Notatio {ive Deſcribendi ratio , proximo in 
loco tradenda. 


CAP. VII, 


Numeroram Netetie, per omnes Alphabeti literas preſtita, 
Hebreis & Grecis communis. 


Umerorum Notatio, five Deſcribendi ratio, non omnibus 


meros Characteriſmisquibuſdam, brevitatis gratia, deſcribant, 
que etiam calculus facilior evadat: Gentes tamen variz vari- 
osetiam ſcribendi modos a 

Hebrzi, aliiq; Ocientale 


pk” n - Notatio, (en 
una eft. Quamvis enim omnes in hoc conſentiant,ue Nu- x; > 


SMeror hum 


deſcriptio, 


_—_— 
n deſcribendis Numeris, Alpha- 4+,4 772. 


beti Literas adhibuerunt: Prioribus nempe Alphaberi literis breos, 


Unitatum numeros exprimebant, VWMI1)N TI AR ſequenti- 
bus deinceps, quot opus erat; numeros Decaduimn,S9YD)? D793) 
& tandem reliquis Centurias, \ V7? Þ Reliquos vero nume- 
meros.centenarios ( quia non ſuperſunt plures Alphaberi lice- 
rz) defignant licerarum quinq; chara&eribus finalibus 
(JA) aut cam literis compolitis VN WW PN 
Pnn NN | | 

Numerosautem juftis Decadibns interje&os, conjunis li- 
teris Indicabant; numero nempe decadumſubjungendo nume- 
rum adjuntarum onitatum; ut N) ID. Ar ubi numerum de- 
cimum quineum deſcribunt, pro 1 , ſcribunt ©, ( hoceft, 
pro decem & quinq;, ponunt novem & ſex, ) ne ſcilicer No» 
men Dei, iſtis liceris expreſſum, videantur temerare. Et parti 
modo numeros juſtis Centariis interje&os conjuntis liceris de- 
ſcribunt, ur 20D 37? | 

Millenarios vero numeros & qui ſequuntur, iiſdem 
quibus Unjrates, aut etiam decadas, centuriaſve, literis deſig- 


nant; levi fortafſe pun®u'o, diſcriminis gratia, diſtinQis.; I N 
& 51quz ſuperſant centariz, decades, aut unitates juſtis milli- 
bus interje&z,ſubjunguntur earum charaReres ut MEN , 


F 
Apud Gree 


Grzci eodem paricer modo quo Hebrezi numeros delignant; cos. 


F 3 prio:ibus 


'C:'s, 
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teram, ( ſaltem non pari ſede 


prioribus enim Alphaberi literis Monades deſfignant, fequenti- 
bus Decadas, &ultimis Centurias; Millia vero iiſdem repecitis, 
leviculopun&o vel virguli diftia&is: Et numeros interjeftos 
liceris conjun&tis. h 

Sed & priopter liceraram defe&tum , tres charafteres preter 
Alphabeti ordinem interſerunc : inter monadas unum, alium 
incer decadas, & inter centutias reliquum, 

*Emleyuoy C, vel 5, (qui charafter eſt vel 5% ſigma finalis, vel 
literacum o7,.) numerum Senarium defignat. Inſerirur verd 
hoc ordine ( potias quam-monadum charaCtribus reliquis 


poftponitur) loco Hebrzorum ?; ut fublequentes literz' can- 


dem poteſtatem obtineant quim cis homoJogz apud Hebrzos: 
puta, ut; & £7, item I &y , necnon > &09, 1icem&z,, C&% 
ſicde czteris ) cundem numerum indigitenc; quod fſectis non 
fieret, ciim Graci, loco Hebrzorum Yau, nullam habeant li- 

þ a Latin+ verd eodem 
ordine reſticuerunt ſuum F, (hoc eft Xolum Digamma)) quod 
ferdtantundem valet; imo omnino idem forſan fonabat olim, 
cum ipſfo y. Yau Hebrzorum, & Latinorum Y conſoni , prout 


nunc a pleriſq; (faltem Anglis) harum utraq; pronunciatur: 


prout & digamma Zolicum F olim pronunciatum fuiſſe refta- 
tuc Priſcianus; in cujus locum non raro ſubſticuitar apud La- 
tinos conſona Y, ut quum ab Tim, es, Aolice Foir© , 3Fre, 
fiunt Latina YVinam; Ovis, aliaq; ejuſmodi. Unde conjicere It- 
cet, duplicem olim fuifſe fonum conſonz V apud Latinos : ali- 
quando jille qui nunc dijerum auditur in qmi, lingua, ſuadeo, ubi 


idem ſonat ac win wiſe,way, perſwade; aliquando idem cum Ans 
glorum /,, in have, [ave, vaine,vice,&c. Quare apud Grecos ali- 
quando ſcribiur per þ, ut in Bigyai@;, abi, aliquando per e, 
Ut In #aater&r, reads, que omnia Latine ſcribuncur per V con- 


ſonam. Sed & etiamnum Cambro-Bricanni ( & olim , nifal- 
lor, Angloſaxones ) f eodem modo efferunt quo nos confo» 
namv, nempe ut b aſpiratum : ſonum vero quo nos & alii ple- 
riq;:nunc efterimus f vel 6, illi per ff ſcribune., Quod autem de 
Latinorum Y confona difum eſt, dici fortalle poterit de He- 


breorum Yay, nempe ipſius olim ſonum non fuiſſe in omnibus 


& apud omnes conſtantem ; certum enim eft ( ex Jud. 12. 6.) 
n0n eundem fuifſe apud omnes ſonum literz yy, & quare non 
& cadem efie poſlet in litera Yau varictas non video : atq; nunc 
dierum 


wy 
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dierum Arabes quidem & Perſz liceram il/am- ut noftrum w 
ronunciant ,& Turcz nt noftrum 7, 

CharaQter autem hic 2 nongenta delignat, quem ew73 vo- 
cant, quali ex literis C (inverſo ) & 7, nempe /g:a ( quam 
Dores azy vocanr) & Pi, conflatus, vel , (i lib:t, cx Antiſigma 
( lic enim, five figma inverium, appellant) & Pj. Quanquam 
revera ipfias aliam poridts fille originzm exiftimas Scaliger; 


nempe ab Hebrzorum fea Syrorum antiquo charattere literz- 


Tzade. . 

Pro Nonaginta vero ponitur 4 $ vel G; unde figura Lati- 
norum & dedutta eft; antiquis Lacinis igaota; qui Gracorum 
y per Cexprimebant, quam literam tectio igirur ioco , ut-Gre« 
corum y, ponebant. Dicebacur autem Kirm ſeu Kephe, tan« 
quam ab Hebrzorum & Syrorum Koph: ſed & Aminrho , quaſt 
Kho inverſum. Ab hac figura dicebatur apud Ariſtophanem 
io 70 worand;: & pen vero ozpupopes live onumigas live 
a7 Tp4s ; (prout hoc aut illo charaftere nocatus erat.) De u- 
rroq; videatur Jolephas Scaliger, in ſuis ad Fuſcbium Animads 
verfionibus: quibus digrelizonem ſatis longain de antiquis Gre- 
corum literis inferuit. 

Pro & verd ſcribitur a nonnullis 4 , aut etiam y,, vel deniqz 
- C idem nempe charatter cum illo'fenarii numeri) ſed perpe- 
ram, incuria nempe librariorum. Itempro 2 ; eadem incuris, 
ſcribitur nopnunquam  - [lcerq; autem error ( ponentium '- 
proG, & mpro2) non raro in librisimpreſſis retinetur; quod 
propter typorum inopiam faftum credo; cum enim veros. ty 
pos nen habebant, iplis quam: proxime fimiles ſubſtituerunt: 


Eodem nempe modo quo in libros tam Manuſcriptos quam 


Impreffos (five propter Scribarum ignorationem Charaferum 
Hebrzorum, live propter Typorum defeftum) irrepfic error 
ille ponentium 77 pro nomine i '; Quomodo etiam. pro 
THC XPC, vel un; ps, ( quo pafto Grzce contraſte ſcci- 
birur inoTs 38-585 ) ſubſticuerunt Latini ihc xpc vel ibs xps, 
gaibus innuitar eſus Chriftus. Sic apud Juriſconſultos, Dige= 
florum libri, (3rzce TeyJxTrer difti , hac nota vulgo citantur f, 
quz a Grzco x deflexit. | | 

Arq; bzc, de modo ſcribendi numeros Hebrzis Grzciſqz 
magis-uſitato, dia ſufticiant : Cujus ſpecimcn aliquod hbic 
apponitur, 
« 1 


2 9. 
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Rarius autemn tam Hebrzi, quam Grzci, literas Alphabeti 
continua ſerie adhibent, ad rerum vel Numeram vel faltem 
Ocdinem defignandam. Sic enim Homeri Hlias & Odyfſea 
in libros diftinguuntur, Et eodem modo apud Hebrzos Pſal- 
mus CXIX in membra, aliiq; in Periodos, videntu: diftingui, 
Sed hxc indigitaſle ſat cft- | 

Supereſt alius Numeros ſcribendi modus,Grzcis item uſita- 
tus, Romanorum mori non abfimilis, per aliquot ſaltem, non 
omnes, Alphabeti liceras; de quo proxime agendum cf. 


CAP, 


” CAP:2 Grecos &- Latinos. 


a 


EO CAP. VIII. 


Numercrum Notatio, per aliquot ſaliem Alphabeti literas freſtita, 
Grecis & Latinis communis : Et,cur ills potrus 
quam alie, ad hui uſum jeliguntar. 


Rzter illum quem ſuperids tradidimus Numeros ſcribendi Notatio alia 
modum, erat etiam alius a Grzcis uſitatus; non per omneg © #<orum. , 
quidem, {ed {cleQos quoſiizm, Alphaberti charaCteres, peraCus, 
Sex (cilicet literis  M. X. H, 4.11. 1. numeros omnes deligna- 
bant. M deſignat vera ſen decies mille ; X fare, fea Mille: 
H ixeTv, Centum: & Jixz, Decem: I. mw7s, Quinque : I vero 
tr, Ulnum, Quoties autem plares vel Unitares, vel Decades, 
Centurizve, aut Millia apponena ſunc, illud lireris bis, terve, 
qua'Erve iteratis, indigitatur. Quum vero ad Quina deventum 
eſt, i1'ud licers 11 innuitor; hc enim litera, {1mpliciter poſita, 

Quinque denotat; at, incluſo a, ( hoc modo [8 ,) quinqua- 
ginta; incluſo H, quingenta; incluſo X, quinquics mille,&c, 

_. Eodemplane modo [ atiniftpiem iiteris ſuos numeros de- Noratio La- 

ſcribant, M. D.C. L.X, V.I. Litera M defignat Mille : D, tinorum. 
Quingenta: C, centum: L, quinquaginta : X, De«cem: V , 
Quinque: I , Unum» Numeros intermedios, aliquorum 
vel conjundtione , vel repetitione ( ſicut & (rzci ) 
deſcribunt. Nonnunquam tamen Latini (ſed nov item Grzcij) 
nume:um minorem majori preponentes, ilJum ex minori au« 
ferendam notant; unde IV, I 1X, 1X, XIIX, XIX, XL, 
XC, ligniticant 4,8,9, 18, 19, 40, 90, Atq; idem nonnun- 
quam in numerorum appellationibus faciunte; dicunt cnim 
undeviginti, duodeviginti, pro ofodecim, novendecim:s quod & de a- 
liis {imilibus inte}lligendum «ft. Hoc paRo, {i nuimerus Mille- 
fimus ſexcenteſimus quadrageſimus nonus deſcribencas eflet; hoc 
Grzci lic peragerent XHHAAAATIINII : Latini vero hoc mo- 
do MDCXLIX vel etiam fic c1219cxilx- 

Latinj, pro M, numeri millenarii nota, nonnunquam fic 
{cribunt c19, & deinde cc199 prodecem millibus , & hajus 
dimidium 110) pro quinq; millibus; item ccc1999 Pro 
centum millitus, ejuſq; dimidium 1999 pro quinquaginta 
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millibus: fic CCCCID9DI pro millenjs millibus ; & fic de- 
inceps. 

Totius hujus Notationis ſpecimen, kic apponitur. 
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Harum vero literarum numeralium valorem quamyvis intel- 
ligant plurimi, earum tamen rationem pauci ſunt qui animad- 
yertunt; Latinarum preſertim. Imd qui ex profeſſo illarum 
rationem reddere conantur nonnulli , potitts nugas proferunt . 
quam veras rationes : Qqas tamen ego exagitare non operz 
pretium judico. Legar, qui velit, Julium Scaligeram, de Caufis | 
Lingue Latine; Hermannum Hugonem, de R atione Scribendi; Ve - 
nerabilem Bedam, aliofq; : qui, quamvis rationes reddere co- 
nantur, cur hz potitis quam aliz literz numeris fignificandiq . 
adhibeantur, ut plurimum tamen mihi neutiquam ſacisfaciunt, 
Alij, quos non conlului, fortaſſis meliores reddant. Ego in- 
terim, omiſſis aliis, eas quz mihi maxim? videntur.probabiles - 
breviter producam. | | 

Quod ad Grzcas literas attiner, non eſt cur multum hxfites - 
mus, chm earum ratio ſatis in pleriſq; patear. 

M vet, X yin, A xa, &TT mrs fignificant, quia vocum 
illarum licerz ſunt initiales. Irem, cur Fn, inclufis literis A, H, 
X, M, harum valorem quintuplum exhibeat , ſatis liquet, cum 
ipſum IT numerum quinarium defignez, Hy” 


Cc AP.8 Greco? &h- L atin0s. $1 


hzc Unum indicat ; chm nec vox ixamy, nec its, ab illis incipi= . 


at, ſed ab = utraq;. 

De priori dicendum eſt, charaterem illum H (pront Cen- 
renarium numerum notat }) non tam eſſe figuram licerz Era, 
quam ſpirits aſperi. Nam antiquiores Grzcij, antequam voca- 
les longz » & » Alphabeto acceſſerant, Spiritum Afperum eo 
chara&ere defignabant,quo jam Latini utuntur : Spiritum au- 
tem Tenuem omnino omittebant,ut & Latini etiamniz faciunt. 
Eſtq; revera ipſa vox Etaab Hebrzorum Cheth defumpta, & e« 


undem in Alphabeto ordinem retiget, ut & Latinorum H : 


( faltem fi Loco Hebrzorum Yay ſubſtituatur vel ##ywwy C,vel 
F#olicum Digamma, & Latinorum F._) Pofſtea vero eadem li. 
tera biſeta F 1 figuras utriq; Spiritui ſuppeditabae; pars nem- 


pe prior Spiricum Aſperum , poſterior Tenuem , delignabat, . 


Tandem verd 1llz, quas nunc habemus, Spirituum notz, ut 
expeditiores, obcinebant. **. Antiqui igitur, non ixamy , ſed 
Hexamy ſcribebant; unde charaQer ille inicialis delumptus eſt, 
H, numeri Centenarii nota. 

_ Quad ad reliquam, quz ſupereft, figuram I attinet ; adhi- 


\ bita fuicilla, vel quod -tam Spiritus Aſper, quam prima litera 


vocis «5, ipſi communes efſent cum voce #«my, ideoq; proxi, 
mam quz ſequitur literam I aſſumpſerunt, qui ſignificent vo- 
cem 6s, adeoq; numerum primum ſeu [lnitatem: vel , quod 
ipſa vox &s antiquicds per nudum [I ſcriberetur, ante inven« 
tam diphchongam «, quz forſan ſcrids, quam numeris Chara- 
Qeres primitds aprabantur, inventa erat. Vel etiam quod 7s, 
ia, toy, dicantur pro &'s, we, ty: vel deniq; , quia ſimpliciſſi- 
ma illa & minutiſſima licera, ( peroyeapu@ nempe, & unica 
lineols conftang, ) facillime omnium pingeretur ; qua ratione, 
etiam nunc dierum,qui omnino rudes ſunt & 4yexwan, adeo 
ut nequidem literas intelligant, numeros tamen utcunq; deſcri- 
bunt, totidem forſan in pariete lineolis creti vel rubrica du&is 
quot vellent innuere unitates. Nec quidem hoc apud Grz= 
cos & Latinos tantam, reJiquoſq; populos Occidentales obii- 
net; ſ:d & inlibello quodam Chinenfi idem ſe*abſervaſle dicit 
Gatakerus; paginas newpe quatuor primores ita deſignatas; 
primam lineola unica 1, ſecundam duabus I], tertiam tribus 


117 ,quartam quatuor 1[ll; ſequentes vero aliis charaeribus 
G 2 diftintas 


Et, 


Apud Lati- 


N93, 
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difinftas. Atq; hzc de Grzcorum charaReribus. ſufficiant. 

De Latinorum autem liceris non adeo facilis eft ratio, Prx- 
ter duas enim AM & C, quarum illa Mille , hac Centum inchoat, 
aliarum origo alcitis pecenda eft. 

Literam igitur M dicimus ad numeram Mi'lenarium indi- 
candum adhibicam, quia ejuſdem litera eft initialis. Sed addi. 
mus, ipitus figuram aliam aliquando fuifſe , & etiamnum efle, 
quam quz vulgo adhiberur. In libcjs quippe Anglicis,Belgicis, 
Germanicls, aliiſq; pingaiori:yporuam forma impreſſis, occur- 
rit paſſtim iſftjus licerz hic Charafter M; rotundiori nempe for- 
ma quam in iypis Iralicis, Gallicis , Hiſpanicis, fieri ſolet ; An- 
tiquiores vero Anglo. ſaxones hac forma ſcribebant M; & qui- 
dem in Libris Manuſcciiptis cujuſcung; gentis reperitur pafſim 
Latinorum litera M majuſcula rotardiori forma exarata, Hu- 
Juſce vero literz (rotundiori , ut dictum eft , forma ſcriptz ) 
ſemiſſis poſterior, licere D timillimus «ft ; quam ideo adhibue« 
runt ad namernm quingenarium indicandum, nempe Mille- 
narii dimidium. Sed & hanc &itlam,; non. antiqui.modo, ſed 
& Recentiares nonnunquam in membra dividunt : nempe, pro 
M & D, ſcribunt ci9 & 19; priorem vero nonnunquam 8& 
hoc modo co z ur in libris non paucis apud Belgas przeſertim 
({d & alibi) impreſlis videre eft. | 

Literam vero C, centenarii numeri notam, antiqui Roma» 
ni {ic fcribebant T, (quadrata fcilicet forma,) ut ex antiquis 
marmorum & nummorum .inſcriptionibus conftare dicicur, 
( Quos imitantur quodammodo typi Gexmanici Angliciqz 
pinguiores, L, ) Hujus quadratz literz ſemiflis inferior ip- 
{xm ]iceram L.L. efficit; quz jgitur ad exprimendum numerum 
Quinquagenarium adhibetur, nempe Centenarii dimidigm. 

Ad numerum Denarium exprimenda adhibuerunr,non liters 
D initialcm; (quoniam erat ea quingenarii numeri nota, ut ſu- 
pra dictum eft,) fed literam X, quz conflatur ex duplicata li- 
tera V ſcu A; utcoq; enim mods Quinarii numert nota anti- 
quiidis ſc: ipta fuir. 

Erat autem }; litera, Quinaiii numeri-nota ; vel forte quia 


ex quing; punttis conflari videtur 


> 3 Velquia ipſias figu- 


rainveiſa / (que etiam nor rat, apud Antiquos, numerum 
q«inatium acnot2r) ad fightam Grecornm literz IT (quinarity 


apud 
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apud illos, numeri notam;}) proxjme accedat; ( quippe nulla 
Latinorumlirera ipſis eft l;milioc: ) Vel etiam quia vox 2uing, 
antiquicus per CV ſccipca fuerit, ( antequam litera © ad La- 
tinorum Alphabetum acceſſcrat;) quarum prima C , chm fic 
centenarii nameri nota, non potuit adhiberi, ideaq; ſequentem 
7 afſumlerunt, Ipſam verd literam © , recentius quam reli- 
quz literz, ad Alphabetum acceſliiie, non elle dubirandum exi- 
ſtimo; ur nempe illud fignificer quod conjunttz literz CY; ( ti- 
cut & &, x, tdem ſonant ac er, cs:) adecoq; ipla litera V, que 
nunc pro more licerx © ſubjungicur, omnino redundat, ctim 
jp'ius ſonus in ipſa ® litera includatur; ( prout concendic Re- 
ver:nins Senex Thomas Gatakeriss Anglus, in trataiu quem edb 
dirde Diphthongis , five Bivocalibus: ) (ectis enim lirera © om- 
nino effet ſuperflua. Nam ut gu confticuic ultimam ſyflabam 
In voce lingua, & ſua primam ſyllabam vocis [aadro, fic & cya i- 
dem ſonat ac qua in voce-qualis : vel igitur redandat #,ctm 
® tantundem valcar ac Cy; vii ipfa litera Domnino eſt ſfuper- 
flua, & perperam alphabero inſerta , utpote quz non alia eſt. 
quan liceraC. Etrevera quidem, non modo fonus licerzx ©, 
ſed & iptius charaGter, conflatus videturex CY, nam ©f & 
ſolo litudifferunt. Eodem prorſyus modo ponebant veteres li- 
teram K pro CA, adcoq; promiſcue Klendas &. Calendas, item. 
Krtago & Cartago: quanquam nunc dierum, tam A perperam 
ſabjiciatar licerz K , quam Tlirerz Þ ; adeoq; tam K quam. 
, prout nunc ufurpanturc, prorias redundent, nec aliud 
quicquam fſonent quam C ; non nego tamen huic (:ribendi 
modum jam olim obcinuifle, nzq; tenti forſan res eft uc nunc 
mutatum ri ftrenue urgeamus, At faltem codem., {1 non ma« 
Jori, jure dicendum effer, Pe? ® non jcribitur V, $&& Pot K non (cri- 
bitur A;arq; dittum eft, Poſt X non ſcribitur $ Cnempe quia { inclu»- 
ditur in litera x ,, quz ex cs contlatur: nam pariter abſurdum 
eft liceram 4 licterz K'incluſam, aur V incluſam literz ©, re- 
petere ipſive K vel Q ſubjungere; ac iplam literam S literx X 
inclufam eidem denuo repecitam ſubjurgere. Sed neq; hzc res. 
gula univerſaliter obtinere deber, acii pott Xnunquain ſcriben=- 
da effer litera S; quamvis enim illud ſecus obtin:at, tam.n 
quoties preter iplum &$ licerz X incluſum, aliud ſecuatur $ 
jaxta vocis analogiam iph tubjungendum , nihil impedir quo 
Minds adjungetur, prout i2 modernis typis accutatioribus heri 
| G conſuevit, 


Os N: 
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conſuevit, Ide6q; melids exſcibs, exſurgo, exfiſto, exſto , exſulto, 
&c, per fcribuntur, quam excribo, exurge, &c. fineſ, Quam- 
vis enim (in x includatur; nihil tamen abſardi ſequicur fi gemi- 
num (adeffe dixero; alterum nempe przpolitionis ex, alterum 
vocis ſequentis: Sed & eadem decauſa aſſts, aſſcribo, «ſſcends, 
aſſtipulor,&c. per geminum [, ſcribenda ſunt, ( alterum nempe 
loco abſentis d, alterum. vocis ſequentis, ) non minds quam 
aſſumo, aſſurgo, «ſſimile,&c. quz ab omnibus per geminum | ſcri« 
bi ſolent. Nifi malic quis utrobiq; liceram d retinore, adſto, ad- 
ſumo,&c. Sic & exſul,exſilium,per | ſcribenda ſunt,quz ejuſde ſung 
originis ac preſul conſul,conſiliwm,cjuſde(eredo)cum cx{ulto,exfilio, 
a voce ſalis.j Sic & exſem;lam a voce ſimiliz;dicimuse nimAnglice 
tam enſemple qui exſample & ſamplar, unde liquet literam # radi- 
calem efſe,$% non tantum ad przpolitionem ex pertinere: p vero 
Epenthetict inſeritur,ut in vocibus exemptus,redemptus, contemptus, 
&c. & 8 in Grzcis wiuSaem,uluSroxe,pro wuine ),purpurnuxa,lic 3 
' preoniubecey meridies,quali meorperor, Contratte pro peonuteor, ut & 
in Anglicis (vel etiam Gallicis ) Aſſemble, diflemble , reſemble, 
ſemblance, a Latinis ſimul, ſimulor, ſimilis, fic ab humilis, tremulns, 
fiunt bumble, tremble; ſic chamber, tender, cinder, a Gallicis chambre, 
tewdre, cendre, cum tamen Latin dicamus cemeram, teneram, cine» 
rem ; fic a Cimmerius fit Cimbricus ; fic ab «rp&- , per Syncopen 
dyp&-, Emphonict e535. Nam revera licterz m & » cum. ;(e= 
quentibus aliquot conſonis ( preſerctim | & r, ) vix cohzrent 
nifi poſt illanr interveniat þ velp, poſt hanc d aut t. Sed hzc 
obirer. 

Reftatalia T, cujus rationem reddituri ſumus. -Ea nempe, 
ut Grzci, fic Romani Unitatem indigitant ; arq; hoc faciunt 
Romani vel quod Grzci fic prius fecerint; vel, quia litera hzc 
minima quidem eft & ſimplicifſima, ut & fupra de Grzcorum 
: diximus. | 

Vel deniqz , fieri poteft , ut pro Unitete fimplici, five primi 
loci, poſuerint lineolam fimplicem I : pro unitate ſecundiloci, 
hoc eft Decade , duas tranſverſas, ſeu liceram X, ( hujuſq; fe- 
miſſem V pro aamero quinario;_) pro unitate tertii loci, hoc 
eft, Centuria, tres conjun@as, ſeu literam Tt, ( hujuſq; ſemif- 
ſem L, pro quinquaginta :) & deniq; , pro unitate quarti loci, 
ſeu Mille, quatuor conjundas lineas, nempe literam MvelM, 
hujuſq; ſemiſſem D pro quingentis. | 5 

eq 


CAP. 9. Grecos & Latinos; TIS 

Atq; haftenus'de Numerorum Notatione per literas Alpha- 
beticas dium eſt : ſupereſt, uteorundem notionem per Zipbras 
(ut vocantur) Saracexicas, explicemus. | 


CAP. IX, 


Numererum Notatio per Ziphras Saracenicas, five Vulgares Figuras 
Numerales. Ciphra quid; ejuſqy* varie ſignificationes. Oce 
calte [cribendi modi. Sigle & Note, quomodo differant apud 
Romanos, Note Arithmetice a quibus invente. 


Rzter eos quos ſuperius tradidimus Nameros- deſcribendi 

modoy, per Alphabeti Literas; alius adhuc maximi-momen- 
tiſupereft tradendus: Adhibitis nempe vulgaribus figuris Nu- 
meralibus, 0. 1* 2, 3. 4.5. 6.7. $. 9. quas Ziphras Saracenicas 
nonnulli dicunt; de quibus nunc agendum eſt. | 

Vox Zipbra (vel zifere, vel ſiphra, vel ciphra, variis enim mo- c;4p;q quia? 

dis ſcribitur ) eſt plant Arabics. Sed non uno ſemper eodemqz 
ſenfunſurpatur. Deſcendere videtur vel ab Hebrzorum "9D. ttnde dici- 
ſophar, (uti Schindlero placer, in ipſius Ditionario Pentaglot- tur, - 
to,) quod & aumerare fignificat & deſcribere five notare : Et qui- 
dem fi a priori fignificatu deſcendere putetur, fignificaret pro : 
prid notas numerarias, quo ſenſu novem illas figuras numerarias * 
Siphras $8 aracenicas appellamuy; fi autem a poſteriori , quaſlibet . 
etiam alias Notas vel Charaferes. rei alicujus-aut vocis, velctiam + 
licerz indices, quo ſenſu furtvas literarum notas,” ad occulte feri- - 


bendum inventas, Ziferas appellat Baptifta Porta, ut & alii. Vel, - 


fiea derivatio minus placeat, deduci poteſt ( et, credo, re&i- 
us) ab Arabico AL. Zapbara, quod vacuum efſe vel inane ſignifi« - 
cat, uti docet D. Golius in Lexico ſuo Arabics: adeoq; de nihili - 
five nullitatis nota przcipue intelligenda erit. 2 £) 
Vox illa ab Arabibus ad nos delata, pro certa cajuſdam Nu- 
meri Not, ſeu chara&ere certi alicujas Numeri indice; paſſim + 
occurrit; quo ſenſu decem illz, nunc vulgo receptz, figurz A- 


_ richmeticz vocantur Ziphre ſeu Ciphre. Nonnunquam tamen, 


&quidem frequentias, non de il!is omnibas, ſedde illarom us - 
nica, vox illa dicitur; Nempe de Circello , Nullitatis ſeu Nullius 
nota: (unde & metaphorice, dere ſeu perſona inutili, meg 
#6; dicitur, inſtar ciphre , tanquam nullizs numeri: ) Atq; hoc 
quidem - 


—_— 


— 


* -Occulte ſcri- 
bendi ratio, 


Rormanorum 
1B 


$56 NWumerorun Notatio apud 
quidem ſenſu ſepius & apud alios, & apud nos deinceps occur 
ret, | 

Nonnunquam autem vox illa latias patet, ut non tantum 
decem illas,quz in Arichmetica uſurpantur,ſed ſimpliciter quaſ- 
Jibert vel literarum vel etjam vocum aut rerum Notas, vel bre- 
vicatis vel etiam occultationis cauſa adhibicas. Arque hoc ſen- 
fa Ihannes Baptiſte Porte , Neapolitanns , librum De Zipheris, 
five furtivis literarum Notis,conſcripfit : Trichemius item de Ste- 
ganographia libellum conſcripfit, abſtruſum ſaris ; quem. inrer 
alios, Guſtavus Silenus explicandum ſuſcepit. Item Blaifhus'Vi- 
generius(Gallice) &alii de ejuſmodi Zipheris libros ediderunt. 
S-d & novz indics methodi per Zipheres ſcribendj excogicantur, 
& in rebus majoris momenti, ab iis preſertim qui Principibus 
ſunc a ſecretis, uſui aptantur: ſalcem quoties aliquid. occulte 
ſccibeadum eft, quod nolletſcriptor etiam intaentibus inno- 
teſcere. Hinc voces illz Ciphrandi & Deciphrardi orcum habent ; 
eft enim ciphr +e,aliquid ciphris commirere, ſeu occulte ſcribere; 
Deciphrare vero eſt ciphras explicare vel quid ſub ciphris occul- 
retur Interpretari. SEED | | 

Atq; hzc quidem occulte ſcribendi ratio flagrante nuper 
apud nos: Bello Inteſtino admodum erat familiaris ; :adeo ut 
vix quiſquam efler alicujus notz vir, qui non, in rebus majoris 
momenti communicandis, hujuſmodi ciphras adlitbere folebas, 
ſcriptaſq; ad ſgos epiſtolas hujuſmodi involucris obtegere;ut, 
fin hoftium manus perveniant , non intelligantur. 
- 'Et hujuſmodi a ſcripta non pauca,in itinere ſao Inter- 


cepta, nobis explicanda tradebancur; diverfis quidem eccul-. 


tandi methodis involuta, adeogq; alia aliis explicatu difhcilioraz 
& quidem nonnulla tam inſuperabili dificultate obvoluta vi- 
debantar, ut fere de illorum explicatione deſperaverim, nec 
nifi poſt diaturnam inquilitionem incredibili labore tandem 
ſaperaverim. Quorum non pauca ſpecimina in publica' Bibli- 
otheci Bodleiana Oxoniz conſervanda tradidi, ubi & conſpi- 
cienda manent. | : 

Duplex erat hajaſmodi apud Romanos ſcribendi ratio; qua- 
rum veſtigia ſaltem ad nos pervenerunt : Altera per Notas (ut 


loquuncur) altera per ſjplas: Quarum utraq; partim expedicio=/ * 


nis,yartim occultationis cauſa erat adhibita. 
Per Sjplas fcribere dicebantur, chm fingulis fere liceris toti- 


CAP. 9. * 


dem . 


aliaq; mulca. 


p_y 
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dem voces defgnabanr. Sic Reanorum Nomina & Pranomi- 


na non raro pingebantur. tic M. 7. Cicero, pro Maree Tullis 


Cicerone, ponitur. Ita per C,Caium;per D , Decium; per P,, Pub- 
liam; per Q, Quintum;per Cn,Cneum;per A, Aulum, intelligebant: 
(unde lis i}la,inter. Criticos, de illius ncmine qui Nofes Attices 
{cripfitzquem alii Agellium, alii Aulum Gellium,dicendii putant;) 
fic S. P. Q. R. Senatum Popalumg, Remarum fignificabat: (quod 
Ecda noker Rome agents, utiretert Eraſmgs, ſciſcitanti hoſpt- 
ti cuidam, qui ſaxis inſcriptum crebrius offendifler, quid vellet; 
Reſpoudit, Stultas Populus Duerit Reman.) S.P.D. Saiutem pluri- 
mem dicit: A. U. C. Anno wbiscndite : M. S. Memorie [acrums 

His ſunt confimiles Hebrzorum Abbreviaturz, quas R ſhe 
Teboth dicunt : dum varia nonnunquam vocabula initjalibus 


tantum: literis deſ;gnant, Sic "FIX ; DT 509 ION cajun 


memoria benedifioni, ſeu benefifia fit: quam forr-ulam adjicere 

ſolent quum Rabbinos quoldam mortuos nominant; prout nos 

Beate Memorie, Aliaq; hujuſmodi innumera videnda ſunt apud 

Buxtorfium in libetlo quem ſcripfit De Hebreorum Abbreviaturis. 

Sic & Rabbinorum Nomina vulgo ſ{cribunt: ut 

| 220) (RO Rabbi Moſbe ben Majemon, ſeu Mai- 
monides. 


4 (20? ( Ramban, Rabbi Moſes ben Names, ſeu Nachme- 


nides. 
p11 (Radak_) Rabbi David Kimchzs, 
WT ( Raſhi R. Solomon Farchi. 


Wo, ( Ralbag) R. Levi B. Gerſhom. Kc. 

Siglarum mentio <cft apud Juftinian, in Pande& ovuelors dn4e 
dynes naaior. Et onelor ejulmodi meminit etiam Plut. in Cat. 
min. Siglas vero dicebant Romani quaſi fingulas, quia fingulis 
literis cotidem voces ſignificabant ; vel etiam quali figill«,idq; 
yel propter ſecretum icribendj modum, vel potiiis quod ſint 
figxula feu parva ſpne; h#c enim eft prima ac propria h1gilli no» 
tio unde & ſigillayia. Quod autem litera # excidit in fig/a,qut 
haberur in ſingula, illud parum eſt; preſertim cum fit 1i- 
rerx g proxima: Djcimus enim ſingeli, figillatim ; Lins 
ge, ligula; fignom , figi%,m, Cunde Anglicum Seal , ficur a 
Regula,Rule, ) lic Tignum, tigillum, qua forſana taxgo, quia res 

H COntiguas 


5$ -:  Numerorzum Notatio epud CAP,9g. 
contiguas copulant; vel, uc Scaligero placet, Tignum a tegends, 
at lignuma legends, nam tignts & tegalis cetum-conftar, Sic a 
Jango , ( Anglice. joyn) fic jug, Anglice « Toke; (Grzce 7d',w, 
tevyvrie, (x0y6,) unde forſan jigulum, non modo quia Jugum 
(cervicem pariter ac) jugulum cingat,ſed potius quia humerus 
uterque ad jugulum cocunt & conjuaguntur;qua ratione ctiam 
Jugali offa za57H65 & xanides Grace, Latine Glevicule appellan- 


tur,quia atrumq; humenrum conneftunt; ſub his auce claviculis 
eſt celeberrima Na Arteris maguz,cor ipla nupercime egreſſz, 
diftcibatio; unde a commani.trunco quaſi per varios ramos 
ſanguis arterioſus in varias corporis partes derivatur : Hic & 
venz minores a pleriſyq; corporis partibus in communem venz 
cave trunci conjiiguntur, Hinc et quod (zpiſſime Homerus,le- 
thaliter rulnecatos,ſub claviculis trenſfixos dicir: eft autem iN ſub. 
cleviculis figere perinde ac Latinis jngulareghoc ct, jugulum pete- 
re;quod ideo pro lethali rulnere ponitur,non modo propter vi- 
olatam Trachzam' five Aſperam arteriam,ſed potiſlimum quia 
eadem opera tam Aortz five Arteriz Magnz quam Venz cave 
truncus facile difſecantur; adeoq; breviſſima compendio(quod 
& laniis notum eft Janivecfum corpus tam ,venoſo quam arteri- 


. ofo ſanguine cittfſime evacuatur. Sed hzc obiter de jungs Þ& jugo, 


R omanorum 
Nate. 


ubi excidic xnon minus quam cam & #rgulis, ſigles dicimus.Scd . 
& & jango conjugem & conjugium 3 & & juge,jugeles, lic enim boum 
paria dicimus qui ſab eodem jugo conjunRi ſeu conjugati. Sic | 
a THyriw vel miyruu tam fige dicitur, quam paxge peyi (quod fig- 
wificat jurgo)itque hinc compinge, compettus , compeges, &c. Sed de 
Siglis: haftenus. | > 

Pczrer figlas vero, etiam Notes habuerunt Romani;Quarum 
hec eſt differentia ; figle ſunt abbreviaturz per ipſas Alphabeti 
Jiceras fakz ; Note vero, abbreviaturz per charaGteres atiunde 
addutos, Hinc Noetariiapud Romanos diQi, qui brevibus notis 
aliorum (crmones exceptos ſcribebant, ut apud nos Stenogra- - 
phi. Hujuſmodi Notz apud vereres ſatis ecant frequentes: 
& cxftat adhuc libellus de Notis Senece,& Tironis liberti Ciceronis, 
inter quas tamen nonnullas ſerits adjeCtas elle res ipſa loqui- 
tur,nec quiſquam qui ipſas perpendir dubitare poteric. - 

Cui igitur, pro Numeris,ponunrur literz Alphabericz, ut 
M pco Mille, C pro Centam &c. ; ct hec ſcriptio per Siglas: cuns 


vero alii chacatzces apponuncur, quales ſunt ciphrz Sarace- 
nice 


i 


—” ww 
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Greces & Latinos, 
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nice, eſt ſcriptio per Netas; prout nc ta 2 figlis d'fiirgnt ſole, 
Quas vero olim notas dicebant, nunc dterun potius Zyjhre ci- 
cuntur; quz vel adexpedicionem vel ad' occultationem ferip- 


torum adhibentur. 


Atq; hatenus de Ziphreywm nowine diximns : Soracenicas ve- 
ro vel Arebicas dicimus; quia ab Arabibus ad nos devenerunt, 
ante annos plus minus quadringentos huc adduGtz.An autem 
Arabes,ſeu Saraceni, has ipli invenerine, an ab anciquis Phani- 
cibus ( quod non videtur probabile,cum Arabes doftrinam ſu- 
am utplurimum a (Grecis haaſerint, non a Phanicibus rradi- 
ram continuaverint) aut potius ab Indis ( quod dicendum 
videtur ) aut quibuſvis aliis acceperint, ab illis pocius qzam 
2 nobis determinabictur. Cum autem nos illas ab Arabibus 
accepiſſe fit extra cubium, unde ilJas habuerint Arabes ex co» 
rum poriſſimum ſcriptis inquirendum eft, Cumq; illi earum 
{nventionem Indis tribuant, non eft car nosea de re dubite- 
mus. Eorum autem dodQifiimus Scholiaſes Al{epadi V wii a 
CI. Pocockio noftro, iftarum linguarum copnitione nulli ſecun- 
do, accepi ) in commentariis ſuis ad eleganti{ſimi Poctz 7 0- 
grai poema Lamiat'l Hjam dittum , notat Jndes de tribws ſuis 
inventis gleriari, Indo Scacchii, Figuris nunerieis, O libro Golaila 
Wadamna difo, (quiliber in Arabicam, Grecam, & alias lin- 
guas converſus,Fabulis Xſopicis,ad iſtius imitationem faGtis, 
anſam dedit:) nec ipfe interim huic Indorum gloriz quic- 
quam derogatum it. Arq; huic congruit illud quod teftatur 
Maximus Phayudes in ſuz Arithmetices initio ( prout in duo. 
bus Codd MSS.exflat in Bibliotheca Bodliana ) cui Titulus 
Metiue 53 Thaeridy ao957%h "Iv)x0, (vel YVygegrcia xp] Ivdts) 1 
At uirn pigeiay:Quem libra ab his verbis orditur, 0: «5 er6- 
ae v QrAvonpaTtper, ii 6 hetduO Tye m8 dog, vn (5 ) d- 
meipe 16 ors in tv , inter owns TI9G x) wivreby ff uf , 
&; dy re 6 ere went uEwenT.73gy 1d TuvEnT AL x, Expt 
Piczegy. wel 5 oguare fyyin pure, & x iis} mrs JPY 
YVAq, Titan 5 tree T3 Ine, 3 gates Tipe 
6] "Id 35 onucdirey vdt'y* x) -m# iyvin 5 WL ETH XL ure "Ire 
ws tp v 3 7Tiepe yeogrrer Lrus O., Thray may ipvie cmd mor fn 
wecvy Xe] are wiyer Heiuerey, ETEy x7! olw apaniw yoray IM of 
SNE18s yes uf &'pyeuiren, 7 pay | o1.aiyer iy, ds Þ Is, 


H 2 


ads 


Zidlre $4. 


16C/RICE, 


Go De Figuris Numeralibue. 


tnTa, Tod A ore , Toe tie. x7! 5 Tl Sd Tipay X&par Th 
wir ) Sexe, 78 Þ Titan, 73 5 W rprdror]e, x, ftns, Libi hec 
duo confirmat Planudes, nempe hguras illas ab Indis originem 
habuiſſe, atq; etiam Ziphram apud Indos ( fortafſe reQiug 
dixifſer Arabes) lignificare «y, (eu nibil; adeoq; a Ny Laphe- 
4 potits quam 2D ſephar deduftam; quod & confirmar ipſ3us 
ſcriptura, fi enim a WD; deſcendiflet oppe: porting quam 
Ttipee ſcriberetur. Nos autem'eas ab Arabibug accepiſſe,prz» 
ter communem omniam conſenſum, ulterius adhuc reftatur 
conſenſus ille qui inter. Arabum charatteres quibus hqdie Us 
cantur, ( quigqz ab illis Planudis non multum abſune, ) cum 
iis qui numeris Sogpanct apud nos inſerviune. Levis enim 
eſt in pleriſq; charaReribus diſcrepantia, niſi quod qui apud 


Arabes ſive proni. five ſupini jacent, apud nos eriguntur ; ut. 


ex appokita comparatione videre eft 

O W-...- 

"IP We OYvagy 

012734 56'7 89 : 
Notat autem Erpenius ( apud quem hi Charatteres exftant ) 
© circellum ab corum aliquibas pro nullitatis nota haberi (ut 


apud nos) qui igitur diſtia&tam habent quinarti notam : apud* 


alios vero circellum illam quinarii numeri indicem, qui in- 
rerim punto craſſiuſculo nullitatem delignant. Quod & Ara- 


bum libri Manu-ſcripti ceſtantur,' Ec. quidem in MSS. cam © 


Grzcis quam Latinis (paulo vetyftioribus ) figurz numerariz 
minus adhuc ab Arabum figuris differunc , quam quibus hodie 
ucimur, Qui autem ab Arabum figuris ſenfim deflexerint , da- 
nec ad eas quibus jam utimar. figuras-pervenerint , qui Co- 
dices Manaſcriptos Grzcos Latinoſfq;. ſuccedentibus. ſeculis 
exaratos pervolverit , facile perſpicier, quod nos pre chara- 
Aerum invpia typis exprimere haud yalemus. 


Atq;haftenus de ipſis Ciphris ſeu figuits Arithmeticis : ſe-- 


quitur ut ipſaram-uſum oſtendam, 
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CAP T7 


Figurarum Numerelium V glores; primarius & [ecundarius. Locus. 
Periedus: Ciphre uſus. Fratiienes Decimales. Gradus A(= 
| ſcendentes & Deſcerdentes, in propertione decupla. 


gn illz (quas diximus) figurz Arithmeticz vulgares, om- Figurarum 
nino decern : 'quarum valores jam explicandi ſunt. Prima aal,r prima- 
o Nullum valet, five Numeri negationcm, & vulgo ciphra dict- rjue. 


tur: Reliquz novem totidem pumeros ſignificant ( & figure 
fignificative dici ſolemn: ) nempe 1 Urnum, 2 Duo. 3 Tiie. 


\4 Quatuer, 5 Puinque. 6 Sex. 7 Seftem. 8 Offs, 9 Novem. Suntq; 


hiillacum valores Primarii, quos nempe per ſe fignificant. Ha- 
bent enim & valores Secundarios, quos non per ſe , ſed ratione 
ſedis ſeu loci ubi reperiuantur, induunt : Sicut enim aliud «ft 
dues boves dicere, aliud dxcs hemines; ita & aliud-eft duas wnita- 


' tes dicere, aliud duas decades, (ive dugs centurias, nam quamyvis in 


-. to » w ” ba 
his omnibus numerw wnumerens iden fit, ( nempe bixarius, non 


' tamen idem gumerus numeratus, Hic autem charafterum valor 


ſecundarias ſubinde mutatur, pro ratione Sedis ſeu Lcci ubi 
reperiuntur, 


| Cum igitur horum charaterum plures in continua ſerie Figurarum 
collocantur; locus ile qui ad dextram' eft,primas dicitur ; qui Sedes, ſeu le- 
 Miproximus e& liniftram. verſus, ſecundys dicitur; & fic dein- cus, quids - 


ceps reliqui quotquot ſunt loci numerandi.ſunt, Ue poſitis 


| bis figaris 1654, eft 4 in loco primo, 5 in loco ſecundo, 6 in- 


tertio, & 1 in quarto. Ubi obiter notandum eſt. me locum 


'dextrum (in charca vel abaco) illum dicere, qui legentis 
| dextrz opponitur,& eadem ratione finiſtrum quiliniftrz: quod 


ideo- facio, quoniam vulgatus loquendi aſus apud pleroſq; 
ſcriptores hic efſe folet, neq; ſoleoquidem a recepto loquen- 
di more nift coatus diſcedere, ne, dum accuratius loqui ve» 
lim, mints intelligar. Non ignoro tamen , quod fi. accura« 
tids loqui velimus, ea pars chartz ſeu libri dextra- dicenda el- 


. ſerquz inſpicientis finiftr* oppanitur,, ſiniſtra verd que dex- 
trz; ſupponicur enin liber in{pe&us oppoſita facie nos intue- 


ri, non terga dare: ' Atq; hinc eft, quod Fzciales , dum Genti- 
litia Scuta, quibus familiarum Inſignia” inſcribuatur, expo- 
H 3. nune. 


ſpicientis finiſtrz opponitur; quia nempe inſpiciens rem in{pe. 
Aram adrerſa fronte ſupponitur intueri, Verum cum apud & 
lios alins ur plurimum mos loquendi obtinueric , cum vulgo 
loquendum elſe duxi; adeoq; ( ut alii, fic ego) eam inlpete 
chactz dextram appello partem, quz inſpicientis dextrez ob» 
Jicitur; ideoq; figuram loco primo politam, ad dextram poni 
dico; quz ver0in ſecundo loco, illam dico quz proxiwa adet 
| finiftram verſus; & fic deinceps» | | 
Fiewarum Inprimoquz occurritloco figura, tot Unitates numerat 
valor ſecun- quot iplius valor. indicat: quz in ſecundo, tort Decades : que 
dariws: in tertio, tot Centurias : quz in quarto, tot Millia; quz in 
quinto, tet Decades Millium: in ſexto, tot millfury Centuriaz: 
in ſcptimo , toties millena millia, ſeu tor Milliones, ( prout 
nunc dici ſolet:) in oftavo, tor millionam Decades: in non, 
tot Millionum Centurias: in decimo, tot Millionum Millia, 
ſcu millies millena millia: & fic deinceps, pro ſingalis locis, 
continua proportione decupla valorem ſemper augendo: pro- 
ut ipſam numerorum diſpoſitionem five ordinationem, 
in decupla' proportione procedere', ſupra dium eſt; . Et 
hac ratione numerus his charaReribus exhibicus 3 656, et Mille 
ſexcenta quinqueginta & ſex, ſeu wnm Mille, [ex Centurie, quing 
decades, & ſex inſuper mnitates, Arq; bunc figurarum valorem 
ſecundarium apyells; quia nempe ex fede ſeu loco nbi reperitur 
.confurgir. 
Sed & ipſa etiam Loca, quo melius intelligantur, przſercim 
Periods ybi plura occurrunt, in Periedes diftingui ſolent : lea nempe ut 
quid. tria priora loca minima primam periodum conſtituant; cria 
proxima, ſecondam;$ fic deinceps, ſingulis periodis eria loca 
aſſignando. Has autem periodos, ( ubi ſaltem plures occur» 
runt, ut in grandioribus numeris,) pleriq; vel punQulis ſupre- 
poſitie, vel alia ad libitum diftin&tione, diftinguere ſolenc, quo 
promptius numerus efferatur. Eo 
Periodus autem prima Unitetes denorat; ſecunda denotat 
Millie; tertia vero millena millie; & (ic deinceps. Ut enimlocy 


dum proportigne ' Millecupla. Eric igicur numerus iſte 


2468013579 , fic efferendus; bis mille & quedringenta fexaginte 
och 


623 | Numeroywn Dlotatio apfid CAP, 9, 
nunt, eam ſernger Scuti partem D:xtram appellant, quzin-' 


locum ſuperat-proportione' decupla,, fic Periods Perio- 


milk. A. wy 
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«76 Millioxes, ( ſeu Millena millia) tredecim Millie, quingenta (ſep- 
twagints nevem. Et eodemn prorius modo de Numeris aliis om- 
nibus judicandum «ft; tam ubi numervs datus, eft ſuis chara- 
Reribus deſcribendus; quam ubi charaQteres propoſiti, ſunt 
ſuis nominibus explicandi : Eadem enim utrobiq; cſi ratio, 


Ubi notandum eft, circellum illum o, ( Ciphram vulgo di- Ciphra, ſeu 
* fam, quam effe nullitetisnotam ſupra diximus, ) quamvis per, Nullitatis 


ſe tihil fignificer ubicunq; ponatur, (perinde cnim eſt five nota. 
nullas unitares , five nullas Decadas , five nullas Centurias, 
nullave Millia dicamus; nihil enim utcunq; ponimus: ) Non 
redandat aut nulli inſervit uſui, ſed necef{ario adhibetur ut 
locum ſaltem ſua przſentia compleat ; unde figurz omnes in 
locis ſuperioribus poſitz juftum ſuur valorem obtineant, ver- 
bi gratia; fi, in numero proxime appohto, 2468013579, de- 
efſer circellus ſexto ( a dextra) loco politus, adjuna figura 
$ numeri eQonarij, nen ſeptimo, ſed ſexto eflet loco; adeoq; 
non oftics millena millia, ſed ſolum o&ingenta willia, fignifi- 
caret;atq; idem de reliquis judicandum efſet; nempe figuram 6 
non oQtavoCut nunc) ſed ſeptimo efet loco, & 4 oftavo, 2 
nono;adeog;earum valores decuplo minores efſent.Sic 1 Vaun 
fignificat, (quia primo loco;) 10 Unem decadem, ( quia 1 eft 
loco ſecundo,& quamvis adjunfa ciphra © per ſe nihil ſigni» 


| ficet, hoc tamen preftat ut ſfigura 1 fit jam loco ſecundo, quz 


ſecus eſſet primo:) 100 Unam Centmiam. &c. Si vero locis ſu- | 
premis ponantur ciphrz, nulli prorſus ſunt uſuj, nullius fal- | 


- tern neceſlitatis, ſed redundant prorſus; tantundem enim fig- ' 


nificant oor, oor, v1, K 1, Fieri quidem nonnunquam po- 
teſt ut Elegantiz gratia, vel quo numerorum ſupputandorum 
collatio commodior fat, 6:quando ſummz variz lint in unam 


. contrahendz ( ut in ex{emplo appoſito, / 


libee. ſolidi, denaril. 


13 12 Io 
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att alia ejuſmodi leviori cauſa accidentali , ejuſmodi redun- 


dantes ciphrz ſcribuntur.; ſed ctantundem ſignificant acſi pror- 


{usabefſent, Atque hinceſt , quod, licet in hac numerorum 
nocatione, per notas has numerales , hujuſce ciccelli five ci- 
| phrz 
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phrz uſus fit neceſſarius, quia valores notarum pro ratione leci' 
ubi reperiuntar augeri poſſunt aut minui: Ubi tamen per 


Liceras Alphabericas nameri {cribuntur, quarum valor con» - 


Nans eft & immurabilise, ( prout apud Latinos, Grzcos, He 
brzos, aliolq; antiquites hieri diximus, ) hujufmodi notz nul- 
Jas omnino eft aſus, unde & nullam excogitarunt : Nam, ver- 
bi gratia, MD, Mille & quingent a lignificant, fave alii ſequuntur 


— numeri,five non. 


Atq; haftenus harum Figuraram Numeralium ordinarium 


ſeu rulgarem Notationem, ſeu ( ut loquuntur alit) Numera- 


tionem explicavi,prout nempe uſu frequentiori ſolent occurs , 


rere - ita nempe ut Locus ad dextram ultimus, vel ( fi liber) 


primus, qui & omnium infimus ef, ſemper habeatur pro uni- 
tatum Loco. 

Recentiores vero, qui de Frafionibus Decimalibus agunt, ( ule 
tra quam Priores ſolebant Arichmetcici,) non modo quotliber 


-ſupra Unitatum locum aſcendentia ſiniftrorſum ſapponunt 


Loca; ſed &etiam infra Unitatum locum loca quotliber De- 
ſcendentia dextrorſum imaginantur, quibus Frefienes ( ut lo-. 
quuntur) Decimales ſcribantur. 

Ut hoc autem melius percipiatur ; ſciendum ef quemlibes 
locum ad finiftram progrediendo antecedentis ad dextram 
decuplum valere, ut ſypra declaratum eft; contra ve:0, quem= 
libec dextrorſum procedendu valere antecedentis ſubdecu- 
plum, Quoniam nempe decem Unitares conftituunt unans 
Decadem, & decem Decades unam Centuriam , decem vera 
Centuriz unam Mille, &c. ( tiniftrorlum procedendo: ) igh 
tur vice versi ( dextrorſum procedcndo) unum Mille conti- 
net decem Genturias , & una Centuria decem D-cadas, una 
vero Decas decem Uanitates : Arq; hic vulgo iifti.ur n<q: ulre- 
rius dextrorlum proceditur, quoniam Unicatum locus ſuppo- 


_ Dicur infimus five ad dextram ultiguue. Si vero libeat plures 


adhac dextrorſum locos afſignare infra Unicatum locum cen- 
{endos<:eodem quo prits modo procedendum crit,nempe Quz- 
libet Unitas continebit decem ejuſmodi partes feu quantira- 
tes (proximo dextrorſum loco numerandas) quaram decem 
conſticuant {nitatem , hoc cft,quzliber Unitas continebþit de- 
cem partes deciinas; &, cadem' ratione , qualibet pars decima 
&patinebit decem partes centelimas; & quzlibes — 

Cm 
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decem milletimas ; & fic deinceps « Idenque quzlibet 'figura 
leco infra unitates primo polita delignabit tot partes decimas; 
azliber ſecundo rotidem centelimas ; & quzlibet tertio in- 


fra unirates loco , tot partes mille{imas defignabir; & fic de- 


inceps quonlſq, libet. | 

'Exſemplum eſto hic numnerus 35791(753 ; Cubi przter inte» 
grorum numerum 3579 z adjunguntur partes decimales 
\753.) Figure 5, unitatum loco polica, limpliciter nevem (ſeu 
nov:m Unnates ) delignar: figura 7, quz ad liniftram eft,ſeptuae 
fine ( hoc eli, ſcpres decades, ) deiigaat; at que ad dexcram 
ſeptem Soxemyu ere ( feu, partes decimas) innuits Item 5 ad fi- 


nifiram quingezia ( ſeu quinque centurias) figniticat: at 5 ad dex- 


rram quingue partes cereſimes ( quing; ixenb ule) lignificar: 
ſic & 3 ad liniftram, tris Millie denorat; at 3 ad dextram , tris 
y1Ma51pocre, (eu tres paries milleſimes. Adeoq; totus ille nume- 


.rus 3579'753 denotat ter w::lle quingenta jeptuagimta &* oven 


integra, & inſuper ( 7 partes decimas, 5 centeiimay, & 3 mille- 
fimas, ſcu) 753 partes mille/imas: ( nam 50 partes mille/inee tan- 
tindem valent ac 5 partes centeſime; & 700 partes milleſime tan- 
tundem ac 7 pertes decime; adeoq; conjuntim 753 partes mil.e» 
ſine, tantundem ac 7 decitie, 5 centeſime, & 3 milieſime,) Fig. 
1X autemillz (52 _ poſt unitatum locum appolitz, (quz partes 
lea Fr atjiones Decimalesexprimunc) ſunc ab integris, ince:polt= 
wo punculo vel ſepcratrice linea, diſterminandz ; uti innoteſ- 
cat Lnicatura locus , & conſ:quenter reliquitam ſayra quam 
infra locum Units'um, unde tam ſingulacum motacun: cuam 
totius Numeri vaicr #ftimandus cf, 

His ita explicatis; mihi quidem orwnino .commod'.m vide- 
tur, fingula numerorum loca {ic diſtinguere, ur, potito Unita» 
tm loco indifferenter five ad afſcernſum tive ad deſcenſum.(ut 
qui eſt quali utriuſq; communis terminus; loci reliqui C prout 
giadatim vel augentur vel diminuuntur/) Gredw dicaniur vel 
Aſſcendentos vel Deſcerdentes. Ita, in miumero prepifito 
357191753, preter figuram 9 unitatumw loco collocatam© , ac- 
cedint gradus Afcendentes ( prin:us, ſecundus, tertins , i ni- 
ſtrorium computandos,& totiderr Deſcendertes Dextrorſum. 


erunt & contra deſcendentium indices = 1, - 2, 3, Kc.vel 


Deicens 


T, 2,3, &c. Atq; hoc fxnificatu graduum Aﬀcerdertium & 
| I 


Gradus Al- 
ſcendentes & 
Lejcende 28 


' Adeaq; 11 graduum Aﬀcendentium indices ponantur 1,2,3,8%c; 
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Deſcendentium deinceps fatturus ſum men- 3.2.1.0. 1. 2.3. 


_— | _ EE - © RN 553 
Atq; hec deFiguris Arithmeticis, juxca continuamn pr o- 
; pertionem decuplam dixille ſufficiac, 
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CAP. XL. 


Gredus Aſſcendentes & Deſcendentes in quacung, proportiene. Alge- 
tre fmrdamentum. Poietlat.s Algebrice cum Geomemicis dimen- 
frentbus comparantur. Earum appeliationes & tharaGeres. Pote- 
ftates ille per Gradus Ai ukmeticos. quan per Geametricas dimenfi- 
ones , aftizs expl:cantur. Algebrica notatio ulterius traditur. Abs 
gebre veterum & Recentiorum difforemis. Unriuſs, [ws-exſemple. 
offendilnr. 


= 


1 ST _ vulgo in proportione decuplanbiq; gentium diC- 
Gra = ; politos eſſe , ſuperitis diximus ; arqz huic diftributioni 
fins = apcatas efle vulgares notas five tiguras Arichmeticas, earumqgz 
_ F * locos ſeu gradus cam allcendentes quam delcendentegs Sed & 
ſcen -_ MN monuimus, quamvis aliam proportiunem in diſpunendis Nu- 
0 Ta metisafſumi pouwiſle, aut ctiamnum (ubi opus eſt) poſſe. Ar 
eadem eft in quzcunq, demum adhibeatur proportio, modo ea continue 


alia qualibet * 
proportzone, 
que in Decu- 
pla. 


nt, eadem omnino erit Graduum tam Afſcendentjum quam 
Deſcendcentium conideracio acqz in proportione Decupla. 
Exſempli gratia. Si apponancur Unitates viginttſeprem : con- 
ſtituunt illz ( ut patet) in proportione decupla, das Decades 
cum ſeptem refiduis Unitatibw.z ideoq; in gradu primo affcen- 
dente ( quidecadum locus et) ponendaeR figura 2 ( propter 
dues decades,) & ( ob reiiduas ſeptem Unitates} in unitatum lo, 
co figura 7 : ut 27 exprimant viginti ſeptem, tive duas Decades cum 
ſeptem inſuper Vnitatibus. Si vero eidem unitatum multitado in 
continua proportione quadrupla diſponatur; emerget ®ueters + 
nionum quaternio unus , & Duo inſuper ſimplices Pu-terniones, 
cam Tribus refiduis Vnitatibus : ponenda igitur ( quoad hanc 
proportionem,) in gradu ſecundo aſſcendente figuia 1, ( qui 
quacernionum quaternio ways delignetur;) & in gradu aflcens - 
dente primo nota 2, (propter duos quatergiones {umplices: ) &- 
deniq; (propter tres reliduas unitates) in unitatum loco fi- 
gra + 
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gurs 3: adeoq; 1,2,3, exhibent «4m quaternionem quadrus 
flu, duoſg, fin {iaces qamicrRIones, cum triCks injwper Wnilanbw, ieily 


 iggngny 


quod rantundem eff, viginti ſeptem, Si deniq; proportione tri- 
pla difponantur: emerget przciſe ternicaum triplicatorum ter- 
#jo urns: ponenda igitur «ft, loco tertio affcendente, figura 13 
& in reliquis ciphra ſeu o , quia nullus ſupereſt innuendus vel 
ternionum ternio, vel ternio ſimplex, ve] etiam unitas, horum 
iptcur loci ciphris exunt ſupplendi; ut tandem 1, o, o, o. (juxta 
continuam proportionem triplam) exhibeat przciſe unum tr 
nionum triplicatorum ternionem, quod tantundem eft atq; vigint 
ſeptem Þr pari mcdo de alia quivis proportione dicendulmn 
eſſet. Hoc eft, 
 decupla, 2,7. : 
In proportione | quadrupla, 1,293 e tantundem yalent. 
uipla, 12,0,0,0.4 
Parirer dicendum eft de gradibus Defcendentibns. Nam is 
proportione quad: upla, erjt grads deicendens primus ,- Oues 
drantum locus (ecundus ver©,quadri;.i quadrantes Continebir, &c. 
In prcportion: tripl3, e. it g, zdus delcendens primus , trientuw 
Locas: ſecur:du: vero, trientum trientes cortinebic; tertius, triex= 
fav trientes triſeCes; Er fic deinceps in infinitum deſcendendo,ft 
Ear ex alia parte In infinitum proceditur aflcendendo. Hujuſce 
rei exfen:plun: ſacis infsne paſſim occurrit in fraftivnibus (ut 
loquuntur) Aﬀtropoumici:; vbilntegra ſupponuntur dividi in 
partes ſcxagelimas & ſexageſimarum fexagelimas &c hoc eff; 
| I 2 | Minas 
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minuta prima, ſecunda, tertia, &c- ad dextram defcendendo - & 
contra ad finiſtram afſcendenda colliguntur in Aggreg ara 
Sexagecupla , & Sexagecuplorum ſexagecupla, &c. que yo- 
cantur Sexogena frima, ſecunda, tertia, ©e. hoc mudo, 

vv vi \\ [ Oo , il an 4p I 
49, 36, 25, IF, 1- 15, 35, 36, 49. ubi quilibet [o. 
cus valet {exagecuplum loci iibi ad dextramproximi , && con. 
tra ſexagetimam partem il)ins qui tibi proximus eſt ad jini- 
ftram. Quod atnem vulgo fic in ratione Decupla, & in fracti- 
onibus Aftronoicis in Sexagecupla , poreft & in alia quavis 
ratione fieri, 


Hinc A'ge= Mis itaexplicatis; monendum duco, Univerſam Artem 41!- 


bre furds- 


Mentum. 


gebre five Anahtices ex hoc uno quali fundamemto dependere;. 
Atq; tt hzc, quzde Gradibus (in quacungq; ratione Aſcenden«= 
tibus & Deſcendentibus) diximus, ſatis incelligantar; magnam' 
exinde affulgere lJucem ad Poteftates ( uti vocantur ) Algebricss 
incelligendas, & ritetraftandas. Nam reveca,; quod nobis nunc 
eft gradus ( five Aſſcendens, five Deſcendens, ) primus, ſecundus, 
tertius,&c, illud eft Algebriftis Latus, Puadr atum, Cubs, &c. vel 
Poteſtas prima, ſecunaa, tertia, &c. cum hoc tamen- diſcrimine: 
Quodilliperplurium dimentionur Geometricarum ſuppoſi- 
tionem conanuur explicare, nos inter Arithmeticz fines conti- 
nemns: vel etiam, f1 in mareria Geometrica velimus jllud q- 
ftendere, po/Tumus i111d per Quantirates Homogeneas ( nem- 
pe vel per (olas lineas, vel per {las ſuperficies, vel per ſola cor- 
52a) preftare, quod aliiper Heterogoneas ( nempe per 1j- 
neai, & (upericies, {imul cum ſolidis, aliiiq; etiam plurium 
adhiycdinenizonum imaginarits quantitatibus' comparatas } 
preftare ſacagunt. Hoc aftem cum olim vel ignorabant, vel 
nos {atis atrendebangr, vel. forte diſſimulabant, adeoq; occul- 
tabang Alg-brifte Veteres: coaRti facie multa fſpecialiter de 
Lin-is,'de Planis , & de Solidis, tradere & demos: ftrare , que 
reftin ( & quidem facilius) de numeris ( vel, (i libet , de Ra- 
tionibus) generalicer efſent & tradecna & demonſt:andes; que 
deinde, ubi opus effer, ( tive in re Gcometrica , live in quavis. 
alia) ſpecialicer effent accommodanda, non minus quam reli- 
qua Arithmetica tota, Car autem illi ad Quanticates Geome- 
tsicas (C potits quam Arichmeticas ) & quidem Heterogeneas 


(potius quam Homogeneas) cor fugerit ; nullam egorationend 
video 
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video magis probebilem, quam quod Arichmericon mw Unvm 
( non vero, ut oportuit, Nulivm) cum Party Geog ertrico come 
parabant; adi&q; non animadvertebant quorafio poſit nt A 
rithmecice illud exhibere quod: in Geometricis obſervaverant: 
aut etiaim-forrafſe, quoniam Elementa Geomerrica pro torus 
Matheleos baſi reputabant, petobant etiam Arithmetfca ©m- 
nia co redigenda eſſe, neq; de horum veritate m«lit's conſtare 
poſſe quam) tt inde comprobentur; cum tamen revera res A- 
rithmeticz alttoris finr & magir abſtraQtz narturz, quam Geo- 
metric#; & v.ge non, quia linea bipedalis bipedali atdite facit quae 
dripedalem, ideo duo & duo faciunt guniter; fed potius, quia hoc, 


ergo illud, Totum autem hoc quicquid «ft negotii melivs per-: 
cipietur puſquam Notationem tive, Numeraticnem Algebri-: 
cam ( ut loquuntur) ſen Coflicam, cjuſg; originem, explicave- : 


To: Quod jain fafturus ſum. | 
Obſervarune illi / qui numeros Cofficos ordinarunt ) ex 


principiis Geometricis, quod f Lineq aliqua ad libitum af- Alpebricarit 


ſampca ( pura, trium pedum longa;) ducatur in fe, (hoc eſt, cum Dimen= 
{i tantum extendatvr, fire movearuc direRte in latum , quan» fionibusGeo= 
tm eftinlongum extenſa,) fiet — , cuju? Latys crit metricis com- 
linca aſſuwpra: fi vero Quadratum hot ducaturinſuum Latus paratio. Ea- 


( hoceft, 5 tantum extendatur , ſcu moveatur direQe in aj. 
tym, quantum eft vel in longum, vel in lacurm cxter;tum; ſeu, 
qyod perindecft , ft altitudinem acqui:at Lateris Jongitudini 
#qualem) fret Cubus,cajus jtidem Jacus crit afſunpra linea Ob- 
ſervirunt deinde Aream feu magnitudinem inveſtig- cl muiti= 


plicando numeram lateris in {eiplam;z ( 1dc0q;. cum latus lit, - 


F erium. 


rumg, appel= 
lationes, 


Ueromq; a 
Latinvium 
caula, 
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triam pedum longum, qacaiam ter cria ſunt 9 , continebir 
Arca Quadrati nover pedes qu idraticos:) Item fi Area qua- 
drati muliiplicccur in ſuur lacus, emerger magnitudo Cubi, 
ſ upotius mul-itud » p:dum cubicorum in cubo contentorum; 
( adcoq; ti area q iatrati g, multiplicerur per latus 3 , prod» 
bir numeras 27, quz cſt magnitudo Cubi,  u_multitudo pe- 
dum cubico: um in iflo cubo cuntentorum cujus Jarus eft triuve 
pedum long'iim ) Hec autem invicem comparantes, quoniar 
figura que ex latere in ſcipfam dat emergit Duadratum dici- 
tur, & qux emergit ex quadratoin latus dufto Cubw dieitury 
ideo & produſtum ex nimero in fciplum mulriplicaro nume- 
rum Bzatraum appellabant ( qui quadrati Aream quodams- 
modo reprxſentat”) cujus Lat live Radicem appellant mime. 
rum illum quit lic erat in ſe mulriplicatus; & produftumm , ex 
multiplicatione numeri quadratici in ſuum latus ſeu radicern, 
appcllabant numerum Cabicum, qt & arcam ſ:u magnicudi= 
nem Cubi quodammode reprzſintat. C Atq; hinc ortum ef- 
{, credo, ut numerum hunc in illum dncere idem lignificet ac name» 
ram hunc in illam, ſeu per illum, multiplicare.) 

Quamvis autem animadverterint , Geometrice in Cubs fi- 
f:ndum efſe C utpote qui tres dimeniiones Geometricas ha, 
bear, longitudinem, latiradinem, & profunditatem ; nec plu- 
res {int in rerum natura poſſibiles) adeoq; cubum in ſuam La- 
tus duci non poſſe:attamen , cum nullum e'uſn- odi cerminum 
Arichmeticis Mulciplicationibus poni vidcrint, quin ut pofſic 
Radix ſeu Numerus lateralis in cantinuos produtos quouſa; 
liber mulciplicari; ideo & Nutmeros F igurates ( quos vocant ) 
uſterius continuandos pucabant, quos quatuor, quinq- , ſex, 
aur ectiam plures dimenfiones ſupponunt continere: eolq; ©: «- 
dra 6q nadratices, Surdeſolidos, Durdraticubos , Kc. nominabang; 
appel{ationibay ſcijicet tanquam ex Geometiia murnacis, 

No :nulli( przſectim Itali)pro guadrate, z:nſum vel cenſum dis 
cunt, & Zenzizenzam , Lenzicubum , Kc. pro quadratiquadratz, 
gnadraticubo, ( vel quadrate c«bi)$c. itern, pro Radice, Fem di- 
cunt; unde & Regulam Algebrz, Regylams rei & cenjus ( hoc eft, 
regulam Radicis & Quedrati, feu Zenzi ) appeliant: item, 

re Ke ,coſam dicunt ( nam res ltalice csja dicitur, ficut Galli- 
ce choſe *) unde hi numeci Figurati,Coffci vocantur; & regula 


Alzebrz, regula coſe, {cu coffi, ſeu cofiice; hc charaleres coffici, 6 
| peratione, 
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perationes Coſſice, Uc. dici folent, Alii fimplicius C& forte 
melius) pro Radice, Yuadrato, Cubs, Quadratequadrato, ( feu Bi- 
quady a0, ) Surdeſolido, Quadrats Cubi , Surdeſolids ſecundo, Quagratie 
quadr 11iquadrato, Cubo cubi , Quadrato furdeſelidi , Surdeſolido tertio, 
&c; dicunt Poteſtatem primam, ſecundam, tertiam, quartam, RC. pro 
numero dimenſionum quz inibi ſupponuntur contineri. 

Sed & hiſce poreſtatibns ſeu numeris figuratis ſuos Chara- 


eres aptatos babent, quibus indicentur. Aliqui quatuor inici- © 0 


alibus literis R, Q, C,S, innuun: R adicem, . Quedratum, Cabum, 
Swrdeſolrdwn; vel etiam pro R, ſcribunt N, hoceft Numerum: 
Alii charafteribus his utuntur Þ 22 > [© quiexliterisy x c 
orjuntur, & innnant Rem, Zenſuw, Cubum, Surdeſolidcum. Alit 
(ſaltem poſt Franciſcam de Vieta, qui Arithmeticam Speeioſom, 
ut loquuntur, vel primus omnium intreduxit, vel alter ad-- 
modum auxit) pro Radice quamlibet ad placitum Alpbabeti 
literam adhibent, ut A, ejuſq; reſiquas poteſtates adjundis li- 
teris q &c innuunt, ut Aq, Ac, Aqq, &c. pro Dudreto , Cabo, 
9. adratiqurdr ato,&c.ex radice A: Atqz hec notaticne utitur D, 
Owghr:dus, Ang lus, (venerabilis ſenex adhuc in vivis) in ipſius 
. Clavi Mathemalice, quam (aliquandiu antea conſcriptam)Anno 
1631 primoedidit, & deinceps aliquoties iteravit. Poſt cum 
( vel codem circicer renipore } D. Harriotzs item Anglus , Ma- 
thematicus eximias,in iptius Artis Andhiice praxi,(qui poſt ipſi- 
us obit <didin D, Faynerus,egregius & iplſe Mathematicus,anno 
item 1631) literis alphabeticis ad placitum aſſumpris, & to- 
tics iteratis, quories poteftas indicata pofſtulaverit , defignar, 
puta &, 44, eas, 4444, &c, pre Radice, Quadrato, Cubo, Bi-: 
quadrato, &c. Deniq; D. 'des Cartes , & puſt illum alii, litera- 
rum ſzpe irerandarum tzdium timentes, radicem, ut prius, 
qualiber Alphaberi licera defignant, & ipfius reliquas potefta- 
tes ſuſpenſis notis numericis (pro numero GraGus ſeu Poteſta» 
tis) defignant, ut 4,«*,4* ,a*, &c, Quorum ſpecimen in + 
ſubjunfto Schemate intuendum propoſui. 


Nomina - 


Co " 
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| | Poteſtas jeu 

© mine. [Charaderes. greaduc, 
Radix 2% KR A &- 8 I 
Quadratum 7 LY Aq aa a* 2 
Caius @ C Ac aaq4 4a* 3 
Quad. quadratum 22z 92 Aqq aaa 4* 4 
Sardeſolidum ſo S Sgc-- Be. e© 5 
Quad. Cubj. Z2 CC Acc a* 6 
2" Surdeſolidam. Bſ bS Aqqc a® 7 
Quad. quad.quad, 2322 ©9292 Aqcc "ep $ 
Cubi cubuy qe CC Accc a® 9 
Quad. Surdeſol. 2; . ®©S Aqqcc >”. $6 
3" Surdefolidum CF .cS -Agccc WS od 
Quad. quad. cubi 23220 HIC Acccc = os 
4” Surdefolidum D dS Aqqccc on . vos 
Quad. 2i Surdeſol, zzB/& ©bS Aqcccc "Bs > 
Cabus Surdeſol. F  ©$ _ Aeceoe IT 


TW 
Quad.quad. quad. quad, 22z42222 2999. Aqqccce 83%9 16 
Kc, 


Notandum autem eft,quodin grandioribus poteftatibus/quz 


nempe quartam ſequuntur)non codem apud omnes modo apa 
pellationes aptantur. Nam v. g. Qaatiratocubus apud non 
pancas iignificat Quadrati 'cubum , fer Cnbi quadratum , a- 
deoq; pereſtatem ſexrem, (quz ex cubo in leiplam dutto ewer- 
gic, vel ex quadrato cubice mulciplicato, hoc c&, in feiplum 
bis duRo; ) atq; in bac tignificatione appellartiones quas in 
Schemate appoſui intelligendz tun, atq; huic congruunt pri- 
ma & {ccunda characerum ſeries: At Vietew ( & qui ilitam 
hac in re ſequuntur) per Quadrate-cubumintelligunt poteFatem 
quinrarn, quz ex Quadratoin Cubum dutto emetgii; adengz 
veceram Syrdeſoiides ( piirnos) tlie Quadrato cnbos vocat; { & 
eadem analopia reliquarum poteftarum nomina. tormar , a- 
deoq; ſurdelolidorum appellationem omirtit;} cui etiam no- 
menclaturz conveniunt iplius charateres, ( qui in charaGtes 
rum certiaferie habeacur / Carreſins C &qui u)lum imicantiur_ 
veteritm p: tjus nomenclaturam refuraie; iptius verO chat eter 
re3 { quinta f(ciie poiitt) atrivis 2que Conveniunt, catl, —_ 
myudo 
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modo poteſtatim ordinem, ſeu numerum dimenſionum innu- 
ant, adeoq; minus dubiz fgniticationis, & errort minus ob= 
noxi!, 

Quod autem alii per varias dimenſiones Geometricae ex- ' 
plicarunt, ego potius per gradus Arithmeticos explicandum Poteftates | 
exiftimo, adeog; extra campum Aricthmeticum non exceden- Aigebrice 
dum. Idem igitur nobis eft Grads aſſcendens primus, ſecundys, ter- Melus per 
tvs, &c. quod illis Radix, zcdratum, Cutus, &c. Prout enim, Cradus Av 
apud ills, quotiesin B adice continetur Unitas, toties in Qua- rnkmelices, 
drato Radix, totieſy; in Cubo- Quadratum ſupponitur conti- 44am fer 
neri: lic & nobis, quoties in Grads Ajcendente primo centinetur Geemetnicas 
unitas, toties in ſecundo primus, 8 in tertio ſecundus; & fic Dimen/tones, 
dcinceps. Quod autem de gradibus ſupra unjtatem Afſcen- £xP+:Cantur » 
dencibus ditumeft, etiam de gradibus infra Unitatem De. 
ſcendentibus eft intelligendum. Sicut enim, ubi Radix c| us 
nicate major, fingulz potcftates gradatim Aſicendunt : ita ubi 
Radix eſt unitate minor, gradatim Deſcendunt. Si vero ipſa 
Unjcas fit Radix, neq; Aſſcendunt neq; Deſcendunt, fed & 
poteſtas unaqueq; eſtetiam Unitas; nam Unitas in U- 
nicatern quotieſcunq; Multiplicata , manet Unitas. Mallem 
autem per varios Gradus Arithmeticos , quam per Geometri» 
cas Dimenſtones, rem explicare, his de caulis. 

19 Quia univerſa Algebra eſt vere Arithmetica , non Geo= 
metrica; ideoq fotins Arithmeticis quam Geome!': icis prin- 
cipiis explicanda, Quamvis enim Geometrica mulia Alges» 
bricis principiis vel inveniantur vel eJucidentur, non tamen 
inde ſequitur Alpgebram efſe Geometricam, aut quiiiem Geo» 
merricis principiis nixam, ( pront, qui lic procedunr. v dentur 


imaginari,) ſed ob intimam Arichmerticx Geometrizq, aftni« 


tacem illud evenir, aut potius quoniam Geometrice {it Ariih+ 
meticx quali ſubordinata, adeoq; univerſalia Arithmetices ef- 


' fata rebus ſuis ſpecialiter applicer. Nam,fiquis linci tripedalem 


bipedali additi,linei quing; pedes longam,conſtituere aft rmer 
eo quod numerus hinariu:& ternarius additi efhcianr quinar'i; 
non tamen calcaJus ille Georetricus.cft fed plane A:ithmett- 
cus,quanquaGeometricz menſurz ſubſerviat: eft enim aſſertio 
illa, de #qualirate numeri quinarii; cum 'numeris binario , 
ternario conjunis; aflertio generalis, quibuſcung; abis rebus 
non minus quam Geometricis applicabilis ; nam & Angel; duo 
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& tres, fint Angeli quinque. Atq; eadem omnino ratio eſt o- 
perationum omnium uvye Arichimeticarum hve ſpeciatim Al- 
gebricarum; quz ex princlpiis magis generalibus procedunt 
quam ut Geometricis menſurationibus reftringancur, 

32 Quia Poteſtates Algebricz no raro altius aſſcendunt quam 
Geometcricz dimeniiones. Cum enim Geomettia non plurces 
quam tres admircat dimenſioner, Longitudinem, Latitndinem 
& Alcicudinem ſea protunditate:n, adeoque nec ultra corpus 
ſolidum, ſea cubum, aficendit: Algebra interim ad Quadra- 
toquadcaca feu ſurdefolida, alialq; ad libi-um luperiores pu- 
teſtates procedit.Comodiagergo per gradu:Arithmeticos, quia 
indefinite quoulq; libet extendi polſunt,quam pe:Geometricas 
Dimeniiones,quz vel omnino tanca cres ſunt vel,ti plures ſup» 
ponamntur,imeginariz tantum ſunt & plane impoſltbiles. | 

39 Quiaetiamſi Geometcia poſler tot dimeniiones ſup- 
peditare, quot Arithmecica gradus; tamen nec {lic qua- 
drarent o2erationibus Algebricis. Sepilhme enim contingit 
Xquationesfieri inter yarias poteſtates non cjuſdem. alcitudi- 
nis quod quamvis ſatis conveniat Gradibus Arithmeticis, Ge- 
oOmetricis, tamen dimen{ionibus neutiquam convenir. Vecbi - 
gratis. Polito pro Radice, ternario; hujuſmodi pofſunt #- 
quaticnes occurrere 2Q-= 6R vel 2C—6Q ; hoc eft, 
Das Quadrata2quari fex Radicibus 3 vel duos Cubos, ſex 
Quadraiis. At quis non vider, Quadrata & Cuboy, vel Qua- 
diata & l.atera, cum {int quantitates heterogencz, non polle 
comparari? Nec enim Cubus confticuitur ex quadraris, 
Cquamvis i[lis terminerur)nec Quad:atum ex Lateribus.Omnes 
enim guantitatur ecmparationes quoad #qualitatem, inter 
Homogeneas tantum ſunt faciende. Sic ſolidum fſolido zqua- 
Je «ft aut inzquale, & Planum Plano, & Linea Linez; Ar (oli. 
duin Plano nec zquale eft nec inzquale, fed quid Heterogene- 
umn. Sic {olidum ſolido addi vel auterri dicitur, & planiiplano, 
linezq; linez: ac nec ſolidum planogn:c utrivis linea. Verum, (i 
Arittmetice Joqui libeat,eptime dici poteſt, centurias duas & - 
quart viginti-decadibus, aut Duo millitia centuriis viginti; hc 5 
eſt,nuineros aliquot anius gradus timul ſapros, zquari aliquot 
numezris alterjus grad 48 itinul {umptis: Sic & duas crientum 
tciadesxquari ſex trientibus, hoc eſt, (11 3 fit radix) duo qua- 
draca £4-uaci fex radicibuz, Gum enim numeri ownes (pros 

piie 
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prie diQi) ex unitatibus conſtituancur (vel faltem ad unita- 
rem vere rationem habeant ) ſunt vere Komogenez (licer for- 
tafſe, fi denumeris ſurdis etiam loqui velimus {int Incommen- 
ſurabiles) ideoque vel z#quales vel inzquales, majores aut mi- 
noret, alii aliis dici poſſunt , pofſuntque invicew addi vel au- 
ferri: Quz ormnia in Geomerricis magnicudinibus, niii ho+ 
mogeneis, fieri non poſſunt- : 
Siquis dicat Aquationes Aſgebricas, ubi Cubj, qQuadrata, 
& Latera comparantur, non de Cubis, Quadratis & Lateribus 
Geometricis inftitui; {ed de Numeris Cubicis,' Quadraticis, 
& Lateralibus; poſſe autem Numeros qQuadraticos cubicis 
aliquot zquales efſe : Fateor quidem hoc verum efſe : Sed 
jam de Numeris res erit, (quod nos contendimus, ) gon de 
magnitudinibus; eritq; con{1deratio plane Arithmetica, non 
Geometrica, Eftq; numerus Lateralis, Quadraticus, Cubicus, 
cxcerique, nihil aliud quam denominationes graduum { live 
Afcendentium five Deſcendentium) primi, fecundi, ter- 
tii, &c, in certa aliqui proportione. Sic in proportione tripla, 
gradutaſſcendentes exhibent Triades, Ternionum triades, Ter« 
nionur triades triplicatas &c. hoc eſt, Radices, Quadrata, 
Cubog &c. Si cnim Ternis radix confſtituatur; ternionum trias 
erit numerus quadraticus, nempe numerus ternarius in ſe du- 
Gus ; & ternionum trias triplicata numerus cubicus, nempe nu- 
merus ternarius in ſui quadratum ductus, Et lic de cateris. 
Arq; has raricnes dedifſe {afficiat, cur credam potcftates 
Algebricas melius per Gradus Arichmeticos, ſeu numeros 
continue propor tionales, quam per dimenfiones Gec n etricas 
Heterogeneas, explicari pofle. 


Verum cum jamdiu receprta fuerint vocabula, quit us pote- Poteſfates * 
flares AJgebriczx vulgo exprimuntur ; cadem & mihi non in- Algebricas, 
commode adhibenda cenfeo: cum vocabula artium fc me] c& antiquis 
recepta,quamvis forte mints exaGe rebue aptata, ra10 poſi nt Nminbus 
cirra gravius incommodum - in mutari,  Przte: quam _ enim, 4dbuc eppel- 
quod fi frequentes hujuſmodi pro cujuſvis ai bitrio fierent im- lardas uuxee 
mutationes , non moco pluribur quam necefie ff vec: bulicrim. 


oneranda efſet memo1ia, cum & antiqua & nova [int addifcen- 
da & recordanda, ut varii authores varia ronenclatura uten- 
red inte]ligantur; illud merim graviue eft, quod e2dem vo- 


cabula, vario fenfua variis uſu; para, ccnfuſionem nur raro 
| K 2 haud 


Netatio Al- 
gebrica uite- 
FIMS 11 4ditur. 
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haud exiguam indacant. ſufficiac falrem monuiſſe, varias Po- 
teftates Algebricas, quocung; appellentur nomine, nil aliud 
elſe quam Naumecos tive Lincas five alias etiam quancicates in- 
vicem homogeneas, continue proportionales. 

Ur aurem numerationem Algebricam 'plenias abfolvam ; 
ſciendum eft hajuſmodi tive poteftares five gradus(cum non ica 
coinmode pulſint ac numeri fimplices decupla proportione 
diſpoſiti,iplis rantum locis deſignari ) appolitis ſnis quibus in- 
digentur charafteribus diftingui folere ; quales nempe ſupra 
oftendimus. Cum autem hajuſmodi poreſtaces plures ſimul 
conjunguntur, fic hoc non fimplicicer unam alteri imme- 
diace poſtponendo (prouc in vulgaribus notis numeralibus 
fieci ſoler;) ſed peculiaribus fignis hunc in finem inventis col- 
ligancur : ſunrque ea przſertim hxc duo T & —, quorum il- 
lud Additioais, hoc Ablactionis indicium eft; (ive illud Afﬀir- 
mativum, hoc Negativum; vel illad Politivam, hoc Ablatis 
vuin; live (at vulgoctferuntur) Plus & minus. Ega hoc terti- 
am (cam Ouzhtreds) adjungendum exiftimo, x quod fit Multi- 
plicationis indicium, Item;==vel av que tit Aqualicaris 
nota. Sic numeras (ſupra memorartus) 27, ratione decupla 
conlideratuserit 2 £+7 vel 2 R+7 vel 2A +7, Hoc eft, 
daz radices ſeu decades & ſeptem unitates : in proportione 
quadrapla, erit 12242 +3 vel 1QT2R33 vel 
AqbtaATtT3, vel a*+2 at3; hoceft unum quadratum 
(ſeu quarernionum. quaternio) & duz radices (cu quater- 
niones) &tres unitates: In proportione tripla, eric 1 q> vel 
1CveliAcveliat; hoc eſt, unus cubus, ſeu ternionum 
trias tripla, Vel etiam in proportione decupla idem numerus 
27 erit3Þ —3vil3R 3 vel 3A —3; hoc eſt, cres 
R idices (teu decades) demptis tribus unitatibas : In quadru- 
pla, 12443 %—1velig+t3R -ive iAqtzA_y vc 
1a*«3a —1: hoc eſt,unum quadratum {ſcu quateraionum 
quaternio)& tres Radices ({cu quaterniones) depmti. unitate: 
E: pariter inaliis; Atque hujuimodi ſunt illz formulz locu- 
tionis ordinariz,cum,pro Novendecim,dicimus UVndeviginti ; pr6 
Oftodecim, Daoedeviginii &c, hoc eſt, viginti dempto uno, viginti 
d:mptis duobus f*c_ Tale quid innuicar,cam pro 4.9.19. kee. ori. 
bituctV.1X, X!X- hoceſt,5 —1. 10 —t.10 T .o —1, ltemgo. 
90.9 9, &c, XL, XC. XCIX, hoceſt, 50 = 10. loo = 10. 
00 
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100 — In F10 — 1. &c, Ffq; hac notatio Alpebrica, tea 
numerorumColl:corum. 

Norandum «cf autem inter Algebram Veterum, & Recenti» 
orum hoc przfertim dilcrimen intercedere :; quod vetries{ole- 
bantnumeros tanium adhuc ignotos & inveltigandes charaGe- 
ribus Cofficis exprimere: at Recentiore: Algebriiſtz,tam notos 
qui ignotos fic folent exprimere Ur deinceps ſuo loco patebit. 

Intecrogabit forfan aliquis; Quorſum bac nova {igna ſeu 
fmbcla adhibeanrtur r.umeris expiimendis, potias quam vul- 
gares numerorum Nor ? 

Reſponder; Triplici de cauſa hoc fatum efſe; partim 
Nec: fſitatis,partim Brevitatis, partim Perſpicuitatis (atq; a: eo 
Urilitatis, 3 gratia. 

Primo, inquam, Necefſitatis cauſa : cur, pro niimero ali- 


Algebrics 


Vererum Of 
R ecer:riorum, 


quon.ouo 
differrunt. 


Utriuſqz " 


ſus. 


quo adhoc ignorto, ſubflituitur ſynibolum ſcu charafter eo' 


uſque dum ipte innotelcit. 
p. ol 
peragatur per ſymbola ſeu ſpecies, quam per ipſos numeros, 
3® Pcripicuitatis adeoq; majoris Urilicatis gratis : ubi enim 
per ſymbola ſeu ſpecies procedit inquilitio ; tota operationum 
ſeries {ic peratta evidentius in ipfa tandem quantitate prove- 
niente patet x quod {1 operationes ipſis numeris peragerentur, 
quamvis eadem tandem provenire poſſit quantitas quz- 
fita, nalla tamen ipfacum cperationum veſtigia ſupereſſenc, 
Ea vero quz provenit quzſtiunis ſolutio in hujuſmodi ſymbo- 
lico operationum progrefſu, univerſalem oft: ndit methodum 
qua non modo propoſica difficultas ſpeciarim ſolvatur ; ſed & 
Infinitz aliz queftiones ccnjuntz cadem opera ſolutionem 


accipiant, fi generalis nempe ſolutio proveniens ſpeciatim ap» 


plicetur prout quzftionis hypotheſis variata poftuler: 

Res tota :x{cmplo melius pate bit. Operz pretium igitor ex- 
iſtimo problema quoddam non diffcile breviter ſubjungere, 
quo melius per{piciatur quid ea velint quz diximus. (Ubi ta«= 


men veniam me facile conſ: quururum ſpero, {i nonnulla de 


Additione, SubduQione, Multiplicatione, & Divilione tran- 
quam jam cognita aſſumam, quz deinceps ſunt tradenda : 
aut ſalrem ſ1quis mjhi hanc veniam non ſit conſeſſurus, poterit 


Brevitatis & facilicatis caus4, cum i11ud non raro cititis 


Exſemple 
oſtenditur, 


He hujaſce problemacis ſolutionem eouſq; differre, donec ea 


fucrint tradita : non enim ego illam hic loci #v#S21x7:1455 pro- 
K 3 


pono 
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pono, ſed tantum 31917455.) Etto igitur hoc Problema pro. 
ofitum- 

Pice Acceſſit virgo quzdam tres ſucceſſive Divos, puta Jovem, 
& Apollinem, Palladem; Oravit Jovem, ut quos ipſa ſecum 
* attulerat numamos ille duplos efficjat; quo praflito, reddidir 
&*j11a]ovi gratitudinis ergo tres alles: Apollo deinde hmili ora- 
*tione compellatus duplavit rirginis nummos reliduot ; cui & 
& jlla tres ftatim afles pependit ; Reliquos autem ad Palladem 
« duxit quos ipſa geminavit; cui & virgo tres item aſſes dona- 
< rii loco obculic ; Quib413z peratis, unicus tandem afſis virgini 
© reliftuscrat quem {ſecum auferar. Quzriturz qQuot pri- 
© mum atculerar. 

Hoc ego Problema fic ego aliquando carmine utcung; red- 
didi ; ad imitationem aliorum, quz paſlim extant emyeuanuws 
propoſite. | 

Accellit virgo tres, ſupplex,ordine Divos ; 

Er tulit accedems afles, quot neſcio,ſfecum. 

Oratus, duftos geminavit Jupiter aſſcs ; 

Protinus illa Jovi tres aſſes grata pependit. 

Quorgq; ſuperfuerant duplavic Phacbus Apollo : 

Grata itidem Phcebo tres virgo reddidit io. 

Pallas cunc reliquos geminavit Virginis afles : 

Aſſibus & randem tcribus eſt donata Minerva. 

Unicus & ſupereft, quem ſecum rettulic, afſis. 

Dic mihi, quot fuerant,quos primo Virgo ferebat, 

Hocego ut ſolvam problema ; Primo juxca vererum Alge- 
bram pro numeris adhuc ignotis Charatteres coſlicos ſubltitu- 
am, notos autem notis ſuis charaCtteribus ſubſtituam : Dein- 
de vero, juxta Recentiorum methodum,pro numeris tam notis 
guam ignotis ſymbola ſubfticuam uſque dum ad ſolutionem 
pervenero: Ur hoc patto utriuſq; mechodi ex{emply praftem, 
Primo. Pro ignoto aflium allatorum numero, ſubfſtitio 

I Þ: hic autem numeras (quantuſcunque fuerit) a Jove du- 
placus fit 2 2»: hinc demprtis tribus aſſibus Jovi ſolutis, retant 
2 Þ - 3. hoc reiiduam: cum geminaverat Apollo, fiunt 
4 + — 6: hincctim cres adhuc aſſes ablati fucrine, Apoll'e 
ni tradendi,manecbunt 4 + —y hoc reiidui Pallas duplando 
ethcic $Þ 18 : unde cum tres infuper alles lint adhuc aufer- 
rendi qui Palladi tribuantur,mancbat tandem & R — 21. At in 
quaſtione 
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queſtione propoſita unicus aflis ſuperefle dicitur. Ergo ftatu- 
endum eſt $R —21 tantundem elle ac 1. Hoc inventoy 
Quoniam 8 R 21 — 1,{acditisutring; 21 Jerunt $ R —22. 
ErgogR — 11 Er2R— 55. Etdeniq, 1 R=—2;, AriR 
ponitur numeeusaſſium allacorum; erant -rgo alles allati 2 5, 
Totus quippe operationis progreſſus fic ſimul conſpiciendus 


Jin 
Patet hinc Chara- 


r 2 1R | @&erem Collicum 1 %, 

4, 1R vel 1 R, neccil:tatis 
bY : 5 :R cauſa primo fuilſe ap-= 
ms _ 3 politam;quia ranc ip- 

22% mu 3 7 at's {1us valor nondum in» 
22% 3 - 2R —3 — , _ quzx- 
© Þ mn 57” apt rendus erate Non ta- 
y 4 . = — men adeo abſolute 
"— ww neceſſarium erat \ in 
4% —9 ol ms prafente problema- 
SY — 18 2 Ho" te) hoc paQto proce- 


dere, acliinulla alia 


rainy z - I = — methodo quzſtiont 
HvD.AM ———_—  — reſponderi potuerirt : 
Coos Rana _ Nam, quamvis illud 
4Þ , $4 6R an 20 fortafſe in diffciliori- 
2% an 5 2R—5 + bus Problematis non 
iT —2Zz iR—2Zz raro accidat, non ta«' 


men adeo difficilis cſt 
preſentis quzſtionis ſoulutio quin ut poſht ciera opem Alpebre 
inveſtigari. Nempe hoc paito. Si reliduo 1, reftityantur 3 
(qui nuperrime Palladi folvebantur) finnt 4 (tot ergo Palla- 
de duplante proveneranc) horum femitlis 2, eft numerus afſium 
ad Palladem adduforum; quibus ft adjiciancur 3 (C qui naper 
ſolu fuerant ApollinL) fiunts, (torergo Apolline duplante 
provencranc) horum ergo fſemiſlis 2 ; ad Apollinem duxe- 


rat; quibus (i adjiciantur 3 ( qui nuper detraGtierant folvendi 


Jovi) fiunt 5 ; , qui duplante Jove provencrant ; horum ergo 

ſemilſis 24 eilt numerus aſſium ad Jovem allatorum ; qui «t 
numerus quze1tus. $5 

Quamvis autem in hujuimodi minoris difficaltatis _— 

| nibug 
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nibus non fit abſolute neceſſarium ut Methodo Algebrica ſeu 
Analycica procedatur : Hoc camen utilicacis utcunq; emergit, 
ut ſolacio ſemel inveſtigata poſlic etiam aliis hypotheiibus ape 
plicari; nec opus fic pro ingulis que ftionls variationibus to- 
tam operationum ſeriem de novo ordiri. V: rvi gratia. Si, 
teris ut prius manentibus, dicamus 3 aſſes randem fupereſle; c(- 
ſentigitur $R — 21 =3- ideoq; 8R—24 & R—=3. S 
ſupereſſent 5 affes, efſent 8R — 21 —5; ideoq; 8 R— 26, 
&3 2+. Erparicer faciendum eric fi plures aut pauciores alles 
ſapereſle dicatur. Ut 

$R- 21==3 $R- 21—=5 $R-— 21—7 


$8R —24 8R — 26 $R = 28 
' $R am 21 = 9 SR = 21 = 11 
$ R—30 8R —9g3 &c, 


Secando. Juxta Algebram five Analyticen Recentiorum, 
quinon modo pro numeris ignoratis, ſed & pro numetis datis, 
ſymbola ſubticuunt, ſolutio-proveniet magis adhuc univerſa» 
lis. Verbigratia, Pronumero quzlito ſubſticuacur A, pro 

binario ( quia nempe fit aliquoties numerorar duplicatio) B, 
& dcinde pro ternario ( quia nempe 3 aliquories auferuntur) 
C, 8& deniq;-pro numero refduo ( qui hicelt 1 ) D: progreſ- 
ſus cric hujuſmodi 
"Ys > 
BA.,C 
Hec antem ſymbola pariter prz tabunt quelitum, five-quem- 
libec Divorum allatos nummos duplare, rriplare, quadrcupla- 
re, &c, dixeris; ( n<mpe incerprecands B, pro 2.3, aut 4 &c.) 
ice five tres, quatuor, aut quingz Kc. ailcs lingulis rradiros, 
C nempe interprerando C de 3, 4, 5, %c, ) & deniq, ve unum, 
duos, ties, &c. ( nempe interpretando D,de 1, 2, 3, &c.)) al- 
{cs randem ſuperelle dixeris, | 
Sj enim quemliber deoram nummos daplaſſe dixeris erit 
B = 2,B *—TT B C == 3 5 Si triplaſſe dixcris, erit B == 3 , 
By 


pun, tily ep pray: (ret ws - 
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Bq =9, Bc—27, &c. Deinde fi cuivis tres aſſes redditos 
dixeris, crit C—3; fiquatuor erit C= 4 &c. Deniq; fi u- 
num ſuperefle dixeris, erit D —1; fi duos, eriitD — 2,&c, A- 
deoq; pro variata hypotheli yarianda erit (olutionis interpre- 


. tatio. 
= Am4qz4C.20C- C=—=t 
$A 12 6 = 3 =L 
$A— 22 
A—=23 


27A 90 — 3C— C =3 
27 As 36 = 12 4—2 
27A =— 5 4 / | 
A=— 2 Ee fimiliter faciendum effer 
quicunq; efſent alii numeri in quzſtione poſiti. 
' Arq; haRenus . Notationem Algebricam, Cofficam, Syme 
bolicam five ſpeciolam, quantum opuseſt explicavi. 
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Fraftionum five Minutiarum Notatio. Fraftionis Denominater, 
& Numerator Minutie minutieram; Fradtio propria, 
ampropria. Numerationis Epilog us. 


FT 7 Nicum adhuc ſupereſt ut univerſsm numerorum Neta- Fraftionum 
- Y tionemablolvamus: nenpe Notatio FraG;onum, five Mi- Notatio. 
nutierum, quos Numeros Frafies appellare folent- Quaravis enim 
Frationum natura perfeCtius deinceps 3ntelligetur, poftquam 
Rationum five proportionum naturam explicaverimus , operz 
tamen pretium effe exiſtimo, ca de re nonnulla hic adjungere, 
aecui manca videatur Notationis traditio,f1 jllud hic loci pror 
ſus negligeretur. 

Sunt autem Frattiones, ſeu Numeri Frafi , non tam numeri, Frattionis 


quam Unitetis fragmenta. Quanquam enim, ut ſupra diFum eſt, Denomines 


Uzites fit Numerorum minimus ; (cum paucius quan: Unum 17. 
'L | 


clle 


Frefions 


$2 De Notatiene Minutiarum. 
eſſe non poſlic, neque aliquid rarids quam ſemel: Jattamen Vuum- 
illud ſapponi ſoler (ut quid continuum) in membra pactici/ 
five pluca, (ive pauciora, (prouc res poſtulaverit). zqualia tas 


men, | 
Prout autem —— zqualia, five partes zqualecs, alio- 


Denominater 2cque alio numeco eſfe pollune,ita Kaliam a-que aliam Deno- 


Fraftiovis 


Aaner 410 - 


minationem ſabeunt. lta liquid unum in duas partes  zqua-- 
les pactiri ſupponatur,il|arum-utraque 'Sennſſts dicieur; fi in- 
tres, appellantur Tricntes; 6 in quatuor, Quadrantcs; fiin- 
ſex, Sextantes; li in ofto, Oftantes ; fic tt indecem partes di-- 
vidatur,quzlibet earum Dexcans dici poteft, (cu pars decima 
& lic in aliis: (quamviscnim non ignorem Dextent:m ipro De» 
cance a multis poni, & quidem-apud antiquos eo ſenſu occur- 
rere; analogia tamen Grammetica ſradere videtur ut partem 
decimam potius {ignificet quam decem duodecimes : fieui fecus vi- 
deaiur, poterit ille, pro Dextante, eodem ſenſu pertem decimam 
dicere ) Greci dicunt 9y:tmudeuy, Te]aghnpbaer, winmſuutecr, 
£xT1 deter, Sexamudetror, Ke. Bac autcmdenominetio,in lcribendis 
Fraftionibus, exprimituc figuri analogs lincole'ſwbl{cripra. 

Quor autem harum parcium afſumpras effe ſupponitur, 
alia frgnra cidemtincole{tprafcriprtainnuitur. © Sic * duos twi- 
ene: gnificat, 4, unwn dextentem, feu Jexemudery, 5 tres qua- 
dremes , 5, quintuncem(eu quinque pettes duodecimes, lic £t, trede- 
cim partes centeſimas ſeu ixemvr wer, 7+ undecim partes viceſimas, 
ſeu.xocrulece ,Figwificemt. Ex parier defimilibus dicendam 
<. | | 
Duobus igitur numertis Fraftio ſcribirur; quorum 
inferior Denomineter appellatur,ſuperior Numerater : Quoniam 
ibte-parees denominet, Be arecnubecer (eu quota pers fire numerandas« 
rum que{ibec determinat ; hicivers perees iHlas Numerat, fe quot 
Peries ejafmodi (mtaffumendez oftendic. 

Si-verd p artivn perticute notande occarrant, feu Cur eppel- 


Minutie Mi- Jamar) Minutiewingtiarum ; put a veins -quadrantis dimidiwn, vel 


Pet: h0i. 


duorwn quintemum tres quedrantesalizg; ejuimodi: fitz fi opus ct, 
ke icribi-confacveranr, 5 4 & { *,nempe lineola in privri-parte 
omilla; vel fic etiam Z ex 4 & i ex + wajoris perfpicuitacis.gra- 
tia: Sed lic fcribi nonnunquam poſlanc w &c. Mallew 
ego fic focibere Link, Kin, vel 4x*&$x*; hoc >, 
ſemiſir- 
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zcm Ediviſam; k& x eſt radicis ſemis ; 7 quadrati triens; 3s 
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 ſemiſos-in- quadranem duine, KR tres quadrazites in Cues quiztantes 
dniti; Eft enim Quadrantis dimidium, nihil aliud quam gaz- 
dram per {emiſſem multiplicatus; & duorum quigrancil 
quadrantes tres, idem valent ac quiatantes duo in tree.qua- 
drantes dufti + uc poſtea, cum de muliplicatione dicendum 
crit, patebit. | 


- Sciendum autem et, in Fraftione proprie difa, Numerato- x, a” Pros 
rem Den-minatore ſemper minareme>le ; quia propric dite = 


Vraftio, eft quid unitate minus; 


Si quando.vero numerator Denominatore major fit, vel 511i p,,n mm. 
2qualie; dicituriliaFraffie impropria, tive improprie dicta. Si propria, 


nempe Numerator & Denominator fint zquales, idem valomt 
arg; unites; Nam $,5, $, duo ſcmiſles,ſeu tres erientes; qua» 
-tuorve quadramtes, tantundem ſunt arque unum integium. 'Si 
vero numerator Denominatore major fit, aliguid unitate 
majus inhuitur; 'nempe vel plures unitates; vel unitas una 
pluceſve cum tcaftione annexi : fic $ quatuor ſemiſſes, iden 
valent ad duo integra; $ quatuor trientes, idem ac 1 + unum 
integram-uno tiiente autumn ; ficfeſt2 +; 4ſt £5» Ex lac 
tn fimilibus. 

Qued autem de fraftionibus five propriis five impropriis, 
vulgaribus figuris numeralibus deſcriptis, diftum <> ; paricer 
incelligendum c| ubi alia quevis fymbola, ſeu poieflatrum 


charateres, figurarum vice'/pormntur. Sic >> <> + A, (cmiſhs 


.quanticatis A ; & FE ianyit quamtiratem A pcr euantita- 


3 
+ 
munmerus ternarius per radicem diviſus ; fic 2 = F_ vel 


12.32% 22}; | A B 
2252 4 vel1 X++vel x + 13;1ta —4+_I 


x 
ef aggregatum exAq &Bqdiviſum per E. Atq; ita in fimi- 
bus. Verum hec multo melius percipientur, poſtquam Di- 
viſion! naturam expoſuinius; Frattio enim eft quaſi Divifie- 
Nis imdiciutm ; innuit _— Numeratorem per Denominato- 
L -2 FEM 
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rem dividendum effe. Interim hxc de frationum Notacione: 
hig loci dixifle ſufhiciar. . | 

Adeoque totum illud norationis negotium expedivir us; 
caq; omnia que ſub Numer tionis nomine Arithmetici Pra- 
Qici vu'go comprehendunt; quz numeros apte ſ{cribendo & 
ſcriptos interpretando przcipue verſarur. Monendum autem 
ec Numerationis vocabulum alicer hic loci ab Arichmericis Pi a- 
&icis uſurpari, quam ubiſupra Arithmericam diximus ſcien- 
tiam bene Numrerandi : Ilic' enim Numerere, eſt in univerſum. 
Proprietares & uſum numerorum interpretari & cxercere; hic 
aut, per,numerationem , ſpeciatim intelligunt , fimpliciora- 
Arithmeticz rudimenta, de Numerorum compoſitione, Nota- 
rione, aliiſq; quaii Prolegomenis ad commodam Numerorum 
tratationem prerequilztis. | 

Arq: hxc quid:m omnia quaſi Premifſlaram loco ſunt ha- 
benda, ad cas quz ſequuncur Operationes Arichmeticas, pata 
Additionem, Subduftionem, Mulciplcationem, Divitionem, 
aliaſq: quz ex hiſce componuntur opecationes. Huculq; enim 
quz tradidimus, potius ad placitum pofita ſunc, quam demon- 
firata ; docentq; quid i1bi volunt Arichmetici per eas quas 
expoſuimus Appeilationes & Characerum diſpolitiones, quas 
ad libirum iibj aſſumpſerunt Arichmerict quo melius ſequen- 
tes operationes perficerevaleant. Et eo quidem loco funt ha- 
benda quodefinitiones & T:erminorum explicationes a qui- 
bus rerun Mathermaricarum ſcriptores ordiri folent. Vel, ft 
cum Lozicis Ioquilibeat, Objeftum ſcientiz expoluimus ; ſe- 
quitar ut iplius Aﬀe@iones inquiramus & demonſtrenfus. 
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Additie, quid? Axiomata aliquot , five communes notiones. Additios 
nis ſwmma ſeu agpregatum. Additions praxis , in numers ſim- 
plicibus, Additionis & Subquiionis tabella; Eju(g, demon- 
ftratio. Additionis praxis in numeris compeſitis * eju'q, demons 
ſtratios. Operationis compendium. Addinonts praxis i n fratti= 
onibu drcimalibus. Additionis praxis in variis Denomine- 
tionibus, 

__ abſolutam, in ſuperioribus, Numerorum Notationem, ad 
coram Additionem accedendum ct, - 
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ER autem Additio,Numerorum plurium in unom Sunimen colleto. Additio 
Vel Addere,cft, Datis numeris quoilihet , wnum aliquem illis omnibus qui £ 


ſimul ſumptis £qualem inveire, Aut tian, (i latug libeat , quam 
ad tolos nameros , Additionis appellationem extendere, erit 
Additio, ©4entitetum piurium Hemogenearum in unum Aggregatum 
colletio, Nam revera cadem omnino eft-Additionis notio, ſive 
Im Continua five in Difcreca quantitate. nv: 


Quo melins autem in fequentibus procedamut, ſciendum eft, 4xiomata, 
in Arichmetica, perinde ac in Geometria reliquiſq; diſciplinis {ve commu* 
omnibus, Principia quzdam per fe nota necefſacio concedenda nes notatios 
efſe, unde alia probentur; quz tamen Principia talia ſuntut ea yes, 


nemo ſanz mentis nepare, aut quidem de iis © medo fenſum 
verborum intelligar} dubitare poſlit, Hujuſtodi ſunt 4x:c- 
mats i}la; ſeu Communes notiones , quz Etemengis Euclideis pre- 
mittuniur; Quorum pleraq; non magis Geometriz quam A- 
rithmericz conveniunt; Neq; ab Euclide proponuntur quaſi 
Solis Mzgnitudinibus congruant, ſed quz quibuſvis quantita- 

| tibus, prout opus erit, applicari poſline. Ego «x ilis ca. feli- 
2am quz preſenti negotio conveniunt, ſuntq; hec quz ſe- 
I, Ouz tidem ſunt equalia, ſunt & inter ſe equalia. Ur fi tam 
linea A, quam linea C, fit zqualis linez B; e- 

—_ A runtipſz AC linee zxquales inter ſc. Atq; de 
_ B hocnemo merito.dubitare poteft, ſenſu verbo- 
—IC rum feme] intelle&to : Chm enim, vi vocis, /E- 
qualijaca fint quorum quantitas «ſt eadem, ſen, 
quorum hoc tantundem eſt atq; illud : firq; quantitas tam li- 
nex A; quamlinez C, ea quz eſt linez R; erit linearum A% C 
eadem quan'l:as, ( ea nempe utriaſq; que eft linez B,) ipſirqz; 
toitur 7quales.”. Similiter in numeris, fi 2f:3=5 =4T1 
erit 2 3— 4t 1, hoceft, ſiram aggregatum 2 +3 quam 
aggregatum 4 +1 #queturnumeros, ernnt ipla aggregata 
2+3&K4T1 inter ſe zqualiz; corum 


3: $-:3 enim quantitas eſt cadem; ea nempe u- 
An SSA trtriafq; quz eft n1meri quinarii. Arq,” 

Pe bis 74 6's idem omnino obrinet in Superticicbus, 
CON Nw Solidis, Angulis , Ponderibus, rebuſq; 

+ =*T. aliis omnibus quz quovis medo- vel 


menſurantur ve! numerantur. 
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2. $i equalibus equalie «ddemtur, tote ſunt equalie. Ur fGA —B8 © 
.erit A+C = B +C; hoccſ, 6 xqualibus re&is A B. addatue 
vel eadem vel zquales quancicates C , erir ag- 
A ro——_ A+C,. zquale aggregato BÞ C, 
— vil :z.-5 ce 3+ =5. Neq 
m———  Vgchujuvs propottionis veritate quiſpiam ſanus 
: dubitare-poterit magis quam de veritate pray 
| '_ © *cedenti$; cum utraque dependcat cx ea- 
2 } 3 tf 1 dem Mqualicatis notione. 
an ALS 3. $t 6b equeiibns _—_ | ſubducerr 
++ & +» » » tr, Trelique ſunt equelia, Putan A —_B 
CV eric þ o Cm by C:eclliAtCuBTC 
3 +* Þ. gicA=D. Sicliz4 3 =5 crit: 2 +3... 
1=5$ —I,autfh,243+1=5$+1,crit2 +3 =5+ Eflque 
-hajus propolitionis vecicas ſatis evidens ; aut, tiquis aNſenſuns 
negaret, cogi poreric ex precedente- Suntque hee tria axioma- 
ca, przſertim in. Fquationibus Analyticis,perpetui uſus. Sed 
& quzfequantur non minus ſunt indubitaca. 
| 4. $i mequelibus equelie addantvr, tate 
5$ ſunt inequalia, | 
3 % ©” « | _—_ 5+ $i inequalibus equalia euftrantur, 
« « 2 reliqueſunt inequelie, Sunt autemm hzc 
7 duo duarumprecedentinm:- conſetta- 
.xia; acque exinde vel oftendi vcl (al- 


.tem cogi poſſent. | 

6. Sue ejuſdem ſunt dup licis {ant inter ſe equalis. Sequitur hoc 
ex ſecundo; dam 3 A nikil aliad ſunt quam A344. 

5, Due ejuſdem ſunt dimidie, ſunt equalia inter ſe. Hoc ex prz- 
ceedente {i opus lit, cogi pateſt. Sed & hzc duo axiomata pari - 
teretiam valent intriplis, quadruplis, &c item in tricntiþur, 
quadrantibus &c, atq; induplis, & dimidiis, 

| $. Totuneſt jus [ns _ Addo. 
NAA C 9. Totam £quatur partibu s ſuis omni» 
DOSE HS PR bus ſims! ſamptis. Cur enim fit ſua- 
C y—— ru partir omnjum aggregatum, 
| memo dubitare pocecit quin ipſung 
tantundem fit atqe illz omnes ſimul ſumpte. | 
. Hzc autem omni '& fiqua ſunt fimilia, adeo ſunt per ſe pers 
ſpicua,ut mulli dubicationi fiat obnoxia ; ,quique ry" 
qu 
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guid negat, non fperandum eft uc ullis argyrmentis teneri ve- 
lic. Reliqqa Euclidis dZ:9u «am, & ainiuem, pure Geometrica 
ſaar, adeoq; non hujus loci. Ex his autem guz jam tradidi= 
mus, ea quz deinceps feqientar, tam de Additione quam reli- 
quis operationibus Artthmeticis, demonſtranda erunc. 


Additionis nota, quz nunc dicrum paſſim dbrinet, «ft +, A- Additions 


deoque fi quantitates AB fimul fiat addendz, aggregatum 
et ATB; fictt 2 & 3'tim {mnl-addendz, aggregatum eft 
2+3. Hzc enim Tadditienis (ive afficmartionis inora, indicar 
3 vel B numerum ſen quantitatem cui przfigitar; precedenti 
2'vel A addicam:ſcu adjuntam elle, vel { fi libec) addendam 
vel adjungendam. 


Vertm iHud ulterius quzrit praticus Auithmeticus , ann"n Additionis 
( verbi gratia) illud azgregatum 2 + 3 poſlic alia forma no- P1415. 


tari quz tantundem valcat atq; interim magis fit commoda, 
ſuumq; valorem melius 'intelleui reprzſentet ; adeoq ; cum 
fit 233 = 8, loco.aggregati 23+ 3 ſubſtituic unicum nume- 
rum 5 qui aggregato illi zqualis ct, & tantundem valer. Acq; 
in hoc totum-verſatur Arithmetiei prafticinegotium ( non in 
Additione ſolummodo, (ed in aliis 'operationibus Aricthmeti- 
cis, quod ſerme] monuifle ſufficit) ut quantitates utcunq; pre- 
poſitas ſen quziiras commodiſima forma deſcribere poſlir, arq; 
; Intelle&ui exhibere, Arq; hoc quo paRto in Addirione prefſta- 

_ ri poſfit, primim quidem m notis Figuris numeralibus, deinde 
etiam in aliis Specicbus (uttoquuntarJſive Symbolis,jam tra- 
diturus fm. 

Numeriautem addend?, fant vel Gmplices ſive monadici, 
quales fant 1,2,3, reliquiq; decade minores, qui unica figura 
ſcribi ſolent; vel compoſiti, quales ſunt 20, 11,43,20,234, 
aliiq; in infinitum, qui conjun®is charaRteribus ſcribuntur, 
(illud enim-per,numerm compoſitum hic Tocijintelligo,, quamvis 
illud alias alio ſenſu occurrere poſſir, ) Vulgo, quiuno cha» 
ratere ſcribuntur, Digi appellari'folent ; quicircetto ſeu cis 
phra terminantar Articule; reliqui, Compofts. 

Simplicium numerorum additionery quod attinet, ca natu- 


In nwneris 


ra potinsvel execrcitatione, quary przceptis, eft diſcenda: Pu- fimplicibus; © 
, Þ | F 


ta Unam Uni additum conftitgere Dxo; item Dus &% Tria con- 
junta valere Duing, : & lic in retiquis.” Atq;' xc ſunt adeo 
pucris nota,.ut aoa {ic opas <> fuſjus tradere, Si quis ramen 
| poſtulet 


83 . De Adlition. CAP, 13, 
'*poftalet ut (pro more). omnia demonftrentur; aut etiam fiquiz 
'de majorum additionedubitare poſſit : Subjefta tabella lim- 
'pliciam omaiuni additjonen! exhibebic.  ' - 


Tabelle Additionis & Subduftionis, 


| 


JoT:1213141515 1718 I 9; 
til-213z1sx I's ] 6171 819 lt: 

213141516517 [819 [0] 61: 
33l4aligi61915 I 9lioliilez 
14151%17 1819100171211 
1516171$1l9 liolziliel iglts 
{ 617 119 1201[11112113114115 
1718191 10111112113134115 116 

8 [9110111112] 13114115 [1617 
{ 9 Liolirlizlezl eq lies lil ples 
INTE —— yongns - LINKS ed g I 


, 


Si enim numerorum addenadorum alter ſumatur in fam- 
mitate ſeriei ere&z, alter in principio {ecici rranſyecſt , COMe 
. munis ſerierum concurſus oftendert corum aggregatum, Ex- 
ſempli gratia fi ſumatur in vertice 2, ad latus3, communis 
concurſus exhiber 5, qui zqualis eft aggregato2 + 3. 

Si quis deniq; veritatem hujus tabellz demonftrandam Po= 
Ruler; illud hoc modo fier. Verbi gratia, 2+ 3 = 5 fic de- 

3+ 3 wenn hparrqye primum duo 

key AR punCta, & deinde, tria, quz omnia fi nu- 
© © * - merentur, reperientur quihque,. Vel lic. 
CLAYRY Quoniam- notum eft ex ipla numerorum 
.S | procreatione ( quam, Cap. V. tradidi- 
mus) quod fits 1 — 2. 2F1—=3. 3+1= 4+ 4+1 =5. 
53Þ1—6, 6t1—=97. 7+I=8, 8TI=9. 9+I —10. 
1041—11. &c. Erant etiam; (per axiomata ſuperius in 


hoc capite tradita) 2t3 =1tiT3—=1+4=35- Ergo 
| aty 


n 
V 


CAP. 13. 'De Additione 'Bg 


233=5$. Vela+ 3—=2y2+1=8tyititr 3+ 


= 4+1==5- Atq; codem modo tota tabella den.orftrari 


oteft. ; 
Siquisantem Tabellam iJlam abbreviandam cupiat , po- 
terit illa quidem fieri fere duplo minor» Cum enim ir, verbi 


.gratia 4+3=—=3 +4» ſufficiat horum ſummam lemel appo=- 
'ni, eo modo quo hic oſtenditur: ubi dyuorum numerorum ad- 
dendorum major ſemper in fronte tabellz, migor ad latgs 


queratur, 4ggregamum in areae 


Additionis Tabella Contrattiv. 


[ol11213141516171519 
1121314151619 181910 
214151617138] 9 110[n 
31617 18 19 lio lr li: 
413 19 [0131113 113 
5liolitliz1i3lg 
6 [12]13]114 [15 

7 114115 1 16 
8 116 1 17 

9128 


In nnmerorum compoſitorum additione major eft diftcul- 7, p,mer;s 


tas, quz tamen tcta ex ſim-plicium additione dep-nder. Hoc gypggyjy, 


auterm quo commediu? fiat, numeri addendi ita fcribendi funt 
ut unus alteri direQe ſubfit, ita nempe:ut Monades univs Mo- 
nadibus alterius ſil ſint , & decades .decadibus, reliquiq; loci 
inferjoris iiſcem rcſpeQive ſuperioris locis ſubſcribantur: 
quod faciendum eft five.duo five plures. quotvis numer ad- 
dendi tint : atq; deinde, duQa ſubtus lJincola, aggregatum 


-monaCum :monadibu< ſubſcribendum , decadum decadibus, 


centuriarom centur''s, atq; fic deinceps. Exſempli gratia. Ad- 
dantur 25634 +63152, Numeris igiur rice ſcriptis, & m_ 
| M 4 


De Additione CAP. 13; . 


253634 103605 liduQti; in columni ſeu co. 
63152 430120 lumellimonadum, pro 4+ 2 

—__ 315032 ſubſeribo 6 : in columellz 
88786 decadum pro 3 +5 ſaubſcribo- 


| $48 757 $: quia \ſcilicet (per tabe{- 
lam przcedentem) 4+2—6. 3t5 — 8. atq; eodem modo 
in reliquis columellis reperio 6+ 1 =7; 5T3—8, 246-8; 
adeoq; cum ſubſcripta ſummula cujuſq; ſeriei, ejuſdem ſeriej 
particulis zquetur; (puta 6 monades — 4F2 monadibus, 8 de. 
cades == 3 +5 decadibus, 7 centuriz = 6 1 centuriis &c. ) 
erunt omnium ſummulz ſimul ſumpte ( debita .locorum ra- 
tione habica) $8786, omnium particulis ſimul ſumptis #qua« 
les, . Atq; codem modo 103605 +430120T315033 = 
848757. : AD Wag | 
Non raro autem accidit, particalarium ferierum ſummulay 
tantas eſſe , ut unica figura ſuz ſeriei ſubſcribi non poſlint, 
(quoties nempe ſummula numerum novenariura excedit) quo 
caſu, ultima ſummulz figurz ſuo loco fubſcribenda eric, reli- 
qua autem loco proxim? ſuperiori, ( aut; fi plares int , proxi- 
mis quot opus eft locis, ). adeoqz fingulz ( f1 liber )) ſummulz 
diſtinis lineis (cribi pofſunt; ur in exſemplis ſubje&is primo | 
& (ecundo; vel etiam contra&ius, ut in tertio & quarto; illud 
autem ſemper cavendum , nequa figura debico loco extruda« 
tur, ſed duz potius eidem ſeriei ſubſcribendz ſunt: illz autem 
ſummulz, in unam deinde ſummam (eodem artificio ) colle- 
Az, numerorum addendorum ſummam integram , five aggre- 
gatam exhibent. Non autem omnino refert ſive a dextra (ive 
a.ſiniftra operatio ordiatur:: Neq; etiam refert quis adden- 
dorum numerus ſupremus ſit, quis ſecundus, &c, ( modo illud 
ſemper caveatur ut monades monadibus, decades.decadibus, 
&c: direRt ſublint; ut viterar confufio locorum, } Additio e- 
nim non -addendoram ordinem Mnquirit, ſed aggregatum. 
Pater hoc ex ſubjeftis exſemplis, ubi cadem ſumma , diverſo 
tamen ordine, emerget. . 


$8697 


©- 


s Wei eyqxE 0 = 6 83 ji 
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98697 $7998 95588 67590 
$7998 98697 998697 S89998 
95588 67590 87998 98697 
67590 95588 67599 95588 
| 23 '32 milliiidecad. 327553 22323 

35 27 millia, - 2232 32755 

25 25 centuriz, 
27 35 decades. 349873 3.49873 
32 23 monades, 


»” 


349873 349373 


In his omnibus exſemplis, ſummula monadum ( five infime ſe- 


riei) et 23 ; ſubſcripta igitur (uo loco figuri 3 ( pro tribus yv- 
nitatibus) reliqua figura 2.loco proxime aſſcendente ſcriben- 


da, quam five 30 unitates five 2 decades {ignificare dicamas, 
perinde eft. Sicſummula decadum eſt 35 ; ſubſcripta igitur 5 
in decadum ſerie, reliqua yr ys eſt in ſerie proxime af- 
ſcendente, ut 3o decades, ſeu (quod idem eſt) 3 centurias fig- 


nificet. Et pariter in reliquis. Omnes autem ſummulz .col- 


le&z, exhibent 349$73 ſummam integram. 


Totius procefſus demonſtratio dependit exillo axiomate Additionis * 
(ſzpius applicato) // equalia equalibus addantur tota ſunt £qualia. QMnſtratie, 


Puta fi pro tota monadum ſerie ſubſtituantur monades 
23—=7+83}8 +0, tantundem -exhibetur ; -deinde f 
pro decadum ſerie ſubſtituantur decades 35-=9 494849, 
rantundem adhuc exhibetur ; item fi in reliquis ſeriebus ſub- 
ftituantur 25 = 649 545, & 237 =84+7%5+7, & 

2—9gT8T9 46, tantundem adhuc exhibetur ; adeoqz 

ummulz inventz #quantur numeris propofitis : & Ceadem 
ratione) ſummularum ſumma zquabitur ipſis propoſitis nu- 
meris, 


quantulum (preſertim exercitatis) abbreviari, {i nempe {a 
gradibus infimis ſemper incipiendo) cum gradus unius ſum- 
mula inventa cft, ulcima ipfius figura ftatim ſuo loco ſubſcri- 
batur;$ reliqua (fi qua fit)memoria reſervetur(aut filiber,du- 

| M 3 duabus 


Hic autem procefſus (que perſpicuitatis grate diftinite pro- Operationis 


Ponendii duximus ut operationis ratio perſpiciatur) poteſt ali- ©97pendiume 


92 


quod 
venIiat. 


986 597 98697 
955 83 95588 
879 98. 87998 
675 90 67590 
349873 22 32_ 


349873 


adeoq; 2+8 — 10. | 5 + 
ſabſcripta 9, transferatar 2;; eritq; 2 T9 — 11. i1+9.— 20. - 
20+8— 328, 238+ 5 = 34: Saubſcribatur 4, & in ſequence 
ferie (quia nikil ulterius addendarh reftat) 3; eritque ſumtia : 
cotalis ut prius, 349873. | | 

Cur autem tigaras ſequrenti ſerieltannumerandas,” fon me- 
tijoria tantum refervari, fed & duabus lineolis interſcribi poſe 
dixerim ; ratio eſt; quia non taro cxpedic 'iri. grandioribde 
riamert, prefertit tyronibus Y pitum exerciratis, illud fic 
fieri ; eo ſcilicet fine, ur, ſiquatitlo operatio de errore ſuſpca : 


_— 


De Ailditiene. CAP. 15: 
daabias ſineo!is, ne memoria excidat,intetpoſica) ſcquenti Ra- 
tim fſecici anaumerecur. Hoc pad. 


Quoniam, in ſerie monadam, tf: 
7TS—15. 15tT3 = 23, 2340 =23, 
ſyvſcripra tiguia 3, reliqua 2 (memeria : 
reſervata, vel lincolis interſcripra) fta- 
tim ſequent1 ſeriel adjungirur hoc modo; 
2+9=11.11+8 = 19. 1949 = «48. 
25 +9 = 37; fubſcripra figura 7, reli- 
qua 3 transferatur in ſequentem ſeriem | 
tic, 3T6=9. 9+5 =14. 14 t9=23. 
23t5 — 28. ſubſcripid 8,transfetarur 2; 
10 +5 =15. I5 +7 —=23. 2247 =29- 


fir,cajaſvts feriei fummula cormmode poſlic ſeortim examinari, 
errorque tiquis lit, facility detegis quod quidem nen adeo 
commniede pecagi porerit; ti, peradt 
gium cemancat numert ab alis ſeritilliic crafiſlaci, ſei plurium + 
ſerierum operatio iterahdu erit dt ahius error detegacur, 
Additio Fre Sj quando numetri adderidi'frattiones decimales (ut loquiiin- 
Hiomm De- tar) annexes habeant, ſeu (quod idem eſt ) grads aliquot in-" - 
cimalium. fra Qaitace deſcendehtes,operdtio codeth oftinino modo perk- 
enda eft, quoin numeris integris five abſoluris,Þ& i{{deth prin- - 


operatione, nallu:n veftie - 


ciptis temonſranda: Mad aurem cate profpiciendum et, rie 
gradus confundantur : Adeoq; non ſemper ultima figura unius” 
niimert alclinz'alcerias eſt fubſcribenda, ſed graduum ratio fic 
habenda cf, tic thbnades monadibus, decades decadibus, Kc; 
itzeadcin ſerie ſhbfcribancar;"adeoy, linea ſeparatrix(liveillud 
ardrricis munus obic) in omaibus, numeris apte con- 
_ at ih exſemplo- ddjinfio videre eſt  neripe 


5 . 
17: 
, 


De Addition. Ti 


19.25 I7 (29. $3\5 40 '£95_+16==$6{755.. © Neg; 
3:5 alla: hic nova diffticultas occurrit.. 


.00 Si quantitates addendz ex pluribus conſtent Additie plu> 
0.005 _ 
Denominationibus (ut loquuntur) prout in ad- rium De- 


——— dendis Monetis, Ponderibus , Menfuiis, Moti- neminetie- 


356.755 bus, &c- contingere ſolct : .;. exrandum, ut quo- num. 
ties inferioris alicujus Denominationis ſummula - 
eonſq; excreſcit nt unitatem proxime-ſuperioris deneminati- 
onis vel zquet vel excedat,(aut ctiam duas aut pJures unitates,} 
ſabſcribendus eft fuo loco exceſſus (fiquis lit, vel fi nullus fir, 
ciphra) & reliquum ſuperiori ſeriei adjungendum eft. 1Nud 
igtur curandurh ec, wut ſciatur! quot 'unitates Deriominationis | 
inferioris unitatem fuperioris Denominationis'sd#quent. - 
Exſempligratia. In adderidismonetis Angli- 
tib. f, d. 'eanis; 12 Denarii conftituunt unum Solidum.; 
07 . 19.04, Kao Solidiunam Libram Anglicam (Sterling 
16, 08, 06. vbcante.)Ideoq; in exfſemplo appoſito cum 
08.13.07, numerus denariorum lit 17 — 12+ 5, in Dena- 
AR riorum loco ſubſcribog; &, pro reliquis 12, - 
2 @T adjungo Ii Tolidom iproxime:- ſeriei :' Deinide, - 
ERAESEE2 cuin furnma ſolidorum: ( fimul cum 1 tranſ- 
33+21.05- miflo) fitq1 =40+13 ſub ſerie ſolideruta © 
xppono 15 &, proretiquis 40 adjungo 2 libras 
oximzleriej:  Denigq;/libraram fumimulam -(cum 2: tranſ- 
miſſis) repetio 33. Adebq; omnium'addendorum ſunitna repe- 
ritur 3 3 libre, 1 ſolidus, & 5 denaril; | 
Eodem#modo in Fra&ionibus-Aftrono- 
fg grad. , , micis(ut :vocentar): addefidis proceden- 
1. 3. 16. 3o- dumeft:- Ubi diviſo (verbi:;gratia): Zo» - 
0. 12,23. 15-- diaco in 1t#figns, & quuliber-figno ingo ' 
2. 5. 47. 45 gradus, qqolibet gradu in 60 mijnuta pri- 
4. 23- 51. 00 ''m#, & quoliber horum in 60 fecunda, & ' 
fic deinceps; Pro 6s ſecundis ſubſtituen- 
Z;- S558 dum 1 minutum primum ; pro 60 primis, - 
_—_—_— 1rd; pro zogradibus, : fgnum. Uc 
8. 15. 18. 30 © 5, appoſito exſemplo videre eft. | 
Afq; eodemprorſus modo'; inaliis cjuſmodi Additionibus 
procedendum erit, nbj denominationum pluralitas occurrit, 
Nec quicquam intereRt diſcriminis, nifi quod nuncplures nunc 
M 3. pauciores: * 


SubduGio 
Additioni | 
contraria. 


Subduftio 
guid ? 


De Additione. 
pauciores unitates in grada inferjorj, adzquent Unitatem gra- 
dus proxime ſuperioris. Adeo ur non fit opus exſempla pluca 
ſubjicere, FE | 

Addicionis praxis in ſpeciebus (ur loquuntur)' five ſymbo- 
lis, & in poteftatibus Algebricis,iaferius,poſt cxplicatam Ny» 
- - merorum ſubdufionem,  tradetur. -: [3 


94 'EAP, 3. 
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Subduttie: Additioni contraria. SubduFio quid? Subduttionis praxir. 

_ in Numeris ſimplicibus * . Tu numeris Compoſitis. Prexeqs de- 

'. mon(tratis. Praxis inpartibus decimalibas : in variis Denomi- 

nationibus. ; Subduio majoris ex minore, impoſſibilis. Buan« 

titates negative ſex Ablatitie ; non abſurde ſupponuntur 3 quid 

-innuant. Subduttio .majoris ex Minore., Quatenus . ſufponitia 
preftands, TEC tf 273 447 * 


JO Addicionis traditionem, ad ſubdau&ionem devenien- 
dum eft; quz Additioni contraria eft : Ut enim Addicio 
Numecum numeco, vel ſaltem Quanticatem quanticati,adjun- 
git ;-{abduiot contra Numeram, numero, vel Quantitarem 
quancitati,aufert : Adeag; quod. Addicie componir id: ſub- 
duRiodiffolvic : in praxi-Additionis, datis partibus inveſtiga- 
tur Totum; 'in praxi ſubduionis, Dato Toto cum parte 
una, quzricur Reſfiduum-ſcu pars reliqua. 

;Eft igicur Eubducere, Numerum a numero, vel potius Dneantitatem 
quantitate; auferende, Reſtduwm txbibere. SubduRionis autem 
five Ablationis nota; hzc .efſe ſolet ... Adeaq; fi.ex 5 
auferamus 3, reftabit 5 — 3, Si' ex: quanticate A:aufe- 
ratur quantitas B, manecbit A — B. lad aarem Arith- 
merici praQtici, in praxi : fabduRionis,, munas eft, uc 
Reſidaum quam fieri poteft commode notis exprimat , ejuſq; 
valocem: incelle&ai exhibeat- Qaod que pato fiert poteſt 
nanc cradicuri ſumus. ; - 7 _ L 8 
- 14nnumerorum ſubdufione, numeri duodantur, quorum 
alcer ab altero auferenduveſt, & tertias quericar Numerum 


Hlud-a quo alcer eft auferendus, Numeram Minuendwm appello; 
| auferendum 


&AP. 14- De Subduffione; | 95 


anferendum- vero Miruterem; tertium antem qeem quzrimus, 
Reſiduum voco. Sic {1 ex numero quinario aufcrer dvs fit ter- 
narius 3; Numerus Minuendus eft 5, Minutor 3, qui reſtat 
auteln5 — 3 — 2 Reliduuseft, Vel univerſim ( quoniam alias 
etiam quantitates ſubducendas efſe non raro accidit) dici poſ- 
ſant Quantiras Minuenda, quantitas Mznuens, & quantitas Reſi- 
dua, vel Totum, Abletum, Reſidunm. 


Numerorum fimplicium ſvubdu&ionem nemo ſuxponitur. Subduftionis | 
jgnerare, ſed vel natura vel uſa quotidiano didicifſez ut fi ex 1951 
5 auferantur 3, reftare 2. Aut ſaltem, fiillud docere fit ne- Pers ſim- 
ceſſe ; poſitis tot punAis quot eſt numerus minuendus, puta 5, plicibage, _ 


fi tot deleanttr,quot eft numerus minuens ſeu 

2: Aauferendus, puta 3, reſtare deprehendemus 2. 

RE Vel denique ex tabelli quam ſupra poſuimus, 
illud depromi poteft. Si nempe numerus minuens vel aufe= 


Tahella Additionis & Subduftionis.' 


r — — J 
Je1:1213141516171819 
T1213141516171819 ho 
21314151617 1819 [wu 
21415161918 I g9liolils2, | 
4 151617181 9 ]10]T111 12112 
516171819 lioliilizlizls 
| 617 13191]10]1r]12]13]14T15 
71819liolirlielsg ig 
819110111112] 13114105 [16117 
(9 lioltiliztegleg ls 16117118 | 
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rendus in ſummitate ſumatur, puta 3, atq; mw in eadem 
columni quzrarur numerus minuendus, puta'5, habebitur ad 
liniſtram numerus refiduus 2. Arq; eodem modo in aliis ſim- 


plicium ſubduQionibus peragendum crie. Demcnſtratio ſatis 


Ubi - 


patet ex iis quz de Additione ſupra diximus. ___ 


De Subdufione CAP.1, 
i autem nnmererum compoſitorum unus ab altero «# 
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Subdutionis ; oh 
" BROdUIOMIS anferendns (vel quidem fimplex a compoſito quinumerum 


18 excedic) Minutorem folemus Minuendo ita fubſcribere, 
nc ſingirli inferioris numeri gradus iiſdem ſuperjoris -gradi- 
bus direfte ſublint,Cpara Unitates unitatibus, Decades decadi. 
bus, Cencuriz centuriis &c;) Deinde a dextra inchoando, fin- 
gulis figuris ſeu notis numeri ſubdacendi, ab ejuidem grads 
'noti in nermero minuendo , figillatim fubduttis, particulares 
kbimeros refiduos ſuis locis {tibſcribimus, quorum omniam 
.apgregathm eft roctius ſubdutionis peraty Reiiduum, Sic ſic 
1755$98, ſubducendus {i numerus 
17559938 Minuendus 650467 ; numeris his ira ſcriptis & mi- 
650 467 Minutor nutoris loci primus, fecundus, tertiug, 
— ' *&c. (a dextra five gradu infimo incho- 
wP10543% Refidins ando) iifdem numeri Minnendi locts 
ſabline- primo, ex $8 unitacibus , ſub- 
duQis unitatibus 7, mane unitas 1, (nam$8 —7 = 1) ſub- 
ſcribenda igitur_( infra lineolam duftam_) nota 1 deinde ex 
decadibus 9 , ſubdutis 6, manent decades 3,(nam 9 — 6 =3) 
ſubſcribenda jgitur decadum loco nota 3; &, cidem ratione, 
centuriarurm loco, ſubſcribenda 4 , quia-$ = 4 = 4: & fic 
deinceps 5 wO=5: 5 m5 —=0: 7 -6—1 :deniq; cum 
ex 1 in locoſupremo nulla hota fi.bducenda reftat , fubicri- 
benda 1 z nempe 1— 0=1... Adevq; totus Reliduus eſt 
1105431 — 1755898 - 650467, : 

Veletiam Reftiduus ſuperne norari poteſt , deletis ſucceſſive 
notis tam 'Minuendi guam Minutoris, Sic quia 8 71, 
deletis 8 & 7 repono 1 - itcemquia 9 — 6—3, deletis9 &6 
repono Z : fic pro'$ «4, repono 4: &quia 5 © = 5, figu- 
ram 5 intaftam relinquo:pro 5.— 5, repono0; pro 7 — 6, 
repono 1,deniq; 1 ( quia nihil inſuper inde 
ſubducendum.eft) intatam relinquo.; Refi 105431 
duus eſt jdem qui prius, 1105431, Ucinex- 1755898 
ſemplo appolito videre cft, EF AST 

'Quoties autem contingit notam aliquam namer: ſubdu- 
cendi nota ſibi ſupra poſita majorem efſe; augenda eſt nora (a- 
prapoſica mutuata'1 cx loco proxime ſuyperiori , quz in loco 
przfenti valebit 10, adeoq; ſat.grandem numeruth efficier ut 
inde nota {ubſcripea auferti poſlic ; adeoq; nota- mT ia 
oco 


CAP. 14: 


” WW. or Gy” =. 3 
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7.30532 | Tocoſequente ſupponenda eft unitate 
51368 minor jam faGa quam priuserat ; -vel 
tm — (quod tantundem valet) nota inde au- 
63-1 ferenda ſapponenda eric unitate auRa: 
Unitasautem illa mutuata ( fi liber) 

079214 poteſt duabus lineolis (memoriz gra- 


tia ) interponi. Sic fi ex 730582 auferendus fit numerus 
51363; numeris rice fcriptis, ex unitatibus 2 auferenda oc» 
currunt $, quod cum fieri non poſlit , mutuata ex ſequentibus 
1 decade (quz valet 10 unitates,) fiunt unitates 12, -unde 
ſubdudiss, reſtanc. 4. 

Deinde in loco ſequente, ex decadibus 8,ſubduftis p— 1 +6 
(nam una jam indedefſumpta inunitates reſeJuta priori loco 
annumerata eft, & 6 inſuper jam occurruunt ſubducendz)re- 
ſtat 1: tum e millibus 5, ſubduCtis 3, reftant 2 : deinde in gradu 
ſequente, ſubdufto 1, ex 10 = 10+ 0.(mutuatis nempe 10, ut 
fieri poſſit ſubduQio) reftant'9 : item ſubduftis 6—1 45 (pro- 
pter 1 jam ſubduQum, & 5 jam ſubducenda) ex13 = 104 3 
(mutuatis nempe 10 ut, fieri-poſſit ſubduttio) reſtant 7 : & 
denique 7 — 1 (propter 1 inde jam mutuatum)=6. Adeoqz 
totus numerus refiduus eſt 679214 = 730582 51368, 

Atque jam ratio patet, cur, in ſubdugionis praxi, a dextra 
fivegradu infimo inchoandum effe dixi: Ut.newpe numero- 
xum ex gradu ſuperiori.ad inferiorem transferendorum (ut fi- 
eri poſſit ſubduRtio) ratio habeatur, quod non aded commode 
fieri poteſt ſi a finiſtra praxin ordiamur. 

Si tamen libeat a (iniſtra inchoare , poteſt etiam illud fier?, 
duplici faltem modo. Poſſumas enim Refiduum vel Superius 
ſcribere vel Inferius, deletis ſucceſſive notis numeri Minuendi 
(atq; etiam, fi libet, Minutoris)eorum loco Reliduinotis ſub- 
ſticuris, quz & ipſz aliquories etiam delendz five emendandz 
erunt,. Ita fiex 535806 auferendus fit numerus 650467 : 
Scriptis ut prius numeris; a finiftra ordiendo, ex 7 ſubdutis 6 
reſtart 1, {hoc eſt revera propter locorum rationem ex 700000 

3 3 {ubduttis 600000 reſtat ro0000 3 
18 A449 Reſiduus. ſeu ex 7 millium centuriis ſub- 
73583 06 Minueniuss* ducis 6 millium centuriise reſtat 
G5 A657 Minutor, 1 millium centuria;) deletis 
igitur 7 & 6 , corum loco 

N ſuperne 
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ſaperne ſcribaturi (=7 —6 : deinde fubduftis 5 ex 13. 
(quoniam ex 3 ſabduci non poſſunt)reſtant 8 = 13 — 5 3 dew 
lecis igitur 13 &5, ſcribatur ſaperne 8: tum quia 5 — 0=5, 
figuram 5 intatam relinquo (vel,fi placear, ipla dclera aliam 
figuram 5 ſuperne collocare: licebr) ram, quia 8 — 4 = 4, de- 
letis 8% 4 ſaperne pono 4* deinde ſubduttis 6 ex 40 (quonii 
ex © fieri noni poteſt) reftant 34, deletis itaqz 6-& 40, 
ſuperne ſccibo 54 : deniq; 46 — 7 = 39, deletis igicur 7 & 46 
repono-ſuperne 39, Adeoq; numerus Reliduus ſuperne re 
pertus eſt $5339 = 735806 — 650467. 
cl etiam reliduus inferne notari- 
735806 Minuendus, pus hoc _— P "WS 
c 650467 Mingter. otius procelſus demonftratio: 
Fi aote0s de- 185 - A9 (five a Gaitfa depend<t ex ordiamur) 
monſtratio, © 33 Reſiduw five dexra notoillo axiomate, Town 
equatur partibus ommbus ſimul (wmp'is 3 
. adeoq; ſubduRtio omniumP articularum ,xquivalec ſubduRioni 
 t« ius ſubducendi, 
Subdufis Si fractiones decimales fint integrisnumeris adjun&i, ope= 
Partium De- ratio nihilominus codem procedit- modo: id tamen ſemper 
cimelinm. cavendum eft, ut quilibet gradus numeri inferioris pari gradu 
numeri ſuperioris ſublit, Exſemplum hoc 
7 03e $ 6 > eſto. 


2.7136 SiſubduQtio inſtituenda fit in quantitati- 
Subduftionis 7 O1-1514 buspluciumutloquuntur)Denominationum: - 
Praxis in wa: eadcm tamen eft proceſſus ratio quz prius. 


ris Dens- 111ad tantum curandum erit, ut quories ex claſſe fea ſerie (u- 
minetion:bus PEfiori (majoris ſcilicet denominationis/mutuanda eſt Unitas 
pro ilIa in ſerie inferjori (five denominationis proxime mino- 

ris) tot namerentur unicates quot ferierum ad invicern 

ratio poſtular.}Sic in ſubdutione Monetz Anglicanz, pro 1 1i- 

bra ſubflicuendierunt 

Wh. {-: & "oo 20 folidi, pro 1 {oli- 
$$$. 8. 16,25 10. do 12 denarii, In Fra- - 


2.17. 6. $4. W- 12. Ctionibus Aſtronomi- 

ms cis pro 1 figno, res 
1: 1 12 J ponendi erunt 39 gra- 
ENT RHINE. —— Cdus, pro | gradu, 60 
I's 5 + Ito S. 9. 44+ 59. minutaprima ; pro 1 


minuto- 
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nuto primo, 60 ſecunda &c, ut in exſemplis adjun- 


 &isvidere eſt* 


Denique {i quando pluresfuerint numeri tubducendi, vel SubJu&ionis 
ex uno aliquo propoſlito vel ex pluribus fmul ſum pris; privf- praxis ub; 


quam ſubdudtio inſtituatur, tam numeri ſubducendi colligendi varii numeri 
Cunt in uni ſummam ſeu ag- | ſunt ſubdga 


gregatum, quam numeri illi 5369 cendi. 

ex quibus ſunt ſubducendi & 957 2 o 301 Minuendus. 

tum demum, ex agpregato 8 360 

hoc,ſubducendum erit aggre- 

gregatum illud, ut Reſduum 3961 

habeatur. (Atq; idem omnino 5603 TJ 0775 Minutor, 

faciendum erit nonmodoin 1211 

Namerorum fed & in aliarum 

quaramlibet quantitatum 125 2 6 Reſiduws. 

ſubduftione. ) Ut in exſemplo appoſite videre licet- 
Veletiam ubiplures numeri,vel ex 


| ..uno, vel ex pluriam aggregaco ſun. 2433071 
fubducendi; poſſunt plares ſubduQti- 3961 
ones ſucceſſive fieri hoc modo. 9340” 

In omni autem Subduione aftuas» 5603 

liter praſtanda, notandii eſt, Quant =— ——_— Subduftio 
tatem ſubducendam minorem efle 13737 Majoris ex © 
debere (ſalts non majoreE) quantita« — = Minore, int 
teilla ex qua eft ſubducenda: Impoſ- 12526 poſfibilis. 


_ fibile enim eft ut quantitas major ex minore deſumi poſlit, 


C cum pars ſuo toto major efſe nequeat:) Adeog; fiquando il- 
lad przſtandum proponatur, Propofitum eft impofſibile. Ver- 


bi gratis, Impoſlibile eft ut ex 5 ſubducantur $ , etim numerus 


hic ſit illo major. 
Nihilomints, quanquam hoc fit reapſe impoſſibile; non ra- Buantitates 


' ro tamen apud Arithmeticos, przſertim Algebriſtas, tanquam Negative; ; 


efſet poſlibile preftari juberur: Supponunt enim (preter rea- 
les quantitates) quantitaces quaſdam imaginarias, quz mina« 
res {int qui nihil,quas quanticates Negativas,fiveAblatitias ap= 
pellant :'Er prout (diſtin&ionis gratia,ubi opus eſt,) quantita« 
tibus veris { quaz poſitivas vel affirmativas appellant) notam 
hanc + Additionis ſeu Affirmationis vel Pofitionis indicium 
przfigunt; ita quanticatibus imaginariis , negativis, five able» 


Eitis,prefigunt notam _ — z SubduCtionis vel Ablationis 


2 five 


Non abſurde 
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five Negationis indicium. Adeoq; fi:ex 5 auferenda fint-$ , 


manere dicunt — 3, hoceft, quantitatem quz fit, numero 


ternario, minor quam-nihil. 


ſupponuntur, tivz, quanquam-videri poſſiat non fing abſurdo ſupponi, ſuos 


Sabdutie 
Majoris ex 

mine, qua- 
$e7;jus . pre” 
ſtand ſup-- 


pPlltur. | 


tamen habentuſus eximios, neq; fine magno :commodo ab: 
Arithmeticis ( Geometris item, aliiſq. Mathematics). intro« 
dncuntur: ut ſuo loco aliquando-patebit, Hic- autem- ſaffici- 


et oftendere eam ſuppoſitionem nibil abſurdi ſupponere. Dum- 


enim dicunt 5 = $8 — —3: idem eftac fi dicerent, Qui ſupponit 
Sex 5 demi, ſupponit ie aliquid ternario numero 'minus -quam nibil; 
(quicnim ſapponit'$, hoc eft 5 +3, ex 5 ſubduci, fupponir il- 


le totum quinarium ſablatum eſſe atq; inſuper 3» plus quam- 
totum, adeoq; reſtare tanto minus quam nihil.) ' Arqz hoc. 
quidem non magis incommode dicitur, quam hoc,'9u: ſupponit. 


Hircocervum, (upponit ille animal quoddam ex Hirco & Cerve conflatumz 
quz propoficio vere enunciari poteft quanquam neq; Hircocer- 
vus, neq; Animal ita conflatum exliſtat, aut quidem exliſtere poſ-- 
ſit: -Potefſt enim Propoſitio vera efſe, quamvis neq; Prxdica- 
tum neq; ſubje&um ata exfiſtat, aut quidem ſit poſſibile. Its. 
quamvis neq; {it poſſibilis quantitas —- 3 , neqz'5 — 8, tamen 


. veram eſt has quantitates (ſuppoſititias licet )zquales eſſe,atq; 


qui alteram ſupponie reliquam etiam ſupponere. Et quidem 
qui dicit- 5 — $ = — 3, non modo dicit ſubduftionem illam. 
5 — 8 impoſlibilea) efle, ſed oftendit menſaram impoſlibilita= 
tis; nempe, numerum $ canto majorem efſe quam ut poſlit ex 
numero 5 ſubdaci quantus eft numerus 3 

Quando autem hujuſmodi ſubduAio requiritur, (nempe ut 
majorex minore auferatur, ) illa utcung; fic przſtanda eft; 
operatiane ſcilicet przſcriptz contraria. Numerus qui ut Mi- 
nuenduys proponicur ſubdacendus eft ex eo qui proponitur ut 
Minutor, & Reliquo przponenda eft nota negationis. Ut ubi 
requiricur ſubdu&io numeri $ ex numero 5 z ſubdu&is. contra 
5 cx 8, reliduo 3 przponenda eft nota —.: Adeoq; ut T & — 
5 —Tt3;fic}d5 — 8 —= = 3, Arqzcadem 


ratione, crit 546 — 987 = — 441+: Nam 1546 
ſubu is 6 ex 7 -reftat 1 ; ſubduftis 4 ex 8 —_— 937 
reftaac 4; ſubdutis.5 ex 9 reftant 4; & 

(quiaoperatio peraſta eft imperatez con-.- = 441 


traria).prefigenda eſt nota = , 
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Hujuſmodi autem( quz ſupponuntur ) quantitates Nege«- 
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Arq; hxcde SubduCtionis Numeroſz praxi dia ſufficiant, 


Depraxi tam Additionis, quam Subduftionis Specioſz five. 
Symbolicz, proxime docendum eft. 


- 


Ea irate oben — OR DIIer Sore RE IG ona. 


CAP. XV, 


Additio & Subdufio Algebrica & Specioſas 
Utrinſq, Regule & Praxis, 


'N additione & ſubduQtione Algebricay vel Speciofa, C de. Addirco os 

quibus jam dicendum eft,) five veteram” notis Coflicls five ſub _ 
Recentiorunm Specicbus ſeu Symbolis perficiantur, (de qui- 7744110 4th 
bus Cap. XI. diximus,) duo potiſſimum conſfideranda occur- 
runt; nempe , preter ipſas Species ſeu quantitatum Notas, 
Signorum etiam (uti vocari ſolent) habenda eſt ratio; 

Sunt autem Signa ea (* quznempe Additioni & SubduRtio- g;,,. 4 
ni inferviunt) hzc duo, +& -. Quorum illud quidem t A4f- 2 #7 Or 
firmativum eſt, ſive Poſitivam, & notat quantitatem cui prafigi- c ws. | 
war affirmari five adefſe; ( quod quidem ubiq; intelligendum F 
eft ubi nullum ſignum prefigictur:) Hoc autem - Negativum 
ſeu"Ablativum, denotans cam cui prefigitur quantitatem ne- 
gar), five deefle; & ſymbola vel ſpecies fic infignita non tam 
quamitatem, quam-quantitatis abſentiam ſeu defeQum in« . 
dicanr. | 

Er propterea Species quzcunqz fen Symbolum quodvis, cui 
ſignam — negativum prefigitur , ſemper interpretandum eft 
ſenſu contrario iti de qua quzricur quantitaci , ejuſmodi ſym. 
bolo vel abſoluto, vel (quod tantundem valer )) ſfigno affirma- 
tivo infignitz. Verbigratia, Si de Lucro quzratur, quod nota 
B vel TB denotetur, erit — B ( ſenſu contrario interpretan« 
dum) tantundem Damni. Sic, $i C vel +C- indicet exceſfſum; 

— C indicabit defeftum. Item, fi avel + « fit augmentum, e» 
rit — a decrementum. Siz vel + 2 folem tot gradibus ſupra 
Horizontem elevatum indicet; — 2 eundem denotabit totidens - 
ſub Horizonte gradibus depreflum. Et contra. Er quidem uni- 
vedaliter quicquid fit illud quantitatis guod figno Afhrmativo 
N 3. deſignatur, » 


gebrica (eu 
ſpecioſa.) 
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defignatur,efuſdem contrarium {igno Negativo defignari in- 
relligendum eft. Puta 

Si ſignum Affirmativum indicet , Afirmationem , pofitionem, 

augmentum, lucrum, acceſſum, aſſcenſum, ſupra, lira, plus, gravims, ca» 

lidigs, adjici, elevari, &c. 

Signum negativum indicabir, Aegationem , ablationem , decre- 
m:nium, damnum, receſſum, deſcenſum, infra, citra, minus, levius, fri- 
gidins, auferri, deprimi, Oc. 

Ec contra, ubi hxc fgno afftirmativo, illa ſigno negativo in- - 
telligenda crant. | 

His intelle&is, de ipſa Additionis & SubduQionis praxi as 
— gendum; ubihz obſervandz ſunt regalz. 

De Specie® Sjvel in Additione vel in SubduRtione plares occurrant ſpe- 
bas, regula. cies ſen {ymbola, quantitates il]z quz iiidem Symbolis deſ'g- 

nantur ſunt invicemvel addendz vel ſubducendz ( prout res 
poſtulaveric, ) ut earum vel ſumma vel ditterencia intelligatur, 
ſeorſim noranda: quz vero diftintis ſymbolis five ;ſpecjebus 

_ defignantur, non ita invicem comparandz ſed (agillatim con- 
ſiderandz & notandz. Cauſacſ, quia dum diftintis ſymbolis 
denotancur, quorum ad invicem ratjo vel ignoratur, vel fal- 
tem nondum confideratur, non poſſunt tine confuſiene con- 
Jjavgi. Pata fi 2 folidi & 1 denarijus, addendi fint, non dicen- 
dum cft ſummameſſe3; ſed 2 ſolidi & 1 denarias. 

Ubi autem ſymbolorum utut diſtintcrum ratio ad invi- 
cem innoteſcit & ata conlideratur, pofſumus, interpretando, 
etiam diverſa ſymbola in unum colligere; nempe pro 
quantitate eorum alcerodefignanda ipli zqualem ſubftitu- 
endo quz ſymbolo altero indicetur mutatis interim mutandis 
prout ſy:;;bolorum ratio adinvicem poſtular. Ur,f 1 £ ſolidis, 
addendi fint 6 denarii,dicimns fieri 2 ſolidi ; quia nempe, ubi 
innoteſcic unum ſolidam tantundem valere atq; 12 denarios, 
& proinde £ ſol, — 6 den. poſſumus pro 6 denariis ſubftituere, 
ſemiiſcm ſolidi; & deinde 1 5 fl. +6 den. hoc eft, 12 fol. 
+ & (ol. erunt 2 ſolidi. Ec fimiliter in aliis. Arque hoc qui- 
dem inditferenter five in Additione live in Subdudtione intelli- 
gendum ecft. 

De fignis > De tignis autem + & —, aliz Addicioni aliz . Subdau- 

&= ,Kegu- Ajoni inſerviunt regulz. Quarum quz Additioni inſerviunt 

hz ſunt. | | 

« «n Suariitatibus addendis, fi ſigns fint fimilia, ſubſcribenda eff 

qaaititetum 


| F Additione 


CAP. 15. Alpebrica & Specioſa. 103 
quantitatum ſumma cum communi figno. Pura pro +2 +3 ponen» 
dum +54; quia ucraq; quantitas ponenda incellizicur. Item,pro 
—2—3 ponendum —- 5; quia utraq; auferri intelligis 
tur. | | 
2. Si fint autem ſigna Difimilia, ſukſcribends, eſt quantitatum 

Differentia, cum ſigno mejoris quentitatis, Putapro T 3 = 2 po- 
nendum +1; quia nempe ubi intelligitur,apponi eria, & deinde 
ilorum duo auferri, unicum eorum adjeftum manet: item pro 
— 3+2 ponendum — 1 ; quia nempe uno plus aufertur 
quam quod reftituitur. Ec fimilicer in alis. 

Oughtredus utramq; regulam ſic breviter conjungit, Additio 
ſpecioſa conjungit omnes megnitudines datas, ſervatis ſignis- 

His intelle&is,praxis, non eric dithcilis, Exſemplum efto, 


+$3E+HI2.Q.2% +3 t3CtiQ-:zhR jg; 
Addenda ws. 247 up Mach yel 7 


Aggregatum + 2V+32 5% — I +3C+3 Q-5R-z 


3ActiAquaAtz  3acataa=2ct3 aut at—mnat 
vel © Acy2 Aq=3 A 4 Vel me 4aaÞ 204 34 mg, vel.” ode "Ln -—S- 


mano 


2 Ac+3Aq-5A—rT 24444344 58 ml 24't3 at—ga—l 


Nempe fi addantur 3 , & — 14 hoc eſt, fi intelligantur ap- 
poni 3 Cubi,&"(propter l1gnt — concrario ſenſu exponendii) 
auferri 1 Cubus, tantundem eft atq; fi apponantur 2 Cubi, 
(quia 3 — 1 — 2.) ita: addantur +122 & + 2 2p, cum atrumq; 
afficmetus, aggregatum eſt T3 24, Item — 2% & — 3%, cum 
utrumq; negetur,erit= 5 2,(quienim tollic 2% ,& rollit inſu- 
per3 2,tollit omnino 5 2 quia 2 Fz —5.) deniq; t3&. 4, 
ſunt.1.; nempe uno plus tollicur quam'appunitur. Er prop- 
Iterea apgregatum duorum addirorum (ex {ingulis funimulis 
colletum).eſt Þ 2 £33 2—=5 PÞ—1. 4 

Sic in exſerplis tequentibus,ſi addantur A+B - C,u— 2B 
+2C—-D&% A.Q.C+E, (quzcung; demum fint quanticates 
ſymbolis jllis A, B, C, &c.delignatz) agregatum cn.nlun, clic 
2A B D+E. Er patiterin ieliguis, 

AF. 


In Sabdy-' 
FTione, 


1104 


AY% B-C gd*., 2b b*+$4b 

=2B120-P — 8: + bag 
Er en © yy cb b.þ 1%... AO. 
2A—B —_DtE. 4b*t—-6b* D2b* 45 bar 


Verbigratia, fi ſupponamus A,B,C,D,F, fignificare 
x, 2,3,4,5. Itemb, b*,h*, b*, (ignificare 3, 9,27, SI. tan« 
tundem valebunt ifta atq; hzc. 


—— 4 6 — 4 === —2 +27 T3=3= 27 
+ TE me 2 +. == 3 == SInl35 —=9 + 4 == 221 
2-2 +0 m4 +5 = 1 324 — 162—I8+15+1 == 160 


In ſubdu&ione hz obſervandz ſuntRegulz. 

I. Si figna (int Diſiimilia ſubſcribends eft quantitetum ſumma, 
. cun ſigno ſuperioris, nempe quantitatis minuende ſen illius unde faci- 
enda eſt [wbdufio. Pata fi ex — 3 auferamus + 2, reliduum eric 
— 5. Nempe fi ſupponantnr jam deefle 3, & ulterius auferan- 
tar 2, tandem deerunt 5 — 342. "Item fiexT 3 auferantur 
— 2, relidaqum erit T5, Nempe fi jam adiint 3 & inſuper 
tollatur, Choe eft, ſuppleatur) defe&tas duoram, five reſtituan- 
tur 2, jam tandem aderunts == 3 2. 

3. Si /igna ſint ſimilia, ſubſcribenda eſt quantitatum Differentia ; cam 
ſigns communi,ubi quantitas anferends minor eſt, | cum ſigns cum con+ 
trarie, ubi quantitas auferenda eft major. Pata, fi ex + 3 auferantur 
t 2,manebit + 1,quia 3 — 2= 1; Siveroex + 3auferantur t 4, 
manebit— 1,quia 3 -4-= —1,ſupponitur nempe 1 deeſſe. [tem 
fi ex — 3 auferamus — 2, manebit — 1; quia nempe fi intell}. 
gantur deefſe 3, & auferantur — 2 five ſuppleatur defe&ug 
duorum, hoc eft, fi reſtituantur 2, tandem deeric non niſt 1 : 
Si vero ex — 3auferamus — 4, manebit + 1 ; nempe ubi de- 
erant 3, fi reſtituantur 4, aderit 1. Er pariter in aliis. 

Oughtredus utramq; conjunim fic effert, Subdutio ſpecioſa con- 
Jungjit utremque' magninuldinem detam, mutatis omnibus ſignis quanti» 


His 


tatis ſubducende. 


" 4 = wo 
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Algebrica &  Spectoſa be o5 
His explicatis exſempla ſequentia non difficulter percipie$ cur. 


Ex T3222 +3%=5 


aufer. +2 Cuz 2% +3 VV 2CA1Q-2R+33. 


reftat. T1@—1z2; +5 2 —8 1C-1Q+5R—8 | 


3Ac—2Aq+ As 3a'—2a* +38,y 324d 232+ 32m 
vel ZAc= Aq= 2A+3 2a'— a= 2&3 2244 Ala 28 + 3 


AC Aqt5AmS Af a+ Gam 8 Ram 4+ 5a 8 


7 Nempe, fiex 3 & auferantur 2:4, manebie x @; quia 
32 —1, [tem, fi cx - 222 auferamus —17z, manebie 
= 1-23; quoniam, fi ubi deerunt quadrata 2, auferatur yel 
ſuppleatur defeQus unius, hoc eft, reſticuatur 1, deerit adhuc 
uadratum unum five 1 29. Item, ficxz R auferamus... 2 R 
Cont +5 R; nempe 11 ubi adſunt 3 radices, refticuancur 
adhuc 2 radices, aderunt omnino 5 radices. Deniq; fi ex = 5; 
auferantur + 3 reſiduum erit — $ : nempe cum jam deſints , 
fi adhuc auferantur 3 deerunt omnino 8.Si igitur refidua iſtzc 
omnia particularia in unum colligantur, erit iHud 1 47 — 1 2; 
+ me $, 
5 iter in exſemplis ſubſequentibus. Siex Ay 2B— g G 
+D, auferantur, 23 B<2 D+E, manebitA =3CT3D E, 
Ee pariter in aliis. 


At2B-30C+D 3a? 43a®u_24a= 2 


+2B — 2D+E 22 Tan®* Tan nts _ 
A a 3Cz33D=E 3a? m 4a + 8 


Quod fi ſupponamus A, B, GC, D, E, fenificare 1, 9,3, 4,5. 
” a,a*,a*, ſipnificare 2, 4, 8. tantundem valcbuntilla arg 
XCo 


I +49 + 4' — 24 + 12 = 4 —«@— 230" 
T4, —8t;=—=41 16 +12 + 4—10 =22 
ISO mg TI a= = | $.. 0-—=$+$8—8 


O Ataq; 


106+ - De AdditioneSubdutfione.&e, CAP. ts: 
Atq; hoc quidem, de Additione & SubduQione Alpebricy: 


& Specioſa, difta ſufficiant. 


Examinatio - 


Quoed aurem faperius de Additione monaiaus , iHud etiam 
de utriſq; Additiene & SubduGione ( ſive Numeroſis ſive ſpe- 
ciolis) imtelligendum eft; Nempe Qyendo plures quantitates ſung 
continue vel addende vel ſubducende, vel partim addende -partim ſubdu. 
cexde, perinde eft quo ordine inſtituentur operationes,meds omnes contin - 
peregantur- Neon enimde ordine ſeu ſiy-quantitacum quzritur 
ſed de carum magniudine; ( nempequantum illud ſis quod. 
emergit, quocunq; tandem ordine diſponantur. Nempe 6 2 g 
mh =bm 4+3=3TCm4=3 m4+6=m4+6þ3= 
=—4+3T6=5, ItemAjFB—C=BtA =C=A.. 
milicec in aliis, | 


CE TY a... 
a CC 
—. 


CAP. XVL 


Additionis & Subduftionis, per contr arias operationes ,probatio. Oh= 
jeFionibus Rami reſpondetur. Dueſtiuncule aliquot familiares 
ſobvuntur. Probatio novenaria. Utut lubrica ſit, non tamen con= 

temnenda. Dyemodo reddi potefl certe. 


JJOR traditam-Additionis & SubduAionis praxin; anneften-. 
dum videtur aliquid de utriuſq; Probatione five Examine, 

Cumenim in Arithmetices praxi., tyronibus przefertim & pa- 
rum exercitatis, error calculi facillime poſltt jrrepere : folent 
hic Arithmeticz PraQicz Magifſtri methodos tradere operatio- 
nem jam peratam examinandi, quo melius perſpeftum (it 
numquis error ſubſit. Quam ego rem in hunc locum diftali, 
quia Additionis & Subduttionis examinationem fimul traden- 
dam eſſe duxerim; partim quod eadem fert fit utriuſq; methu- 
dus; partim etiam quod neutra ſeorſim tam commode tradi 
poſſit, cum altera alterius probationem preſter, 

Additionem peratam ſolenne-eft per Subdutionem ( ope- 


five Probatio rationem ipfi contrariam) examinare. Cum enim duo nume- 
Additionise. xi ſimul addici fant, fi ex ſumma ſubducatur.corum alterutra, 


reſtabig. 


CAP.16. DeAdditionis & Subdufionis Probatione, 


reftabit reliqua. Utſ12+3=— 5; cunts = 2=—=3,%5 3 
.= 2. Hoceft, fi2&3 addita conſtityant5 ; tum, liex 5 aus 
ferancur 2,manebunt 3;ſi auferatur +2 2 


2 manebunc 2. Atq; idem patebit, 4 3 3 
£ in tor pun&is res peragatur. Si e- 
nim pun&a bina &. terna conſtitu- 2 
ant quina ; deletis 3 manebunt 2; 3m A 
vel deletis 2 manebunt 3. Demon- 


I 
3 0 0 1 e'© , 


tratio dependet ex illo axiomate, 53 equalia equalibus auferan- 


thr, relique erunt equalia» 


fi fint 34+2=5 
Ideoqg; deletis utring; 3 3 
manebunt S A 


$i igitur, ubi ex Additionis ſum- 
ma additerum altecum 3uferatur, 
quod reſtat zquatur additorum 
reliquo, —_ rite peraQa ct; 
#j autem 

xeliquo addendorum non con- 
gruat; indicium eft ercoris. Atq; 


eljduum ſubduQionis, 


$569 
ym. $6 E addendi. 
861155 Summa, 
482586 Subducendus, 
378569 Refiduus. 


idem in grandioribus nameris accidit, Ut in appoſito ex* 


ſemplo. 
Sj autem plures numeri ad- 


dantur ; Subdu@ionis opus ſz- 
piuserit iterandum. Ut in ex- 
{emplo appoſito, 

Verum cum hoc paQto exawi- 
nandi labor evadat ipfa prima- 
ria operatione major: Satiug 
fortafle videbitur iplam potius 
Additionis operationem repe= 
tere: 'przſertim f ordine retro- 


grado vel aliquo alio modo in- 


verſo procedatnr : verbi gratia, 
Si prius fingulas ſeries addende 


38925 | 
I963 , 
gre addendi. 


98516 


239778 Summa, 
338925 Subducendus. 
200853 Refiduus, 
_19634 Subducendus, 
18123729 Reſiduus. 


_ $2703 Subducendus. 
98516 Reſiduus. 


a nota ſuprema deorſum proceſſimus ( ut in exſemplo ultimo, 
5+4 =9- 9+3 =12. 1246 =15) in repetita operatione 
ab infiwa nota incifientes procedamut ſurſum, (tt 6 43 — 9. 


9 F4=13.434+5 = _ ut eo minus fit periculiin cundem 
2 


errorem, 


Probatio 
SubduGionts 


108 De Additionis & Subduftionis Specioſs. CAP. 16: 
errorem, fi quis prius commilſus fuerit, denuo incide=di. 

Quod autem de Additionis probatione in addendis numes. 
ris abſolutis dium eR; pariter etiam in additione Algebrica 
& Specioſa locum habet; ur & in addendis quantitatibus plu- 
rium denominationum. Nam & hic cadem omnIno ratio ob. 
tinet quz ſuperius, ut non fit opus alia. demonftratione Exe 
ſempla ſunto. 

bib. unc. drach. ſcrup. gr* 


Adde [% . 9.5, 1,18. 239+1R13 


6 *2.,2, 6 | Rs CAddip 
Stmme 16'. 4.0. I. 4 a - 
Subduc. 2 . 6. 3,2 . 6 

Reſtat, 13 4,9 . 5'+ 1 . 18 a2tiRft; 


 A43B-C4a2D b*'4i3b*.,bur7 
Addi 3A }2C_ D 2b*.. b* 4 4b3I6C addit, 

4Az3B+tC+D 3bitz2b*. bags 
Subdu. 238 12C_D »b'— b*24b+ 3 

At3B- C32D b*+3bfabea: 

| In SubduRionis probatione, eidem fere .methodo inceden- - 
dum eft, qua in probatione additionis: ſed vice yerſa, Ur e- 
nim ſubducendo examinatur additio, ita addendo.examinan- 
da c& ſubdudio. Nempe, fiquantitas ablata & Reſjdua ſimul 
addira conftituant quantitatem primo-propoſitam (unde nem- 
pe altera auferenda crat) indicium eft operationem rite pro- 
ceſſilſe; ſin ſecs, erratum ſt. . Nam Ablaum & Reſiduwn ſomul 
equantur Integro ( quippe Totum ſuis Partibus ſimul ſump.i:;) 
ideoq; {i Refidns. reftituatur Ablatum , redibit Integrum. Exſempli 
gratia.. Si ex numero quinario, au- 
teratur binarius, & reryarius ſuper- 


ſubduc. . 


, $60'® _ eſſe dicatur, . patet operationem 
2 $=3 probe peraftam eſſe, quia numeri 
3 binarius & cernarins (ablatus & re- 
_ *] , fiduus)fimul additi conftictuunt qui- 


narium. Quod itidem in totidem 
| _ pun&tis oftenderur ; nam (i pun&o- 
rum quinq; deletis duobus, tcia dicantur ſupereſſe; verum illud 


cfle liquer, quoniam- fi tribug illis refiduis reftituantur duo 


ablata, 


CAP. 16. De Additionis & Subduffionis Specioſe, toy” 


ablata, redibit puntorum numerus quinarius primo poſitus, 
Vel denique fi fint 5 — 2 =3, 
addirts utrinq; 2, aggregata e- 5 —2 — 3 
runt Zqualias — 3+3; &con- 2=2 <adde, 
era fi zqualibus gd = 5 + 25 < == ;3t:\ 
auferantur 2qualia puta 2 ma- 
nebunt Zqualia 5 — 2 —3- 3+F2-—=$ e 

Acrque idem prox ſus, iiſdem de 2 =2- Cad 
cauſis, in numeris majoribus non 5 _ 
minus valebit; ut & in ſubdu- 2 
&ionibus Algebricis & ſpecioſis five ſymbolicis; aut etiam in 
Quantitatibus plurium denominationum. Ubiqz. enim 
$& -univerſaliter obtinebit illad, Sublatwm-& Refidnum equantur 
Toti. Exfempla aliquot ſubjecimus, 


1 
i 


Ex. 3& Tt 2244 _ 1 Þ] s Ac=4Aqt A=1r. 
tolle I £12443 % 3Ac+2Aq—2A+3 
F Relid2+ 432% —4X 2Ac0A9+ 3A —4y, 
Simaze T2 1% 5 Acm4dq+ Am 


dies. horx. minuta. 


23..3B% C  45.| 13» $6. 
A+ B- C 13. | 1 = © 

A—4B + 2C zl. 18« ,49: 

2A—O3B +4 C 43 135 20% 


Arq; hatenus quidem oftendifſe ſufficiat mutuam tam Ad- 
ditionis quam ſubduRionis, examen five probationem per ope- 
rationem contrariam. 


Non ignoro interim Ramum, & poſt illum alios, © ceifores 0bjeH;o 
force plus ſatis rigidos,hujuſmodi Additionis & SubduQionis 3 ami. 


mutuas ſive demonſtrationes ſive probationes rejicere ; non 
quidem ut falſas aut fallaces, ſed at ſuperfluas : quippe cum 
veritas operationis five in addendo five in ſubducendo ex iplo 
progrefſu ſatis apparear,(fi nempe rite procedat uti regulis do- 
cetur,) ideoque demonfirationem aliunde fruftra pentendam 
efle, 


P' 2 | Ego 


Solntia, 


tio De Additions & Subdationis Probatione. CA P:16 
Ego autem rationem iflam Rami vix commode applicatam 
arbitror, aut rei,quz jam agicur, rite accommodatam. Yix 
enim quiſquam (uti credo) eft, qui cenceſſa tirmitate regulz, 
& ex(emplipariter cum illa regul3 conformitate, dubicabir 
adhuc de veritate operationis ; (hyuis enim ejuſmodi reperi- 
atur, fateor illum ſub Rami cenſura merito cadere, ut qui, 
conceſſis przmiſlis,ipſaque ſyllogiſmi formi, de conclutione 
interim dabieat:}) Verum conceſea Regulz certitudine, de 
przfentis operationts ci data regali conformitate,meriro for. 
raſſe nonnunquam dubitabicur;bujuſmodi autem dubirationes 
his probationibus tollendas docent. Cam autem doceat Ramus ' 
hzcce dubia (iqua ſint tollenda eflc repetendo toti operations 
peratam, camy; ad regulam exigendo: quanquam non ne- 
gem rem ita peratam ſatis feliciter ſuccedere polfc, tamen 
_ cant virt)facilius eandem errorem calculi recurrere pol- 
e judico eodem opere iterato , qui opere aliquantim variato: 
{quod & facile conceſfaros frbirror qui vel leviter calculo 
excrcitatiſune;) adeoq; melius per operationem contrariarp, 

quam eandem repetendo, examen faciendum, 

Sed & alia me movet ratio cur nolui reciprocas has exami- 


nationes five probationes exterminare ; Nempe quod,hoc pa« 
Ko exercitati, utriuſq; operationis, Additionis fcilicer & ſab- 
duionis comparatas vires perſentiſcent tyrones Arithme- 
ici: nimirum hanc refolvere quod illa componit. Eft enim 


Addictio iſtius quaſi z4ysves, cujus ſubduftio eſt drdavsis. Ea 


vero quz Fwysrix65 'conftrauntur , draxvrixes examinare, 
nec Arithmerticum dedecet, nec Geometram. 


lifdem item quz jam tradidimus principiis folvuntur hujuſ- 
modi Quzftioges (quibus ſe exercere tyrones non incommode 
poterunt) 


Duis Numerus ille, unde fi demaniny 4, 
'4 Rs 7” reſtabunt3? Additis nempe 4 & 3 (ſub- 

z cadditio 4 lato&refiduo) prodibunt 7, nume= 
—_ 5x rus quefitus .' Item A quo numero tollex- 


—40 bao 37. day, utreftant 4? Addicis ſcilicet 7 
3 | 


4 8&4 prodibunti1; hoc eſt, nume* 
rus ablatus & numerus refiduus fimul 
additi dabunt numerum minuendum. 

| Ita 


” —— XY 


CAP. 16. De Additionis & Subdufionis Probationes 1xP 
"2436; ; Ita in numeris grandioribas 
1 : : ;C addi. Dui, ere alieno bftrifius, Jam ſelvit libras 
7999 2436, & etiamnum debet libras 1563, 

243 5 fabdudto quanto primitns debite obſtingebatuy ? Seu 
1563) (quod perinde eft )a quo numero tol= 

| lenda funt 2436, ut reftent 1563 ?' 
Additis mameris 2436, & 1563 prodibit quzſitus 5999. Hos: 
autem numeros ita repertos eos ipſos efſe qui quzrebantur,inde ' 
tiquer, quod, fi ſaduftiones fiant prout quzſtiones propofitz 


+ 49-qpt-ganrang refidui iidem erune quos quzftiones poſtu-' 
ab | 


ant. ut patet. 

Contravero, fi quzratur Quis numerus ille fit cui fi addane' 
: - thy 6 prod:cbunt tro? Ex additionis 

783 ſumma 10, auferatur numerorum - 


10 
6 drubdutiog FE additorum alter (cognitus) 6, & 


ww (A 427 prodibic reliquus (quzfitus) 4, I- 
* additio 793 | tem << nwmero a ſunt 356 ut 
 fiant 783? Subduttione fata, pro= 
dibunec 427, Hos antem fic inventos numeros eos jpſos effe qui 
quzrebantur, patebit,f addiriones juxra quzftionum preſcrip- 
tum peragantue, prodibunt enim ſummez indicatz-- | 
| Eodem modo fi quz ratur uis nume- 
. hs fit qui, « quinaris, binario differt? Quo= 
* Say _ differentia poteſt eſſe, vel in 
2 Cadditio4 375 $ exceſſu vel indefe&u; patet ejuſ- 
2 | 5129 modi numeros duos effe, majorem 
nempe & minorem : illam addendo, 
| hunc ſubducendo inveniemus. Eſt enim 
TD ; 


, _—_ ſeptenarius binario major, & ternarius 
_ 2-52? binario minor,quam eft quinarius. Sic 


3 L623 3758 eſt differentia numeri5 371 a du- 
obuys numeris nempe 9129 majore, & 
1613 minore, quorum ille addendo, 
hic fubducendo inveftigatur. 

Poſſunt autem hzc omnia etiani per Regulaw algebre (ut lo- 
quuntur) vel Analiticen, aut Arithmeticam fſpecioſam pari- 
ter -oftendiy + Verbi gratia. SJ 'quzratur Cui numero cddende 

| Ty 


De Additionis & Subdudionss Specioſe. EAP, 16. 
7, kt fiant 20? Nume- 
12%+7 -20 rus quzſitus dicatur 
7 —=7 >ſubduftio 1 %3 ergo 1%+7 
I% =—=13 —=20; auferantur u- 
| rrinq; 7; &reflat 1 % i 


Am-325 = 243 ; = 13, numerus quz- 
addicia. 


fieus. Ita, A que nume- 


SEES re auferenda325 ut reſtent 
A ak 2432? | la quUX= | 
| ſitus dicatur A; erit ; 

ſumma 02 = 'E ergo A —325 —243: 
261 .Ec ( additis urrinque 
#8 Mlb - | , 325) A 2=568. ltem t 
Refidua 120 — E " -Dnis numerus eft cujus 


. differemis a 261, > | 
141? Namerus quzſlitus dicatur E; ergoerit 261 £ 141 


— EF = 2 pos 'Tmumerus quzſitus. Ec fimiliter in aliis. 


Siquis autem inquicat verbi gratis, Duinem addendi fint nu- 
weri, ut ſumma fit 7 ; vel Quinam ex quibus \ubducendi, #1 reſtent 7 ; 
Hujuſmodi quzſtiones effent planz ludicrz & inugaces; cum 
ex datis propofitis in quzſtione nihil certi elicitur ; quip- 
pe modis innumeris reſponderi poterit. Puta 1+6, 245, 3t4, 
r+2+4 vtT243+1,54t+1, $8 — 1,10 3,20 — 13,576 4, 
12—3 — 2, &c, Namex ſolo Aggregato, vel- Reſiiduo, de 
particulis addicis aut fubduftisnil certi conftabit. 
 _  Notandumaautem &hic eſt, aliam efle confimilem ſubdu- 
Subdufionis &ignis probationem, eidem prorſus fundamento innixam. 
alieprobativ. Nempe(in operatione legitime peraCta) Si nurgerts reſiduus « nu- 
mero primum poſito auferatur reſtahit numerus prius abletus. Puta i ex 
| 5$3 auferendo 291 deprehendero 


«33 (bduttio $83 pcimam 312. Quod anrecte proba- 


201 of 3 Urn, ex 583 (numero propoſito) 
bs I OR 278 ſubduco312(refiduuminventum, ) 


« 

I 

- - J 

ut-videam num fic provenieeſ291 

552  .. <C5$3 numerus prius ablatns: inveriio , 
ſubduRtio _ 5d l; :T1 

201 292 autemJjam refiduum elſe non illan ! 

392 J emendata 291 ſed271, iplo minorem;unde depre> * I 

hendo errorem calculi alicubi 1c- 


replilſe 
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cepſiſſe ; quem repetito_oppere in decadum ſerie commiſſum 
.ncelligo, dum decadas 31 pro 29 poſuerim ; & verum rehidu- 
am efle 292. Fundamentum hujus probationis hoc eſt, Cuo- 
njiam cum ablatus & reſiduus 2quentur roti, utrovis corum 
ablato reliquis manebit.Adeoq; ufitoti 583 zquentur duo f1. 
mul291 & 292, ficutſublato 291 manebic 292, ita ſublacg 
numero 292 manere neceſle eft alterum 291. 

Supereſt adhuc alius tam Additionem quam Subdufionem Probatio New 
probandi five examinandi modus; quam probationem Novenariam venarias. 
appellant. Eaq; fic inſticuicur+ | be + 

In Additione, Numerorum addendorum fingulis figuris in- , ;,,,” +#*; 
diſcriminatim , nulla - locorum confideratione habica, fimul * Additio**< .7 
additis; & 9 quoties fieri poteſt abjeCtis, reſiduum numero no- bo 
yenario minus obſervetur: atq; idem etiam in additorum 
ſumma fiat. Quo fa&o, fi duo iſta refidua fint invicem zqualia, 
operationem illam rite perattam efſe conjicimus ; fin ſeeds, 
certum eſt alicubi errorem incidifſe, Sic in appoſito exſemplo: 

\ 3,5, 8, fimul addita conftitaunt 
16,unde abjcQis 9 reſtant 7,(feu, 3581 
quod eodem refidert,146—=7;) 2350 1 X 
huic namero 7 addantur infuper 6013. : 
1, & 2, it fiant 10, undedemptis 119 4 4. 
\ greftati: huic additis 3 & 5 f- | 
unt 9, qu# abjiciantur; tum 6,1, & 3, ſunt 10, unde abjedis 9 
reſtat 1 ; hoc reſiduum ſeorſim ( memoriz cauſa) notetur.De- 
inde & in famma id -ipſum faciendum eft; ubi xt t + 9 = 11. 
Eet1 - g= 2. tum 2+ 4% 4==10. deniq; 10— 9 = 1, 
Qued etiam reſiduum fſeorfim noto, Cum refidua: (poſt 9 
quories fieri poteſt abje&a) fint zqualia ( utrobiq; 1 gonjicio 
operationem illam rite peratam eſſe. Si autem reſidues ifta fu- 
iſſent inz qualia, certum effet errorem alicubi admiſſum efle. 

Quo fundamento nititur hc probatio, neſcio an.quiſ- @y, funda- 
quam tradiderit; ego certe non memini me uſpiam legilſle. Ve- ments nititur 
Tm, uti in aliis ſoleo, ica hic mikj incumbere judico operatio- | 
nis fundamentum tradere, ut inde diſcant qui velitit nen rem 
tantuw, ſed & rei rationem; preſertim ciim in difciplinis Mas» 
thematicts non fit adeo congiuum dyagode/x]us effata pro 
nunciare, Fundamentum ipgitur iftius operaticnis ( ſive unde 
primitus originem ſumpſerit , ſive ſaltem unde dem«nftraci 

WF pollie;_) 


EF. 
4 oh 
I i , Fe 


[ 


Tx; De Additions & SubdaTionis Prohatione. 
rpoſlit,) hoc eſt. Cum numerorum loci aflcendant ( uti ſupe* 
ins tradicum eſt) proportione decupls, u fngaulis decadibug 
nnius gradus ponenda ſunt (in gradu ſuperiori) totidem uv. 

itates: atidem omnino eſt a 10 abjicere 9g, atq; pro 1o ſub. 
ſtituere 1 : &eadem. ratione, pro 11 ſubſticuere 2 ( nempe 
pro 10 Uunam, pro 1 alteram unitatem ) atq; ab 11 abjicere g, 
Ec ficin c#teris. Atq; hinc fic,ut ubi poſthabica locorum'diftin= 
&ione finguli charaQeres indiſcriminatim confiderantur , de» 
cem & unum eodein-omnino charaRere notancur, hoc ſcllicer 
x utramq; Atq; hinc faftum eſt quod 10 & I perinde habencur, 
hoc eſt, ex ſfingulis decadibus ejiciuntar novem. 
Dum fitli- Non difficeor tamen probationem hanc lubricam effe. 
brica. Quamquam enim refiduorum difſenſus certum ſit erroris in- 
dicium, non tamen-corum conſenſus certum eft indicium veri- 
tatis. Nam, verbi gratie, in exſemplo praecedente, five dicas 
mus additionis ſummam efle 11944 ( quod verum eft ) ſive 
19144, five 11044, five 11080; live deniqz ( ne plures. memo- 
rem) 10000, utcanq; poft novenariorum quotics fieri poteſt 
abje&tionem remanebir x ; adceoq; probatio ifts errarem nog 
detegerer. Non eftigitur cur haic probationi nimium fidamuy, 
quaſi, ubi illa nullum detegit operatio plane effec erroris im- 
munis, 
Non tamen Neg; tamen ſuadeo ut penitus rejiciatur hzc examinandi 
rejicienda. methodus; quia non ita magno. labore peragituc, & errorem 
nibilominus non raro detegir, ( licet non ſemper, ) imo rarif- 
ſim? fallic:” Ni enim quis data opera illud agar, ut numeros 
falſos pro veris ſubſtituat, & ſponte errec,vix unquam tam fe- 
lici ſacceſſu ( ſeu potius infelici) errabitur, quin ſe prodet er- 
ror, Cum egim vel mediocriter cauti vix pluſquam ana aut 
alrera unitate (in <adem ſerie) peccent; non autem latere 
poſlit error, niſi ve] multiplex (it (ita ut unus alteram celet) 
vel novem przcise unitatibas ( aut forfan 18, 27,&c.)in ea» 
dem ſerieercatum fuerit; rariflimo certe caſa evenier, ut error, 
ſiguis ſit, latear, & vel Jubricam hanc probationcm effugiar. 
Sed addo, probationem hanc tanta cautione ( neq; labore 
interim multhm au&o) adhiberi poiſe, ut non minus certa fit 
& infallibilis, quam alii probandi modi. Ur autem hoc fiq, 


©nomeds fie 


erzpoteſt cer- 


34s «- « - ® . . 
operz precium erit decadas in ſuperiores ordines tranſmillas 


continuo notare(ut ſupra oftendinmus)intra duas lineolas: Arg; 
exXam(- 


a. 


CAP.r6 " 
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examinare deinde fingulas ſeorſim ſeries, puta unitatum, de- 
cadum, centuriarum, &c, Quo fa&o , {i quotics ex omnibus 
cjuſdem ſcriei numeris ſimul additis abjiciantur 9, toties prz- 


 ciſe ex ejuſdem ſeriei ſummula abjici etiam poſlic , cum codem 


urcobiq; reſiduo, certum eſt indicium operationem illam neu- 
eiquam mendoſam efle, Exſem- 
plum efto operatio appoſita. Ubi 9789 6 
in unitatur ferje occurrunt nume» 89978 
ri 6,8,7,6,9. in quibus addendis, 59867 
poſtquam 9 quater abjeQta ſunt, ni= #78756 
hil ſupereſt, ( nempe 6 +8 = 14+ 88779 
I4 _ ol. ries Frey 4433_ 

== $0 = 9Y. $9 mm 9 == 0s 15278 
ff 9—- 9—0.) ſed&in 6", 
36 ( cjuſdem ſeriei fummula) 9 preciſe quater continentur, 
{ine ullo refiduo. In ſequenti decadum ſerie; in addendis 9,7,6, 
5, 7, 3, poſtquam quater abjeAa ſunt 9, reſtat 1 : ſed & ira in 
37. In ſerie centuriarum 8,9,8,7,7,3, cum 9 quater ejefta 
ſunt, 6 ſuperſunt : atq; ita in 42. In ſerie millium, tam in ad- 
dendis 7,9,9,8,8,4, quam in ſummula 45, cum 9 quinquies 
abjiciuntur nihil ſupereft. In ſerie deniq; ſuprema, tam in par- 
ticulis 9,8,5,7,8,4, quam in carum fummula 41,abjefis 9 qua» 
ter ſuperſunt 5. Certum eſt igitur & fingularum ferierum 
ſummulas, & omnium etiam aggregatum, vera effe, adeoq; to- 
tam operationem rite proceſliſſe. Nec fecus eveniet in aliis e- 
juſmodi additioribus probandis. Hac autem fi incedamus via, 
non novenarius magis quam quiliber alius numerus adhiberi 


poſſit. ur patet. Quod monuiſſe ſufficiat. | 


In novenaria Subdufonis probatione , edem omnino eff Sulduftionis 
incedendum via, quam in Additionis probatione oftendimus: probatio no» 
cum boc ſolo diſcrimine, nempe quod in Additione numeriyencria, 


addendj cum fumma conferuntur; in ſubduQicone, abJatus & 


reſiduus ( ſimul ſumptj) conferuntur cum numero minucndo, 


Raticeft, quoniam utin Additione , ſumma eft quid inte- 
grum cujus partes fant numeri addendi ; ſic in fubdu&i- 
one numerus minuendus rationem habet Totius , cujus partes 
ſunt abJatus & reſjduus, Exferoplum eſtoillud quod apponis 
tur. Ubi in figvris yumert minyendi fimul indiſciiminatin 
adcendis, newpe 7,3,9;8,1, abjeQis 9 cuotics fiexi pot. re- 

P 2 ſtabic 
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nablt I: Sed & idem reſtabic in addendis $32+350,432,1,6,77, 
guris nempe ablati & refidui: 

Unde operationem illam minime 73481 

vitioſam elle conjicio; quod 5 2304 =. 

fi diverſa fuifſent reſidua , certum 21697 

eſſet operationem alicubi fuiſſe 

mendoſam, | | 

Quz vero ſuperias dia. ſunt de Additionis probatione,. 
nempe lubricamillam effe, nec camen plane contemnendam: 
etiam de hac SubduStonis probatione now-minus intelligenda.. 
erunt, ut non ſit opus ea denuo repetere.. 

Hzc autere {ive Additionis five SubduQRionis probatio nove- 
naria, in addicionibus & ſubdactionibus Algebricis& Specio- 
fis locum non habet : Sed neq; ubi variz ſunt numerorum ad-. 
dendorum aut ſubtrahendorum denominationes (quod in mo- 
netis, ponderibas, aliiſq; ſimilibus numerandis plerumq; eve- 
nit) niſi ſaltem cum levi aliqua corre&ione, quam tamen vel. 
mediocriter exercitati, ubi operz pretium videbitur, facile ad- 
hibcebunrt. . 

t Arq; hzc, quz difta fant , .de toto & Additionis & Subdu- 
Qionis negotio tradidiſſe ſufficiat. Alia minutiora que vel in«. 
ter operandum ſe ſponte offerent, vel in Arithmeticorum pra- 
Qicorum libris paſſim occarrunt, conſulto omil! , ut que vel 
levioris ſunt momenti, vel ex jam tradicis ſatis intelligi pote= 
runt. Libet autem, priuſquam hanc rem penicus dimictam , u- 
triaſq; exercitium aliquod, in re Chronologica, exhibere : og: 
incelligant ſaltem tyrones quomodo unjverſalia quz tradidi-- 
mus przceprta, ſint ( prout res poſtulet ) in uſum educenda, 
Quod capite ſequente hiet. . 


C AP. XVII. | 
Additions & Subdufionis exercitium, in Chronologia. &c, De na- 
tivitate Arphaxadi & Abrahami; & Promiſſione fat}a. Gen. 
15. O Gal.3. comparantur. De 1ſraelitarum mora in Agyp- 
to. De dure (ervitutis initio. De Obſterricum reſponſione. Nite 
meris deſcendentium in Egyptum. Gen, 4.6. & A. 7. com- 
parantur. Immenſum.earum incrementum. 


S Um harum rerum leQores, przſertim tyrones, exiſtimem, 
AJ non tam nudis przceptis delefari, quam fi eadem videant 
2d uſus communes applicatoy , unde & ipit forſan impreſen- 

tlarum 
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tiarum aliquid deleCtationis perſentiſcant, & diſcant interim 
ſimiliter eadem ubi opus eſt in aſum proferrte : Nen ingratum 
fore judicavi hujuſmodi ſpecimen in.re chronologica exhibere, 

A Mundo Condito ad Diluvii initium,numerantur an:1656.* 


Annos autem quiibi numerantur completas efſe , patet ex vica De Anni? 
Methuſalz, juxta illam quam habemus computationem Gen. Mundi. 


5. cujusultimuz annus concurrit cum anno Mundi x556 , ati 
i1la computatione liquet, A diluvio autem inchoato ad Ar- 
phaxad natum numerat Helvicus annos 2,atq; inde adTharam 
annos 220, inde autem ad Abrahamum natum ,. annos 70, 
quemannorum numerum colligit ex ca ſupputatione quz ha- 
betur, Gen. cap.11. Inde autem ad Promiſſionem datam ( cu- 
jus mentio faCta eſt Gen. 12. ) numerat annosJ5. propter Gen, 
cap. 12. v. 4, faltem an- 


nos completos 74. Hinc A Mundo Condito,: Anni. 
autemad Exitum ex' A» Ad Diluvium. 1656 
gypto numerat annos Inde ad Arphaxad. 2 
430. Juxta quod habetur- Jnde ad Tharam. 220 
Galat. 3.ver.17. & Exod; Inde ad Abrahamum. 70 
| 12.ver. 41. Abexitu au- Jnde ad Promiſſionem. 74 
- tem ad Tempjum Salo- Inde ad Exitumex Xgypto. 430 
menis numerat itidem Inde ad Templum. 480 
annos 480. Inde autem Inde ad Chriftum natum 1015 
> ad Chriſtum natum nu- Inde ad Xram Dionyf. 2. 
merat annos completos Inde ad annum przſentem. 1655 
1015. Undeetiam ad ini. — . — 
tium Acz GChriftianz Millia 3 
vulgaris ſive Dionyfianz Centuriz 22 
annos adhuc 2 elapſos Decades 38 


auturuat. Atq; inde ad 


annum przſentem com- 
pleti numeramns 1655. 
Adeoq; , numeris omni- 


Unitates 24. 


MT 


Summa 5604 


bus fimul additis, fuerunt juxta Chronologiam Helvici ( qui 
in pleriſq; cam Calviſio & Scaligero conſentit) ab Orbe con=- 
dico ad annum przſcntem (inclufive ) anni 5 604 , uti ex cal- 


culo adjundto patet. 


Verum, ni fallor, calculus ille Helvici eſt aliquot in locis e» 
mendanduz,ut cum veiitate hyſturica melius conſentiat. Ego 


P3 '  paucn. 
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pauca tantum, circa Abrahami prezſertim rempora, leviter at- 
tingam, exercitii gratia; ( non enim ex{petandum eſt ut to« 
tam Chronologiam in tranſitu emendandam ſuſcipiam.) 
De Nativi- Incepit diluviam (uti ex Gen- cap. 5. conftat)) anno mundi 
tateArphax- completo 1656, curcente vero 1657. (menſe ſecundoy Annos 
ali, enim qui Gen.cap.5. numerantur completos eſse, patct ex vita 
Methuſalz, quz {i ſecus eſzet,ultra diluvii initium proroganda 
efſet; incidit enim ejuſdem annus ultimus in annum mundi 
1656. Adeogq; ifte menlis - ſecundus in quo incipit, eſt anni 
mundi 1657 currentis & annivice Noachi 601 currentis. Dura- 
vit autem diluviam per annum integrum, & quod excurrity 
adeog; finitum eft poſt annum Mandi completum 1657, live 
anno mundi currente 1658. Deinde natus dicitur Arphaxad 
biennio poſt diluvium Gen.cap,11.v.10. cujus nativitatem incidifſe 
purat Heſvicns;aliiq; fere omnes Janno mundi completo 1658, 
hoc-eeft, biennio poſt diluvigm inchoatum. Quod ti biennis 
foft diluvium intelligatur de biennio poſt diluvium finicum, tam 
naſci dicendus crit Arphaxad anno mundi 1659 completo,five 
anno 1660 currente ; nempe uno anno ſerius quam vulte Helvi- 
cus. Fateor interim voces illas bienniam poſt diluvium, quan« 
quam prima fronte potius diluvii finem quam inicium ſpeta= 
re videantur, non tamen neceſſario eotrahendas eſſe; prefer. 
tim cum phraſis eadem alicer interpretanda videtur Gen.cap» 9g. 
v.25. vixit autem Noachus poft diluvium annos*350; nempe, poſt dily- 
vium inchoatum; wut patet ex collatis Gen.cap, 7.9.6.8 cap.g. 
v.28,29, Adeoq; fi de Arphaxad, biennio poſt diluvium nato,bi« 
ennium illud re&ius a diluvii initio inchoandum , quam ab 
Ipſius fine judicaverint Viri doi, ego non repugno; quan» 
quam etiam non defiar qui & alterum ſenſerint. 
: Deinde, poſt natum Arphaxad, ad Tharam uſq;, tranſie- 
De Nitivi- rynt (ut conftat ex Gen-cop. 11.) anni 220. Tharam vero 70 
tate Abra* annos natum reputatille (cum Euſebio & Scaligero) cum 
bami. genuerit Abrahamum ; quia nempe diftum eſt, Gen, cop.11. 
v. 26. Vixit Tharab 70 axnos & genuit Abrabamum, Nechorem, & 
Haranem. Atvero non inde certo concludimus Abrahamum 
(quamvis primo nominatum ) aut natu maximum fuifſe, aut 
<o anno natunm, ſed eorum ſaltem alterum tunc fuifſe natum. 
Ec quidem Haranem, licet ordine ulcimum, aJiunde colligimus 


fuifſe natu primum, utpote cajus duz filiz Milcah & Ifcah 
quam 
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quam eandem & Saram ditam eſſe colligitur ex comparatis 
Gen.cep.T1.9.39,30. cap.20.v.12. quam etiam eodery {cnſu ſo- 
rorem vocat Abraqamus quo & Lotem fratrem. Gen.c.13 v,8,& 
6.14.9.T3,T4.(ande etiam videtur Harani atq;Abrahamo licer 
eundem pacrem Tharam, non tamen eandem fuifler matrem;) 
Nachori & Abrahamo nuptz fucrint ; & quidem Sarah five 
Hca nonnifi 10 annis Abrahamo natu minor, ut patet Gex.cop. 
17,v.17,Quot autem annos natus Thara Abrabamam genue- 
rit, fic collizimus, Thara ex Ure Chaldzorum cum Abrahamo 
profeCtus Harane (ſive Charris) mortuus eft natus annos 205, 
Gen.c.11.9. 31,32, Linde mortuo Thara deceffis Abrahamus 
tunc annos natue 75, Genec. 12.9.4. Si igitur Abrahami annus 
75 coincidat cunt Tharz anno 205 (aur falcem hunc annum 
non przcefſerit,) fuic Thara faltem annorum 130quum Abra- 
hamam genuerit > adeoq; 60 annis integris ſerius quam vult 
Helvicus &c. Qui plura hac dere quarit, videre poterit, totama 
hanc quzftionem ſatis prolixe agitatam apud D. Gualterum 
i 1 Equitem Anglum, in iphus Hiſteria mundi, Anglice 
edita. 


Tum demum ſapponit Helvicus (ut & Euſebius, Sealiger, Cal» De Promiſi= 
viſius &c.) Abrabamo 75 annos nato promiſſionem fafam 9 faFe.. 


eſſe, tor enim annos natus dicitur Abrahamus qui Charris ex+ 
ceſſerit Gen.c. 2.9.4. At vero non ab Abrahami deceſſu ex 
Charanc reputanda eſt Epocha promiffionis datz, ſed altius 
omnino repetenda eft dum adhuc efſer Ure Chaldeorum,ut lj- 
quet ex Ator, cap 7-v.2.3. priaſquam Charanem omnino ad” 
venerat- Adeoque & promiſſionis recenſio Gen. cop-12.v-1,2,3.. 
fata,quamquam In ordine hiftoriz poſterior fir, quam pro- 
fetionis prius memoratZ cap. 11,9. 31. tamen ordine tewporie' 
promifſio iHa hec profeſſione praceflitzeaq ygeggacziajufth rerh 
erdine turbare non deber, cum fic tant &/ronoyte profeftionis: 
prias per prolepiin memoratz- Abrahamum vero poſtqui Ure 
Chaldzorum <xcefſerat Charane aliquamdiu commoratum 
fuifſe ſatis innui videtur in ipſa hiftoria, que recenſerur Gen. 
6.12 preſertir v-5, quanto autem tempore iſtic permanſerit, 
non exwws ibidem afhicmatur, ſed ex circumftantiis colligitur 
fuiſſe per ſpacium circiter quing; annorum fſaltem a promiſſt- 
one data in Ure Chaldzorum, ad Abrahami ex Charris de- 


ceſſumt annos clapſos' ile quingues, Quod. confirmator ex 
. cullaris 
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collatis »Gen- cap, 15,v 13.% Ad.cap.7.v.6, cum Exod. cep. 12, 
40, 41. & Gdl.cap. 3.17, Quz loca, quamvis primo. aſpety 

inter ſe pugnare videantur, cum in illis mentio fatta eſt anno- 
rum tantum 400, in his autem annorum 430: tamen, fi peni- 

tias introſpiciamus, optime conveniunt; & {mul nodam illum 
quem prz manibus habemus, de Abrahami mora in Charrig, 
feliciter ſoluntv. In illis Gen.tap.15. & AA, cap, 7. dicitur A- 
brahami-ſemen, five poſteros,peregrinos fore in alieni terra per 

annes 400: In his autem annorum preciſe 430 mentio fa&ta 

eft; Nempe Exod. 12,v.40,41. dicitur, [ſraclitas ſive filjos Iſrael, 
exacisannis4 30, codem iplo die, Apgypto exiifſe : & Gal. c.3, 
v, 17, legem, 430 annis poſt promiſlionem datam, fuitſe pro- 
mulgatam. Sed notandum eſt, annos illos 400, de Abrahami 
ſemine, five poſteris, ( non de ipſo Abrahamo,) fignanter 
di&os; adeoq; ab Ifaaco nato, ( nam de Iſmacle, ejuſy; poſte- 
ris non agitur;) cum Abrahamus annum jam centefimum com- 
pleverat, numerandos efſe: At ubi annorum 430 mentio fa- 
Ca eft, ad ipſam promilſſionem fatam, iplamq; Abrahami pro. 
fc&ionem primam reſpiciendum eft, ( uti ex locis iplis patet; ) 
quz propterea annis 3o przceſlit nativitatem Ifaaci, adeoq; A- 
brahami anno70 completo fafta eft, 5 annispriuſquam Cha- 
rane exceſlit. Adeaq; & hic emendandus eric calculus Helvici, 
&c. abjeAione annorum 5+ vel faltem annorum 4, propter 
annos tantum 74 come 


Anni * pletos ab ipſo H-lvico 
Ad Dilavium. 1656 numeratos. Alia figua 
Ad Arphaxad. 2+1 fint animadrertenda, 
Ad Tharam. 220 intata przcereo; cim 
AdAbrahamum. 70+t60 non fitmihianimus o- 
Ad Promiflionem. 74— 4 mnesChronologiz dif- 
AdExitum, 430 ficultates excutere.Suf« 
Ad Templum, 480 ficit ſpecimen aliquod 
Ad Chriftum. 1015 exercith gratia exhibu- 
Ad Aram vulgarem 2 iſe , paucas has emen- 
Ad annumprzeſentem 1655 - dationes innuEdo; jux- 


5604F 6i—=4 £4 quas (1 corrigatur 
T5661 calculus Helvici, an» 
num przſentem , an- 
num ab Orbe Condito 5661, exhibebit, Yel ſaltem, ( fi 0- 
mittcatur 
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mittator adjeCtitius ille ad Arphaxadi natales annus) annum 
660. | 

: Prinſquam autem rem banc dimittam , prout annum wun- 

di addendo inveſtigavi, Jlibet etiam-tempus, quo Ilicaclitx #- 

gypto permanſerint, fubducendo 'inquirere. 

Przmiccendum autem, verba illa Exod. cap. 12» ver. 40. 
yIN) Vu DUTY EA MV! WR RI 122 WD! 
LU TWO Etincolatus 4fracliterum ( live ,. fil rum 1jrael,) qui 
commorati ſunt in ZEgypto , fuit quadringentorum & iriginta annorum: 
&c. caute interpretanda eſſe. Non enim id volunt, quod 1If- 
raclis poſteri per totos 430 annos in Apgypto permanſerint: 
ſed quod Familia ifta, (ex Abrahamo nempe ejuſq; pofteris 
conftans, quam Deus ex aliis omnibus ſibi ſpeciali modo ſele- 
gerat;) quz nunc paſlim Iſraelitarum, five filiorum Iſrael, nomi- 
ne celebratur,Cquzq; jam aliquandia in AZgypto fuerant in» 
quilini, & duram ſervierant ſervitutem; ) ex quo primum pa« 
criam ſuam Dei juſſu reliquerunt, inquilini erant C in alicna 
terra )per annOs 430-ExatFis artem annis illis 430,eedem ipſe die 
egreſſi ſunt, &c. 

Cum igitur conftet, totam eorum peregrinationew, (ab A- 
brahami prima profefione ex Ure Chaldzorum, ad Iſracli= 
tarum exitum ex F'pypto computandam, } fuiſſe annorum 
430. Quzrendum reſftat quot ex illis annis ante Jacvbi- de- 
ſcenſum in Agyptum tranſfierant; utconſtec quantam mo- 
ram ipſius familia in Fgypto fecerint, | 

Dicimus igitur,A promiſſione data ad natum Ifaacum elape 
ſos elſe annos 3o, (uti ex jam dis patet:) Iſaacus autem an- 
nos 40 natus duxit Rebeccam; ex qua poſt annos adhuc 
alios 20, ſuſcepit Jacobum, uti patet Gen.'cap. 25. v.2 0,26. 

Jacobus autem natus annos 130 cum familia ſua in 
430 Agyptum deſcendit, ut patet Gen. cap. 47.9.9, Qui- 
—=— bus omnibus ex annis 430 ſubduQtis refidui ſunt anni 


2 210quibus in Xgypto commorati ſunt. Neq; tamen D* dure 


Be: quamdiu vel Joſephus ipſe vixit (nempe per anno 31:0. 
—” adhuc71)aut etiam iplius o/yyeove: quiiplum nove- 


= rant, (quibus fortaſſe anni adhuc circiter zo conce- 
2I0 dendj,) proſpere vjxerunt ; uti patet Exod. cap.1.v.6, 

7, 8. adeoq; ſuperſunt anni circitcr 110 intre quos 
duram 


toto hoc termpore in ſervitutem redaGti ſunt 5 ſed ſervitutis ir« 
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duram illam ſervitutem perpeſſi ſunt : num autem per totum 
hoc annorum 110 ſpaciam male habiti fint non certum- eſt, 
(quia de przciſo initjo iſtius malz traQationis non conſtat)at 
per corum lenge majorem partem durafle perpeſliones li. 
quido conſtat: Nam Moſes annos 80 compleverat quandg 
coram Pharaone-comparuiteorum dimiſſionem poſtulans, ut 
dium eſt Exod.cap.7«ver.7. qui tammen ipſc natus eſt poft inceps 
tam illam ſervitutem,8&.quide flagrante perſecutione,ut liquet 
Exod.2. Non igitur-ſtatim ab ipſo initio ſervitutis, nam multa 
prius tentata ſunt priuſquam eo deventum eſt. Nempe primo 
dari ſervitute conati ſunt Agyprii 1ſraclicaram animos do» 
mare, experturi num hac ratione corum forte namerus minui 
poſſit, ur liquet Exod. 1-v. 16,&c, Cam vero hoc neutiquam ex 
animo ſucceſlit, quin adhuc etiam aufis oneribus eo magis 
mulciplicati fint: Obfterricibus clam at (videtur) in mandatis 
datum eft ut filios eoram in ipſo partu ficangularent, filiabug 
interim ſalvis : adeoq; ſecreta fraude, parentibus interim iptis 
vix advertentibus, & nihil forſan mali ſ{uſpicantibus, filios 
etiam ab ipſo partu eriperent. Hoc autem ipfis obftetricibus 
clanculum in mandatis datum, & quidem clam perpetrandum 
eſſe, ideo praſertim ſuſpicor (licetillad totidetn verbis non. 
alfiemente) quoniam fi aperte vellent,& palam profeſſ, infan- 
ticidium illud aggredi , potaifſer alii> quibuſvis rex illud in 
mandatis dedifſe non minus quam obftetricibus, & forte me- 
lius cam mulieri tale quid aggredienti facile pofſic vel yiribus 
refiſti; quid quod & ea quam poſtea in ipſarum deferifionem 
obtendunt excuſatio, nullius efſet momenti ; five enim priuf- 

quam ſive poftquam ipſz venetint naſceretar infans,quid hoc 
impedire poſfer,ne,{i iHud palarh profiteri vellent,ipſum ſtran-- 
gulent ; aur,fi vi fuctint impedite ne illad factunt, hanc ipſam 

vim potius cauſatz eſfſent cur regis mandato minus fuifſencob- 

ſequentes. Videtur igitur infanticidium illud, quod palam 

profiteri puderet, obſtetricumcare comiſſarn effe, ut que clan- 

colum nec obſervatz 'nec quidem faſpe&tz ilad- fecreto 

poſſent in ipſo partu afſequi. IIIz vero infiumanum i1!ud faci. 

nus dcteſtatz, cum non auſe efſetit regis mandato palam con- 

traire, aut diſertis verbis renunciare, tainen rem difſimulan- 

damyputarunt, qttod & fecerunt, infantes etiam maſculgs in 
vivis conſervantes. Gaulatz interim (fortaſſis) fe ſatis fide- 
lirer 


"Gas 
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liter quantum in ipfis erat negotium illud curafſe, & quidem 


infantiam non paucos reapſe mortnos efſe (vix enim 
credibile eſt', etiam Hebrzorom fzminas nunquam 


lo fecifſe obortom, aut infantes nunquam in partu periifſe;) 
ae quod ſuz deberj curz credi poſit; verum quod illud non ſem- 
Js per fiat iplis non danda effe virio,cum Hxbrez mulieres vegete 
t fint,& quidem ipſis &gypriis multo vegetiores (quod & ipſum 
a non eſt improbabile, ſed certum potius putandum ; cam Par» 


© tim dura carum ſervitus ctiam huc facere poſlit, -nemo enim 
In neſcic laboratrices mulieres mollibus & delicatulis vegetiores 
at efſe, & quidE in ipſo partu minus non raro vel difficulcstis vel 
X periculi ſubire; parcim etia divinz benediRioni inſigni id debe- 
Is atar,) adeoquide ut obſtetricis-ope vix indigeant, & non raro 
L antequam ipſa advocari poſlit peperiflent, unde deeffet opor- 
8 tunitas etiam maxime volentibus illud quod a rege in manda- 
8 tis acceperant-exſcquendi. Atque hanc poſteriore accuſationis 
$ etii parte eas obtendiſſe, ſatis conſtat,cum jillud diſertis verbis 

affirmetur,& quidem vix dubicandum eft quin & reliquam ob- 
n tenderint. Quam quidem excuſationem, quamvis non ſola 
'Y cauſa fuerit(uti liquet ex elogio quod ipfi largitur Deus) non 
Þ- tamen plane fictam arbitror, aut eas hac in re, quantum ego 
video, mendacii reas ; quod tamen non pancos video, quaſi in 
cofeſlo efſer, non plane quid approbantes,ſed ſalts temperare 
fatagentes,Cum vero neq; hoc ſecundil confilia ſueceſſum que 
voluic obtinucric,quin Rebreorii numerus adhuc creverir,tam 
tand& renon diatius difl;mulata,quod prias clandeſtins fraude 
& perfidia rex aggreſſus erat,palam atq; ex profeſſodenunciat, 
publico edifto toti populo imperans ut Hebrzorum infantes 
maſculi mergantur flumine, ſolis femellis ſalvis, quantum au- 
tem temporis inſumpſerit, duobus illis prioribus experimentis, 
(quz certe aliquot annorum moram poſtulabant priuſquam 
conftare poſſet quem efſent exitum habicura, non conſftat. At 
certe tertium illud facinus jam erat ſuſceptum, & (ati videtur) 
aliquandiu obtinuerat (licet quamdiu non conftat)priuſquam 
natus eſt Moſes. Unde certiieft non primo ftatim initio duri- 
oris iſtius ſervitutis, ſed poſt annos potius aliquemmulros na- 
] tus dicendus ef. Et propterea probabili ſatis conjefur 5 -:dj= 
care poſſumus per centi plus minus annos rigida ilizm duriſfe 
ſervitutew; altem vix pauciores quam 90 aut plures quam1 10. 


2 Quam- 


_ 


8 ww Ki ww a os [£ C(3Þ_Q05T0> ow _J0610_ ad 


Numer us 
deſcendenti- 
an 1n 

LE, yprum. 


126 De Allitionis & SubJuttionis Exercitios CAP, 19] 

Quamvis autem,uti ditum cft,durioris iftius fervicutis dura. 
tio non ita accurate determinari polit attamen (at ſuperiag 
oftenſam eft,) cata Iſraelicaram in Egyprto mora,ex quo Ja- 
cobus cum ipfius familia in Egyprum deſcendit, ſatis conſtae; 
nempe annorum 210. In hocautem 210- annorum ſpacio 
(quod micum eft ditua) 70 perſonz tam ftapendo augmentg 
incamimm-nſam nymeram creverunt ut omnem fere exſpe- 
&arionem ſuperet. Septuaginte perſone, inquam. Tantusenim 
erat totus Iſcaelitarum numerus cam Jacobas in. Agyptum 
deſcendir, computatis interim tam ipſo Jacobo, quamJolepho 
cjuſque liberis qui jam in Zgypto prius erant : prour vicitim 
nominantur Geg.ca.46. Nempe ex liberis Lez recenſentur 
nominatim 34, quorum. cum duo (Er & Onan) jam antea 
mortai fuerint, (ur dictumeſt v-12.) reliqui 33-cum ipſo Ja» 
cobo, ſuar 33, quem numeram habemus v.15« Tum ex liberig 
Zilphz recenſencur nominatim 16. (ut v.19.) Ex: liberis Ra- 
chelis, inter quos Toſephas ejuſq; duo filii, numerantur 14 (ut 
v.22.) Exlibecis deniq; Bilhz,7;(at v.25.) Adeoq; totus om« 
njum numeras,puta Jacobus ejnſq; poſteri ex eo nati quotquot 
tunc in vivis erant, ſuat (33t 16% 14 +7 =) 70, ut diftum 
eſt v. 27.atq; iterum Exod.c.1.v.5, Deut, cap.10.v.22. Non 
igaoro quidem LXX Interpretes in locis illis habere #&Sow- 
xorTe mwTs,led manifeſta,ut videtur,errore. Quem tamen lzps, 
ſam ſequutus eſt Stephanus in ipfius oratione ad populum 
utiillam habemas A&..7.v.15-Cum-enim res effec levioris mo- 
menti, ipſiq; tunc temporis incubueric ſumma brevicate uti,ſa- 
tjus iph videbacur in ce hiſtorica, (obiter tantum attingenda, ) 
Juxca receptam apud eos-verfionem (qaz paſſim obtinuit_) ean-= 
dem repetere,quam ad importani emendationem (que ad rem 
przlente vix quicqui conferret)in illis tewporis anguſtiis citra 
necellicatem divertere: Lucz vero,qui hanc ipſfius oration, five 
porias ipius ſummam. recenſer neutiquam incubuit narratio- 
nem illam (fqgid inibi erratum eflet) emendare, fed ſatis ſuas 
egifſe partes cenſendus eſt i orationenmrillam prout habebarue 
fidelicer recenſuerit, Neq; enim. exſpetandum-eft; nt, quo» 
tieſcunq; ia.N. T. texcus aliquis ex V. T. citatur, {juxta cam 
quz tuac obtinait;verfionem,) ſinguli verfionis apices, re quz 
prz manibas erat omilla, critice diſcutiantur.Satis eſt, fi quem 
Citant textus , quatenus ad preſcns negotium applicatur, cum 
| authentico 
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anthentico textu Hebraico quoad ſenſum eonveniat; quan* 
quam fortaſſis in nonnullis apicibus non tam accurate - ſuas 
partes egifſent qui citantur.interpretes. Qua de re videantur, 
6 libet comment atores in Jocum, 

In quam immenſam autem 70 illz perſonz multitudinem 
eruperint intra 2to annorum ſpacium, ſatis liquet ex ea quam 
habemus populi lſraclitici recenfione, quando Xgypto exic- 
runt. Nam Numeror. cap. 1. v.46. Iraclitis rributim com- 
puratis, reperti ſunt 60355 0 viriadulti, ad bellandum ideo= 
nei, qui annum Z#tatis vicehmum compleverant; przter decre- 
pitos ſcenes, mulieres item, & infantes (ive etiam adoleſcentes, 
( quippe qui annum viceiimum nondum compleverant, } tota 
interim tribu Levi non numerata. Si vero numerus juniorum, 
quinondum 20 annos nati, fimul cum ſenibus ad bellandum 
ineptis, bellatorum numerum zquaſſe puremus ( quod non 
iniquum eſt poſtulatum, cum ejuſmodi ni fallor , proportio in 
aliis etiam gentibas ſoleat occurrere; vix enim folet adulto=- 
rum numerus, numerum fimul puerorum , adoleſcentium , $ 
ſenum, {uperare,) atq; horum numerus reliquis adjiciatur; re- 
perietur numerus 1207100. His inſaper fi adjiciatur totius nu= 
meri pars decima , pro tribu Levi, ( quz in priori catalogo 
recenſita non eft,) exfurgit omnium maſculorum numerns 
1327810 circiter. Deniq; fi fxminas judicemus maribus non 

. fyifle pauciores, ( quz forte & multo plures eſſe poſſent, 
partim quod viri fingali non raro plures habuerint uxores, par- 
tim etiam quod eorum miranda multiplicatio & incrementum 

id ipfum ſaadear, preſertim cam certum fit 


603550 ex infantibus maſculis non paucos flumine 
_603550 fuifſe ſubmerſos, Jearamq; numerus numero 
1207100 marium adjungatur, emerget numerus om= 

1207 10 nium 2655620, Nempe bis milena millia, 
1327810 ſexcentaguinquaginta & quinque millia, cum ſex- 
1327810 centis & viginti; ſeu potius juxta ſtilum vete= 
2655620 Tom Romanorum, ( qui centenea millia ſo- 


Jebant numerare, ) vicies & ſexies centena 
millia, quinquaginta inſuper & qainque millia, 
cum ſexcentis adhuc & viginti, Cumq; hi cmnes {int fimul ſuper- 
ftires;f1 illis ulterius annumerentur omnes qui interea temporis 
demortui fuerint, numerus in immenſum effect ampliandus; 


\ Q 3. Hos 
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Hos autem omnes ex70( uti diftum eſt ) perſonis intra 219 
( anc ad fummum 211 ) annorum ſpacium deſcendifle, tam in- 
credibile prope, & ſtapendum plane eſt incrementum, ut nulla 
iſtius vel probabilis caufa afſignari poſlit, przter infignem illam 
benediftionem Abrahamo divinicus promiflam, Gen. cap, 15, 
Ve 5. Intuere verſus calum, & numera ſtellas ejus, ſi poſſis eas numera- 
re; nempe fic, inquit, erit ſemen tum. Quod & miritice ad imple, 
tam eft: Quicquid enim fit de arenulis ad maris lictora poſitis, 
certe numeram ftellarum, quas Abrahamus in firmamento {j- 
mul intueri poſſer, longe ſuperat ipfius poſtererum multicudo. 
Cum enim numerus ſtellarum, quas facile notare poteſt oculug 
intaentis, nltra unum mille non multum -excedat, ( numerari 
fiquidem ſolent 1023, in tabulis Aſtronomicis, ) quarum etia« 
am non nifi pars media, uno fcilicer hemiſphzrio contents, fi- 
mul intuendz patent; unjus oo poſteri ( Iſmaclis interim 
& Eſavi poſteris, utur numerolis, ne quidem- nominatis,nec qui 
a Ketura deſcenderunt, ) qui uno aeq; eodem hoc rempore vix- 
erunt ( omiſlis interim iis qui vel antea facrant demortui , vel 
etiam per omnia deinceps fſecula naſcituri) numercum illum 
plus quam bis millies ſaperavir. | 
Non diflimulandum interim cf, hanc ſupputationem ſupra 
- memoratam, non immediate poſt exitum ex Xgypto fatam 
Faifle, ſed poſt Integrum annum, incunte ſcilicet anno ſecundo, 
( dice primo menfis fecundi} uti conftat Nam, cap. 1. v. 1. Ve- 
rum hocnon adeo magni momenti effe judico, cum eerum nu- 
merum eo anno non admodum auftum fuifſe cenſendum erit ; 
partim propter infignem illam cladem quam interim paſfi 
ſant, (Exod.cap. 32.v.28, & 35.) ob vitulum aureum ; partim 
etiam quodenndem circiter numerum habemus Exod, c. 12, 
y.37. licet non accarate ſupputatum; dicicur enim . ibidem 
Zgyprto eadem noe exiifle, ex Ifraelitis, virowadultos circi- 
ter 600000; numerantur autem (ut diximus) anno ſequenti 
preciſe, 603550. : 
Arq; hzc quidem obiter dixifſe ſufficiat, quo anſam arripe- 
rem -—p—_ atq; ; SubduRionis praxin in exercitium re- 
VOcandl. ; 


CAP: 
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De Multiplicatione. 


| Demulliplicatione, Quid fit. uid , mnltiplicandw, muliplicator, 
Fattus. Buid multiplum , Pars, Partes , Aliquota pars, Ali= 
quanta pars, Multiplicatio ſenſu ftrifo , & ſenſu laxo ſumpra. 
Nonſemper numerum euget.. Multiplicatis efl multiplex ad- 
ditio. Multiplicandus aut Multiplicator , ntervis ex' FaQtori- 
but dici poteſts Multiplicationis praxis : in numeris fimplici» 
bus; in nnmeris compoſitic; in partibus decimalibus, De In- 
dice numer; Fadi. 


JOR abſolutam. in Prioribus Namerorow Additionem 8& 
SubduRionem, eorundem Maliiplicationem tradendam ag- 
edior, | 
Eft autem Multiplicare , Namerum invenire, qui numerum da- 
tam toties contineat quoties requiritur; Sive Numerum invenire que da- 
tam rationem ( ſive propertienem) habeat ad numerum datum. Puta, fi 
quzratur numerus qui fit numeri cujuſvis[dati dupins , triplus, 
quadruplus, decuplus, vigecuplns, cemuplus, millerupins, aut quavis a- 
Jia ratione feu proportione datum numerum ſaperet: vel. 
(quod perinde c&) qui numerum datum bis, ter , quater, decies, 
vicies, centies, Millies, aut quotieſcung; contineat : Multiplica- 
tio docet quzfitum nameruminvenire. Vel ctiaw ( fi ulcerivs 
libeat quam ad folor numeros multiplicatienis vocem-exten- - 
dere) multiplicare eſt; datam quaniitatem in data ratione aupere , five. 
Buantitatem deſcribere, que datem toties contineat , quoties requiritur: - 
aur etjam univerſalius Date alicai quantitati aliam in data ration 
exhibere. 
Numerusdatus ille; cui in data proportione quzritar alias, 
( paca cujus duplus, triphus, quadruplus, &c. quzritur, ) dick * * 
tur Maltiplicandus, TowaTaariatouer ©, | _ 
Numerus ille qui datam proporcionem exprimit, ( puta qui 
dicic quotuplus futurus fit quzlitus numeri dati, five quoties, 
aur quot vicibus illum continere debeat,)} TowanaatidCuy dici- 
tur, hoc eſt Multiplicans five Maltiplicator. 
Numerus deniq; quztitus dicitur yiwiypsv@f, numerus Fatfns, 
ſive multiplicatione Produdus. 


Mulcjpiicationis autcm Sigrum, live Nota, five CharaFer , hoc tionis ſigns 


clto 


Multiplicatio - 
quid 2 


Multiplican= 
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eſto x. Nempeut 10t 2 Additionem innuit , five numeruy 
denarium binario autum; & 40 2 Ablationem, five Subdy. 
&jonem, nempe numerum denarium binario mulfatum , five 
diminucum; fic 10x 2 fignificet numeram denarium binarig 
malciplicacii.five bis pofichs. Siicaq; queratur numerus qui ny 
mer denarifi bis in ſe continear, hoc eſt, qui fie denarii duply, 
ſeu quidupli proportionedenarium fuperet: numerus'Denariuy 
dicetur Mutiplicandxs; nuamerus Binaries (qui datam proportio. 
nem exprimit) dicetur Multiplicator ; numerus deniq; quz{ituy 
( para vicenarias) qui numerum denarium bijs continet , F4 
Fas dicetur, ſeu Produdfus. Hoc eft , fifit 10*x2 = 20, erit 10 
Multiplicandus, 2 Multiplicator, & 20 FaQtus, ſeu Produftus, 
His appellationibur incelleftis, non'' crit difficile aliorum 
 quas afferunt Mulciplicationis definitiones intelligere ; quale 
ine hz quz ſequuntur. | | 
Multiplicare, eft numer@n invenire, qui toties contineat Multipli« 
candum, quoties Maltiplicans continet Unitatem. 
Item; Multiplicare, eft numeram invenire qui eadem fit ratione ad 
Multiplicendum qua Multiplicans ad Unitatem. 
Has autem definitiones, allaſq; ejuſmodi, licet non ut falſas 
rejiciam, cum revera rem prout eſt exprimant; vix tamen uſq; 
: adeo accommodas autumo. Cum enim Definicio fit definiti 
explicatio,  debet ea per notijora precedere. Quid autem fit 
' - numerus Multiplicandus, Multiplicans, 8 Maltiplicatione fa&us , non 
. minas eft ignotum quam quid fit ipſum Multif licare, - Qua eti- 
am de cauſa.non admittendam cenſui (in definitione noftra 
poſteriori) ipſam rationis five proportionis vocem , nili-& ipſam 
fimul explicuifſem; utpote quam nondum in przcedentibus ex 
profeſlo expoſueram. | 
Fareor interim ipſum Euclidem multiplicationem fic expli- 
cuifſe.15 d 7. *Ae:$p0s; derywuly wonanridCey nierer,0ray Bow cio 
& eur words , moxuTaaus. CwTrevy 6 morrannariet us, 1 
wirnmrel ms, Nunerus numerum multiplicare dieitur, quands quot ſunt in 
 ipſo unitates, toties componitur ( numeras )) qui multiplicatur , atg, 
(ita) faus aliquis emergit. Verum hic ( fi rite attendatur Eu- 
clidis ſcopus) non tam Multiplicationem definit, aut docert quid 
fir Maltiplicare; ſedexponic quid fibi velit apud illum phra« 
{is iHla cum dicicar numerus numerum multiplicare ( cajus quidem 
voces liagulz ſupponuntur prius faille cognitz;)- arq; hoc 
quidem 
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quidem poſiquam expoſuiſſer quid fit ratio; & ſpeciatim quid fic 
rohaeahdany ſeu multiplam, adeoq; & quid fgniticer avnaanace 
o1dCe4y norum efler, 

Ac meumeſt, non tam aliorum definitiones reprehendere, 
quam res ipſas explicare: adeoq; miki fufficic fi velex eorum 
yel ex meis verbis res eadem quam & ego & illi yolunt perci- 
piatur: neq; enim mihi lubitum eft de verbis litem mevere,ubi 
de re convenit, licet interim & verborum delettum adhiben+ 


dum eſſe non diffiteor. 


Notandum autem eft,ubi in explicatione definitionis nofte# Multiplicatis 
dium eſt , quod numerus multiplicatione queſitus, hive etiam g,;5e ſunp- 
inventus, ( Faus nempe ) numerum datum {quem Multipls- 4, 1,,mods 


feret : non hoc temere diftum eft: Quoniam in primaria vyocis 
notione illud tantum intelligitur. Atq; hoc quidem ipſa voce 
ſatis innuitur, nam Multiplicare five weaxeaaeoidGe , eft nume- 
rum dati multiplum ſeu aoaneaaacioe invenire. Quid autem fit 
e0aenidotoy feu multiplum, ut & e contra,quid fit wiezs five pars, 
( ſeu, ut vulgodicimus, aliquota pars,) detinit Euclides 1 & 2 
dd5. Mie@& & wid@ wider, nf favor mh peitor ©, Imey 19 
T5785 7 poitey, Thehnamadaiey 5 79 peter R adowy Gr, Fraps 
16T4u87PGIT at a8 7% Hhdoroy@-, Pars eſt magnitudo magnitudinis, 
minor majoris , quando minor metiter majorem: Multiplex autem ef 
major minoris quando minor metitar mejorem. uti Commandinus & 
Clavius expomint, Vel (aliquants forſan explicatius, neq; mi- 
nos x7! 73 fyzy, ) Magnitude minor Magnitudinis ma)eris Pars 
eft C aliquota ) quando majorem metitar, ( menſarat, ſeu potius 
permetitur, permenſurat , nempe quando aliquoties ſumpra 
majori fiet accurate #qualis:) Major autem minoris Multiplex eff 
quando a minori ( fic ) menſuratur, ( Quod autem de Magnitudi- 
nibus hic dicitur, id ipſum tetidem verbis de Numeris habe=- 
tur, 3 & 5 dd9.Et quidem de quantitate qualiber perinde in- 
telligi deber.) Nempe Partis vox non de qualibet totius parti- 
cula ſeu membro dicitur, C uti cum ax. 9, dicitur Toetwn eſſe 

mMajks ſna parte,) ſed definiti five determinata fignificatione re- 

ſtringicur ad ejuſmodi partem, quz nunc dici ſolet aliquots pars 


- | cendam diximus, ) bis, ter, Oc. contineat , vel in data ratione ſus intelligenda. 


uid fit Pars 
& Muilti= 
tlams 


(pura pars tertia, pars quarts, pars centeſima, &c.) quz nempe ali- . 


quoties ſumpta toti fiet #qualis : fi autem non poterit ita ali- 


| Quoties repetita toti fieri qualis ſed ſemper vel major, vel 


minor, non jpſius wg&-, ſcu pars (aliquota Jdicetur, _ 
| R oc 


Maltiplica- 
tio laxiori 
ſenſu accepta» 
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Choc ſenſu,) fed potius partes wiev, uti dicitur 4 d 7, wien $ 
% 74 14) 22744781 (qui tamen detinitionem de magnitudinibus 
non interpoſuic l{ib.5. quoniam hoc de illis univerſaliter enun- 
ciaci non poſſet ; fieri enim poteſt ut magnitudo minor ma- 
Joris neg; pars lit, neq; partes, quoties nempe toti eſt incom- 
menſurabilis: quod cum de numeris, proprie difis,nimirum 
integris,de quibas ſolis hic agitEuclides,contingere non poſit, 
ut qui fint omnes comenſarabiles,cum faltem-anitas cas om- 
nes mertiatur,neceſle cft ut namerus minor fit majoris vel pars, 
vel partes, hoc eſt partis aliquotz aliquoties repetitze aggrega- 
tum. ) Sic verbi gratia, 2 eft numeri 6 aliquata pars (puta tri» 
ens, {ive pars tertia,) quia2+2 +2 = 6, hoc eft numerus 2 
ter repetitus Zquatur numero 6 ; ſed numerus idem 2 nume- 
ri 5 pars(aliquota )non eſt,quia fi bis (aut rarius) ponatur eft 
minor quam 5,fi autem ter(aut ſxpius)major erit quam 5 nam 
2 }2 —4 minor quams;. 2+2 42 —6 major quam 5; 
adeoq; numerus 2 numerl 5 nonpars (aliquota) dicetur, ſed 
partes,puta + ſea due guinte 3 vel etiam, utijam loqui ſdemus 
«liquante pars dici poteft,ſed non aliquota pars. Et fimilicer de 
Maultiplici five multiplo jadicandumerit. Cum enim pars & mul- 
tiplum fint relata , ex uno cognito cognoſcetur reliquum : eſt 
enim Pars , multipli pars ; & Maultiplum,eft partis multiplum; 
quod propterea partem aliquoties przciſe continere debet,pu-= 


ta bis, ter, quater, aut ſzpius, 


Quoties igitur multiplicatio per unitatem,aut numeros fra- 
Qos,aur etiam ſurdos,pura per I, J,5,v3.&c. occurrit:Mitiplie 
cationis vox latiori ſenſu intelligenda erit , & xeraxgnou;' ne- 
q; alio fenſu illud dici poteſt quam quo 71, aut etiam_Z, 4, - 


x3, &c. numeri aut multicudines dici poſſunt. 


uienim quanticatem quamlibet per nunum rultiplicac, 
hoc eſt, ſemel (przcife) ponic ; non propric maltiplicare di- 
cendus ct, ſeu multoties ponere, ſed eandem ſunpliciter quan» 
titatem retinet; neg; quod hac mulciplicarione prodacitureſt 
proprie expoſicz quanticatis Multiplum , ſed potius ea ipſa; 
( nifi & AZquale; eo ſenſu Mulciplum effe dicatur, quo Unum 
ſupra contendimus eſſe Numerum; quod (i dicatur, ego non 
repugno.) Atq; hinc eft quod diciſolet, Unitatem neg, multipli- 
care neg, dividere; quia nempe five multiplicemus five dividamus 
per unum, quanticas ea maltiplicatione aut divifione non mn- 
tatur, ſed cadem quz prius mancc : non minus quam in Addi- 


tion? 
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tione aut SubduCtione, ciphra ſeu 0, nihbil mutat. Nam ue 
2to0=—=2,&2— 0=2, lic2x1—2, & +— 2, Eſtq; po- 
ejus multiplicationis aut divifionis negatio , quam mulriplica» 
tio aut diviſio. : 

Quiautem, per,;,z»3» %c. multiplicare ſupponitur,non 

tam revera mulciplicare dicendus eft quam dividere( ut dein- ' 
ceps melius patebir,ubi Divifionis naturam expoſuerimus, )nam 
ficur qui maltiplicat per 2, 3, 4, &c. datz quantitatis quzrit 
duplum, tripluw, quadruplum, &c. five expoſitam quantita- 
tam bis, ter, quater, &c. ponit: ſic qui per, +,+, 2, &c. mul- 
tiplicat, non nifi datz ſemiſſem, trientem , quadrantem, 
&c. quzrit; -neq; Ipſam quanticatem , nedum ipſius mul- 
tiplum, ſed ipfius ſaltem ſemiſſem , trientem, quadrantem, 
&c. hoc eft revera dividere per 2,3,4, &c. Adeoq; ut qui quan= 
titarem negativam ſupponitur Addere, ( puta qui numero 4 
adjungit— 2 ,) reapſe Tollit; ( minuit enim, non auget; eſt 
enim 4 — 2, minus quam 4; & tantundem eft atq; tollere 2: ) 
ica qui per + ( aut aliam quamliber aliquotam partem) ſuppo- 
nitur Multiplicare, reapſe Dividit; tantundem enim «ft atq; 
per 2 dividere. Ut enim Addicioni SabduQiio, fic Multiplica» 
tioni Diviſio eft contraria. 

Tandem; quiper 5, , &c, multiplicare ſupponitur, par- 
tim multiplicac partim dividit ; nempe multiplicat per 2,3,&c. 
(numerarores,) & per 5, 4, &c, (denominatores) dividit: Si- 
cut qui addere ſupponitur 4 — 2, partim addit, partim au- 
fert; nempe addir 4 & auferc 2. Ut & qui multiplicare ſup- 
ponitur per / 3,duo facit, nempe myltiplicat per 3,& radicem 
quadraticam educit- Verum hzc omnia re&ius percipientur 
ubi de numeris FraCtis, & Surdis deinceps diftum faecrit : at in- 
terim hzc expedir ſubinnuiffe, ut intelligatur quid per Myltipli- 
cationem tritiſſimo ſenſu ſumpram, & quid ſenſu laxiori incel- 
ligi debeat. Ut autem Multiplicationis nomen,fic & Definitio 
noſtra utriq; ut opus eft accommodari poteft. 

Et propterea Multiplicatiore , laxione ſenſu ſampta, non 
ſemper augetur numerus,aut maltiplum producitur,( quan- 


Non ſemper 


quam ilJud vi vocisperhiberi.videatur, impoſito nempe no- **5*! nume« 


wine *a famoſiori fignificato.) Cum enim, in multiplicatio- 
ne, ſupponizur numerus Multiplicandus toties poni,quoties 


innuit Multiplicator ; five (quod cantundem valet) nume- 
E KI - ras 
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rus multiplicatione Faftus toties contineat Multiplicandum 
quoties Multiplicator continet Unitatem : Prout Mulripli. 
caror major {it aut minor quam [Iniras, ant etiam ipſi zqua- 
lis; ita numerusProduftus five faftus major eſt aut minor 
quam multiplicandus, aur ipfi zqualis. Nam qui quantita- 
tem przciſe ſemel ponit (hoc eft, multiplicat per 1,) eandem 
neq; auget neq; minuit z qui autem pluſquam ſemel ponit 
(abi nempe mulciplicator eft major quam 1,) ille auget; qui 
autem minus quam femel ponit (five qui-multiplicat per 
| quid minus quam 1 )ille fic multiplicando minuit, 
Multiplicatio Patet autem, ex jam craditis , Maltiplicationem ( falcem 
eſt multiplex ficiſte ſumptam)vix aliud elſe quam multiplicem additionem, 
Adlitis, fiveadditionis compendium. Idem enim eſt criplicare aut per 
3 maltiplicare, atq; quantiratem ter apponere ; adeoq; Fa- 
Qtum iſtius maltiplicationis tantundem erir, atq; hujus additi- 
onis Aggregatum ; & ſimiliter in aliis. Puca 2x:2=—=2 + 2, 
2X3=24Þ+ 243. 284=2+2+Þ2+2, &c, ut parter. 
Ubi etiam obiternotetur, numerum binarium five ſui adje- 
Gone, five in ſcipſum multiplicatione,tantundem augere ; 
nempez2Þ2=—=2«2: quodin folo numero binario con- 
tingic. 
Multiplican- Porro,in numerorum multiplicatione,oci ex ditis item pa- 
ds aut Mul> tet, duos nameros notos efſe,five datos,coftat,nempe multiplican« 
tiplicator , «- dum & multiplicantem C{ive multiplicatorem ;) certium queſitum 
tervis exFa- efle,quem FaGum live Produum diximus. Sciendum tamen eſt, 
Foribns dici perinde omnina efle five hanc five illum ex datis multiplican- 
pote7s dum aut multiplicantem dicamus; idem enim omnino pro- 
dibir Fattus, utervis datorum dicatur mulciplicandus, Tan- 
tundem enim eft five velimus Quatuor Ter ponenda,five Trie 
Quater , verobiq; enim exſurgunt Duodecim. Hoc eft 
4*x3== 3x4. Echimilicer in aliis. Quod quidem totidem 
punts, eo quem hic videas ordine politis, | 
ſatis demonſtcari poterit : five enim ſerie- 
bus tranſvertis numeremus ter quatuor, ii- 
ve {eriebus ereftis quater tria, idem tamen 
erit atrovis modo pyn&orum omnium + * * * 
namerus, ut patet, Atq; hoc ipſum Eu- 
clides oltendit 16 & 7. *Bev Ws dgi9yps? FoAALTMATIACOyTES 
$AAJAvSg #01G@m1 TINGS, GI HVogaeros 5 apy, Igor dAIAUs EeovTel. 
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Si duo numeri [e mutuo multiplicantes aliquos effecerint, numer fic fatty 
erunt inter ſe £quales. Hoceft,f1 numerus A multiplicet B, ut 
fiat Bx A; & vice verſa numerus B wultiplicet Aut fiat A « B; 
numeri fic fa&ti, erunc invicem zquales, nempeB = A — A « B. 
Cujus ulceriorem demonſtrationem, fi noftra non ſufficiat, vis 
deat cui libet apud Euclidem loco citato. ; 

Quum igitur Arithmeticz practicz magtftri non raro docent 
ex numeris datis, Majorem dicendum eflſe multiplicandum, 
&prezponendum eſſe ; minorem vero Multiplicagtem , & ſub- 
ſcribendum efſe : non tamen illud putandum et aut 
ſemper aut neceſfario faciendum efle, ſed prout fibi commodi- 
us putaverit calculator : quamvis enim nonnunquam expe= 
dire videatut, nulla tamen neceſſitate imperatur. 

Denique monendum inſuper eft, duos illos numeros datos, 
quos Multiplicandum & Multiplicantem diximus, non raro apud 
Arithmeticos uno nomine Fefores dici, ficut qui malti- 
plicatione producicur dicitur Fas. Item Faftores illi invi= 
cem duci five Multiplicari dicuntur . Idem enim omnino eſt nume- 
rum in numerum ducere,atq; numerum per numerum multiplicare. Ieem 
numerus multiplicatione produRus five fatus,no raro dicitur 
Retiangulum,vel Planum,vel etii numer plant; Metaphora nepe 
ex Geometricis dyuta,ubi ex dufu longitudinis in Jatitudine 
habetur planum hive area ReQanguli vel Parallelogrammi, 

Arq; hatenus multiplicationis naturam ſatis videar expo- 
ſuifſe, ſeaquiil fit Maltiplicatio : ſupereft ut iplius etiam 
Praxin oftendam, five quomodo fit multiplicandum. 

Monendum autem & hic eſt de mulciplicatione, quod de Ad- 
ditione & SubduNione ſupra monuimus; eam nempe vel in 
numeris limplicibus (unius tantum figurz) vel in numeris 
Coinpolitis (figurarum plurium) exerceri. 


Quod ad numerorum fimplicium multiplicationem attiner, Sinplicium 


ea vel ex memoria petenda et, vel ex Additionis principiis re 
petenda, uſq; dum uſus & cxercitatio eam familiarem red- 
diderint. Ita fiquis neſciar quot fint ter tria, vel ſepties ofto; 
poterit ille tres numeros ternarios, vel feptem ofonarios ſimal 
addere; &pariter in aliis. Suntenim, ut jam oftendimus 
3+3+3==3=u3, & $484848+848+3>8 —=8 x7. Ex 
ſic in czteris, 

Ne autem ejuſmodi additiones ſzxpius fint a tyronibus re- 
petendz, Tabellam quandam folent huic rei accommodatam 
3 come 


” numeoram 


compingere, unde (ingulas fimpliciam numerorum maltipli- 
cationes velurt ex promptuario perere licet,qualem hic ſubjeci. 
mus. Cujus quidem Tabelle demonſtratio quoad ſinguloy 
iſtias numeros, ex Additionis fandamentis petenda eſt, ut mo- 
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do oftendimus. 


Tahella Maltiplicationis & Diviſionis. 


C. PT I IE 
| I1213141516171819 | 
2141618 lioli2114116118 
| 3161 9112115118121] 24127 
418 112 116120124128132136 ] 
_5 1101151201251301351 40145 
j- 6 112118124130136142148 154 
7 141211258135] 42149156163 
$ 1161241321 40148156164172 
| 9 178127136145154163172 [87 | 


L A  —— ow 


In hac Tabella, numerorum invicem multiplicandorum al- 
tero in ſummirate ſeriei ere&z, altero in principio ſeriei tran(- 
verſz, reperto; Iocus ille in area tabellz qui utriq; ſerici com- 
munis eft numerum exhibet ex corum multiplicatione faftum. 
Paca fi quzratur , quis numerus faus eric ex duftu 8 in 7; 
(ſeu multiplicatione 8 per 7:) in fronte tabellz quzratur 8, 
& ad latus 7, ( vel contra, numerus hic in fronte, ille ad la- 
tus,) & in communi ſerierum concurſu habebitur 56 — 8 x 7, 
& limilicer in aliis quibaſcung; . 

Cum autem, uti ſuperius oftendimus , perinde fit utrumvis 
ex FaQoribus Multiplicandum dicamus, idem enim utrovis mo- 
do prodibic; puta 8 xy —- 7 x$ = 56. adeaq; perinde etiam 
ſir utramvis in fronte quzramus : poterit tabella ipſa in for- 
mam duplo fere minorem redigi , uti hic videtur, [Ibj duo- 
ram numerorum invicem ducendorum major ſemper in fron- 
te, minor ad latus quzrendus fit; & in utriufq; ſerici concurſu 
habebitur, uc prius, numerus faQus, 


Tabells 


De Multiplicatione. 


Tabells ContraFigr, 


1112:1314151617189109 
2141618 liolizliglislis 

319 112] 15]18]21124]27 

4 116 l26 124128132136 


1251301351401 45 
6 136142148134 


7 149 156163 
8 164172 


9 181 


Ubi autem de fimplicium nnmerorum multiplicatione con- Aywerorum 
ſat, non erit difficilis ad compoſitorum multiplicationem cgmpoſctorum 
progreſſas, ut quz ex ſimplicium multiplicatione ſzpius itera« myjjplicatios 
ti rota dependet; uti induCtione parebit, 

Sit igitur numerus 3421 duplandus, five per numerum 2 7)þ; mylti- 
multiplicandus. Numero igitur wultiplicando 3421 , ſub. p1jcator eſt 
ſcribatur Multiplicans 2 , & ( duQa lineola ): cuiliber figurz yymerys ime 
numeri muliplicandi, ſubſcribatur ipfius duplum (quia nem- pjex, 
pe multiplicator eſt 2) eedem ſempergradu cum illo cujus eſt 
duplum. Ira nempe duplam unius unitatis ſunt unitates duz; 
duplum duarum decadum ſant decades'qua- 
tor; duplum quatuor centuriarum ſunt 3421 

| centuriz o&o ; duplum trium millium ſunt 3 

millia ſex: qui quidem numeri in unam © — 
ſummam colle&i, nempe 6842 , ſunt rotins 68343 
numeri maltiplicandi 3421 duplum. Cum | 
enim omnes partes fimul zquentur totiz erunt etiam omnes 
partes bis ſumptz, #quales toti bis ſumpto; hoc eſt, duplum 
partium omnium #quabitur duplo totius. Quz quidem de- 
monftratio ( mutatis mutandis) de triplo, quadruplo, quintu- 
plo, aut quovis alio multiplo pariter valebir. 

Si vero, in hujuſmodi proceſſu numerus cujuſvis Joci ſeu 
gradus novenarium excedat,adeoq; non fit .unica figura expri- 

, mcendus; 
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mendas; ultima iſtius figura ſfuo loco ponenda eſt , ſuperior 
interim in locum proxime alcendentem protrula, cum tigure 
iftias locis deinceps numerandi. Exſempli gratia, fi numecuy 
idem 3421 per 8 mulciplicandus fit,lingu- 


Iz figure numeri multiplicandi oftuplande 3421 
ſunt; earumq; o&upla ſuis quzq; locis ſub- 

ſcribenda, & in unam deinde ſummam = 
(habirto locorum reſpe&ka ) colligenda. 16 
Nempe Unitas 1 ofaplata dat unitates 8, _ 32 


decades 2 oftaplatz dat decades 16, cen" 24 
curiz 4 oftuplacz ſunt centurix 32 8&3 297368 
millia oQuplara ſunt 24 millia. Quibus 
in unam fummam Additione colle&is, emergit totius numer 
multiplicandi oftuplum 273658 — 3421 « $. ut pater, 
Poſſunt autem illa particularia {ingulo» 
rum locerum multipla , vel totidem di- 3421 
ſtinQis lineis collocari, ut modo; vel poti- 
us in duas omnino lineas cogi ad hanc for= 3108 
mam. Daummodo enim illud utrobiq; 2» a 2 6 
curetur,ut quzlibec figura debito ſuo lJLoco 25368. 
ſeu gradu collocetur, perinde eſt five illud 
duabus five pluribus lineis fiat ; cadem ſiquidem additionis 
ſumma emerget. Es 
Verum & adhuc, ad commodias operationis compendium, 
poterir iſthzc addictionis ſumma etiam currente multiplicatio. 
nis opere colligi, ( quamvis, perſpicultatis gratia, diftinCe po» 
tius utrarnq; operationem prima vice exponendam putave- 
rim:) Nempe quoties figura quzvis in ſuperiorem locum fit 
transferenda, ea memoria retineatur, aſq; dum nota quicum 
addenda fit innoteſcat, ut utriaſq; loco earum aggregatum 
ſcribatur. Ita, in ſuperiori exſemplo, poſtquam in unicacum 
loco ponatur 8 ( nempe figurz 1 oftaplum;) ſequuntar 16 de» 
cades ( nempe duarum o&uplum)quarum 6 decadum loco ret 
poſitis, pro reliquis decem refervo 1 centuriam: deinde 4 cen- 
turiarum oftuplum ſant centuriz 33,quibus adjungenda eſt 1 
(nuper reſervata) ut fant centuriz 33; quarum 3 centuriz- 
rum ſede pofitis, pro reliquis centuriis 3o reſervo 3 millia: His 
autem 3 millibus,fi adjungantur millia 24, (nempe oftuplum 
z millium in numero mulciplicando repertorum, ) _ 
millia 


a2: DEG RT 5 PS 


= 


ipſtus duplum ( ut ſupra docetur inven- 28 


CAP. 18. De Multiplicatione. 139 


millia 27,ſuis locis ponenda.ut in exſcplo appoſito, 3 42 1 
Adeog; fatis declaratum eft quomodo in multi- 3 
plicandis etiam numeris compolitis pracedendum 27368 
eſt, fi modo multiplicator fit numerus ſimplex, 
una figura ſcribendus. 
| $i vero non modo numerus multiplicandus, ſed & Multipli- 
cator fit numerus compoſitus , duabus aut pluribus figuris 
ſcribendus ; eadem quz prius operatio toties repetenda erit 
quot ſunt Multiplicatoris hve numeri multiplicantis figurz; 
numeriq; fic inventi ( debica locorum ratiore habita ) in u- 
namſummam additione colligendi, Exſempli gracia y fi nu- 
merus idem 3421 per 28 mulciplicandus fit ; poſtquam ſub- 
ſcripſerim torius a ( modo ſuperius tradito inventum) 


. 27368; ſubſcribendum eff inſuper cjuſdem 


duplum, ſeu potius vigecuplum. Nempe 3421 


tum) 6842, fi ciphram adjetam habe» "7-558 
at ( puta 68420) fre , quod tantundem 68, 2 

valer, uno gradu afſcendendo promovea- 905788 
tur, (ita nempe ut ipfius figura ultima | 
ponatur loco decadum , penulcima loco centuriarum 8c, ) 
habebitur iſtius duplidecuplum, (quzliber nempe figura uno 
gradu promota decuplum iſtius valoris habet quem prius ob- 
tinebar,) hoc eſt, expoſiti numeri vigecuplum. Sj icaq; of, 
plum & vigecuplum ſimul addantur , habebitur viginti-oQu- 
plum. ut patet. Nempe 95788 — 3421 x28. Similicer in a- 
liis faciendum eric quotcunq; demum in multiplicatore figurz 


reperiantur. 


lea fiquis quzrat-, uot horas contineat annus integer ? 
Cum-notum fit diem quemlibet horas continere 2 4, crit nu= 
meras horarum viginti- quadruplus numeri dierum. Adeoqz 
cum Annus integer contineat dies 365, 
atq; inſuper 6 horas, fi dierum numerus 365 
365 multiplicetur per 24, habebitur nu- $6 
merus horarum quz in diebus integris u- 7460 
nius anni.continentur , 8760 = 365 x24 #30 
quibus fi addantur reliquz 6 horz, erit "47 55 
omnium numerus 365 x24 + 6 = 8760 6 
+ 6— 8766, tot igitur horz in uno an- $766 
no integro continenturs 


? namerns com « 


De Ciphris 
Multiplica= 
tort intermi= 


ſtis, 
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Si quis inſuper quzrat ©zot hore furrint elapſe a nato Chriffo ad 
finem annorum inde (ubſequentium Mille ſexcentorum quinquaginta & 


T40 


ſex. Si ducatur vel 


. $8766 numerus hora- 6766 1656 
rum unjus anni in 1656 1656 8766 
numerum annorum; vel 52596 9936 
( quod eodem recidit) 43830 9936 
numerus annori 16563 +<52596 11592 
in 6766 numerum ho. $8766 © 13248 
rarum cujuſq; anni, ha- T4: 16496 14516496 


bebicur numerus hora- 


rum omnium 14516496 = 8766 x1656 = 1656 x $766, 


ut in operationibas appolſitis pater. 

Siquando numeris invicem maltiplicandis, faltem -multi-: 
plicatori, Ciphrz immiſceantur; quanquam ipſx ex ſe nihil 
lignificent, inſerviunt tamen locis fapplendis, adeoq; aliarum 
figurarum valorem augendo, 8& propterea neatiquam ſunt neg- 
ligendz. Exſempli gratia, fi numerus | 


2361 ducendnsfit in 20104. Subſcripto 3361 
primum multiplicandi quadruplo 94443 20104 
cum deinde occurrat in multiplicatore 9 444 
ciphra, fiilla in totum multiplicandum 0000 
ducatur prodibit adhuc nibil (nam nul- 2361 

lies i eſt nihil, item nullies 6 eſt nihi] , & 0000 

fic in reliquis,) adeoq; nullies 2361 eric 4722 

0000. Deinde 2361 x1 2361, item Cine us 


2361x0 — 0000. Dcniq; 2361 x 2 = 

4772. His igitur omnibas, eo quo hic locantur modo difpoſi- 
tis, in unam ſummam colleCtis, habebicur numerus 474655 44. 
— 2361 «25104, Ubinotandum eft duas ciphrarum feries, 
atut ex ſe nihil fignificent, ramen cum multiploryum particu- 
larium quodlibet uno ſemper ad ſiniſtram loco ultra quam 
przcedens protruditur, ciphrarum ſeries illud faciunt ur reli- 
quz ſuis ſingulz ſedibus collocentur.. 

Cumautem illud ſolum preſtent interpoſitz ciphrarum ſe- 
ries, ut reliquz debitas ſuas ſeries occupent, neq; vlterius ex 
ſelequiequam valoris habeant; poſſunt quidem illz non in- 
com mode penitus omitti, modo interim caveatur ut reliquz 
ſeries fignificativz ealdem ſedes occupent ach ipſe ( —_ 

| cantes) : 
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cantes_) adefſent: 'ut in codem exſemplo hic repetito ( omiC. 
ſis tantum ſeriebus ciphrarum , reliquiſq; | 


ſas ſedes retinentibus ) videre eſt, Idem 2361 

enim & hic & illic numerus FaQus pros 20104 

dit. | wr” LE 
Ur antem ſuus cuiq; locus rite aſſigne= ” k 4 4 

tur, curandum eft ut hzc olervetur regu- 47232 

1a; nempe, ut cujuſ{ibet particularis multipli 47465575 


wiima figure eodem gr adu collocetur cum ſuo res 
(peive multiplicatore, ( reliquis proximos continue locos oc. 
cupantibus.) Ur in codem exſcmplo, mulciplicandi ( 2367 ) 
quadruplum 9444 vltimam ipſius figuram habet in Unita- 
tum loco poſitum, quia ipſius multiplicator 4, totidem unita- 
tes indicat. Itemejuſdem multiplicandi fimplum 2361 , ulti- 
mam figuram in centuriarum loco poſitam habet, quoniam ip= 
fius multiplicator 1, unam centuciam indicat. Deniq; ejuſ:: 
_ demduplum 4722, ultimam ſuam figuram habet in decies- 

millium loco, quoniam ipſius multiplicator 2, duas millium 
decades fignificat.Et limiliterin aliis quibuſvis mulciplicatio-: 
nibus faciendum erit. Atq; hoc quidem fi curetur, ciphrarum 
ſeries quotlibet(ſquando multiplicatori ciphrz immiſceantur) 
penitus omitti poſſunt, 

Deniq, , ſie Faferibus ( five numeris invicem multiplican- 


dis) vel altsr vel uterg, in ciphris C five una five pluribus ) termi- De ciphris 
netur; ſepofitis illis ciphris finalibus , peragatur tota multiplicatio acſi finalibuss 


non adeſſent; & numero tandem ita produdto tot ſub jungantar ciphre quot 
erant ille omnes ſepoſite. Ita fi nume- 


rus 4085 100 dacendus fit in nume- 40351 oo 
rum 230040; ſepoſitis tribus ci- 23004 © 
phris finalibus (multiplicandi nem» $63 404 —© 


duabus & multiplicatoris u= 7225 53 
je pn + $4-u4p" Fo $1702 
4085 I « 23004. 3 cul numero Facto 2 we EP 
{i reſtituaptur res ill ciphrz lepo« 93 FT REC SIO OMG 
fitz, prodibit 939736404000 — 40851000 x 230040.Et pa- 


| . riter inaliis, 


Ratio operationis ſatis eſt evidens. Sienim, verbi gratia, 
300 per 20 multiplicare oporteat ; & , ſepoſitis ciphris, du» 
cantur 3 in 2 habebitur 6=3x2, Et, reftitutis: cipbris, 

9 2 6000 


6000 — 300x 20.- Nam , {i bis 3, fint 6; 


erunt bis 3o decies 6, hoc eft, 60; & bis 300 de- 3 00 
cics 60, hoc eſt,600; & deniq; fi bis 30o fint 600, _2o 
erunt vicies 3oo ( ſive bis decies 300 )) decies 6000 


600 , hoceſt,6000, Quzliber enim adjea ci- 
phra numerun cui adjicitur decuplum facit. Et pariter in a- 
liis ejuſmodi mulciplicationibus quibuſcang;. 
Arq; hinc liquet, tantundem prorſas valcre five 2 ducantur 
in 3000, five 20 in 300, 
{ive 200 in 3ogfive deniqz Zoo goo 30 3 
2000 in 3 :quippe in fin- 2 ' 20 200 2000 
gulis emergit numerus 6000 6000 6000 G6o000 
6000. ut patet, Et pari- 
ter in limilibus, 
Atq; ha&enus quidem de numeris integris invicem multipli- 
candis dixifle ſufficiat. | 
Siquando numeris integris anne&i contigerit partes aliquot 
Partinm de- decimales, five quod idem eſt) loci aliquot infra unitatis Jo- 
cimaliam cum deſcendentes; eadem omnino erit operationis methodus 
multiplicativ. arg; in numeris integris: cam hoc ſolo diſcrimine, quod poſt- 
_ numerus produtas eodem plane modo invenitur acfi e(- 
ent numeri omnino integri, tandem tot loci in numero. fa&o 
linea ſeparatrici ſunt abſcindendi, ut partes decimales,quot e- 
rant in utroq; fimal Fa&ore fic abſci(ſ. 
Ex(empli gratia, Sinumeruas 365125 _ ducendus effet in 315+ 
Poſtquam ( quaki effent plane integri) jinvenerim produftum 
1278375 = 36525 x 35; tandem , quia 


in fatoribus video tres locos partium 365 25 _ 
decimalium-( duos nempe in maltipli- 35 = 
cando, & unam in mulciplicatore,) tres 182, 625 


ulcimas product figuras linea feparz= nogg, 75 
tri ceabſcindo ut parces decimales: ade» 7 278 B75 
0q; habeo 1278(375__ —= 365\25 *3'S_ 
Arq; idem in aliis paccium decimalium mualtiplicationibus ob- 
ſervandumerit. | | 

Racio hujas operationis hc eſt. Quoniam,nt numerus qui- 
liber, adjeRione ciphrz in fine , decuplo augetur ; promota 
nempe qualiber figura in locum proxime ſuperiorem , ut quz 
prius unicates figniticabac, ja fignificet decades, & fic de reliquis: 

| ita 
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ita figure finalis abſciſſione linea ſeparatrice , rum ervs decu- 
plo w1inoirur; detruſa nempe figura-qualibet in Jocum proxime 
inferiore,ut que prius decades ſignificabat,jam fgnificer unita- 
res, fic de reliquis. Puta, finumero 35 adjiciatur cipbra, fiet 
350 decuplo major; fin ab ecdem 35 abſcindatur linea ſepara« 
trice figura ultima, erit 35 decuplo minor. Ft {imiliter Ju» 
dicandum erit ubi duz,.tres, aut plures adjiciuntur ciphiz, aut 
cotidem abſcindantur loci decimales; nempe numerus centu- 
plo, millecuplo,&c. adjeRtione avgetur, vel ablatione minui« 
tur. Adeoq; in exſcmplopropoſito cum 365{25_ fir centuplo 
minor quam 36525, crit etjam '365[25 #35 centuplo minor 
quam 36525 x 35; cumqzetiam 35 ut decuplo minor quam 
35,erit 365f25x315 decuplo minor quam 36525 x 35,adeo- 
que decies-centuplo, hoc eft millecuplo, minor quam 36525 x 
35. Cum igitur fit 1278375 = 36525 x25, abſcindende 
ſunt linea ſeparatrice tres ultime figurz ut numerus fiat mil= 
lecuplo minor , nempe 1278375 = 365[2s = 3|5_; adeoq; fi- 
gura $ quz prius ſignificabat tot millia, jam ſignificat non nifi 
totidem [nitates, & ſic de reliquis. 

_ hzc etjam ſufhciant de partibus decimalibus multipli- 
candis, 


Tandem & hanc libet (ex Oughtredo) regulam generalem ,,, Indice 


proponere, quz in ſuosaflignando numeris mulciplicatione 
faCtis Iocos, tive in numeris integris, ſive etiam partibus deci- 
malibus, dirigat. Cum ſaos cuiq; loco indices afſgnavimus, 
ita nempe ut Unitatis locus indicem habeat o ( ut quiineq; af- 
ſcendit neq; deſcendit) loci autem ſupra illam affcendentes 
primus, ſecundas, tertius, &c. indices habeant affirmativos, 
21,2;3, &c. & contra loci deſcendentes primus, ſecundus, ter= 
tius, &c. Indices habeant negativos 1, w 2, = 3, KC. In» 
dex cujuſq; particularis Faftiin multiplicatione , equatur indicibus u= 
triuſq, Fadteris ſimul ſumptis. Exſempligratia, fi multiplicandus 
fit numerus 32{r_in «(24_. Multiplico primum 4 inz ( quo- 
rum indices - 2 & —1)&faFnseſt 4 (= 1x4 ) ponendus 
Joco tertio deſcendente, cujus index eft — 3, #qualis ducbus 
— 2& —1, Tum 4x 2(quorum indices = 2 & o)faftus eſt 8, 
loco ſecundo deſcendente ponendus,cujus index —=2—=2T o. 
Tum 4 x 3(quorum indices —2 & + 1)faQtus eft 12 ponendus 
(nempe quoad ultimam ipfius figuram 2)loco defcendentepri- 

S 3 mo- 


numer fails 
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mo cujus index — 1I—= — 241, Deinde 3 « 1 (quorum ins 
dices —1% —1) fa&us 3, indicem habet 2 — 1 —1, 
ideoq; ponendus loco deſcendente fecundo. Sic 3 x 2 , fatug 
6, indicem habet 1 — — 1+0, po- *7 
nendus loco deſcendente primo. Et 1.0.1.2, 
5 +3, factus9, cujus index 0 = — 3 + 33 (r_ 

3, ponendus loco Unicatum- Deniq; wy 

5 x1, fa&tus 5, cujus index — I — 0 — J 

I, ponendus loco deſcendente primo. 1,284 
Ec 5 x 2, faftus 10, indicem habet 0 = 9, 63 
ot a, ideoq; ad locum unitatum refe= x69, 5 
rendus, nempe ipſias altima figura oil» ———— 
lic collocanda, & reliqua r in locam 771414 
proximum transferenda. Et tandem 

5 43, factuseſt 15 ( cui ſiaddatar 1, figura huc tranſmiſla , fit 
I6,) cujusindex 1-—=0 + 1, adeoq; ad locum primum afſcen- 
dentem ſpetat. Quibus abſolutis, ti additione colligantur in 
unam ſummam,& totius multiplicationis faftus, 171 (414 , cu« 
Jus index — 3 ( quoad ultimam ipſius figuram zſtimandus) 
zqualis duobus fimul indicibus — 2 & — 1, nempe utriuſq; 
faQtoris 32 «_ &5 (34. Ee ſimilicer in aliis hujuſmodi mulcipli- 
cationibus quibuſcungz . 

Atq; haftenus de multiplicationetam numerorum integro- 
rum, quam partium decimalium. Multiplicatio Algebrica & 
Specioſa, ut & quantitatum ex variis denominationibus con= 
ftantium, deinceps tradetar poſt Divifionis traditionem; quam 
ſequente Capite aggredior. | 


—_ 


———— 
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CAP. XI% 


De Dijviſione. uid fit Divifio, Dividendus, Diviſor, Quotiens Di- 
viſio ſenſu ſtricto, & ſenſu lato, ſumpta. Non ſemper numerum di- 
viſum minuit, Diviſio eft multiplex ſubdufio. Diviſionis praxis: 
per diviſorem ſimplicem; per diviſorem compeſitum. Diviſtonis 
praxis inpartibus decimalibus. De Indice Quotientis, five nume« 

1: ortis | 
E Xpolita in przcedentibus Multiplicationis tam natura qui 

praxi; ad Djviſionem explicandam accedendum eſt» 

Eft 


De | Multiplicatione. CAP.ts. 
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Eft autem Dividere, Namerum quemvis datum in quotlibet 4quae- D;vifio 
les partes dirimere 3 five Numerum invenire,qui deceat quoties numerus quide , 
g vis dats in dato quovis continetur,Vel C 11 libet non ad ſolos nu- 
meros, ſed adalias etiam Diviſfiones vocem extendere)Dividere, 
eſt datem quamliber quantitatem in data ratione diminuere ; vel potius 
Dudrum ad invicem quantitatum homogenearum rationem invenire. Nam 
at Subduione q uantitatum homogenearam Diferentiam, ita 
Divifione earandem KR ationem inveſtigamus. 
Sed de Numerorum Diviſione przſertim agendum eft, qud | 
vocis illa ſignificatio primario refertur, ad alias autem non ni- pa 
| fi analogice applicatur, Q To 
In numerorum vero diviſione , duos habemus numeros da- Djvidendys; 
tos, nempe Dividendum qui in partes aliquot zquales dirimen- Diviſer, 
dus eſt; & Diviſorem five Dividentem, qui numerum partium Quotiens, 
denotat in quas ſupponitur ille dirimendus : quibus datis, ter- 
tius quzricur, quem Ortum dicunt, five Duotientem, oftendit enim 
quoties diviſor in dividendo continetur, ſive ( quod eodem.re» 
cidit) quories cx illo anferri poteſt. 
Sic ſinumerus 12 in 3 partes fit dirimendus, numerus Ortzs- 
five Quotiens (puta 4) oſtendir unjus trientis valorem : vel etj-- 
am oftendit quoties Diviſer 3, in Dividends 12, continetur, Ita 
finumerus 20 dividendus fic per (diviſorem) 4, five partiendus 
fit in 4 partes, vel {1 4 dividat 20, vel deniq; fi quzratur quo- 
l ties in 20 contineatur 4, aut quoties inde auferri poſſit : Nume- 


Ss ww wa =" aw 55 EF 


rus ortus five quotiens, puta 5, oftendit quanta fit iſtius nume- 

ripars quarta ſeu quadrans, hoc eft, fi ſupponatur numerus 20 

in 4 #quales partes dividi, quanta fit earum quzliber , nempe 

5; vel quoties in 20 contineantur 4, aut quoties inde auferri 
 B poſſi, nempe quinquies. 

Divifionis autem operationem ( {ive perfetam, ſive perfici- 
endam , ſolemus fic indicare +} ; quod notat numerum 1 2 per 
3 diviſuam vel dividend vel etia 3)12(4;quod notat numerum 
12 per 3 diviſfum,cjuſq; quotientem effe 4. Er fmiliter in aliis. 

Quod vero tantundem fit inquirere Quoties in 12 contine- 
antur 3? atq; Quantus fit numeri 12 pars tertia five tricns 2 - 
( & pariter in fimilibus;) hac facili demonſtra- 
tione oſtendatur. Statuantur in totidem colum- EE 
nis, ſive ſeriebus ercQtis, tot punRorum triades CK 
five terniones , quot opus eft ad complendum v4 Co 
numerum 12, ( puta 4 ; ) quo fato, numerus: colums 


Fe (umpta, 
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columnarum fimul oftendit, quories in x2 contineantur 3 (tos 
ties nempe quot ſunt ipſe columnz,) arg; etiam quot punt 
ſunt in qualibet ſerie tranſverſa, hoc eſt, in quolibet rotius nu- 
meri triente; ( tot enim ſunt tranſverſ# ſeries quot ſunt cujuſ. 
libet ere&z punCta, adeoq; queliber ſeries tranſverſa eſt totiug 
numeritriens; ) tot autem ſunt cujuſlibet tranſverſe punt, 
quot eſt ſerierum ereftarum numerus , cum harum quzlibet 
tranſverſarum cuilibet unum ſubminiſtret puntam. ur patet. 
Eſt autem Divilio eodem fere modo Multiplicationi oppoſt- 
ta quo Additioni SubduQio. Ut enim quz Addictio componit 
Subdu&io reſolvit; ita quoa@Maltiplicatione componicur, id 
relolvitur Diviſione. Sic , ubi ex additis 3 & 4 fiunt 7;f1 ex7 
alterutrum auferas,alterum prodibit. Ira, ubi ex maltiplicatis 


dd 


3in 4 fiunti2; fi12 


per alterutrum divi- , + , __ __ 

das alterum prodibic, COT» . atoig _ 
Utrobiq; quod com- 7 =3=4 37 12( 4 3*=4 
ponendo ex ſuis com- 7— 4=3 4) 12(3 =3 


ponentibus conflatur, 


- id refolvendo in ſua componentia reſolvitur. Nempe , quz in | 


Subduftione ſunt Ablatum & Refiduum, ea in Additione ſunt 
Integri Membra : & quz in Diviſione ſunt Diviſor & Quotiens, 
ca in Multiplicatione ſunt FaQtores, | | 

Grace dici ſolet Mee:ouds diviſie, & weeifery dividere. Apud 
Euclidem interim paſlim wizper, perry, pexiuer © , idem ſunt 
atq; Diviſor, dividere, diviſus five dividendus , & numerus x43 5 
peTeara quotiens eſt. Sic 9 d7 Numerus pariter par definitar 5 a3 
dpris derdu? pwirruuerOr- 12] dpmov derd iv. Dyi a numere pari 
per pare menſuratur, five quem numeras par per parem metitur;nempe, 
qui ita per Diviſorem parem dividipoteſt,ur & quoticntem pa- 
rem habeat. 

Notandum autem eſt, apud Eaclidem, non numerum quem« 
vis alium quemlibet xz2myperTpay dividere vel metiri poſſe; {icat 
nec a quovis numero quilibet auferripoteſt, ( pura major ex 


 minore:) Cumenim ille de veris cantum numeris & propriz 


dictis ( integros intellige) verba facit, qui ex Unitatibus 
componuntur; adeoq; Unitatem ſemper habet pro indivi6bili, 
guodg; eft, in numecis, minimum quod fic : non raro occur-: 
rit numerus qui in imperatas partes dividi non poteſt. Adeoq; 
NnuUmerus 
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-namerus ile ſolus alterum Dividere ſive Metiri apud Eveli- 
dem dicendus erit,qui cſt-ipſius aliquota pars , feu qui aliquoties 
poſitus Dividendum z#quet; quoties autem ponendum eſt tt #- 
.quet numerum dividendum, iddiviſione quzritur. Verbi gra- 
tia, fi dividaturnumerus 12 per 3, five quzratur quoties po» 
nendus numerus 3 ut Zquet numerum 12,Quotienserit 4 ; quia 
nempe numeras 3 quater poſitus-#quabit numerum 12, At fi 
proponatur numerus ro per 3 dividendus; id quidem fieri non 
poteſt, cum hic illius non fit aliquota pars, nec aliquoties re- 
petitus ipſum #quabit;- nam ter poſitus (3*3=9 ) miner 
eſt, &quater politus 3*x4== 182) major eſt quam 10; atq; 
Inter 3 & 4 non alius intercedit numerus, qui fit Quotiens quz= 
firus. Atq; idem coentinget quotieſcagq; propolitus Diviſor 

non-eſt numeri Dividendi aliquotra pars. | 

Atq; hoc quidem intereſt inter Arithmeticas operatiories 
Syntheticas & Analyticas. Nempe, in Syntheticis, veris nv, 
meris datis verus ſemper numerus emerget; at non ita in Ana- 
lyticis, Puta, in Additione 5 + 4=—=9, 3 t 4=—=7, &e,. Ec i- 
milicer continget quicunq; fint numeri dati addendi: Art in 
ſabduione,quamquam illud aliquando contingit,ut 5 = 4= 
1,&c; non tamen id ſemper, nam 3 — 4 Zquabitur nulli vero 
numero poſlibili, ci majus ex minori auferri non poſlit;ſolemas 
tamen ejuſmodi ſuppolicitiam ſubdugionem utcunq; inriuere 
ad hanc formam 3 — 4, vel etiam — 1. Sic, in multjpli- 
catione, propoſitis quibuſcung; veris numeris invicem multi- 
plicandis, verus ſemper emergitnumerus, ut 4«2 —=$8, 3#*6 
= 18, 5x 3Z=15,&c. At in Diviſione, licer illud aliquan- 
do contingir, ut2) 4 (2; ron raro tamen ſecus accidit , ut i 
3 per 6, aut 5 per 3, dividendi efſent, ubi quotientes nullis ve- 
ris numeris (integris) aſſignari polſunt ; ſolemus tamen & hic 
ſuppoſiticios illos quotos utcunq; innuere ad hanc formam 
2velz,&;vel1+,&c. Et ſimiliter in Poteſtatibus compos« 
nendis & reſolvendis, contingit; dati enim cujuſq; veri numeri 
Quadratum,Cubus,&c. veris numeris exhibebitur; at non item 
dati cujufq; numeri Radix quadratica , cubica, &c. veris nu- 
meris exhiberi poterit: ut ſuo loco patebir. 


Verum ut multiplicatio, Jaxiori ſenſa ſumpta, non ad illam 7;y;/u lax- 
folummodoe reſiringitur ubi Fattus eft numeri propoſiti Mul- ;9;jſenſa ace 
tiplas; ita nec Divilio ita reſtringi ſolet ut Diviſor neceſlario cep;q, 


fit Dividendi aliquota pars; quamquam iftiuſmodi & Multiplie 
T cationem 
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cationem & Diviſionem vocesillz primaria & maxime propria 
ſua ſfignificatione innuant. Er quo ſenſu numeri fraQ&i pro nu- 
meris habentur eodem & pro FaQoribus in Mulciplicatione, & 
in Divifione pro Diviſore vel Quotiente haberi poſſunt. Iraq; 
& hoc ſenſu, quiliber numerus ( five integer five etiam fratus, 
numerum quemlibet dividere poterit. | 

Adeoq; , ut rem paucis comprehendam, cum ſenſa ftriio» 
ri ſumantur , Muliplicatio querit numeri dati multiglum ; diviſio & 
liquotam partem : cum ſenſu vero laxiorj uſurpantur , dicenda 
potius eſt Multiplicatio, quantitati aliam in data ratione exhibere; five 
quantitatem, que ad datam datamhabeat rationens , inveſtigare: Diviſis 
vero, datis duabus quantitatibus homogeneis earum ad invicem rationem 
inveſtigare, Neq; interirg aliquem terreat, quod hoc laxiori ſen« 
ſa eadem operatio utrovis ad libitum nomine appellari poſlir, 
nam illad omnino concedendum eſt, cum perinde fit omnino 

Multiplicare per 3, & , +, &c. atq; dividere per # , 2, , &c. ut 
ſug deinceps loco clarius patebit. Quod ed minus mirandum 
eſt,cum 8& idem in aliis oppoſicis operationibus contingat; ut» 
pote in Additione & SubduQione, chm perinde omnino eft ſive 
addamus -2, = 3, 4, &c- five ſubducamus wm 2, 3, 4, &c. 
ut Ex ſupra diftis patet. © x 

Interim monendum eft, quod , ut multiplicatione ( laxiori 


ſemper nume- ſenſu ſumpta) non ſemper augetur quantitas mulciplicata, ſed 
rum minait. aliquando vel eadem manet vel etiam minuictur: fic divifione 


« (laxiori item ſenſu ſumpta) non ſemper minuitur quantitas 
diviſa, ſed vel eadem manet vel etiam augetur. Nempe, que- 
tie; Diviſor eſt unitate major, Quotiens erit numero dividendo 
minor; quoties autem Diviſor eſt unicate minor, Quotiens erit 
numero dividendo major, fi deniq; Diviſor fit unitas , Quoti» 
ens numero dividendo zqualis erit. Ratio manifeſta eft. Ctm 
enim numerns Dividendas oftendat quoties ipſe contineat uni- 
tatem; Quotiens autem , quoties idem dividendus contineat 
diviſorem : Si diviſor fitunitate major, puta 2; manifeſtum eſt 
quotientem numero diyidendo minorem efle, cum eodem nu- 
mero dividendo pauciores continenturbinarii ( \vadrs ). quam 
unicares: ſindivifor fit unitate minor, puta =; manifeſtum 
item eſt quotientem numero dividendo futurum majore , cum 
numerus dividendus plures contineat ſemifles quem integras 
unitates:fi deniq; Diviſor fit unicas,quotiens erit numero my | 

My dendo 


' temidemnumerus 12, 4+3=12 - 4)12(3 = 
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dendo zqualis; toties enim dividendus diviſorem continebic 
notices continet unitatem. 

Arq; huc ſpear quod apud Arithmeticos pafſim occurrit, 
Dividendum toties centinere Diviſorem , quoties Ortus ſeu 

yotiens continet Unitatem; vel, eandem effe rationem Divie 
dendi ad Diviſorem, quz eſt Quotientis ad Unitatem : Item, 
Dividendum toties continere Quotientem , quoties Diviſor 
continet Unitatem; vel, eandem efſe rationem Dividendi ad 
Quoticntem, quz eſt Diviſoris ad Unitatem, Nam 8 hoc ſci- 
endum eſt ( quod & ex przdiQtis ſatis pater, ut in Maulcipli- 
catione perinde eſt utrumvis e FaQoribus Multiplicandum five 
Multiplicatorem dicamus, adeo ut fi hicdicatur Multiplican. 
dus ille eric Multiplicator, & contra; Sic in Divifione de Divi- 
fore & Quotiente contingit, qui alternatim ſedes mutabunt, 
ut fi duorum componentium hic fir diviſor erit i]le Quotiens, 
& contra, fi ille Diviſer hic quotiens erit. Puta, cum in multj- 
plicatione 3 & 4 invicem dui conftituant 12; fi 3 dicatur 
multiplicandus, erit 4 multiplicator; & contra, fi 4 fit multi- 
plicandus, multipli- _ | 
cator erit 3. Si a> 3=4=12 3)12(4 #—4 


per 3 dividatur , quo- 

tiens crit 4}; fin diviſor fit 4, quotiens erit 3, Ec quidem in 
omni diviſiane, {i qui prius .fuerat Quotiens fiat Diviſor , qui 
fuerat Diviſor fiet Quotiens. 


Deniqz , ut de Multiplicatione monuimus , nempe cam: vix Diviſi eſt 


pendium; ita & de Diviſione monendum, cam quippe vix aliud ſu _— 


aliud efſe quam multiplicem Additionem, {ive addicionis com- 


efſe ( faltem cum Diviſor eſt numerus integer) quam multipli- 
cem ſubduR&ionem, five ſubduQionis compendium. Qui quz- 
rit enim, quoties numerus 12 contineatZ; idem facitac qui 
quzrit, quoties ex 12 ſubduci poſlint 3: Qui igitur continus 
ſubduGtione inveneric, quoties poſlint 3 ex 12 auferri, ita utni- 
hil reftet; invenit eriam eadem opera quoties 3 in 12 przcife 
contineantur; quod ipſum eſt 12 per 3 dividere, ut ex przdi- 
Qis liquet: Sic fi ex 12 punCtis appoſi- | 
tis, 3 quoties fieri peſfir ſubducantur, ...]...j.-5o1* +0 
patebit poſt quatuor ſabduRiones ni- 
hil ſaperefſe. Quot autem ſubduQa ſunt, tot prius aderant; 
; T 2 adeoqz 
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adeoq;, cum nibil ſuperſit, manifeftam-eft 3 in "12 preciſe 
quater contineci, (quod ipſum divifione quzritur, ) vel etiam 
trientem numeri 12efſe 4, (ut ſupra oſtenlum. eſt; ) nempe 
fi 12 per3 dividatur, g_ 2 : 
Quaiq; hzc ſacis incelligic, is genuina diviſionis- fundamenta 
erſentiſcic. Cum enim-infinici prope laboris efler in divifioni. 
P bas majoribus tot ſabduRiones figillatim peragere,.quot nu. 
mero dividendo grandiori penitus exhauriendo ſufficiant ; ex- 
cogitarunt Arithmetice pratice magiftri ,. laboris magni 
magnum:-compendium; nempe pro multiplici Diviſoris ſubduQione, 
ſubducunt diviſeris Multiplum; quod eodem plane recidic. Sic in 
exſemplo prxcedente, ubi numeras 12 per 3 dividendus pro- 
ponitur;.perinde eſt five ternionem( 9y:d/z ) quater fubduca« 
mus, five ternionis quadruplum, ( quia 3.+.3+3+3=3x*4,) 
& utrumvis fiat nihil reftabitr, | 
Quod & ipſum fieret fiternas —-— 
rii duplum bis ſubducamug; ond coaples ofe oo 
aut etiam triplum ternarii COW RI CPR 
ſemel & ſemel ipſum terna» 
rium. nempe 3*3+3xI=3x243x2= 3x4= 343% 
2 +Þ 3 =12, 
Quo major autem fuecrit numerus dividendus , & quotieng, 
£0 magis-patebic hujuſce compendii-utilitas. $i 20. fint per 2 
dividenda; pro decem ſabduftionibus numeri 2., ſubſtituenda: 
eft iſtias decupli ſubdutio; nam 2x 10 — 20. Si. 360.divi« 
denda per 6:;-pro ſexaginta ſubduQi- 
onibus nameri 6, ſemel ſubducen».. 22) 20 (10. 
dum erit ipiius ſexagecuplum,. Er fi» 6:)360(60 
militer in aliis. 
Atq; haftenus quidem divifionis naturam ſatis explicaſſe vi- 
Diviſionzs 6-dear; eju{q; cum Multiplicatione. compacationem, Sequicur 
peratio. ipſius praxis exponenda. 
Per diviſs- _ SiDiviſor limplex fit, una figuraſcriptas, & dividendus item 
rem ſimpli- ſftdiviſoris decuplo minor; exipſa memoria petenda .eft ſolu- 
com, © Kio; vel, topuseſt;exeiquam-ſupra exhibai Mulciplicationis 
& Diviſionis Tabella, Nempe, reperto in Tabellz ſammitate 
Diviſore, in cidem columana quzratue numerusdividendus, vel 
ſalcem nameras quiillic occurrit Dividendo proxime minor, 
&habchbicuc ad latus numerusin quotiente ponendus. v.g. Sj 
queratue. 
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quzratur quories in 24 contineantur 3, Repertisin ſummo 3, 


Tabella Multiplicatienis & Diviſionis. 
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& infra 24, habebitur ad latus numerns $, in 3) 24 (8 
quotiente ponendus : quippe in 24 ofties 3)26(8# : 
preciſe continentur 3: nam 3 x8 — 24, Un-. 

de patet numerum 3, numeri 24 efſe partem aliquotam , nempe 
oQtavam: Si 26 per 3 dividenda'fint; in columna tertia ( ubi tn 
fronte 3,) & ſerie tranſverſa oftaya, reperiuntur, non 26, ſed 
24, binario minor, & ad latus 8:; quod indicium eft Dividen- 
dum 26, continere diviſorem 3/ ofties, atq; inſuper 2 : vel ex- 
Dividendo 26, oCties auferri pofſe diviſorem 3, atq; inſuper re- 
ſtare 3. Hoc reſfiduum , cum ſabje&o fibi diviſore, & inter= 
Jeaa lineoli,invento quotienti 8 poſtpono, ut habeatur perfe= 
us quotiens $87. Quodetiam indicat numecum 3 numeri 26 
aliquotam partem noneffe, cum-hic illam contincat pluſquam 
otes, & minus quam novies, 

Si vero numerus Dividendus non: fit decuplo Diviſoris mi- 
nor, gradatim procedendum eſt, & varia multipla ſucceſſive 
ſubducenda ; polito primum Diviſore ſub dividendi gradu 
ſupremo, ſea ad finiftram primo-, # ſaltem fi-diviſor non fit 
major figura Dividendi eo grada potfita,) & deinceps ſucceſſive 
in reliquos locos promoto,uſq, dum: ad locum infimum tane 
dem perveniatur;in fingulis interim locis ſublato quoties fiert. 

T 3 potelt 
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- poteſt Diviſore, ſen, quod idem eſt, ſublato diviforis mnltiplo 
quam fieri poteſt amplo, e numeris dividendi ſaprapoſitis, 
notato ubiq;fiquod fit reſfidao; numero item ſubdutionum jn 
quolibet grada fataram, five multipli ſubduti denominato« 
re, ſeorſim in Quotiente notato; quorum omnium, reſpe&tu ad 
ſuos gradus habito,colle&io(refiduo,fiquid operatione perfe&a 
ſuperlit lineolz ut diftum eſt ſaprapofito, cui ſubſcribatur ipſe 
Niviſer, )integrum quotienatem conſtituet:ficut & multiplorum 
- omnium ſubduftorum aggregatum, fi illa videbitur colligere, 
(adje&o interim fiquid in fine ſuperfit refidao ) reſtituer inte- 
grum Dividendum; fi enim ſingula ſubdatta reſticuantur , re. 
dibit numerus primo poſitus: Ipleq - numerus Dividendus toties 
Djviſorem-continet quoties indicat Quotiens, ſeu quoties ipſe 
quotiens continet unitatem , ut & Quoticntem toties quoties 
Diviſor continet unitatem. 

Exſetpli gratia. Sinumerus 486 ſit biſecandus,five in duas 
Zquales partes dividendus; vel , fi quzratur quoties in 
numero 46 contineaturnumeras 2; hoc eſt, fi dividere opor- 
teat 486 per 2 : Ponatur Diviſor 2, ſub figura diviſoris ad fini- 
ſtram prima, nempe ſub 4 ; & quzratur (vel 

ex memoria, vel ex tabella ſuprapoſita ) 3) 436 (2 
quoties in 4 contineantur 2 ; quod quidem Z 
bis . fit, nec ſzpius, (nam ipſius tri- 
plum, 2 x 5,= 6, majus cft numero 4, adeoq; auferri non po. 
ceſt) notato igitur in Quotiente numero invento 2 , diviſorig 
duplum ( quotuplum nempe. indicat Quotiens)) nempe 4 — 
2 x 3, enumero 4 ſuprapoſito auferatur, & cum nihil reftet u- 
traq; figura( 2 diviſoris, & 4 dividendi ) deleantur, ( ut quz 
munus ſuum jam preſtiterint; ) eſtq; hzc operatio prima, De. 
inde, promoto Diviſore in locum proximum,ſub Dividendi fi. 
gara$8, cadem operatio ( mutatis mutandis_) repetenda eft : 
nempequzratur, quotiss 2 in $ ? & reſponſum 4 ponatur in 
quotiente(poſt numerum 2 iſtic prius poſit) 
& Diviſoris quadruplum,3 — 2 « 4, ex8(di» 2) 486 (24 - 
videndi numero ſuprapoſito) auteratur, & 22 
cum aihil ceſtiterit, deletis figuris 2 & $,per- 
feCta eſt operatio ſecunda. Tandem, promoto in Jocum proxi- 
mum diviſore, ad eandem formam przftanda eft operatio ter- 
tia; quzcatur nempe , quoties 2 ins ? reſponſum 3 in quoti- 
ente 
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ente ſcribatur, & Diviſoris triplum 2) 486 (243 
6=—=2 x* 3, ex numero 6 ſuprapoli-. - ZZ 
to ablatum,nihil relinquit; adeoq;, | 
deletis 2 & 6, cum nullz ſuperſint aliz Dividendi fgurz, per-. 
ata eft tota diviſio; & repertus eſt Quotiens integer 243; qui 
propterea ſemiſſis eſt numeri 486; quippe toties in 486 reperi= 
tur namerus2, Si autem plures adhuc ſuperfuifſent in numero + 
Dividendo loci, plures etiam eidem plane methodo repetendz 
efſent operationes, quot opus efler. 

Si quis interim objiciat, figuram 4, centuriarum loco poli. 
tam, atq; $ pofitam in loco decadum, non tot fimpliciter uni« 
rates, ſedillam 4 centuriar, hanc 8 decades fignificare , adeoq; 
2 in 400 non bis ſed ducenties, & in 3o non quater ſed qua- 
dragies contmeri. Verum quidem illud eft : ſed & pariter ve- 
rum eſt figuras2 & 4 in quctiente politas, —_ cunt 
primum ſcriberentor , videci poſſunt tot ſimpliciter anitateg 
notare , tamen ubi tora perficitur diviſio patert illam ducenta, 
& hanc ofoginta, {igniticare; adeoq; non dicimus numerum 2 
( diviſorem) in numero 486 ( dividendo) contineri bis & qua- 
ter & ter, ſed ducenties quadragies & ter. Er quidem in ope- 
ratione prima, {i locorum ratio habeatur, non fimpliciter bis 
duo ex 4, ſed ducenties duo ex 400, five bis duas centurias ex 
quatuor centuriis; & in operarione ſecunda, non tam quater 
duo ex 8, quam quadragies duo ex 80, five quater duas deca- 
des ex $ decadibus, ablata efſe dicendum eric. Et fimiliter in 
aliis quibuſcunq; diviſionibus., 

Eodem modo, (1 138240 per 3 dividamus; Diviſforem 3 (non 
quidem ſub 1, quia ipſodiviſore rninor eft, adeoq; 3 in 1 nul- 
lies continentur, & propterea in quotiente vel nihil ponendum 
efſet, ve] ociphra , quz hic locinulli eſſer uſuj, cum nondum 
ſcriptam habeamus figuram ſigniticativam, ſed ). ſub figura 
proxima 3 ſubſcribo; & , cum 3 in 13 ( tiguris ſuprapoſitis 

contineantur quater, ſcripto in quotiente 4, diviforis quadru- 

lom 12 = 3x4 ex 13 ſublatum, relinquic 1, quod reſiduum 
deletis 13 ſuperſcribo: Tum deletum etiam eo loci diviſorem, 
in proximum transfero; &, cum 3in 
13 contineantur ſ{exies, in quoticnte 4 
poſ} 4 ſubjungo 6, & diviſoris ſex- 3) 1382 4g (46080 
wplum 18=3 x6, ex ſupraſcrip- 3333 


Reſidui no- 
tatio, 
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tis 18 {ublitnm, nihil relinquit: Et, deletis tam- 3 quam 18, 
diviſorem in loco ſequente ſub. 2 colloco: verum cum 3 in 2 


- ne ſeme] contineantur, ſcripti/in quotiente ciphra o, diviſo- 


rem ( iſtic deletum ) in locum adhac proximum promoveo, 
ſub figura 4: Tum, quia 3 in 24 ( figuris ſupraſcriptis ) con. 
tinentur ofties, polico in quotiente 8, diviſoris oftuplum 2 4 — 
3 x 8, cx 24 ſublatum,nihil relinquirt : Deletis igicur 3 & 24, 
& polito-\ub o diviſore 3, invenio 3 in 0 nullies contineri, 
adeoq; & hic in quotiente ciphram colloco; & perata eſt tota 
divifio. Adeoq; reperio numeri 138240 triencem efle 46030, 
five toties in eo numero dividendo contineri diviſorem 3. 

Siquid autem, diviſore quories fieri poteſt ſublato, aliquid 
Dividendi adhuc reſtiterit, ( quod ipſo divifore ſemper minng 
elle neceſle eſt, ſecus enim poſſer diviſor (altem ſergel adhac au. 
ferri,) poſt Quotientis numeros integros jam inventos adjun. 
genda crit fra&io, cujus numerator erit refiduum illud, dena« 
minator verd ipſe Diviſor, ( vel faltem alia fratig ,quz tan- 
tundem valebit, minoribus numeris ſcribenda, / ut habeatur 
_— accuratus. | | 

ra finumerus 2603561 dividaturper 9, Gumg in 26 bis 

contineantur, ſcripto in quotiente numero 2, & ſublatis 18 — 
9+ 2ex 26, ſuperſunt 8. Tum, promoto diviſore, cum in $9 
contineantur 9 ofties, ſcripto in quotiente 8, 8& ſublatis 723 — 
9 « 8 ex 8oreſtant ſuperiasſcribenda 8. Tum, promoto adhuc 
diviſore, cum 9 in $3 contineantur novies, {ccipto.in quotien- 
te 9, & ſublatis 81 =9x9-ex $3 reſtant 2. Tum, promoto 
diviſore, cum in 25 reperiantur 9 bis, ſcripro in quotiente 2, 
& ſublato diviſoris duplo 18 — 9 x 2 ex 25, ſuperſunt7. Cum- 
que, promoto diviſore, in 76 reperiantur ofties novem , pofico 
in quotiente $, &ex 76 ſublatis 72 = 9 » 8, reſtant'4. Deniqz 
cum, promoto diviſore, 9 in 41 
reperiantur quater, polito in 8827] 46 _ 
quotiente 4, & ſubdufo divi®oo 262356 (2892845 
{oris quadruplo 36=—=9x4s 99999 
ex 41, reſtabunt ſuperius no- 
tanda 5, & perafta eſt diviſio, Cum vero divifione perafta 
{uperlint adhucs5 , poſt quotientis numeros integros 289284 
ſubjungo fraftionem þ ; adeoq; liquer,diviſo numero 2603561 
pcr9, quotientem accuratum elle 2892843; five numeri 
26035 6L 
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2603561 partem nonam efle 2892845; vel numerum 
2603561, continere numerumn 9, vicibus 289284, atq; inſuper 
+ ( quinq; nonas partes) ejuſdem numeri 9: ipſum aticem ny- 
merum 2892843 ( quotientem )) preciſe o vicibus contineri 
in 2603561 numero dividendo. Et fimiliter in aliis. 
quod autem, in exſemplis przemiſſis , fingularum ſubduRio- ... 
num refidua deletis Dividendi notis ſuperpoſuerim, ipſaq; ſub- Alia oper a- 
dua multipla nuſquam ſcripſerim; id majoris expedicionis *'*"* forma, 
cauſa fatum eft. Si cui vero libet omnia explicite contucri, 
poterit ille ad hanc formam przcedentem operationem per= 
agere cum diviſor 9 in ſupra- 
+ ſcriptis 26, bis contineatur , po- 2603561 ( 2892842 
fito in quotiente 3, & ſubſcripto 0 
diviſori 9 ipſtus duplo 18; ex 26 18 
ſubdudis 18 manebunt g , infra "$0356 
lincam dutam notanda;cui reſi- ow 
duo adjungendz dividendi figu® »2 
rz adhuc intaQtz ( vel faltem eas et 
rum quot opus eft,) & promoto 
diviſore, ſecunda operatio. ad &g; 


eandem formam infticuenda , — —_—— 
nempecum 9 in 80 continean- 9 

tur aCties, poſito in quotiente $, 13 

& ſubſcripto oftuplo, 72, his ———> 

ex $8o fubdutis' manebant , "py 
- $, dutz linez ſubſcribenda : Er E 

fic deinceps: uſq; dum tota 0+ mul 
peratione perafta , reperientur * 
tandem reftare 5. ut videreeft, - 
Atq; haftenus de Diviſionis 3 

praxi, per Diviſorem fimplicem 5 

( unica figura ſcriptum ) pera« 

gendz. | 


Si Diviſor compoſitus fit, ( pluribus notis ſcriptus, ) opera- Di viſtonis 
tionis methodus, quamquam aliquanto magis intricata, iiſdem P*11'v per 
pus principiis nicitur quibus przcedens. Nempe, Diviſore ©iviJorem 

ubcor quot opus eſt dividendi figuris ad finiftram proximis*mPoſitum. 
ſubſcripro, ejuſq; mulciplo quam fieripoteſf maximoesx iiſ+ 
dem ſublato, ( notato interim in quotiente iſtius multipli de- 
U nominatore 
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nominatore,,) promovendus eſt Diviſor ina locum proximum, 
& (ic deinceps quoties opus erit: totaqz operatio ut prius pera« 
enda. 
4 Exſempligratia. Si 1290208 velim per 32 dividere. Divi. 
ſorem 32, non ſub Dividendi figaris 13 ſubſccibo, quia 32 in 
12 ne ſemel continentur, ſed (omiſſa propterea figura prima) 
ſub duabus fequentibus. Er quzro, quoties in 129 reperiuntur 
32? vel, quo commodius illud affequar, per partes -inquiro 
quoties in 1 2 reperiantur 3? quod cum quater fieri deprehendg 
( atq; interim, in reliquo 9, quater contineri 2, ) in quotiente 
{cribo4, ipſiq; 32 ſubſcribo ipſiug quadruplum 128,quod ubij 
ex 129 ſubduxerim reftare video 1 , cui ſubjunAis reliquis di- 
videndi figuris nondam tas, - reliquum adhuc' video 10208. 
Tum diviſore uno gradu promoto, cum videam 32 in 10 'nul= 
lies contineri, in quotiente ſcribo o, & deleto ibidem diviſore, 
uno adhuc gradu eundem promoveo ( immutatis manentibuy 
dividendi figuris 10208, cum inde nihil auferatur,) & quzro, 
quoties 32 in x02 ? ſive, quoties 3 in 10? reperiuntur autem 
3in 1o ter, & quod ſupereft x cum ſequnenti nota 2 facit 12 
unde non dubito quin 2 C reliqua diviſoris figura) poſlit fal- 
rem ter auferri; adeoq; in quoti- 
ente ſcribo 3 , & diviſori 32 ip- 1290208 ( 40319 
fias triplum 96: quod ubi ex 32 
ſuprapoſitis 102 ſubduxerim vi® 128 


deo reſtare 6, eiq; figure (alias T0208 
adhuc intatas) 08 ſubjungo. FZ 

Tam , promoto diviſore, quzro 32 
quoties 33 in 60, vel( per par- 96 

tes) quoties 3 in 6 , & invenio bis 603 
contineri3in 6; at interim cum 32 
videam nihil ſaperefſe unde relis 55 — 
quam figuram 2 bis auferam ;, 32 
{cio totum 32 non niſi ſemel ex 288 


60 auferri poſſe; ideoq; in quo — _—_ 
tiente ſcribo x. ipſumg; diviſo= 
rem 32 cx 60ſemel aufero, & re- : 
ſtant 28, quibus. 8 ( figuram intatam) adjungo : Er, promoto 
diviſore, cum 32 reperiam in 388 novies contineri , ſcripto in 
quoticnte 9,& diviſori,fabſcripta ipſius noncuplo 288 = 32 
x3 
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«93 ubihocex 288 ſubduxeriminvenio nihil reftare; adeoq;, 
cum nallzadhuc ſoperfint Di= © © 


videndi figurz; totam operatio- 6639642 (6789 
nem peratam eſſe liquet , & 978 
quotientem reperti eſſe 40319  <»£$698 

precise. 7716 

- Ita fi 6639642 per 998 divi- 978 

datur, Operatione ut in prz-= 6846 


_ cedentibus peraQta, reperietur ———— 


quotiens 6789. ut videre eff. 978 | 
Vel etiam, fi libet, refidua ſu- "82 4 
perne notari poſſunt; atq; inte” ——gg—— 
rim fingula diviſoris multipla 978 
ſeorſim ſuis locis ſcribi , ipfis Fad 
Diviſoris repetitionibus non in+ — | 
termiſta : ad> hanc quz videtur _ 
formam. 
8 | 
273 3 
_TTx9g B.. 
68396 42 (6789 _ Titgg 
ng 
7 JB B 
978 97 
—— FE] 
5368 5368 
68.46 : 6846 
78 24 782 4 
8802 ____ 8802_ 
6639642 6639643 


Ubi, cum ( propter quotientis primam figuram 6 ) diviſoris 
(978) ſextuplhum 5868 ex Dividendi numeris ſupra poſitis 
6639 ſubduRum fit, refiduum ſuperius notatum erit 771. Tum 
ex 7716 ſubduQo diviſoris ſeptuplo 6846 , reſiduum ( ſuper- 
ne notatum,) erit $70. Tum ex 8704 ſubduRto diviſoris oftus 
plo 5824, reſiduum erit $802. Atq; hinc deniq; ſubduto 
» diviſeris noncuplo, $802, nihil reſtabit. Adeoq; perfeQa cſt 
tota diviſionis operatio, & __ eſt 6789, v1 autem, "4 
1 2 ata 
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Alia opera« 
tionis formas 


| Alia operati- 
anis forma. 
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ata operatione , placeat omnia hzc waltipla' in .unam furs» 
mam colligere,( ſimul cum finalireliduo fiquod fuerit,) eric ea 
numero djvidendo zqualis: nempe*, omnia- ablata' ( ſimul 
cum refiduo liquod fueric,) ſimul addita, refticuent numerum 
propoſitum. ut patet. tdi | = 

Sicui vero nimis operoſurn videbitur, tam fingula diviſorig 
malripla, quam ipſum diviſorem- toties repetitum ſcribere: 
poterit ille horum atcumvis omitcere. . . | , 

Nempe, Si fingula diviſoris multipla ſubducenda ſcribere 
Coperracetitim ee duxerit;potericille duas illas operationes, 
mulciplicationem ſcilicer & ſubdugionem junQim perficere, 
(quod & pleriq; Arithmeticz praQtice magiftri faciendum do- 
cent, ad hanc formam. | | 

Poſtquam, Dividendo & diviſore ree collocatis, inveniatur 
prima Quotientis figura 6; ducatur numerus ille figillatim ia 
omnes Diviſoris figuras, a finiftra inchoando , nameriq; faQti 
protinus ex Dividendo auferan- 
rur , notatis ſuperne reſiduis, Sic 7 
ſexies 9 ſunt 54; ablatis 5 ex 6 re» $8 
ftat 1, &4j emex 6 reſtant 2 : de- X 2 
inde ſexies 7 ſunt 42; ablatis 4 ex && 
12 reftant 8, &2 ex 3 reſtat 1 : de» 97 
inde ſexies 8 ſunt 48, ablatis igitar 
4 cx 81 reſtant77,&8 ex9 reſtat 1, 

Tum promoveatur Diviſor uno gradu dextrorſum,% inverts 
ta ſecunda figura Quotientis 7,du- : 
catur ea ut priasin diviſorem , & 8 
fat ſubdutio. Nempe ſepties 9 9: 
ſunt 63; ablatis 6G ex 5 reſtat x , & T1 
3 ex7-reſtant 4: deinde fepties 7 T4 
ſunc 45; (ablatis 4 ex 4 reftat o, & $ 7 
9 ex Ion reftant 92: deinde ' YZt to 
ſcp:ies 8 ſunt 56 ; ſablatis 5 GS395 42 (67 
ex-92 reſtant 87, & 6 ex 6 re- 9788 — 
ſtat o, : 97 


Tertio, promoveatur Diviſor uno adhuc gradu, & invents 


Quoti- 
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CAP. 19. De Dinifione, 
Quotientis figara tertia 8, fiat mul- 


tiplicatio '& ſubduftio ut prius, x$ 
Nempe octies 9 ſunt 72 ; ablaris 7 $5 
ex$ reftat 1, 2 ex7 reſtant 5; de- 9G 


inde o&ies 7 ſunt 56, ſublatis 5 ex T5 
5 reftato, & 6 ex 100 reftant 94; i- 7 478 
tem oies oo funt 64, ſubduis 6 $7.24 
ex 94 reftant 88, & 4 ex 4 reſtat -?2Xt 150 


> jpch SS3 9642 (638 
Deniq; , promoveatur adhuc us 97888 

nogradu in locum infimum, & in- 977 

veta figura Quotientis uJtima 9 ,fiat 9 

multiplicatio & ſabduQio ut prius, 

Nempe novies s funt $1; quibus 

ablatis ex $8 reſtant 7: deinde no- x8 

vies 7 ſunt 63; ſublatis6 ex 7 re- 89 

ftat 1, &3 ex toreſtat7 ; item no- ogrk 

vies $ ſunt 72 ; quibus ablatis cx 1957 

72 nihil reſtart. Adeoq; , tota jam 7T4A78 

divifione perfe&a, haberur quori- 87247 

ens 6789, preciſe. Singulas an- 12Z11g9g. 

tem operationes ſcorſim poſut , ut 66396 42 (6799 

eodifiin&tius appareat quid quaq; 978888 

operatione accedat. Eftq; hxc me- 9777 

thodus dividendi apud plerofq; 99 


quos vidi Arichmeticos maxime uſitata. 
At mallem ego, operatione parum variatz, tam mulciptj. Operationis 
cationes quam ſubduGtiones particulares, a dextra inchoare, #911 alics 
quamvis diviſoris promotionem a finiftra.dextrorium fieri ne. 
celſe fit;) hoc modo. 
 Scriptis ut prius Dividendo & Diviſore, primag; figura quo- 
tientis reperta,6; ducatur h#c in diviſoris fingulas figuras a 
dextra inchoido. Sic ſexies 8 funt 48, 
quibus ſubduftis ex 49 ( mutuatis 771 
ſcil, 4 ex gradu proximo ſuperiori, 6G 539642 (6 
figurz 9 przponendis,) reſtat 2 , 8& 4. 97/8 
transferenda: Tum ſezies 7 ſunt 42, 
quibas additis 4 ( nuper mutuatis) frant 463 quibus demptis 
ex53 ( mutuatis ſcil.5.) reſtant 7, & 5 transferenda ſunt : 
U 3 Tum 


766 De Diviſione. 
Tam fexies 9 ſunt 54, quz cum 5 nuper mutuatis fiugt 59, 
guibus ex 66 ſubduttis reftant 7. & perte&a eft prima OPee 


ratio, 


CAP.is, 


Secundd, promoto Diviſore, quzratur ſecunda Quotientig 


figura 7 ; fiatq; multiplicatio & 
ſabduio ut prius. Nempe ſeptics 
$ ſunt56, quibus ſublatis ex 56 
( mutuaris (cil.5) reſtat 0,& trans. 
ferenda 5: ſepties 7 ſunt 49 , qui- 
bus additis 5 fiunt 54, quibas ſub- . 
du&is ex 61 ( mataatis 6) reſtant 


7, & eranſmittenda 6: (epties 9 ſunt 63 , & additis 6 fiunt 69, 


quibus ſubduRis ex 77 reſtant 8, 

Tertio, promoto Diviſore, 8& 
inventa quotientis figura tertia 
$8, procedendum ut prius- Nem- 
pe oties 8 ſunt 64 , quibus ſab- 
ductis ex 64 ( mutuatis 6, ) re- 
tat o, & transmittenda 6 : oties 
7 ſunt56, & 6 addita conſtitu- 
unt 62 , quibus ſubduRtis ex 70 
( mutuando nempe 7 ) reſtant 


o 

g 0 

642 (678 
88 

7 


8, & tranſmittenda7 5 oties 9 ſunt 72, quibus additis 7 fiunt 


79, cilq;ex 87 ſubdudis reſtant 8, 


Deniq; , promoto Diviſore, & 
reperta quotientis figura ultima 
9, fiat multiplicatio & ſubduQio 
ut prias. Nempe novies 8 ſunt 
72, quibus dufis ex 92 reſtat © 
& tranſmittenda 7 : novies7 ſunt 
63, & 7 additis fiunt 70, quibug 


70 duftis, reſtat o &tranſmitten- 


da7: item novies 9 ſunt $1,qui- 
bus additis7 fiunt $$ , eiſq; ex 


88 ſubdu&is nibil maner. Totaq; diviſio eft abſolata. 

Atq; hzc quidem methodus eſt ea quz przceflit magis expe- 
dita, & quz tam memoriam quam chartam pauciſlimis figuris 
onerat, minas item errori obnoxia , & ſiquis forte aliquando 
error incideric, facilius detegitur & emendatur; cum enim eo- 


dem 


GAP.19. De Divifione.. 161 
dem manente diviſoris fitu in ſfingulis Tocis non nifi una fiat 


9 

hs ſubduQio, facile erit animadvertere quid in quaq; operatione 
accedat , & quamlibert operationem ſeorſim examinare fi quid 

is erroris ſuſpeftum fit;quod quidem merhodo przcedente vix 


aut ne vix fiet. 


Siquando ( vel in hac vel in alia quavis operationis forma) Te cppris 
Diviſor Ciphris ( una vel pluribus ) terminetur ; ne fiat inanis gnalibus, 


tot ciphraram re- 
petitio, reje&is ci+ I 
phrcis illis & ſimul 
. abſciſſis totidem 

þ ex uſtimis divi= #20300) 6 
dendi figuris, in nu- Z 
meris reliquis fiat 
divifio: Ita tamen, 
ut peraQo opere, 
reſticuantur tam diviſori ciphrz abjetz quam dividendi refi- 
duo abſcifſz figure, ut in exſemplo appoſito, 

Si deniq; mallet'quis Diviſoris multipla quam ipſum Divi- 
forem toties defcribere; quod fortafſe C preſertimin Diviſio- 
nibas majoribus peragendis) non erit incommodum:. poterit 
quidem illud fieri ad hanc formam. 5 


Z 7 (336 35488 © 
oO 


it 
8 *,| 8 
$78 . $78 
T71g9 77499 | 
978) 6639642 (6789 _ 978) 6639642 (6789 © 
ggg' 0 _ F$6864XZ 
5868 68420 
6846 788. 
7824 8 | 
DER 8802 _ 6639642 
6939643 


Cum enim omnino perinde fit five Diviſorem ſuo loco ſub 
Dividendi figuris au ſcribamus, five quaſi ſcriptum efſet ſup= 
ev" licebit ipſum ſemel trantum loco commodo defcri- 

ere, ejuſq; deinceps repetitionem omittere; & ( inventis ſuc» 


. cellive Quotientis figuris ) debita multipla ſuis Iocis deſcribe- 
) re, 


978 
1956 
2934 
3912 
4890 
5 $68 
6846 
7824 


8802 | 


Operationis 
forma aliay 
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162. De Divifione. CAP, ig 
re, & deſcripta ſubducere. Sic verbi gratia, diviſoris ſextu. 
lum 5868-ex 6639 ſubduftum relinquic ( ſuperne ſeri. - 
Cato ) 771, Tum diviſoris ſepruplum 6846 ex 9716 ſub. 
ductum,relinquit 870. Er diviſoris oftuplum 78 24 ex 8704 
ſubdu&um relinquit 880. Deniqrd'viſoris noncuplum 8803 
ex $302 ſub juftum nihil relinquic. : | 
Atq; in hac opecationis forma , prixterquam quod parum 
 memoriz committitur, hxc ſaltem habet commoda; nempe, fi- 
quandoeadem figyra in Quotiente ſzpius occurrere contingit, 
non opus erit roties multiplicationem exercere, ſed mulciplum 
prius inventum tot quot opus erit locis repetere; quod quidem 
in majoribus divifionibus non parvum aliquod eric compendi. 
um. Item, ubi peraQaeſt operatio, licer omnia iſthzc multi. 
pla C cum reſiduo fiquod fit) fimul addere, quo conſtet an ſub- - 
dudiones rete fucrint peratz (nempe ex conſenſu vel dif- 
ſenſu ſumme ſic inventz atq; propoſiti numeri dividendi;) 
atq; mulciplicationem-quamlibet, ſiquid ſuſpetum fit erroris, 
figillatim examinare. El 
Si fit interim metuendum,nequa confuſio oriatur ubi Diviſor 
non fit ſua ſede confpiciendus; poteft ifti malo ſatis caveri,toti- 
dem vel punX&tis vel circellis(fit opus fit)diviſoris loco collocatis 
quot ipſe continet figuras: puta ( in exſemplo przmiſſo) 
porantur primam tres circelli ſub dividendi figuris 639; & 
deinde (cum in proximum locum promovendus fit diviſor )de- 
leto corum primo quartus apponatur , ut jam ſub figuris 396 
tres conſpiciantur, & fic deinceps in fingulis diviſoris promos 
tionibus uno deleto alius ſubjungatur. re N 
Deniq;, utile nonnunquam erit, preſertim in Diviſionibus 
grandioribus, ( nam in minoribus vix eritoperz pretium) an-- 
te inchoatam Diviſionis operationem fingula Diviſoris multi- 
pla ( decuplo minora} fimul deſcripta habere, ( ut in exſem- 
plo przmiſſo exhibuimus,) unde ut opus erit in Divifionis 0- 
perationem transferri pofſint; &quidem in quotientis figuris 
prompre inveniendis auxilio erit, ftatim enim fine aliis tenta- 
Mmentis inde patebirt quod maultiplam auferripoterit; ut in ex- 
 fſemplo premiſſo', ſtatim video numerum 6539., divitoris 
1978 ) fextuplo majerem efle & ſeptuplo minorem ; adeogz 
primam Quocientis figuram 6, Et fimiliter in reliquis. 
. Arq; hactenus precipuas Divilionis exercendz formulas ex- 
hibui 


t « 


CAP. 20- 


Algebrica '& Specioſa« 162 
hibui, ut ex omnibus eam fibi quilibet ſeligat que fibi magis 
accommoda videbitur, | 

Sj partes Decimales numeris integris anhexz (int , (five in Djpiſionis 6 
Dividendo, five in Diviſore, five etjam in atroqz, ) eadem om- pergtio in 
nino methodus obſervanda eſt ac fi eſſent numeri plane integri: partitus de- 
modd illud tantum curetur,ut operatione peraQa cot fint par- cjmalibys. 
tium decimalium loci in numero Dividendo, quot in diviſore 
finul atq; Quotiente. Adeoq,; --- | | 
' x0 * Sipartiam decimalium loci ( five Toci infra unicateng 


' deſcendentes)) totidem {int in Nividendo quot in Niviſoce , e- 


rit in Quotiente nullus. ut 5? ) 66396 (42 _( 6789. 

2+ Sinullus fit in Diviſore, cot erunt in Quotiente quot in 
Dividendo. ut 978) 65639682 (679. 
-"-50" Si pauiciores in Diviſore quam in Dividendo, tot erunt 
in Quotiente quot deſiderantur in Diviſore.ut 97 8_) 663965(42 
(6789__. : 

49 Sj plures fuerint in Diviſore quam in Dividendo , tot 
faltem addendz ſunt ciphrz numero dividendo ( poſt lineam 


ſeparatricem) ante operationem peratam quot opus eſt ue 


tpſius loci defcendentes tot iint quot ſunt in Diviſore ; c vel 
faltem quotienti invento tot ſubjungendz ſunt ciphrz fine li« 
nea ſeparatrice, aut ipſa linea ſeparatrix in quoriente,ſiqua fit, 
tot locis ad dextram promovebitur;} ut, 0(978 ) 6639 6\420- 
( 67890. vel 998 ) 663964200 (67890. | 

59 Sipoſt peraftam aliquam diviſionem ( ut ſupra) ſuper- 
faerit aliquod reſiduum; licebit ({ additis Dividendo, pot li- 
neam ſeparatricem, quot opus eft ciphris ) divifionem ulterius 
continuare; unde, pro frationibus ordinariis, provenient par- 
res decimales, linez ſeparatrici ( in quotiente )poſtponendis, 
Sic pro 978.) 6640131 (6789 534 prodibit 978) 6640131 o 
(6789 5 . Erpro 978) 6639805 ( 6789 3%} prodibit 978) 
66398095 [980 ( 6789 (165 Kc. 

Er quidem partes decimales {s_ tantundem valent atq; #*3 


ant; & partes decimales 16565 &c. tantundem valent atq; 


1 1 ' »1 » » * © 
363  velt. Ec fimiliter in aliis. 


Aatjo hujuſmedi praceſſuum in partibus decimalibus,per le 


_ ſatis patet , modo advertatur linez ſfeparatricis retraftionem 


aut promotionem ( lingulis gradibus) numerum decuplo vel 
A augere 


De Indice 


Duotientis+ 


Multiplicatio 
& Diviſio 
fimplicium 
quantitatum.. 


x64 De Multiplicatizze & Uiifione CAP, 26 
augere vel diminnere. Adeo ut non fit neceſſe diutius hic im- 
morari. 2 ES Pr | 
- Hancſaltem univerſalem ( ex Ozghtredo) regulam adjice. 
re liceat, ( quz in numeris Diviſione Ortis ſuos afſignando. lo. 
cos dirigat,,) Index cnjuſq, particalaris figure Qwotientis invenitar 
zollendy i;:dicem figure dividentis ex -indice fighre diviſe. Quz qui- 
dem exiis quz de Indice numeri Fa&i in Maultiplicatione di- 
&a ſunt, ſacis intelligi poterit ,ut prolixa expofitione non fit 
OPUS. | | Cr 

Diviſio ſpecioſa, fimul cum ſpecioſa Mulciplicatione , mox 
tradetur. 


—_— — 


= __ — 7 _y 


CAP. XX 


De Maltiplicatione & Diviſtone Algebrica & Specioſa': Et quan- 


titatum ex pluribus denominetionibus conſtantium : Karumg, 
ad anam aliquam reduione. 


icut Additionis fignum + fecimus,& SubduQtionis = : Its 


- k.F Multiplicationis fignum eſto x; Diviſionis autem,lineola in- 


ter quanticatem Dividendam '& Dividentem ( ipfi-fabjetam) 
ſcripta, Adeoq; fignificat V+ A quantitati V quantitatem 
A adjetam efle; V ... A quantitati V quantitatem A abla- 
rameſfſe: V «x A quantitatem 'V jn quantitatem A duftam : & 
Z quantitatem V quantitate A Divifam , five ad quantitate 
A applicatam. 

Nota tamen' Multiplicationis fignum x, ( preſertim ubi 
ſpecies quezlibet anici nots defignatur) ſzpiſſiime omit: (cum 
illud nempe fige ullo incommodo fieri poflit:.) Sic' verbi gra- 
tia AB proAxB, & ABC pro AxBxC, & 2ABC pro 
2x AxBxC, | 

Monendum itemeſt ( ut de Additione & SubduGtione, quip- 
de operationibus oppoelitis, fic etiam ) de Multiplicatione & 
Divifione: Nempe /iplures occurrant vel multiplicationes, vel divifi- 
ones, velpartim he partimlle, continne faciende, perinde eff quo ok 

perjacue 


CAP. 20. Algebrica & Specioſa., 165 


AzB _ BzA 

perficiantwr, modo omnes continue fiant- Adeoqz GO or be 

A =—_— ÞB B 6 « 4 
=T xB=Bx T:/ CrA=AxT »- Item 7 


6 6 " OO 4 
= —=—= X4 =4X 3 2X6 —= 6x 7} — 12, Et 
Ge in aliis. Eadem nempe de cauzi qui ſupra oftendi 3 «x 4 = 
by 3» . s - : po 
- Cum quantitas aliqua componi ſupponitur ex duarum vel n;yenſi6» 


plurium quantitatum continua wultiplicatione: dicitur ea tot ny quanti 
dimenſionum effe quot ſunt quantitates illz componentes. Pu: ;,,;, produfe 
ta AxA vel AxB quantitates ſune duarum dimenſionum; ye! Orte nx- 


AxAsA, vel AxAxB vel AxBsC, ſuntquantitates tri- yerys, 

um dimenſionum. | 
Si tawen ejuſmodi quantitat' per quantitatem aliquam di- 

vidatur; tot auferri ſupponuntur dimenſiones quot habet 


a  AxB AxA »B 
quantitas dividens. Sic "&- .vel 76 ſunt quantita» 


- p AxAsB AzsBxD 
tes unius dimenſionis; "GG vel CG - ſunt quanti- 


rates duarum dimenfionum. 
Er quidem fi cadem quantitas fit ſuperne multiplicator , & 


| Inferne diviſor, ſe mutuo perimunt; ( puta F"=B: )) quod 


enim multiplicando acquiritur, id zquali divifione deſtruitur. 
Sicut, & B+A— A = B, ubi quod acquiritar Additicne, 


 ſubdu&ionetollitur. 


i 


Ubi autem ſpecies aliquz ducuntur in fguras numerarias, 
non ſolemus ei multiplicatione namerum dimenficnum au- 
Rum reputare, ( ſaltem niſi cum ipſz ſpecies numeros ſignifi- 
cant:) adeoq; 2Avel2x A aut Ax2 unius eft dimenſionis, 
&2AB vel 2x AxB duarum. Quia nempe 2 hic loci non 
pro alia ejuſdem grneris dimenfione habetur , ſed f6mpliciter 
pro rationis Duplz indice ; & tantundem valent atq; *A, 
2A B. Etinaliisfimilicer, <4 + A, alia homcgenea cuan. 

; 6 2 titas 


x66 


De Miltiplicatione & Diviſione 
ticas que ſc haberad A, ut 
quoties 2 continet I.. | 

Quz quidem ratio etiam aliis charaferibus ſeu ſymboliz, 
_ minus exprimi poteric quam ipſts figaris numeralibus ; ut 


CAP.24 


2ad1; five quz toties continear A 


X B,quo innuitur alia quanticas ( ipli B homogenea) quz ip. 


ſam B toties contineat quoties V continet A 
eandem habzat rationem quam habet V ad A, 


3 vel quzad B 


Et quidem ubi ſpecics aliqua per aliam totidem przciſe di. 
menſionum dividicur, quanticas nullius dimenſionis oritur, ſed 


A 
gaz potius pro. Rationis indicio habenda eft. Adeoqg © 
nil aliud: indicat quam eam rationem ' quam habet quancicas 
A « B ad quanticatem homogeneam-GC « D. Nam-dividendo 
quantitatem quamlibet per aliam homogeneam, invenitur Rae 
tioillius ad hanc: uti ex Divifionis natura ſuperius explicata 


ſatis patet» 


© $i vero contingat quantitatis Dividentis dimenfiones plures 
efſe qtiam Diviſz, innuitur quantitas dimenſfionum pauciorum 
quam nullius.. { Qaod eadem ratione ſupponendum erit , qui 
ſupponimus quanticates negativas ſeu ablatirias, quz fint mi» 


A A 
nores quam nihil.) Sic g7C, ExCxDs &c. erunt quanti 
rates dimenfionum — I, 2. &c, Nam 1 wo 22= 1, I = 
3— — 2.%c, Quibus reſpondent Gradws ( quos: dixi)) De 


ſcendentes. 


Sjquando quantitae aliqua in ſeipſam aliquotles multiplica- 


ejuſdem qua- tur; pata, A, AxA, AxAnzA,AxAs AxA, &c. ipla quan» 
titatze indi= ricas A Radix ſeu Latus dici ſolet, AxA vel A A, quadra- 
ces & chara=-tum, AxAxA vel AAA. Cubus, AxAsAxA.vel] AAAA 


Biquadratum ejuſdem quantitatis A. Vel ipſius quantiratis. A 
poteſfas prima, ſecunda, tertia, quarta, &c. Ita nempe ut cur 
Juſg; poteftacis index #qualis fic numero dimenſfionum. 
Solent autem Radix, Quadratum-., Cubus , Biquadratum, 
( reliquzq; deinceps poteſtares,) fic notari,, 2 , 24, ©, 2224, 
S&c. (utolim,) vel R,Q,C,QQ, &c. vel etiam A, Aq, 
Ac, Aqq, &c.vel a,a*,a* ,a*, &c. (ut fafius diximus Cap. 
X1.) nempecompendii cauſa pro a, #4, aaa, aaa, &c.Et prop- 


TETER: 


a*—a*a=aaaat—=ata—_ata*—aai=aaaa. &c. 
Jem Aq = AA. Ac=AqA— AAq=AAA. aqq = AcA 
—fqAq—AAc— AAAA, &. Sic 2Aqx3Ac eft 2AA x 
zAAA. 82z* @=[TluÞx% in ÞxÞ x, Ee contra 
A) Aqq( Ac, hoceſt A )JAAAA ( AAA. 24) ſ#(@$,hoceft 
Þx%) XXPxX*Þ=nÞ (Nx®Y »N. Sic a*) a*( a* 
hoc eſt a48 )) aaaaa ( aa. Erficin aliis. 


Quod autem attinet ad figna + & =, in multiplicationfs 
Produtto, vel diviſionis Quotiente, ponenda ; hxc obſervanda 
eſt Regula. | 

In Maltiplicatione & Diviſtone,fi datorum figna ſint ſimilia , Pro- 
dutti vel Orti ſignum erit -+ ( offirmativum: ) ſin diſſimilia, — ( ne« 
gativum.) Nempe + per +, vel = per. ,dat},( five multi- 
plicando five dividends; ) & F per —, vel —per 4, dat —-. 

Veletiam ( quod tantundem valet) $i multiplicatoris vel di= 
viſoris fignum ſit F , Maltiplicandi vel Dividendi fignum retinetur; ſin 
— mutatur. Nempe + per +datt, & = per + dat =; item 
+ per — dat —, & —per =dat+. 

Ratio five demonſtratio hajus, ab ipſa Multiplicationis & 
Divitionis natura petenda eft, { Quales ego malim , ubi fieri 
poteſt, afferre, quam demonſtrationes a poſteriori.) Quam 
igicur in fingulis caſibus oſtendam. | h 

Multiplicatione ſupponitur quantitas Multiplicanda toties 
apponi quoties mulciplicator indicat,ut ex ſupra diftis cap. 18. 
patet. Adeeq; qui quantitatem quamlibet ( ſive politivam live 


* ablaticiam) malciplicat per 3 vel + 3,ille eandem quantitatem 


Cſgnis immuratis) ter ponit; qui per 2 vel + 2, bis ponit ; qui 
er 1 vel + 1, ſemel tantum; qui vero per o, ne ſemel quidem, 
{ed nullics ponit, (adeoq; quantitas quzliber, per o mulciplis 
cata, evaneſcit: ) qui aurem per —1, —-2, — 3, &c. mulct» 
plicat, tot vicibus paucits quam nullies ponir, (cum 1, 
m 2, - 3, &c.- {int minus quam nihil, ſea paucius quam nule 
lum,) hoc eſt revera toties tollir, ( per ca quz diximus Cap, 
XV. deſignis + & — contrario ſenſu exponendis;) qui vero- 
tollit, ille tantundem apponit mutato figno, ( utex legibus 
Subdufionis Cap. XV . patet; ) Er propterea qui multiplicac 
2 Y per 


| CAP. 20. Algebrica & SpecioſT. 167 
terea (notasillas in has, ubi opus eric, reſolvendoy a ® = aa, 


De 
& 


fronis £ 
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pet 1,2,3, &c. vel alium quemvis muliriplicatorem afficmatic 
vum, is quantitatem multiplicandam toties ponit ſervato fig. 
no; qui vero multiplicar per —1, —2, — 3, &C. aut alium 
quemvis multiplicatorem negativum, ille quanticatem multi. 
plicandam toties vel tollic vel (quod tantunds eſt)ſub contra. 
rio ſigno ponit. quod erat ofſtendendum, Adeoq; Ax2 — 2A, 


AX mw 2= w2A, wAx2= w2A, wAttw2=}3A 
{newpe — Abis tollicur:) Sic A» B—=BA, Ax B—. 
BA, -AzB— BA, —As —B —+BA ( vel4AB 


quod tantundem eft. ) Er fic in reliquis. 

In Divilione, quzritur quoties diviſor, ſeu quantitas divi- 
dens, in quantitate Dividenda continetur; vel C quod tantun- 
dem eft) in quam quantitatem ducendus eft diviſor ut fiat z- 
qualis quancitati Dividendz; ut patet ex iis quz de Diviſione 
tradita ſunt Cap. Xl. Er propterea, abi quantitatis Dividendz 
fignum eſt + ( affirmativum, ) ſigaum qQuotientis idem erit atg; 
diviſoris; fin quanticatis Dividendzfignum fit — (negativum,) 
ſignum Quotientis eric ſigno diviſoris contrarium : cum enim 
diviforis in quotientem dui produftum futurum eſt zquale 
quantitati dividendz ; non poteſt illud affirwatum effe , niſi 
faRores figna habeant ſimiliaz nec negativam, niſfi diſſimilia: ut 
ex modo probaris conſtat. Adeoq; 1 dividatur + pert , vel 

— per — , quotiens eric +: fin + per —, aut —per +, quoti- 


cc ciao Kd” was ge_w a. 


enverit -- Quod erat oſtendendum. Adeoq; 2) V (7, 


= V iv 
w2IV=T ,2) =VC= 22 =2) =VCrT. item 


AJVCE = AVC EA) =V Cong m A) =V (4% 
Sic A) VA(V. = B) BCD( .CD. =C)BCDC .BD. 
NA)NVC%S. A)Aq(A. A) —AcB (AgB. 
; Aq)=VAC =$. 4)abe(bc. ab)ea®be(acz %)v( 27 
322) —6@( 22. Ecpariter in aliis. 
Arq; haftenus de quantitatum fimplicium Multiplicatione 


& Divitione dium eft; ſequitur ut de ConjunRis agam); eas 


Multiplic atio intelligoquz ex variis membris conſtant per figna Þ & — col. 
quaniitatum ligaca. 


conjunttarum Quando quanticates invicem multiplicandz ex variis mem- 
| bris 


| 
Ll » 


= _ em a onis CD wn? %SI,FW;s CTY OO @0 
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bris conſtant, fingula membra nn in ſngula mem- 

bra multiplicandz (fignis ut modo ditum eft obſervatis) du- 

renda ſunt, Faftadeinde in unum aggregatum colligenda. 

Sive' autern a dextra , five a finiſtra incipiamus, perinde eſt. 

Exſempla ſequuntar. | 
Exſempla Multiplicationis. 


AtE—Z A_E—X 
ZE TEER ENT _ 
BA+BE — BZ BA —B—BX 
A+tE -I—L ; 2B43c : 
ms C A — 2D 


= CA =CEFCI=—CL 2AB +3AC=,BD=5CD 


AnatAE — AE+Eq 
FMS - +AE+EE 4 Aq — AE 
AA+>2AETEE = ZZ Aqg =2AE+Eq—Xq_ 
AqtzaE+Eq —=Zq 
"44 __ ZE — Eq AE 
—AETEq 
 Aq Eq — 2X. Z mw A—=E 
A 


ZzA AQ — aE- 


+1 22 —I 2 m3 - 
m 62g 9 XL + 12- 
—323% 4% 


1322 $5 2 1% 


CS, 
I 


2222+ 1 
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(> IL OX R ey, 
: is Þ + R+ 6 AP 
aig FiSGC —=6Q+i8R <12 AP*BPFAP=PCG 
—3QQz 1 C—3QT2K 
»6QCH2QQ _ 6C +40 
-6QEC —1QQ?F 13C —5Q+ 20K = 12 


2 AgTBq —34A+2 

— Cq+2B _ ES 

— zCqaq — CqBq t3Cqa 2Cq 

+2 Baq t 2Bc - 6 Ba TB on 


FE CBq © 
3}2B t2B = 6B Y +4B 


24*t 3ha mbc 
3a*wabe ct 
Ga*Tgba' 3bra® 
me 404% .606* a*T2oabice 
_— 2c 4*,..3þbc*a+bct? 


| 3 bc T2b*c 
6a®* F5 bat —5b:0 a? | Cc, 2 bc? 
= 2c * —=3bc*S : 


nes, 


* Diviſoqui» In dividendis quantitatibus conjun®tis , fi falcem Diviſor fit 
titztum con- quantitas ſimplex, vix quicquam peculiaris dificaltatis eſt prz- 
iuntlarum. EC {implicis diviſionis repetitionem ; adeoq: quotientis pet 
partes inventionem, Ec quidem parum refert an a dextra ana 

ftiniſtra incipiamus. 
Exſempli gratia, Si quantitas DC = 6BC 4 8Cq, divide 


2C) DC -6BC48Cq(tD 38440 
DN ENT DUSEREIESS | 
o | 0 oO - 


& 


= 
dl ao a Str Soo rs. os 


da efſet per 2C , Primum quzro quznam quantitas dufa in 
2C facier DC, & reſponlum 5 D in quotiente' pono , quem 
quotientem in diviforem dutum{2CzE:D4EDC) ubi ex 

| dividendi 
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dividendi patte prima DC ſubduxerim ,nihil reftat. Similicer 
cum videam 2 C ducendum effe in — 3B ut fiat + 6BC,(cribo 
in quotiente — 3B,& multiplum(2C x 3B -—6 BC)ex 6BC ſub. 
; nihil relinquit, Deniq; cum 2C ducendum in 4C ne 
fat 8Cq , poſito in quotiente 4 4C, & ſubdufto multiplo 
(2C*x4C==8CC— 8Cq) nihil manet. Ec peratta eſt di« 
viſio, cujus quotiens ſeu quantitas orta 5D. ,. 3B 4 4C. 
. Siquid antem, divilione quantum fieri- poteſt continuata, 
ſaperfueric , quod per diviſorem , propofitum dividi non 
polſit, vel etiam ſi ita ſe habeat Dividendum ur. .ipſius nulla 
rs per expolitum diviſorem dividi poſlit , ( five fimplex fir, 
Ree compolita, quantitas dividenda , ayt ctiam dividens, ) re- 
ſiduum illud collecandum eft ſupra diviſorem in'modum fra. 
Aionis( ficut in divifione numeroſa,) & invento quotienti ad- 
jungenda. Ur in exſemplorum tam przcedentium quam ſub- 
lequentium aliquot videre eft» 


So D q. 
9)CD(%. B)BD4Dq -4BECD =4E4 


DE. 
A4B) DF (5x 


T 


| bg 
323 )5 202334 m2 NEL (229 Þ2 Pm 2 + in, 
at tes CqF 
Rq) ARc+ 4 aBRq4CoFR (laRtqant RO 
_—_ da 
a)2ba waeT T7(2b mat. 


Ec quidem pleriq; five Algebriftz ſive Agalyftz vix ulterius 


' Divifionis Algebricz aut Specioſz -traditionem proſequuntuer; 


ſed quantitatem dividendam dividenti ſupraponunt, imterje&a 
lineoli; & ſiquam animadvertant quantitatem quz utramqz 
communiter maltiplicaverit eandem utrobiq; expungunc : nec 
ulterius ſaragunt curioſam Divifionem ( prefertim cum divie 
for ex pluribus partibus conſtat) exercere. ; 
_ Verum, etiam cum Divifor ex pluribas partibus confliceric, 
Fe SRD - 12Þ | divifio 
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divifio nonnunquam ſatis feliciter exerceti poteft, eadem pla. 
ne premendo veſtigia quibus in aliis Divitionibus incedityr, 
Quod ( poſt Cartefium) animadvertit Schotenius ("tam in jp, 
fias ad Cartefii Geomeeriam notis, quam in ſpeciali craQtacg 
quem Principia Matheſeos vniverſalis appellat, Arichmertice Spe. 
cioſz praxin exhibente.)) Sed &olim, juxta veteram Alges 
bram, ejuſmodi divifionis methodum oftendic Thomas Diggep. 
xe, Anglus,' (vicEqueftci familia natus, &-egrepiue ſai tempo. 
ris mathematicns,ati ex ipſius editis operibus, ſed pleriſq;lingua 
Anglicana,ſacis pater,) in libro qui inſcribitur ftratisticos, ( qui 
Londini prediit Anno 1579.) ubitem Arichmetica vulgaris, 
quam veteram Algebra'fuccinde tradicar. 

Ea vero fic commode preſtabieur. Difpoſitis primo tam 
muldplicandz quam mulciplicantis partidus , prout negotlo. 
magis accommodum videbitur ; quzratur quantitasquz fal. 
tem in unum ( quod ſeligere placeat) Diviſorls membean 
duQa prodycat membrum aliquod quantitatis dividendz: quz 
m— pro quotiente ( particulari) habenda eft, & in divi, 

orem totam dacenda, & Faftam-ex quantitate dividends an 
ferendum, notato refiduo. Arq; idem iterandum eric quotia 
opus eft; ut reliqua etiam quoticntis membra reperiantur. 

Ita ſkquantitas ABF + 2CDF = 3AqB ... 6ACD dividen- 
da fit per F: — 3A, Qaoniam F ) ABF (AB, ſcribo in quoti- 
eate AB; quz dutta in diviforem.F ... 3A” facit ABF ... 3 Ab, 


F - 3A) ABF 4 2CDF 3AqB w 6ACD (AB$2CD 
ABF — 3Aq3_ 
—+ 2CDF Se ACD 
4+2CDF... 6ACD 
00. OG 


quibus ex dividendo fubduQtiz,reftare video 2CDF ... 6ACD: 
Deinde, candem opergtionem itecando, cum fit F) 2CDF 
(42CD, ſabjungo quatieati priors, + 2CD , & duos 2CD in 
F ..3A fit 2CDF. .. 6ACD; quod ubi fbdyftum eft, nikil 
reſtat; totaq; operatio eſt abſoluca; 1> Fe 
Item fi dividendum fit- Ac. Ec: per: A. E : cur it 
A ) Ac(Aq- Ducendo quotientem Aq in diviſoren, A... E fit 
Ac = AqE, & falta ſubduRione reftat-AqE. Ec. Tum = 
\ 


Ss 


—A . & 
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I 


A) AgE (AE, quotiens AE indiviſorem A ... E dufus, dat 


re man UAEFEq 
+aqtlEc 

_AqbE -AFq 

+AaEq — Ec 

+ aEg — Ec 


00 oo 
AqE — aEq; & falta fabduftionesreftat aEq .Ec. Tandem, 


cum a) afq{FEq;&EqinA —E fit aEq = Ec; ſubduRione 


fata 9 nihil reſtat; adeog; abſolutaeft operatio . & quotiens 
&aqt aE + Eq. 

. * Atq3 idem proveni- 

et fi a dextra incipia® , m6) a? we? (enfaet at 


anus, Cum enim fit ger” TRANCE 
me) w 67 (e*, eric _—_ 

" $roaghed FA wm ge 
quotiense®,Se*in « ag od 
y *. . -2 3 '& w= of 
= Ee, crit ae ,e*; & <——_ Ix 


fata ſabduQtione, refli= #* *f, 
duum @a* ... ce ®, Tum A : 
we) —4e* (Þacz & 00 oO 
crind oceft gfe w 
ge * ; & ſubduRiione fafta, refiduum eſt a7 Þa* e, Denique 
we) wake(a*; Kakina we efta* ae; &, faka 
ſubduRiione,reftat nibil. Quotiens autem eſt ut prius, nili quod 
qui tunc ultimus nunc primus eſt terminus. 
Ad eandem formam; fi dividendaeſſet eadem quantitas « * 


me*peraFe. Cumiite) a? Ca*;KatinaZefita? +a*% 


A 2e* 
 atTe)a? me? (at marte® we ge, 
a? Ja*t 
42 Com tf Z® 2405 


( 4? wo JC meIkie 
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fats ſubJutione, reliduum eric. =4*e met. Tum cum 

4) we 0 Om 4 6;W} = 461N 4 +e fit wo 6 Come 6 e®;fafta ſubdus= 

Aione, reſtabit + ae * — e*.Deniq; cum fits) aef(e* &e* 

ina+efitae*te*; fafta ſubduRtione , reſtabit 2e* ; Et 
2 e 


quotienseſt a* wacte* " ate 
ae = 
Vel, fi in ulrima operatione , proquotiente 4 e* ( =" 
ſumeretur quotiens —e#, quia nempete) wet ( we?, 
fuiſſet we*ina+e, = 4e* met ;&,ſubduRione faRta, refta» 
24e* | 
ret 2 4e* , adeoq; quotiens a} mar mt? 41+; Quod 


| 2 e*® 2 4es 
tantundem valet: Nam 4e* 7% = me#t 757 
act? act _ wadt* met 42405 Ala 

hoc eſt Re a Ea cam ahe 


Sed idem fere eveniret fi przcedens operatio( ubi refidunm 
7 . 50 & | ng | ” WC 2 e4 
eſt 2 e*) ulterius continuetur ; ® ſumatur quotiens 7 
= —28*; namw2ec*ingÞecſt 24e* —2ef z quod, 
ex —2e* ſubduttum relinquic +2 « e * adeoque erit a* = 
; > * —_—_ '£ = 
dete® mae FIET . bk 


Quod ideo moneo, ut appareat,, ( proſertim ubi neceſſario 
fratione terminerur) quotientem poſſe variis formis exhiberi 
{ nam & multjs adhuc modis variari pores ſed qui tantun- 
dem valecant; ut qyiliber cam quz fibi magis accommodam 
videatur (cligat; $£quidem nunc hanc- nunc illam utyreſens 

negotium poftilaverit. ng 
Poſſet iaterim eadem operatio peragi codem plane. ſucceſ- 
ſu, ſia dextra inciptamus. Nempe e) e*.( et; & wet 
in at efacit mae mt* ;& i( fubdutione fata ) refiduum 
a* } ae*, Tum etc? (tac: & acinate facit a*e 
+ 4e* ;ergo refiduyur'a® wane, Deniq, ce) wane(.us*; 
| | & 
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& a3 inate facit wat u,a*e: &refiduum 2 4% , Ade- 
| 24+ 

6qz quotiets ,_e*+ ae eb y TIT 


| | 2 4* 
e%e) at et ( me Face ww a? Y ——_— 
mo 80% ed 


a* Fae® | 24% 
4a*epac* | (met Farbgt yy 1 
8%: o8% 4* aft 
wo 68% 2 6 a*T ane 

2 at mw 2 ae 


. o ® a W 

Vel,fi in ultima operatione ſumatur quotiens + a ® ( — vw ) 
, ® » | 2 gf £ 
eric refiduum -2a*e &quotiensg =e*aet a= = 7770 
Sed utrovis horum modorum procedatur, quotiens tantundem 
yalet atq; prius. Ee 

Ubi autem tanta oritur varietas, judicio opus eſt ut quis eam 
ſeligat quotientis formam quz przſenti negotio magis fit ac- 
commoda: yel etiam, fine alia diviſione, ad inſtar fraftionis ex- 

F-| _y 

hibeat, a + @* 


| Aliudlibetexſemplum ex Digge/io ( ſupra citato) afferre, 


622782) 60ſ&+80252,47a<t96 2(106+12%% 
60 (EF + 80 2g 22 | 


—_— 


Re IE 


73 &T 96 23 
72 £4396% 
oQG [010] 


& fimul huic negotio finem imponere. Nempe quantitatem | 


60 (8 + 80 232g t 72 + 96 2g per 6 23 +8 Þ fic dividit. Quo- 
niam 6 22 ) 60 & (10 ; quotientem inventum ducit in di- 
viſorem, & produtum 60 ſT + $0 2222 ex dividendo ſubdu- 


. cit; & reſtant 72 © +96 2p, ”_ quia 62z)72 @(12 %3 


3 qguo- 
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quotienti priori adjungit 4 12 Þ : & duo hoc quotientein 
diviſorem,produftum aufert ex dividendo 8&nihil reſtat, Adeogz 


quotiens eſt 10 + 12 Þ. 


TTY | 


Scd & apud Clavium in Algebra operationem non abfimilem 


reperio: quetn, fi liber, conſule. 


Atq; haftenus Multiplicationem & Divifionem Algebricam 


& Specioſam abſolvimus. 


2x1,1+1:...: Maltiplicatio & Divifio quantitatum ex pluribus Denomi- 
—_—— _ yas aggregataram, vix aliud eſt quam Multiplicatio & 
_ - Diviſio Specioſa. In hocſalcem differunt, quod harum deno- 
As _ minationum ad invicem ratio ſapponitur cognita, ut hieri poſ- 
wn fit ab-una ad aliam reduQio; Specierum autem ſeu Symboalg. 
Rum. rum( in Arithmetica Specioſa) ratio ad invicem vel ignoratur, 


vel ica ach efſet ignorata traQatur. 


Cum autem ejuſmodi quantitas plurium denominationii per 
alii unius tanta denominationis multiplicanda occurrit, inci- 
pienda eſt operatio ab infima ſive minima denominatione, & fic 
ad majores aſcendendii: tranſmiflo ſemper in ſuperiores quan- 
tum opuseft. Exſempli gratia. Si quis ſingulis diebus : expendit 
I 4 libras 10 ſolidos &' 8 denaries monete Anglicane, quantum expendi 
ille fingulis ſeptimanis ? Reſpondebitur, Expenſam hebdomadiy 
ſeptuplam effe expenſz diurnz( cum quzlibet hebdomas con- 
tineat ſeptem dies-) Adeoq; expenſa diurna multiplicanda > 


per 7. Nempe denarii 8x7 — 56. 


cum autem 12 den: = I (ol: erunt 56d 14is, 


= 4{T 8d. ideoq; ſubſcriptis 8 d,re- 


ſervo 4 ſs: reliquis ſolidis mox annu- 


merandos. Tum ſolidi z0x7 = 70, Tor, 


quibus additis 4 huc tranſmiſſis fiunt 


105, $4 
tn; 
A 

I 4s $ 


74: ſunt aurem 20fol: — 11lib. ergo74 ſol: = 3 lib, Þ 14 
ſol. Ergo ſabſcripris 14 ſol. reſeryo 3 libras mox reliquis adjun- 
gendas. D:niq: librz 14x57 = 98 quibus addicis 3 fiunt 101 
liby: quibus ſublcripris,patet expenſam hebdomadis efle 101!id, 


14ſol, 8den, 
ReduFio 


Si autem vel Maltiplicator fit numerus grandior, vel etiam 


pluriuma de* ex pluribus denominationibus conftet: expedic plerumq; ( aut 
mominetio- Etiam aliquando prope neceſlarium erit, ) quantitates illas 


num ad nng, plarium denominationum ad quantitates unius denominatio- 
nis reducere, & tum demum mulctiplicationem perficere, & =_ 


#4 
=; : , 


VS — a, Cw 
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a&a tandem multiplicatione, priſtinas eas ( fi opus erit) deno- 


minationes reſtituere. 


Exſempli gratia, Si viris aliquet fingulis dehentur 20 libre, 1 
folidi, & 9 denarii; quantum debebitur erum 283 viris? Privuf= 
quam multiplicationem propofitam aggrediar, commodum e- 
rit totam monetz propoſitz ſummam ad unam dexariorum de= 
nominationem reducere: quod ipſum multiplicatione peragi- 
tur, hoc modo. -Quoniam fingulz librz ( monetz Anglicanz) 
continent 20 ſolidos; numerum Jibrarum cxpoſicum multipli» 
co in 20, ut habeam numerum ſolidorum in illis 28 libris con- 
rentorum, quibus adjungendi 13 ſolidi C in quzfijone expoliti) 
(ut habeatur numerus omnium ſolidorum; nempe 573. Dein- 
de, quoniam finguli ſolidi continent 12 denarios, numerum: 
illam folidorum (573;) multiplico in 12, ut habeam nume+ 


rum denaridorit inibi conten- 
torum: quibus adjungendi ad- 
huc denarii9 (in quzftione ex- 


poſitt ) ut habeatur numerus- 


omnium denariorum , nempe 
6885d; — 281ib, 135, 9d, 


 Ettum demum , poſt hanc- 


redoionem faftam,  multiplis« 
co 6885 ( numerum Qdenario- 
rum per mulciplicatorem pro- 
poſitum 283; & producuntur 
denarii 1948455: 

Deniq; , fi vclim intelligere 
quot librz & ſolidi in hoc de» 
nariorum numero continentur; 
refticuentur illz denominatia- 
nes dividendo. Nempe quia 
12d — 15, denariorum nurhe- 
rum 19483455. divido per 12, 
& prodeunr ſolidi 162371,atq3 
inſaper 3 denarii poſt pera- 
Qam divifionem refidui, De- 
inde, cum 205 — 11ib; nume- 
rum (olidorum 162371 divido 


281ib, 135 9d. 
20 
560 

I 


573 (oh 


9 
6385 den:: 
283 


— 


per 20, & prodeunt libre $1 18, . 


—20655 


55080 
13770 


1943455 


248112 4 


12) 1943 A55( 1625715. 34g. 
12 36 
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atq; inſaper 11 ſoli+ 
di refidui, Adeoqz 
19484554 — 8118, 
145, 3d, (amma quz- 
ſita. 


Item. Si ex ſcaturigine quodam fingulis horis effluant aqua- 
rum pondo 34 cum unciis 7. quzcitur quantum effluet 26 di» 
ebus & horis 15? Re- 
duco primum aquz 


41s 
20) X6237|1_(81181ib, 11%, 34d, 
ZZ2Z20 


34/ib, Func 26d, 15k, 


quanticatem aſſigna® ____ 12 — 
ram ad Uncias, malti- '68 104 
plicando 34 (.nume- 34 | 52 
rum librarum ſeu pon- 7 TEENS 


do) per 12 (quja nem= 415 vc: 
pe 11ib. — 12 anc.) & | 

adjungo uncias7. Item tempus aſſignatum in horas reduco, 
multiplicando 26 numerum dieri per 24(quia 1 dies = 24 hor.) 


415 WC, __ 
639 hor. 'ZXx 1G '9 lib. wn. 
_ 12)2& 5X35 22098, 9. 
1345 Z A 
SW... _ Z A 
265155 unlie- x 08 
96 


& adjungo horas 15. Et, perafta reduione, multiplico 4.15 
numerum unciarum fingulis horis effluentium, per 639 nume- 
rum horarum in tempore propolits; & producicur 265185 nu- 
meras unciarum toto ifto tempore effluentium. Quem deniqz 
unciarum numerum divido per 12 ( tot enim unciz continen- 
tur in una libra) & prodeunt 22098 lib. 9 uncie. quzſita quan- 
Litas aquz toto ifto temporeeffluentis. 


Diviſioquz-, | Que autem de quantictatum ex pluribus denominationibus 
* fitatis pluri- conſtantium Multiplicatione dica ſunt , ea fere 8& de earun- 
. um d:nomi- dem Diviſtone intelligenda erunt. Nifi quod hic potius a 'de- 


pationume 


nominatione ſaprema incipiendum fit, & quod illic ſupereſt 
ad proximt inferiorem reducepdum, 
. Exſempli 


CAP. 265 


; CAP. 20- 


 Algebrica & Specioſas 179 
Exſcmpli gratia; fi de- | 

fun&i / 46.12 ahh 183 lib, Z tth, 8.4% bh & & 

10 ſol. 9 den.” inter quatte 4) TÞ (2410.9(45.17.32, 

or ipfius liberos ſint #- AA 

gqualiter partiendz ; que- 


ritur quantum, cuiqz Ce- » 2 
det, Primo dividantur __20 32 12 
librz 183 per 4, & habe- 60 4)7 Ss (17 24 
bitur quotus 45, cum re- I0 AA T2 = 
fiduis 3 libris. Secundo, 79 Sy 

pro 3 libris, ſubſticaris 60 | 

ſolidis, C quia 1 1'b' — (#:5-) 

20 fol: adcogy 3115" = 4) 33 ($4 

60 ſ01*) & adjunAtis 10 F 9 Powe 


ſolidis (in quzſtione ex- | = 
 poſitis) habentur 70 ſolidi, qui per 4 divifi , quotum przbent 
17, & ſuperſunt 2. Deniq;, cum 2 folidivaleant 24 denarios; 
qui , adjunQis 9 in queſtione expotitis, fiunt 33; hiper 4 di- - 
vifi quotum exhibent 8:3 cnj, propter x reſiduum (cum jam 
ad infimam denominationem perveniatur) adjungo fraQio» 
nem 4. Adeoq; quotiens perfetus, ex omnibus aggregatus, 
eft 45 (id* 175, $4d, Cedent igitur unicuiq; ex liberis, librz 
45,ſolidi 17, &denarii$ cum quadrante. 
Vel etiam , redufto primum tam Dividendo quam diviſore 
ad unam denorhinationem ,operatio poſtea inftituatur more 
ſaperias tradito. Verbi gratia.Si quzratur,1n Anxis Inlianis 
24, diebus 34, boris 2, & 32 minutis 3 quot ſint Menſes periodici, ſeu 
Lunationes. Quoniam Annus Julianus conftat diebus 365 & 6 
horis, hoc eft ( multiplicando 365 per 24 & addends 6 ) horis 
$766; Anni 24 conſtabunt horis 210384, ( ut multiplicando 
png quibus fi addantur dies 34, horz2, & 32 minuta; 
boc eſt $18 horz & 32 minuta: habentur horz 241202 & 32 
minuta: hoc eſt (multiplicando 211203 per 60 & addendo 
32) minuta 12672153: quz tantundem valent atq3 Anni Ju- 
liani 24, 349, 2Þ, 32'. Deinde Menſis periodicus ftatuitur, di- 
erum 29, cum 12 horis & 44 minutis, hoc eſt, ( ut ex adjunto 
calculo pater,) minutorum 42524. quod quzritur igitur, hoc 
eſt, Quoties in minutis 12672152, ( tempore propoſito; ) con- 
tinentur minuta 42524 , (tempus unius menfis periodici.) 
f Numero 


» 
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Namero igitur illo per hunc diviſo, habetyr Ouotiens » 

przciſe. Tot igitur menſes periodici expolito — wa 
nenfur. Quod erat inveſtigandim, : 


d h 
565- G6, d h p 
24. 34+ 2- 32. 
1460 —- 
730 Br = 
6 | 68 
$766_h. = MD 
| £24 —$15, 32” 
35064 
= .. ; S H-* 
210334 k. 29. 12, 440 
$18, 32 - . 34 
211203. ZF I16 
oo CEE: 58 
| 312673120 {lack 12 
dhe 4 NE 708 hb. 
32022296 8... = 
42480 
y vn 44-- 
i | 42524 - m. 
I #97 
KX57139 
42524) 2#2672k52(298 
: } , WEGHF--: 
33827260 
JAGNGE 


_ Atq; ad hyjuſmodfformas przflande ſunt multiplicationie 
& divifionis operationes, ubi quatiticates ex pluribus denomi- 
nationtbus conflantur. Ubi interim judicto opus eric, ut prix- 
paratoriz reduQiones fra inſtitgancur ut prefenti negotio 
maxime fit accommodum, & res tota quata fieci poteſt __ 

re 


. 


% 


_ 1CAP:20, Algebrica &+ Specioſss Ir 


labore peragatur. Quod quidem frequente exercitio ediſce- 
rur,8 uſu fiet familiare. 

De Maltiplicatione autem & Divifione notandum eſt unj- 
verfim (cui fimile de Additione & SubduCtione ſuperius tra- 
didimus, )ubi plares occurrunt numerorum Multiplicationes,vel Diviſio= 
nes, vel fimul utr eg, , continue faciende , perinde eſt quo ordine inſtitu« 
anter, mode omnes continge fiant; taatundem enim utcung; prodi- 
bic. Exſempli gratla, 213%4 = 2% 4X3==Zx2X% 4— 
ZX4X2.=4X2XZa=4X3x2 = 24, Item ABC — ACB 

: | 4 3 Eng... 
= BAC = BCA = CAB = CBA. Et TT ET tx 


| D 37 D | D * Item, Perinde 

eſt ſive per duos plureſve diviſeres' continue fiant diviſiones , ſive per 
B 

produtſum ex diviſoribus illis invicem multiplicatis; pata C ) 3 = 


B | 
TD' 3) #=2,%z=*5= 4c, At interim Cavendum ef, 


nequis ex Diviſoribus( aut quod ab illis fir) alium quam diviſorem 
multiplicet : Si enim vel multiplicatorem vel quocum multipli- 
cet diviſor,eo.ipſo exdiviſore fit multiplicator & torius ope- 
rationis procelſum immutat. Nam omnino aliud aliud eſt C) 
B Þ_ atque 


D = DxC 


B BxC | 
D x C= HD<: Sicaliud eſt 2) *F— 


42, =2,atqj 3x27 *— $8. Quorum omnium de- 
monſtrationes ex ſuperius tradicis Maltiplicationis & Divifio- 
nis principiis facile eſt colligere. 

Arq; haftenus de Mulciplicationis & Divifionis praxi diftum 
eſto. Sequitur, ut de utriuſq; Examine ſeu Probatiore verba 


faciamus. 


ZL 2 CAP. 


De Maliplicatione & CAPa 


CAP. XXE 


De Miliplicationis & Diviſtenis Probationibus 3; earamd, Pro. 
bationum fundamentis, Familiores aliquot queftiuncule- 
ſolvuntug. 


-Lz de Additionis & Sabda&ionis probationibus ſupering 

- dica-ſunr, non pauca & hic locum obtinene.Nempe non, 
adhibencur illz canquam demonſtrationes certitudinis regula- 
ram juxca quas procediturz namdeillis ſatis conſtat ex prin» 
cipiiseis quibas innicuntur : ſed ad explorandum numquis er. 
ror ſubrepſerit in exercicio-,, quo a regulis deviatum fit, Nan- 
igicur ad probandas regulas, ſed adexplorandum num opera- 
tio przſtica regulls fit conformis, inſticuuntur. hz. probationes, 
Er quanquam poſſertetiam examen inſtitutrepetendo ipſam 0. 
perationem, & ad regulam ubiq; exigendo; tamen illud felici- 
us ut plurimum inſticuitur operationis forma mutati ; quippe 
| hes paſts minus eſt pericali in. cundem errorem iterum inci- 

endi, 

Sicut Additio per SubduRionem ( operationem fibi contra- 
riam;) fic Maltiplicatio per(huic oppoſitam)Diviſfionem exe» 
minare ſive probareſolent. . Quod enim Multiplicatione con- 
ficitur id Dlvifione diffolvitue. bi enim- duorum- namerorum invi- 
cem multiplications, alius producitur ; ft hic per eorum alterutrum divida- 
tor, reliquus prodit, Pata, fi quantitas. A. duGta in Bit AB ; hec 


AB 
ipla AB diviſa per B fiet A. ('nempe g A; ) Ratio. eſt, 
quia ſubſequens diviiio per B deftuit id quod precedente mul- 
tiplicatione per candem quantitatem B efficiebatur, adeoq; ip- 
ſa quantitas A quzprius fuerat,jam iterum quaſi ex oſtlimk 
nio redit.. Eodem "modo fieadem AB dividaturper A prodj- 


AB 
bir B; (nempe © B:) quia ſcilicet-tam-ex duftu A in B, 
quam.ex duQtu B in A, eadem prodibit quanticas , putaAB = 


6—= 2X2 | 6=2%3 PERS 
BA. lic. ——— =3,& : 3 2 6 


- Atq; idem in grandioribus numeris fimiliter obtiner, Si e- 
nim 


21 


CAP. 21. Diviſionis Probatione. 133 
nim ex dau 283 in 546, vel ( quod rantundem eſt ) ex. duct 
546 in 283, proveniat 154518. Ur explorem num rite-peraQa 


fit operatio, hunc produttum divido;per multiplicatorum u- 


xrumvis, & fi reliquum diviſione provenientem comperio, ar- 
amento cft operationem rite-perattam fuiſſe; ſin minus, cer- 

tumeſt alicubi fuifſe erratum. Er fimiliter in aliis quibuſvis 

mulciplicationibus, veritatcm perattz operationis examinares- 


licet. 


283 = 4; 
EDS A533 
1698 $46) 15 45x3(283 
1132 HW gZ 
— - A3ZGS 
154518. 138 
546 x15 
28 T3099 
163$ 283 JX5 A5X8(546 
4.368 TAXS 
1093 AZZ 
154518 i1g9g83 


Ut antem per Diviſionem Multiplicatio, 'fic per multiplica« 
tionem Diviſio examinabitur. Nam: { uotiens in Diviſerem 


 ducatur (C vel hic in illum ) prodibit namerus pridem Dividendus; 


Nam quod Dividendo fuerat diflolutum , multiplicando ( per 
eundem numerum ) -iterum. refticuitur. Puta,.fi A) AB(B, 


AB 
hoc eft "x". = B, multiplicando Bin A, prodibic A B.' Ira , fr 


12 — X 4 


3)i2(4, hoceſt = ='4;du&o3 ing ( Diviſore 


in Quotientem) prodibit,z'x 4 = 12, Et fimiliter in numeris 
grandioribus; fi dividendo 154518: per 546 prodeat 283 , vel 
'eundem numer 154518 dividendo per 283 proveniat- 546; 
vice verſa, multiplicando 546 in 83 » vel huncinillum, refti- 


3. tuetue: 


- 
"0 
= 


x94 De Multiplicationis &* "CAP. ar 
tuetur.numerus pridem dividendus 154518, Ut in calculo 


-mox ante appolito videre eft- = | þ 
Si-autem, poſt peraſtam Diviſionem , aliquod ſuperfuerit 
Reſidaum; curandum eft ut in probatione per mulciplicatio». t 
nem inſticuenda , hoc etiam Re- | t 
fiduum addatur : Secus enim. ' AZ f 
- non pradibit Dividendus integer, 24)337 (16 ] 
ſed mancus. Nam, verbi gratia, Zh _ _24 
finumerus 3* 7 per 24 diviſus ex- AA 04 ' 
hibeat quotientem 16, & ſuper- 32 
-fint 3; hoc refiduum indicat, IK... | 
quodin divideyde illo-continea- ' 387: ( 


tur diviſor vicibus 16, ( vel quo- 
tiens vicibus.24, ).atq; inſuper numerus 3« Adeoq;, preter | 
Diviſorem (. vel Qnocientems -) totiespoſitum (quod multipli- | 
cando przftatur) adjungenduserit numerus ille 3. | 
Ratio totius proceſſus ( fiilla ex jam diis nondum fatis | 
intelligatur) fic reddi poterit. Cum numeras multiplicandus 
toties in Produto contineatur, quories Unitas in Multiplica- 
tore, (nam toties eff ille ponendus quoties jJubet-maltiplica- 
tor;) fi Divifione quzratur, quoties in Produfto eontineatuc 
Malciplicandus? prodire debet ( fi operatio refte peratta fue 
rit ) prodivitionis Quotiente , numerus idem-qui- prius fuerat 
multiplicator. Et contra, cum Divifionis Quotiens oftendat, 
quoties in Dividendo conrtineatur Diviſor, ( vel przciſc, vel 
quanto cum refiduo; )) fi Diviſorille totes ( multiplicando } 
-ponatur,( &, ſiquod erat, adjiciatur reſiduum , ) emeryere de, 
ber namerus Dividendus; quippe ille in quo Diviſor tories, ut 
ditum eft continecur- | 
' ,Prezterhasautem Multiplicatiobis & Diviſionis probatic 
nes, per operationem contrariam infticuendas ; poreſt utraq; 
per tandem operationem probari. Cum enim ( ut ex ſuperius 
traditis patet) duorum numerorum invicem multiplicatorum, 
perinde eſt ater dicatur Mulciplicator; ( puta, perindeeft , in 
exſ{cemplis nuper appoſitis, ſive 283 per 546, five numerus hic 
per illum,malciplicetur:) Ubi peraQeeſt eperatio, ff de dxifeis 
dubitetur; qui prius erat numerus multiplicandus , jam fiat multiplicator, 
& vice verſa; Et, (1idem utrobiq; fit numerus ProduRus, argue 
meato eric proceſſuna fuille legitimum ; ſin minus ,erroneum. 


Sic 


Wu £ Nu 


CA P. 21.  Piviſionis Probatione. | 75: 
Sic du&tis 283 in 5.46., vel 546 in 233, prodibie utrobiq; 
154518, ur ſupra pater. | 


Paricer in Divifione; Cum non minus oftendat Diviſor, quo» 
ties in Dividendo contineatur Quotiens;. quam Quotient, quo- 
tiet in coder Dividendo continearur Diviſor; ( quippe qui ica 
ſe habeat ad Dividendum, ut FaRores in multiplicatione ad 
Faftum;) Side peratta diviſfione occurrac dubium ; qai priue 
prodiit Quotiens jam fiat Diviſor, & fi jam prodeat pro Quotiente 
numerus ille qui rum fuerat Diviſor , argumento. et operatio« 
nem rite perattam efle ; fin ſecus, erratum <fle. Verbi gratiaz 
fi dividatur 154518 per 546 prodibit quotiens 233; dequo fi 
dubitetur, numerus idem 154518 dividatar per quotientem | 
283, & prodibit numerus 546, qui- priay fwerar, diviſor, ( ut 
ſupra patet,) unde liquet operationem rice peratam elle, Reff- 
daum autem, ſiquod eſt, idem eſſe de- | 


bet utrobig,. Puta , cum diviſo 6 (3. 
numero 387 per 24, quotiens fit 16)z87 (24 
16, & refiduum 3 (i 387 divi- ' 72 

dantur per 16, quotiens erit 24, A 


& refiduum item 3 : ut cx ad- 
juno calculo patet® 

Arq; hz quidem five Multiplicationis five Diviſionis proba- 
tiones, huc uſq; craditz, in quacunq; Myltiplicatione aut di- 
vifione locum habent; ſive in numeris integris, five in Fra&io- 
nibus Decimalibus, aliiſve five in operationibas Algebricis & 
Symbolicis vel Speciofis; live item una, five plares {int denomwis 
nationes, Quippe idem eft in omnibus proceſſiis fundamen- 
tum. 

Quod autem de Probatjonibus Additionis & Subdutionis 
ſaperius monuimus; idem de Maltiplicationis & Diviſionis 
Probationibus pariter ſciendum eft : Eas nempe non omnes &+ 
juldemelle generis; quippe aliz certiores ſunt , & fallaciz mi- 
nus obnoxiz, ( quales ſunt, quas jam expofuimus, ) ſed labo. 
rioſz magis, ( & quz quidem tantundem operis in examinan« 
dis quantum in peragendis operationibas poſtalant, ) aliz ver 
magis expeditz, {ed quz nonnunquam fortaſſe fallane. 

. Arq; huc quidem-referri poteſt ea methodus examinandi 
Divicionis operationem, per: additionem mulciploram omni» 
um ſubduQgorym , quz ( cum reliduo fi quod {it ) refticuens 

NUMETNUNMI 
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mus 15451$ per 283, unde | 

quotiens emergit5 46; ft om- rg 

nia multipla ( infra dividen- x 399 

dam ſabſcripta zfimul addan- 283)x5 AF Tg (546 
tur, prodibit numerus Divi- I415 


dendus; quod ni fiat, erroris 4133 
indiciumeſt. Eft autem bec I698 __ 
probatio admodum lubrica; I54518 


quippe quz ſolas ſubduCtio- : 
nes cxaminat non icem multiplicationes; & fiquisprias, Divi, 


ſorem in fingulas quotientis notas ducendo, error irrepſerit, 
jdem adhucintaus manet, neq; hac probatione omnino de-- 


| CAP. ME , 
numerum Dividendum. Pata, fi ( in priori exſemplo) divide- * 


tegitur, quippe quz multiplicationes illas, ſine examine, pro 


veris habet. 
Sjcui autem nimis Iaborioſum videbitur , probationibus ſu- 


perius traditis uti; adeoq; tantundem operis inſumere in operis: 


examinatione ſeu probatione, quantum in ipſa operatione: Po- 


terit brevioremillam probationem adhibere ,quam Novenariam 
vocant, (qualem ſupra oftendimus in probatione Additionis 


& Subduionis; ) quz fic inftituicur. 
Numeri Mulciplicandi notis emnibus indiſcriminatim ad- 


ditis (neglea locorum confideratione, 4indeq; » quoties fie_ 
orhm notetur(” vel, , 


r} poflit, abje&is 9 , refiduum fi quod fit 
fi nihil ſuperſit, ciphra;) Deinde & Maltiplicantis notis omni- 


bus fimilicer additis, & abje&is novenis omnibus , refiduum 


item notetur: Hxc duo re{idua invicem dacantur, & abjeQis 


inde 9 quoties fieri poteft, Refiduum, fiqued fit, notetur : De« 
niq; ſi hocreſiduum idem fic an Reſiduum quod proveniet 
ex omnibus numeri Produdi feu Fa 


operationem rite peratam efle; fin ſecus, certiſſimum eſt ali- 
cubi erratum efſe. Exſempli 
gratia: In Multiplicatione aps 283 
poſita , Multiplicandi notz 546 6. 
addantur-2 48 — 10, IO. 1698 Xs | 
9 —T, I+3== 4 Hocreſt- I13.2 47 
duum ſcribatur ad crucis fi» T415 6 , 
niſtram. Deinde in Multjpli» 154518 

_ | catore 


&i noris, ita ut prius addi- 
tis, abjeftis novenis amnibas, indicium eſt ( ſaltem probabile ) 


"CAP. 21. Algebrica &- Specioſa. 187 
' eatore, 5 +4= 9, quibus abje&is, reliqua nota 6, ſcribatur 
- gd crucis dextram. . His Reſiduis invicem duQtis,eft 4x 6 — 24, 
' unde- bis abjeQis9, reftant6, (vel2+4 — 6:) Boc Refi- 
duum ſuperne ſcribatur. Deinde numeri produQti note fic ad- 
dantur, 1+5—6, 6+4=—10, 10 = 9 — 1,(veli+o0— 
1) 1%5 —=6, 61 == 7 5 748 = I5 » I5 we 9 — 6 ( vel 
1+5 = 6%) atq; hoc Reſiduum inferne ſcribatur. Deniq; quo- 
' piam duo Refidua, ſuperne & inferne notata, deprehenduntur 
eadem z conjicio operationem rite peraQtam ; fin tuiſſent diver- 
fa, certum eflet admiſſum eſſe errorem. 
| In Diviſione, pari medo' procedendum eft. Addantur in- 
diſcriminatim notz Diviſoris, &, abje&is novenis omnibus,no- 
tetur refiduums — item notz addantur, & abjeis no- 
yenis, notetur Reſiduum, His refiduis invicem duttis, ( & fa- 
Ro additis, fiquod fuerit, Refidui Diviſions notis,) &, abje- 
Qis novenis , notetur & hoc Refiduum., Deniq; , faQta ſimili 
notarum Dividendi additione, & novenorum abjeCtione , quod 
tandem reſtat zquabitur (< operatio rite fit perata)Reſidus 
proxime notato: Sin minus, erratum eſt. Sic in appokita dis 
viſione, Diviſoris notz 1 + 6 
=#7, ( quod notetur ad fi- 6.3 O 
niſtram. ) Quotientis notz 16 )3837 (24 Xs 
32 . id 


2 4.4 — 6, ( quod notetur 


ad dextraw.) FaQum ex bis Ss 4 - oO 
x 6 = 42,undequater ab- 
jeis 9, reftant 6, (vel 4+ 2 = 6. ) tum (quia poſt pera- 


Cam divifionem reſtabant 3) 6 + 3 — 9: quibus abjetis ma- 
net o, quod _— noto. Deniq; in Dividendo 3+8T7 — 
18, unde bis abjeQis 9, manet 0, (vel1t8—9,9 —=9=—=0) 
quod cum idem fit atq; Refiduum ſuperne notatum , conjicio 
operationem fuiſſe rice peratam, | 

Quod autem'de Refſiduo 


Divifionis digum eft; nempe © 16 
ipbus notas addendas effe fa- 2 4 2» 

0 .ex reſiduis Diviſoris & 64 7X5 
Quotietis;pariter obtinet &in 32 
multiplicatione, fi przter pu- M 
ram Multiplicationem acce- 387 


dat aliquod additamentum. 
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Pata. 16 per 24 multiplicandum, & ſimul addendum , at ha. 
beatur fa&i additiq; aggregatum 387: Ex multiplicandi notig 
_emergit 7, ex multiplicantis 6 , quorum faftum 7 « 6 = 42; 
hocefſt 4 +2 — 6, &( propter addicamentum 3 ) 6+ 3 —9; 
$9 9 —03Sed 3+8Þ 7 —=18,818 =9., 9 = 0.unde 
conjicitur operationem rite perattam efſe, 

Fundamentum quo nititur hxc probatio, idem eſt quod ſy 
pra docuimus de conlimili Probatione Additionjs & Subdudt. 
onis. Nempe quod, nbi nulla locorum habetur ratio ,. tantun. 
dem valent 1 10, item 2 & 20, & pariter in {ſimilibus : Ac j. 
dem eft ſubſtitnere 1 pro 10, atq; abjicere 9; item ſubſticuere 2 
pro 20, atq; abjicere bis 9; & ic in reliquis. 

Monendum autem eft ( quod & de Additionis & SubduQis. 
nis ſimili probatione monuimus) probationem hanc nonnun. 
quam fallacem efle, neq; errorem femper detegere , ( przſer. 
rim fi is ob negle&am debitam locorum confiderationem ob. 
tingat, quem fruftra quis putet hinc detetum iri, cum null; 
hic locorum habetur ratio: ) Quamvis enim, ubi numeri nor; 
conveniunt, certum fit erratum effe; non tamen certum cf 0+ 
perationem re&e procedere ubi conveniunt, 

At interim (ne penitus abjiciendam putemus hanc probatio« 
nem) probabileeft Cutut non certum) errorer fiquis fit (prz» 
terquam qui ex indebito notarum firu oritur) hinc dere&am 
iri, faltem hifi data. induſtria fravs inftituatur z raro enim (& 
quidem rarius quam quis putet)) Errores ſiqui fant tam felicþ 
ter ( vel potius infeliciter): conſpirant ut ſe mutuo tegant. Et 
propterea cum hzc probatio non_ adeo magno conſtet labore, 
non inutiliter adhiberi poterit. | 

Er m— in prolixis przſertim Divifionibus , operz preti- 
um efſe poteft eam ſzpius in ipſo operationis curriculo adhibe- 
re ( quod quidem fieri poteſt poſt quamlibet Diviſoris prome- 
rionem ) ne error in principio operis totum- inſecuturum labo- 
rem plane fruſtraneum reddat. 

Sed & minus univerſalis eſt hajuſmodi Probatio Novenaria; 
quippe quz ſolis numeroſis- operationibus convenit,non item 
Speciofis ſive Symbolicis , aut Algebricis; ut nec ( nifi corre- 


Qiones aliquoties adhibeancuc) ubi plurium denominationum 


quantirates occurrunt. Cumenim ortum ducat hzc probatio 
ex.graduunm five locorum diſpoſitione in continua proportione 


_CAP.ar 


decupla: 
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decupla; ubi bzc diſpoſlitionon eſt, neque locuy eſt huic proba- 
cioni. Si vero Arithmeticis placuiſſer primiths, pro decupla, a- 
liam quamvis proportionem adhibuille; potuiffent etiam & i11i, 
quzcungz fuerit , hujuſmodi probationem aptaſſe : Non qui- 
em abjiciendo fingula novena » uti jam; ſed cam numerum, 
guoties fieri poſſi , abjiciendo, qui unitate minor fic quam no- 
men iſtias qua procedirur continuz proportionis: Putayſi ( pro 
decupla ) adhibuifſent noncuplam , abjictenda effent ( nun 
novena, ſed) oftona omnia; fi oftuplam, ſeptena ; ſiſeptuplam, 
ſena; fi ſexcuplam, quina; & fimiliter de quavis alii. 

Arq; haftenus de Probationibus tum Multiplicationis tum 
Diviſionis dixiſle ſufficiat : quibus vel utendis vel negligendis 
{uo | —_—_ ucatur i . _ 

liidem autem, cum his probationibus, principiis nituntur 2eſtiuncy- 
hujuſmodi quzſtionum ſolutiones; ( pies ſe on" ty- yam 
rones Maltiplicationie & Divifionis naturam & conſenſum mas res ſolvuntuy, 
wum melius perſentiſcent, » 

Duis numerus eſt , qui per 4 diviſns, 
quetientem dabit 3. Nempe 4% 3 (Di- _5_ 
viſore & Quotliente ) invicem dufis, 12 
prodibic 12 , numerus quzſitus Divi- 
dendus. Vel, quod eodem recidit, i A 
numerus quzſitus, Dividendus, dicatur 74 = 3: 


A; quoniam ( juxta queſtionis reno» þ@ _ 3n4 = 12, 


rem) 7" 33 fi pars utraq; mul- 


tiplicetur per 4, erit, An_-3z«4= 12. 
ltem Cyjus numer triens 


42s 


eft 235. Hoc eft, Quis nu- 
£2 per3 dwviſus » quo- 3) 705 (235 
tientem dabit 235. Ea- —— 


dem methodo , duftis in- 

vicem 235 &3, prodibit 

numerus quzſitus 705; qui A 
nempe per 3 diviſus quo- il_5Þ 
tientem imperatum exhi- 5 

bebic. Vel etiam quia A == 235x 3 = 705 
3) A( 235, crit A=235 


XK 3 = 70Js 
FORO Aaz Item 


_— 


3 


= 235 
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Item ( in nwyneris grandioribus ) ©yet avrei diſtribuends ſun 
inter milites 26 46, wt-qui{g, habeat 283 ? Hoc eft, quis numecyy 
dividendas eſt per 2646,ut prodeat 28 33;vel, per 283,ut prodeat 
' quotiens 2646 ? Daftis invicem 2646 & 283, prodibic numeryy 


quzlitus 749818.” | 
ST _— 2646 )748818 (2$3* 
= = 233) 748318 ( 2646- 
wot: 74807T rs yy 
SEE. 2646. 


Contra vero, f1quzratur 2yis numerus eff qui in 4 dufus facia 
12? Fa&tum 12 djvidatar- per 4. ; 
(alteram ex fa&oribus) & pro- 4)12(3 384=12 
dibic reliquus Fa&or quzſitus 3. _ | 
Vel, fi numerus quzfitus dicatur Ax4=— 12. A=*Z—3 
A; cum fit C juxta quzſtionis te. | 
norem) Ax4= 12, dividendo utramq;- aquationis partem; 
per 4s eric A _— 22 = Zo : 
 Irem Cujus numeri 
, "triplameſt7o5 ? Hoc _/ Ax3==705. 
eft, quis numerusin- 3)7/#5(235 a 
3 duftus faciet 7057” 333 3_ AZ = 235 
Si numerus faQtus 705 e 
705 dividatur per fa« : | 
\ Sovrem datum ſeu cognitum 3 , prodibit Fator quzfitus. 235; 
Vel, quia'A x3 = 705, crit A —*$*— 235. | E: 
Item, Trter quot milites diftribuendi ſunt 748818 aurei , at quili- 
bet habeat 283. Divifis-7488 18 per 283, prodibit militum - 
aumerus quefitus, Et paricer in fimilibug, .. 
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—" © => & S ww 


Algebrica & Specioſa, 


bs 
136 
' 438299 
383) 7ASBXS (2646 
565 288 __ 
THY 7938 
FX X34 21168 
16g 8 5292 _ 
748818: 


Sj autem quzratur, Verbi gratia, @uinamrameri fintinvicem 
ducendi ut faius fit 24 ? Vel ©uis per quim dividendus , ut quotiens 
fa 24? Hujuſmodi quaſtiones nugaces efſent; quippe ex datis 
in quzſtione nihil certi elicitur: poſſet enim modis innumeris 
reſponderi: puta 1 x 24,2 x 12, 3x $, 4x6, 2k2x6,4x 2x3, 
2% $x1%, $3, 22,23) 24%, 2)24x6, &c, Nam cx ſolo fa- 
Qo in multiplicatione, de FaRoribus neutiquam confſtabir ; nt 
nec, in Divitione , ex folo Quotiente conftabit de Dividendo + 


' aut Diviſore. Sed de his haRenus..:- 


Atq; haQtenus quidem de quatuor Arithmetices ( ut vocan- 


_ 'qur) Speciebus, ſeu potius Partibus, Additione , SubduQtione, 


Multiplicatione, & Divifione,, diaa ſufficiant.. Multa autem 


_ quz dc his -operationibus apud Arithmeticz' praftice magi> 


ftros paſſim occurrunt , &#pectatim- operationum aliquot in 
nonnullis compendia, varioſq; modos has operationes pecalia- 
ribus ſubjeRis applicandi; - (puta, in re nummaria , de fznore, 
de mercatura, in re aftronomica , de tempore , de motu , eo- 
rumq; reduRionibus , &c,) ſciens pretereo.' Quippe infiniti 
efſet laboris, & quidemſupervacanei, ea omnia quz id genus 
dici pofſent figillatim proſequi, Nec quidem id noftri eperis eft; 
{ed potius operationum fundamenta tradere, ipſoſq; fontes a- 
perire, unde ſcientifice & dewonſtrative poſſint verz proceden- 
di rationes intelligi. Quas qui rite intelligit, non modo majori 
fruftu & voluprare ipſas operationes exercebit, eaſq; in uſum 
proferet, quam fi czco-dufu incedat,& quaſi Andabatarum 
more pugnet; ſed & multo firmius quz novit memoria retine« 
bit. Quas enim ſzpius audimnsquzrelz, Rerum: Mathemati- 
carum-cognitionem, Arithmetices przfertim , citiſſime deperdi- 
tamiri nif aflidua exercitatione retineatur 3 non aliunde ori- 
Aa3. untur 
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untur, quam qudT pleriq; Arithmetices praxin, five operandi 
methodam, memoriter tantum edodi, ipfas operandi rationey 
penitus ignorent; quas quidem vulgares Arithmeticz praQticz 
Magiftri plecumq, vel ipli neſctunt, vel faltem plus fſacis reri, 
cent; eiſq; edoti Mechanicam potius (regulas minime intel+ 
Ie&as perſequendo ) exercent , quam Arichmeticam. Qui au 
tem ipſius praxeos rationem fatis perſentiſcunr, ( nec tantum - 
cxco itinere, regularum memoriter edofttaram duftum impli. 
cita fide ſecuti, incedunt,) judicio magis quam memoria dud, 
difficilius ea quz intimis hauſerunt medallis evulſum iri pati« 
entur. 


heed 


CAP. XXII, 


Maultiplicationis exercitium in Parallelogrammis Re&angulis men- 
ſurandis, & invicem comparandis, Diviſionis in Parallels 
grammis Refangulis exercitium. 


P Riuſquam Mulcjplicationis & Divifionis ( quarum praxit 
ſuperius oftenſa eft) negotium dimictam; nec inutile forſan 
eric, nec injucundam, pauca ſubtexere quibus utriuſq; ucilitay 
innoreſcar, atq; interim Geomecriz cum Arichmetica ſumma 
conjundio percipiatur. Quamvis enim Arithmetica, quz de 
Nameris agit, Geometricas menſuras per ſe non attingat ; ſed, 
propriis principiis nixa, neq; Geometriz auxilio indigens , re- 
gulas abſtraQtastradit , omni numerabili pariter applicabiles; 
( obje&um quippe limplicius & latius natta quam Geometria: ) 
cum tamen objetum Geometriz , viz.menſura, intra objeRi 
Arichmetices termines cadat, ( quippe cujus partes numeran- 
tur; ) non abs reerit, Arithmetices excrcitium in re Geometrri- 
ca paucis oftendere. 

Hoc autem, dum de Additione 8& SubduRione verba feci> 
mus, parcius egimus, quia non magni forſan res videri poſſit, 
lineam linez adjungere, vel etiam demere,dum utraq; data fit. 
Puta,fi linez datz A B adjangere oporteat 
lineam dacam BC ; veldatz A C datam a BB C 
B C auterre, Cui camen operi perficiendo — _ 


aptata 


ms. OW, 


s a TS ZZ &s CS- aa 
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 aptata videmus tria ſucceſſive problemata; newpe Prop. 1.3. Je 


primi Eaclidis, lllz autem propoſitiones, cum tint pure Geo- 
metricz, poſſunt in traditione Arithmetica tuto omitti, 

Quod autem de Angulorum,Superticierum, aut ſolidorum, 
Additione vel.Subdufione dici poſlit, Vel erit penitus Geo- 
metricum, neq;ad calculum omnino ſpeans;nempe fi Anguli, 
ſuperficies, aut corpora, immutata adjungantur; ut, hi dato 
Quadrato ABED,. vel ACFG, addendum effer Triangu- 
lam ABC; ubi nibil requiricur aliad, quam ipforum in dato 
fitu fabricam Geometricam: Vel, ficubi calculo opus fit, non 
folum Addicjone aut SubduRione opus erit , ſed ut plurimum 


D E 


Maltiplicatione item vel diviſione - ubi nempe proportionum 
ratio habenda eft; ut, fi quzratur Quadratum BCHK , zquale 
quadratis ABED & ACFG fimul ſumptis; vel Triangulum 
BCH, zquale fimilibus ABE, ACF, fimul ſumptis: aut fi quz- 


' ratur Quadratum ABED, zquale quadrato BCHK dempto 


quadrato ACFG; vel Triangulum ABE , zquale triangulo 
BCH dempro triangulo ACF , ubi przter figurarum: additio= 
nem & ablationem, earum item aggregati vel refidai transfor- 
matio requiritur, Ideoq; de hujuſmodi Additionibus vel Ab- 
lationibus, priuſquam de Multiplicatione & Divifione dixeri- 

mus * 
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mus, hon ita epportunum erat verba facere. ; 
Ur vero quz de Maltiplicatione & Diviſione jam tradidj- 


mus, Geometricis menſuris applicentur , przmittenda ſunte 
Geometria quzdam ad terminorum explicationem neceſfſaria, 
Ec quoniam ex menſura Parallelogrammi- Re&anguli ( quod, 
brevitacis gratia, fimpliciter Retangulum dici ſoler ) reliqua- 
rum figurarum dimenſiones dedaci ſolent ; de Parallelogram« 
mo przmictendz ſunt quzdam Definicienes., hoc.cft , Termi- 


norum explicationes, 


Parallelogrammun appellant figuram plaiiam- quadrilateram , cvjus 
eppoſita latera, ſew laterales linee, ſunt refe parallele, hoc eſt z equi- 
diſtentes, five equalem ubig, habentes inter ſe diſtantiam. Quales ſunt 
quz in Schematis mox apponendis conſpiciuntur. _ 
Parallelogrammum.vero tunc Refangulum dicitur , quando ipſtu 
omnes anguli ſunt refti, ( Veletiam, Cujas angulus aliquis eff retiu:: 
Nam {i Parallelogrammum habeat vel unum angulum re&um, 
reliquos item omnes reftos efle facils eſt demonftratu.) 


Angulus autem Retius 


:tunceſſe dicitur » quando 


linea_ refia in reFum angu- 
lum faciens ita re incidit 
ut neutro magis inclinet, Ut 


in figura pridum appoſt- 


ta, refa CA inreftam 


.GAB ita re&e incidens 


ut non magis hac quam 
illac inclinet, facit an- 


gulos -CAB,CAG, re- 


Ros, Et. ſimiliter anguli 
ad FGH &c. re&i ſunt. 


Siqua vers inclinet mas 


dis, angulum obliquum fa- 


cit: Nempe Acutum (quippe angylo reffo minorem) ea qua propens 
det ſeu magis inclinat; vel Obtuſum ( angulo refs majorem | ea unde 
reclinat ſive diverget magis. Pata, fi reta C A , quz jam erefta 
eſt, ſupponatur verſus AB nutare ſeu propendere, adeoq; ab 
AG reclinari, pro duobus angulis jam reQis, fierent duo obli- 
qui, CAB acutus, & CAG obtuſus; quitamen fimul ſampti 
daobus illis re&is ſunr zquales; nam quanto unus propter in- 


clinationem 


car | 


% 
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clinationem minuitur, tanto alter propter reclinationem au» 
getur; quodq; hnic aceedie i11i avfertur, Similiter, angulus 


BG acutus eſt, quippe refto minor ; ABPK obtuſus, quifpe 
reto major. Et fimiliter alias. 

Parallelogrammum autem Refengulum , fi latera habeat omnia in- 
wicem £q ualia, Qnadratum dicitarz quale eft,in figura tertia, ADBE: 


Sinminus Oblongian; quale eſt figura prima AB, 


: 


os 8 
A114 


Parllelogrammug vero Obliquanguluw ( hoc eft, cujus anguli [unt 
obliqui) fi later habeat omnia invicem equalia, Rhombus dicitur 3 ut 
in furs tertia, GDBC : $inſecus, Rhomboides; ut figura ſecun» 

| Continerivero vel cdwprebendi dicitur Parallelegrammkm Re- 
Hangulnm ( five quadratum fit, five oblongum, ) duabus refis lis 
neis gue refum comprebendunt angulum. Definiente Euclide 1 d 2. 


- Nonquidem eo ſenſu quo ipſe alibi negat , duabus refis lineis 


acium eapebenty C non enim duabus ſed quatuor re&is hoc 
ſaparallelogrammum continetur, hoc eft , ambitur ſive 
undiquaq; concluditur;) ſed quia duabus illis parallelograme 
mi re&anguli ſpacium five area determinatur, quippe altera 
Jongitudinem, altera latitudinem determinat Act in'Parallelo, 


_ Erammir Obliquangulis, ſecus eft : non duabus res circa an- 


gulorum obliquorum quodvis poſitis determinabitur-iftius pa- 
rallelogrammi mag nitudo; ſed major, minorve eric, prout ob- 
liquitas minor majorve fueritz adeog; przter reftarum Jongi- 
tudinem, anguli ctiam five obliquitatis determinatione, opus 
erit, ut determinetur Parallelogrammi magnitudo. Er pro» 
Pterea, neq; in hac definitione, nec ( quantum mewini ) apud 
Euclidem alibi , Parallelogrammum Obliquangulum duabus 
ejuſmodi circa ipfius quodvis angulum poſitis contineri dici. 


tr. Si cui vero fic libeat loqui, angulrpraterea mentionem 
| Bb facere 
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facere- oportet ut magaitudinem determinet, | 
h His premiſſis, Ad Parelielogrammi Refeanyauli earcem five magni- 
Parallelo* \,4;1mm inveniendem, nil aliud requiritur quam ut duarnmrettarum quis 
| grammi Re-y,. contineri dicitur, eltera in alteram ducetur, five multiplicetur. Ex« 
Ganguli (emplo res evadet perſpicua. : 
menſuratios Sjnr expoſiti Parallelogrammi ReQanguli latera circa re« 
&orum anguloram quodlibet, duz retz, quarum alrera fit-tri- 
um, altera quatuor pedum, (vel palmorum, calamorum, or. 
gyiaram, ſpichamarum, aut quarumlibet aliarum menſurarum 
Xqualium, ) Re&anguli magnitudo five area reperitur duity. | 
linearum anias in alteram, longitadinis: puta in laticudinem, 
vel contra : eodem plane modo quo totidem mmeroram ſe. 
ries efſent compatandz. Si enim, verbi gratia z tot punQa, vel- 
( {1 libet)tor milites ordinatim digefti, ci lege diſponantur, ut, 
in qualibet ſerie tranſverſa, quaterni,in qua- 
_ libet dire&a , terni confſpiciantur : manife= . . . . 
ftam eft ter quaternos, vel quater rernos, ita «. . +» «» 
elſe difpoſitos. Maltiplicatis igitar 4 pet3, . . +» « 
vel 3 per 4 , emerget omnium numerus 12 ; 
= 3x4. Ec pariter in-fimili quavis cujuſvis numeri difpoſitſs | 
one faciendum erit, | 3 
Eodem modo Parallelogrammum 3 pedes latum, & 4 pedey * 
longam ex du&a latitadinis in wy 1 , reperietur pe= 
dum quadcaticorum 12—3 x 4 Cnjusquidetn rei ratio fic, 
facite percipierar, Si enim ipatallelo- .' 
rammi ffius tam atcicnde'five latitudo 
, pedum triam, quam baſis five longica» - 
do, pedum 4, dividi fapponantur jn ſuos 
reſpeRive pedes; atq; a cnjaſq; pedis ter- 
LY mino ducantur re&z lateribus parallelz, 
B 4- quibns rota figura in particulas quadra- 
tas dirimatur , quatum quzlibet fit tam 
longa quam lata'pedemunum, (hoc eft, 
quzlibet contineat pedem quadratum;) manifeftum erit , ex 
jpſo Schematis inſpetu, in qualiber ſerie tranſyerſa ( propter 
longitudinem quatuor pedum } quatuor quadraticos pedes 
contineri, ipſasq; ſeries ( propter altitudinem 'trium pedam ) 
numero tres eſſe; adeoq; pedes quadraticos qmnes effe ter qua- 
ternos, hoceſt 12 = 4x 3, Etquidem , pari ratione , manife- 
| ſtum: 


| is GAP.22. 
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ftumeric (propter A = 3 ) fingulis ſeriebus ereQis tres pe- 
des quadraticos contineri, ipſaſq; ſeries ( propter B — 4) 
numero quatuor; adeoq; pedes quadratjcos omnes effe qua- 


/ ter ternos, hoc eſt 12 = 3 * 4. Et ſfimiliter in aliis quibuſvis 


Parallelogrammis retangulis menſurandis ( five quadrata fint 
five oblonga) ex duQtu longitudinis in latitudinem, five ( quod 
tantundem valet)baſis in altitudinem ( vel hujus in illam,) 
haberur area. E 

Arq; hinc colligere licet, Pedem quadraticum unum ,” continere 
Digitos five Uncias, 144- Cum enim longitudo Pedis unius fit 
unciarum 12 ; Et propterea Pedis quadratici tam longitudo 
quam latitudo fit 12 unc, ex duQu hujus in illam emergit area 


38x12 = 144 Unciarum quadraticarum. Adeog; , utut pes 
 'Iinealis contineat non niſi 12 uncias lineales ; pes tamen qua- 
_ draticus continet uncias quadraticas 144. Eodem modo cum 


apud nos communis Virga men[oria officinarum ( a Tard diQa )) con- 


E: / tineat longitudine pedes tres; eadem men{ura quadretica continebit pedes 
© Quadraticos 9= 3x3. | 


Hzc fi per {ymbola libeat expli, 


_ care;pre latitudine ſeu altitudine A= 


onatur A, pro longitudine ſeu ba» =___B = 4 
B; crit igitur Area ſeu magnitu- AB =13 


do AB, fiveAx«B. ErgofiA—3, | 
 &B= 4,utAB =3x4,—12. In quadratis autem, ubi 
** Jongitudo latitudini eſt zqualis, erit AB=AA — Ag, A- 
-  deog; , cum longitudo pedis unius fit 12 unciarum; & propte- 


rea pedis quadratici tam baſis quam altitudo 12 unc; ideogz 


A—=P—i2Ul 
B =P—ial 


/ » 


; AB—PP—Pqei4zguUU=144,Uq. : | 


AB—PP—Pq—i2Uzxzi2U=14,UU=—=144Uq, 
Hoceſt, Yq —144Uq, vel unus | 

Pes quadraticas zqualis 144 [in- —= V=3P 

ciis quadraticis. Etcodem modo, _B—=V—3P 


in Virga quadratica , cum tam ba= AB— Vq—9Pq 
fis quam altitudo fit Sonum 3 , crit 2 
areaVq —9 Pq. Erfiwiliter alibi. 


Bb 2 Hac 


De Paralle- 
logrammis 
Rectangulis 
Invicem 
compar atis, 
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Hac methodo, In menſurandis, ver= | 
bi geatia, Aſſerculis ligneis; fi Aﬀe- A=2zP 
ris unias latitado A, fit duum pe- B — 20P 
dum, longitudo B pedum 20 ;erit AB — 4oPq 
area{ive magnitudo aB— 40 Pq; 
hoc eft pedum quadraticoram quadraginta. 
Similiter, $i. Camera menſurende _ 
fit longa pedes 18, lata pedes 12, A =12.P 
erit totius, area: ſeu. magnictudo, _B'—18P 
_ quadraticorum 21.6 = 1A AB'=316Pq 
x 18, | 


Pariter, cum terre Fugerum Anglicenum: ( Acra 4 vulgo.difta ) MW. 
ſtatute lege cenſeatur inſtar Parallelo= = 7 
grammiReFanguli, Perticas 4 4 ati, long A.== 4 Pert. 
vero 40: continebit area Perticas qua= B. = 4oP. 


draticas 160 == 4. « 40. Vel etiam, AB=160Pq: 


. cum Perticz longicudo- fic pedum 


16z; adeoq; 4 Perticz fint pedes. A: = 66 Ped. 
66 ; & perticz 40, pedes. 660: I B — 660 P. | 
dem terrz Jugerum five Ara vs 'AB= 73560 Þq, * | 
lekit pedes quadraticos 4.3560.= 66 « ; I 
660. * | "3 

Hinc etiam patet, varia eſſe poſſe parallelogramme , quorum: mag« | 
nitudo fit equalis, ambitus m__ admedum nm & ang gore ; 
tus zqualis, at magnitudo inzqualis; & quidem eonſq; ut que"! 
ram ambitus major eſt, eorum.exea- [eu magnitude fit minor,. Exſeme 
pligratia. WG. | 

Sic Re&anguli primi latus quodliber fex pedum; erit area; 'MW-. 
pedum 36 = 6 x6. Secundi latitado , pedum 4, longitudo- MW 
pedum 9; erit area , pedum 36—4x 9g. Tertii latitudo pe- W. 
dum 3; longicudo:12; eritarea 36 — 3 «12: Quarti latitndo. MW 
pedum 2, longitudo 184 erit area 36 = 2 = 18, Quinti des-' . 
nig; latitudo 1, longitudo- 36; erit area item 36 = 3 x 36, Et. | 
igicur eadem fingulorum area ſeu magnitudo; nempe-pedum 
quadraticorum ,36: at eoram ambicus longe diverfi ; quippe 
primi, pedum 246 F 646 + 6; ſecundi;36 =4t9 45 +9; 
tertit , ZO= 3+12 +3+123 quarti, 4qo=2 41842Þ18; 
quintl, 74 1 + 36 4.1 + 36z. nempe plus quany. triplo.major- 
quam prim1; | 

Deinde- 


—- 


= IIS N , 
| pe FE 
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. Deinde, fit Refangulum primum (ut prius) longum & 
Jtum pedes6., Secundum , Jatum pedes 5, longum pedes 7: 
Tertium, latum'4, longum $:. Quartum , latum 3 , Jongum 9: 
quintum, latum 2, longum 10: Sextum, latum 1, longum 11. 
Erunt hzc omnia Ifoperimetra, quippe perimeter; five ambi- 
tus ubiq; pedum: 24=646+646 =-5+7+5+Þ7 = 4483 


14T 8—=349+43T9— 2+t104+24$10 — 141141217. 
At magnicudines Jonge diverſz : quippe primum eft pedum 
 quadraticorum 36 = 6x6 ; ſecunduw, 35 = 5x7; tertium, 
33 = 4x 6; quarturm, 27 = 3*9 ; quintum, 20 =2 « IO, 
7 0 fextumdeniq; 11 —1+s11, plus triplo minus quam erat 
BB primum. | 
© © Deniq; fit expoſitum Parallelogrammum re&anguluw,cujus 
latitudo fit pedis x,longitudo, 1 1;adeoq; ambitus 24 — 1 411 
'F1Þ 21, area'vero pedum quadraticorum 11= 111. Ad 
” quod comparentur alia quatuor , quorum primum fit latum 
- pedes2, longum 9; ſecnndum , latum 3, longum $ ; tertium, 
-'Jatum 4, longum7; quartum latum 5 , Iongum 6 , erit fingu- 
' Jorum ambitus minor quam parallelogrammi expoſitj, ( quip= 
| pe pedum 22, cum i! lius fuerit pedum 24: ) area vero major; 
* , pempe primi, pedum quadraticorum 18, fecundi 24. tertii 28, 
* quarti 30, expofiti veronon nifi 11; . 
| Exquibus omnibus abunde patet , quam lubicrum fit figwrarum 
magnitudinem ex ſolo embitis eftimare. | | 


hed bend a « 
: A+ *; : 


Lyn Yo ot 


. "rentia minor eſt. qQuod.fic probatur, 
' * Sit Quadrati cujuſvis latus A; erit ipſine-quadrati area A'x A 
' = Aq. Deinde fiat Re&angulum oblongum \,. quadrato illi 


we A ATC A + C- A 
TA JA+tG aAqziAC Aq 


IA IAm—C _ —aCtTCyq 
4A 4azAzo0 A Ca. 


Porroz Hinc liquet etiam, ex Parallelogrammis ReFangulis Iſo» Rectangule- 
WM , prrimetris. Choc eft, quorum ambitus ſunt invicem zquales, ) rum Tſoperi= 
HM | Sradratum eſe omninm maximum; Oblongorum vero illud majus eſt metrum ,- 
_* quod proprixe ad Buadratum accedit, hoc eft ,, cujus laterum diffe- quodram eff 
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iſoperimetrum: Quad ut fiat, tantundem addendum eft longi- 
tudini, quantum latitudini aufertur; illud autem quantumcun« 
que ſitdicatur C; fietq; lengirudo A+C, latitudo A . C; 
adeoq; Refangulam Quadrato Ifoperimetrum, quippe utriuf- 
vis ambitus 4 A, ut laterum utrobiqz additione patet. Erie 
Oblongi hujus area ( duQu Jongitudinis in latitudinem inven- 
ta)-Aq —Cq, ( ut multiplicando patet ; ) adeoq; "minor 


quam area quadrati, A qz quoderat primo probandum. Sed | 

$& tanto minar eſt quantum eſt quadratum quantitatis C,(ut .' 
patetz) hoceſt, quadratum ſemidifferentiz laterum , ( namfi - 
ex A+C, auferatur A —C, refiduum five differentia eft 2 C,. 
ut ſubducendo patet:) & propterea quo majus eſt G q, eo plug. » 
ab A q deficit oblongum, & proinde-minus eft; 8& contra : quod | 


erat ſecundo probandum. 


Poteft quidem hoc ipſum Geometrice demonftrari ; at ego } 
demonftrationem Arithmeticam hanc ideo adhibui, quod ea j 
przſenti negotio magis fit accommoda, (dum Arithmetices | 
uſum in rebus Geometricis oftendo,) & quidem per ſe magis 
univerſalis Geometricam vero demonſtrationem fiquis poſtu«: : 


let, hanc habear. 


Sit quadratum quodvis AB CD, (puta longum & latum/ 
4 pedes,) eiq; iſoperimetrum ReQangulum oblongum BEFG, 1 
( puta longum pedes 5, latum 3,) tanto nempe magis longum: : 
quanto eft minus latum quam eſt Quadratum illud. Eſt autem | 
retangulum AKGB utriq; illorum commune; cui fi addatur } 
retangulum KC, abſolvitur qua- + 
dratum AC; fin addatur re&angus: ! 
lum K£E, abſolvitur oblongum GE, | 
At Addicamentum KG majus eſt atle | 


ditamentoKE, (ut mox probabi- 


AG) quadratum aC majus oblongo 
GE, (quia {i zqualibus addancur ins 
zqualia , aggregata crunt inzqualia, 


Quod autem K C majus eft, & quanto 
— quam KE, ic oftendicur. Res 
Qangulum K C zquaturtotiE D(quia longitudines A D,DC, 
#qualesſunc, quippe laters quadrati , & laticudines KF,KD, 
| zqualeg 


tur, )) adeoq; ( propter : commune: | 


illad autem majus ubi plus additur,) 


AY 


—_ mw a two o& Mo tay a wal My &@ 3 a 4 


? 
ho, 


= > ow = Sens 7 


wwe ew > . a. 
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zquales icrem ex hy patheſi, quippe tantundem additur quadras» 
tl itudini quantum laticudini auſc. uz & angylj utrobique 
re&,) majus yu eſt K C quam KE, ( quippe zquale toti 
ED= KE+#RK H,) corumque ditferentia KH quadratum 
(propter K F, KD, reQas zquales,) hoc eſt , quadratum refix 
| KF, vel KD, ſemidifferentiz laterum, Et propterea, in reQan. 
| gulis lograngy Iioperimerris, cujus lateryum. differen» 
_ B tjaminoreſt, illud eſt wajus: & cujug Jaceruny differentia nube 
'M- hae nempe quadratum) id omnium maximum.. Quod erat 
. Verum ut Multiplicationis ope, quz jam tradidimus, perata 7;..:-...: 
| = owns, ita N Dann paricer fimilia fere — ab- —_— 
CF vl porgunt, ;V.CT% gratia» - i ane gh 2 ora 8-360: 7:+.+6-0 
Cum ſupra oftenſum eſt, pedem quadratichim 'valere 1.44 ——_— 
-  incias quadraticas, (quippe 12 x 12 == 144. ) Si afſerculus lig- G,yoy1; re 
neue fit -$ unciaslatus; -querkar quam _ JT 
" Jongus fit oportet, ut habeatur pes qua= $8) 144 ( 18 
--draticus,Dividendo 1 44 (area datam) A) AB(B 
per $( datam laticadinem) habetur lon- | 
| gitudo-gu@lite' 18 ==5*., nuippe n=: 18) 144( $ 
rea AB per latitudinem A diviſa exhi- BJ) AB(A. 
- bet longitudinem quefiram B. Sin data ; + 
_effet longitudo 18, area 1.44 per eamdiviſa exhiberet latitudi> 
- nem $ —=*##;, Vel BA BCA. | 
+Eodert! modo. Cum Fugerim Anplicamm: Cut ſupra dium - 
>) continear'-Perticas quadratas 160. IRE 
24*-40+ In agro (paralleJogrammo)-- .- :8)) 160(-29 
' eujus latitudo <ft perticarum 8 , quzri> 20 )160 C8: 
rar, quanta fit oporteatdongitudo,ut-ha- FEE 
| beetur Jugerum terrz? Dividendo 160 AJAB(B 
per$; habetac longirado quezfita- 20==: . BYAB(A : 
' 2, Vel, data longitadine 20gdividens, © oo . .. 
\ dohabetur latitude 8. Hoceſt AYAB(B. &B)AB(A, 
Pari modo, Si Planities Camere pedes 12 lata, longa vero 205; 
tegenda fit afſerculis ligneis latis . pedes.. 
2: quanta ſumends--eft- afſerculorams 12 
Cconjuntorum omniun)) langitndo ,ut  : , 20 4 
operi ſafficiant? Primo, dufta latitudine 7 340 ( 120 
32, in longitudinem 20', habertyr are * 


pedum 
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pedam quadraticorum 240 = 12 * 20. Deinde, dividendo\a«.: 
ream 340, Per aſſerculorum lavicadiaca 2, haberar longity« 
do-quzfita 120. 

Item, Si tapeti holsſerice longz pedes 24, latz 8; inducenduy 
fit atergo pannus vilior laticudinem habens 

pedum' 6: quzritur quanta longitudo re- 24 
quiritur ut operi fufficiat ? Primo, dacendo _ EW 
24 in $ habetur area tota 192=24*8. g);g2 (22 
Deinde aream totam 192 per 6 laticudi- | 
nem pannivividendo, habetur longitudo quzſita, g3 — 2, 
Ec fimiliter alibi, ; | 

Atq; haftenus tum Multiplicationis tum Divifionis exerci- 
tiam, in menſurandis Parallelogrammis ReQangulis quantum 
opus eft, oftendimus. '' FI 


— 


CAP. XXII, 
Enclidie Elementuon ſecundum Aritmetics dembnflratur? 


>” 
a — — 


| hm = ſapra methodo; ex ſolo parallelogrammi re- 
 Qanguli calcalo, totum fere Elementum ſecundum Eucli- 
dis facile demonſtratur Arithmetice. Exſempti gratia, 

- T £3, $i ſim duZrefie (puta R B, ) quarum alera CB ) ſecetu 
in quotcung, partes (puta. M, N, O,.) refangulum duabus illis regis 
comprehenſim '('R x B = RB;) equale eft iis reQangulis que rei 
inſets (R). & fingulis ſet e ſegmentis comprehenduntur. Hoc eft, Si 
B—M4NTO, et RB=RM4RN4RO. Quod ex 
mulciplicationiscalculo patet. Vel, fiponantur R,B,M,N,O, 
xquales numeris 4, 10,5943, 2. crit 4x10=4%5Þ4x3+ 
4x2- ut ex calculo itentparet.  -;, , | 


oO] 
| no | 


—— 
— 
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B=M+N+ÞO 10=543t2 
R_K ET 
"RB—RM+RN+RO 40 = 20t12 48 


2e2. Siretialinea" Z) ſecetur utcung, (in A&E,) reffengu- 
la gue tota et utrog, IO comprehenduntsy ( ZA ÞZE ) equanur 


wadrato totizs,( Zq. )Hoceſft,fi Z—=AFE, eftZq=ZA+ZE, 
Yel fitota fit 5, ſegments 3, 2: erit 5x5 = $X3Þ5X*2, 
! 
Z 
2|2a|2e | Z _L 7% 0 
Za=ZA+ZE 35 = 15410 
LT” 'B- 


' 3e2: Sirefia(T) ſecetur vieung, (in A, E, ) Reffangulum tota 

et uno ſegmentorum comprebenſum ( ZA,) equatur retangulo ſepmen-v 
tis conprebenſe (A E) una cum predifi ſepmenti quadrato (Aq.) 

Hoch, Si ZZ — AtE; critZA— AE F Aq: vel (in nume- 

xis) {1 5 =3+2,eit5 x3 = Zx3+2x3, 


Z / | 
A ag | # —. 
ZA= Aq+AE I5—9+%6 
A E 


4E2. Sirefa'(Z) ſecetur utcung, (in A,E:) @uadratum tos 
tix ( Zq) equale eſt quodratis ſegmentorum ( Aq + Eq ) una cum 
reGangulo (egmentis comprehenſo , bis (umprto, ( 2 AE. ) Hoc eſt, fi 
Z=A4E; eft Zq = AqtFEqt2 AE. vel (in numeris) 
fizg=3 T2. crit 5x5 =3x3423x243x2+3x2, 


G 0 Z 
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CAP; 
Za AtB- S=3t32 
a8 PCT 22 O00 
Aq+AR” O- _ 
___ 4 AF+Eq +6+4 
" Zq= Aq +2AE +Eq 25 = 9 +1274 
EEC. 
| aq & 
A — 
@ eq 
Z 


5e2, Siref#a(Z) ſecetur in ſegmenta equalis (S,S,) & ineque* 
lia (A,E,velS+V,S -V,) reftangalum ſegmentis totius ine 
Qualibus comprehenſum, (AE,) unacum quadrato refs inter putcts 
ſectionam( Vq;) equatur quadreto dimidie, (S q.) Hoceft , Si 
Z=3S—=A+FE, fiqS+4V—=A,S —V —E, (adeogq; 
A ms S = V=S me E. )Erit AE + Vq —S$S q Velcin numercis ) 
fit2—6t6—=844;z adeoq; 8 wb = 2=6 = 4. Erit 
$x4Þ}2u2— 6X6, | 


S 6 
A JN. 
S ViE 6 244 
STV E . 6 + 2 4= 6-2 
wy ea 
A & 
Sq 3 SV 36 + 12 
—mp—— —SV Vq _ IS 4 Rs 
- Sq — AE+Vq 236 =32 t 


th... 
3 
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6e2. Sirecta (2E) bifariam ſecetur ; eig, adjiciatur in directum 
recta quedem ( N : ) Rectangulum quod tota cum adjecta ( 2EtX 
quz dicatur Z ) & ipſa adjecta ( X ) comprebenditur ( Z X; ) fimul 
cam quadrate dimidie (Eq:) equatur (Aq) quadrato compoſite ex dis 
midia & adjecta;, CE + N, quz dicatura.) Hoceſt, i E+E+ 
X=Z, &EtX = A: eritZX+Fq — Aq. Vel(innumeris) 


' ig43+4=10,%3T4—7;erition4Þ3K3=7*7. 4 


Z 
E Ep © 
E FR» 
WW 
A 
x X '> W E+4X — A 
als "4$Eq__ Eq : -__ - | TEX$Xq '*A 
ZX+ Eq = EqtzEX4Xq = EqtzEX + Xq= Aq 
 ® O=— 6%4 3 +4==97 
PRASAD x 4 = Ha $T4,==7 
| NN. NR. | 49 = 24 T16 9 +12 7 
3 LW 0 Tg t1i24 16 Xe 
- 40+9—9T24Þ16 = 9t24tit= 49 


Sed & hxc cum przcedente fic conjuntim efferri poteſt. Si 
a aſfignato in eadem recta ( utcung, continnata.) puncto M, ſumaniar tum 
equales utring, recte ML, M N, twn punctum D ubivis : rectangulum 
LDN equabiter differentie quadratorum yectaram MD, ML vel 
MD.,M N, Quod fic oftenditur. | 
ML=M Ndicatur S; MD dicatur V. Duarum igitur D L, 
DN, (ubicunq; ſumatur D) altera erit S + V (ſumma duarum 
S, V,) altera S * V (differentia duarum S, V,) ut ex ſchema» 


tis inſpeu patet. Ideog; 
_ TTY LMN 
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L M N 


SS © ©. aw . © © 0 


D 5 » ÞD : 


SxV 
LDx DN — 3 in — Sq « Vq= MLq « MDgq. 
| Sa V | 


Ubi notandum eft S  V interpretandum efſe nune per S ..V, 
nunc per V —-S, prout S vel V major faerit, ( hoc eft, prout 
D vel intra vel extra pun&ta L, N, fuerit affignatum, ) & pro- 
inde Sq «. Vq illic eric Sq = Vq , hio. Vq = Sq. Ur multi 
plicando patebir. 


S4V. VxS 

SV V -S 
Sq+SV Vq+VS 
54 ws F __ Vq =9Sq 
MLq—MPgq MDq -MLq. ' 


7e2. Sirecta (Z) ſecetvr utcumg, ( putay in-A, E:) quadrata te 
tiu (Zq)& unius ex ſegmentis(puta Aq ) fimal ſumpta,( Zq +Ag,) 
equantur rectangulo bis comprehenſo a tota & dicto ſegments ( 2ZA) und 
cum quadrato reliqui ſegmenti CE q-) Hoceft, ſiZ—ATE, erit 
Zq+Aq= 2ZAtEq; & Zq+Eq= 2ZEt Aq. Ex fimiliter 

in numeris, quod-experienti patebit. | 
x, — A4E 2E 2E 1 


 Zq=z Aqtz2AE +Eq 2AE } 2Eq=2Z7E 
Eq_ +tEq___ Aq x Aq 


+ 3.  _- v8 30 
" Zq —Aq+2aE+Eq z2aq+2AE — 2ZA 


> A q q +tEq + Eq VNR 
Zq+ Aq= 2Aqt2zAEtEq= 2aAq+2AE+FEq=—z2ZA+Eq 
$e2. Sireda(L) ſecetur utcung, (in A,E,.) reftangulum quater 
comprehenſum a 10ta & uno ex. ſegmentis (puta 4ZA) una cum _— 
n 15 
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reliqui ſegmenti ( Eq) equantur quadrato compoſite « tots & prediffo 

ſegmento ( Q; Z+A.) Hoceſt, SiZ = A+E; erit 4ZAÞEq 
— Q:ZtA: —Zqt2ZAT Aq. Ert(cadem ratione ) 4ZEt 
Eq = Q:4tE, Etin numeris pariter. 


x4 A x4 A 2\+E—=Z3A 
—4ZA—4qAqrT4AE 4Aq+2AE 
——*4 09 __.. ___ 
Z-A+E At3E—Z+tE 
x4E x4 _ _A+2E=—ZzE 
—ZE = 4AP 4 4Eq Aq+2AE 5 T 
+Aq__TAq _+2AE + 4Fq 


Ka +4ZE =Aq+4AEFaEq=Aq +4AEt ag <aZtt. 


9e2. Sireta ( L) ſecetur tum in ſegmenta equalia (S,S,) tam 
inequalia (A=SÞV, E=S.V 5 quadrata irequalium ſeg 
mentorum (Aq +Eq) ſunt dupla quadraterum e dimidia & e refta in» 
fer puncta (ectionum, ( 2Sq + 2Vq,) Hoceft, SiZ—S4S=— 
AFE. &KA=S+V>E—S .V.erit AqÞ Eq=z 2Sqt 2Vq. 


AqzQ:S+V: = Sq } 2SVxVq 
AqtFEq === 25q+2Vq 


g_— 


10C2, Sirecta (2 E) ſecetur bifariam, eig. recta quedam ( XR ) 
indirectum adjiciatur; quadratum compoſite ex tota & adjecte (Q: 2E Þ 
X: — Zq) & quadratum adjecte (X q) ſimul ſumpta,ſunt dupla que 
dratorum dimidie ( 2Eq) et compoſite ex dimidia et adjecte, ( 2Qz 
ExX: =2Aq,) Hoceft, Si2-E+X=Z, &EFX — A;e> 
rit ZqtXq= 2Eq+ 2A. 


I-Xq +E 


Sed & hanc cum przcedente fic conjunQim efferre licet. 
Sy. 


Zq = Q:2EtX: — 4Eq+4qeEX4 - Q:: E+X: = Eq PEXHRg=. 
Ke ——_—__ RE = 
ZqtXq = 4Eq +4 4EX | 2Xqdupl: 2Eq +2EX + Xq=—=Agt 
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$i ab aſſgnato, in eadem recta ( utcung, continuata) plincts M , ſuman- 
tur tum urring, equales refte LM, MN, tum punctum D ubivis: duo 
ſimul quadrata rectarum LD, D N, dupla ſunt duorum ſimul quadrate- 
Tum rectarum DM, MN, velDM, ML. Hoc eſt DLq +DNq 
— 2 MDq tf 2 MNq — 2 MDq 43 MLq. quod fic oftenditur, 
ML — MN dicatar $. MD dicacur V. Duarum igitur DL, DN, 
C ubicung; ſumatur D) altera eritS + V (ſumma duarum s, 
V, ) alteraS » V (differentia duarum S,V. _ ut ſchemartiz 
inſpeRtu patet. Ideoq; 


L M N Q:S+3V- $qt2SV +Vq 
: -... $Q:Sa V—=SqQu2SV +Vq 
D D D D plq+DNqezSqz zVq=zMLqtzMDq. 


© Ubi notandum eft S - V interpretandum efle nunc per 
S — V, nunc per V —-S, proutS vel V major fuerit, hoc eſt, 
prout D fuerit intra vel extra punta LL, N. Sed quadratum u- 
trobiq; tanrundem erit, ut multiplicando pater, 


S mV V —=S 
59 — dV Vq = SV 


Sq = 2SV +Vq = Vq —2SV x Sq uy 


Atqz hatenus decem primores propoſitiones ſecundi Ele- 
menti Euclidis demonſtcavimus Arichmetice- Reliquz quz ſu- 
perſunt quatuor, Arithmetice item demonſtrari pofſunt, ſed af. 
ſampis in auxilium aliis quam quz adhuc expoſuimus princi- 
piis Geometricis, quibus icaq; impreſentiarum ſuperſedendym 
duxi. Sed & aliz paſſim apud Euclidem (alioſq; ) propoſitio- 
nes occurrunt Geometricz, quz hujuſmodi calculo Arithmes- 
rico facillime demonftrantur. Sufficit autem przſenti noſtco 
inſticuto ſpecimen in paucisexhibuiſle, 


CAP. 


CAP. 24. De Geodeſia. 


CAP. XXIV, 


Geodefia Parallelogrammi Refanguli; Obliquanguli ; cujuſvis, 
Menſuratio Trianguli Rectanguli ; Obliquanguli; cujuſvis. Men= 
ſuratio cujuſvis figure rectilinee. Menſuratio figure regularis. Men- 
ſuratio circuli, ejuſ4, portionum, ſectorum, & ſegmentoum. Decir= 
culi quadratura, & ratione perimetri ad diametrum. De figuris mi» 
ftis. De figurarum metemorphoſi, 


O Stendimus Cin Capite 22) methodam Parallelogramma 5, , 
| ReQangula menſurandi, & inter ſe comparandi. Newpe p,,.llels- 


Parallelogrammi Rectanguli cujuſuis area , &- 
qualis eſt quantitatt que ex duarum refarnm 
circa angulum rectum, invicem duct emergits 
Ur, 6 latitudo A — 3 ducatur in longi« 

: tudinem B — 4, emergit area AB — 12, 
B 4- Adeog;, verbi gratia , ReCangulum la- 
tum 3 pedes, & longum 4, continet pedes 
guadratos x2, quod etiam Jiquet in Parallelogrammo appoſie 
to in 12 ſpacia quadrata diviſo,quorum fingula latera int (pu- 
ta )pedalia, 


At interrogabitur forſan , Cur hoc ad Parallelogrammum De Paralle- 
ReQangulum reſtringatur z cum i- legrammis 
dem videatur dicendum de Obli- Obliquanys. 


O/f..f../ quangulo. Puta, h linez C, D, circa lis. 
; angulum acurtum, ( veletiam GC, E, 
"i , circa angulam obruſum, ) invicem 
D 4. mulciplicentur, quarum altera hit 3, 
altera 4 pedes longa; emergit nume- 
Tas 12 : ipſamq; Parallelogrammum Obliquangulum in cori- 
dem ſpacia dividitur zqualia,quorum item latera fingula-con- 
tineant (puta) pedem unum; non minus quam hi effet paral. 
klogrammum ReQangulum, 
Reſpondeo: Peſſ* quidem Paralleloprammum , etiam Obliquangu- 
lum, in totidem (pacia equalia & fimilia diviui, quet indicat muta mul- 
tiplicatio laterum duorum circa ipſius quemvis angulum conftitutorum; eo- 


- . - 
- 
M .” nd 


' Tung, (paciorum latera eſſe equalia, ( puta unius pedis ſingula ) non mi= 


Wy quam fi parallelogrammum ſuiſſet ReFangulum. Sed nego ſpacia q- 
e "L 


Fig. pag. 
preced. 
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eſſe pedes quadratos, aut quidem totidem quadratis pedibus equalia, wut 
guatuer lineis pedalibus terminentur ſingula. Rhombi nempe ſunt, 
non quadrata, propter hone as angulorum , cum quadra- 
ta omnia ( ex definitione) fint re&tangula« Sed & quadratis mi- 
nora ſunt, propter eandem obliquitatem: quod ipſam evenir in 
aliis parallelogrammis omnibus, five zquilatera fint, five inz- 
gquilatera, hoc eſt, (ive fint Rhombi five Rhombidea ; minoca 
nempe ſunt quam fi eſſent re&angula,quamvis iiſdem lineis ter. 
minata. Quod fic demonſtro Geometrice: (quippe cum de 
ſolo fitu agitur, qui ad Geometriam peculiariter attinet, de- 


 monſtratio Arithmetica vix locum habe. ) 


Sit parallelogrammum Re&angulum AB, eiq; ifoperime- 
trum Obliquangulum DC , ita ut latus DB fit utriq; com» 
mune, & DG ipfi DA zquale, ( reliquaq; latera fibi oppoſitis 
parallela & zqualia.)quamvis autem latera BC , DG, paral- 

| lelogrammi obliquanguli, fint ſigillatim 
AFC ce Zqualialateribus BE, DA , parallelo- 
grammi ReQanguli , ( & reliqua reli- 
quis;) eſt ramen ipſum parallelogram« 
mum Obliquangulum D C, minus Re- 

D B Qangulo A B, zquale quippe ReQangus 

lo HB. Producaturenim latus CG ad 
H: eritq; GH=FH, (quia tam CG quam F H zquantur ip- 
fi BD, oppoſito lateri in utroq; parallelogrammo; &, eadem 
ratione, HD - FB, & DG = BC, ( ſedetanguliiadB C,F, 
zquales angulis ad D,G, H, ) zqualeeft igitar triangulum 
DAG, triangulo BEFC, (eiq; congruit;)) quorum priori {1 ad- 


- datur commune ſegmentum BDGF , ki parallelogrammum 


retangulum H B; fin poſteriori , fit obliquangulum CD, 
quod igituripſi H B zquale eft, & propterea minus quam A B, 
quod erat demonſtrandum. Er fimiljter procederet demons 
ſtracio in parallelogrammo quovis obliquangulo. 

Pater igicur 12 Rhombos Parallelogrammi propofiti Ob. 
liquanguli A B, minores effe totidem Quadratis Refanguli, 
CD, utut tam hc quam illi quaternis lineis pedalibus termi- 
nentur. 

Si quzratur inſuper, Quid impediat quo minus menſuras ex- 
primere liceat per Rhombos que ac quadrata ? Reſpondeo, 
Magnitudines explicandas efſe per menſuras certas , (ſecuse- 

num 
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nim de magnitudine non conftabit, ) ideoq; per Quadrata po. 
clus quam per Rhomboy. Cum enim quadraterum omnium 
anguli re&i fint, adeoq; invicem zquales, dato illic latere de 
magnitudine conftabitc; Rhomboerum autem anguli cum poſ- 
ſintmagis minuſve obliqui efle, dato latere non tamen de mag- 


- nitadine conftabirt, quz quidem major minorve exit,prout ob» 


liquitas minor majorve fuerit. Non igitur Rhombis ſed Qua» 
dratis potius determinandz ſunt figurarum magnitudines. 
Addotamen, fi non deRhombis utcunq; ſumptis, ſed de 
Rhombis in certo quovis obliquationis angulo , agatur ; non 
minus certa eft Rhombi menſura quam Quadrati. Veibi gra- 
tia, in oblongo C D obliquangulo. non minus certum eft tot 
pedales Rhombos, in eodem, cum ipſo oblongo, inclinationis 
angulo, contineri, quot in oblongo Re&angulo AB continen- 
tur Quadrata pedalia; ( propter latera autrobiq; {igillatim z- 
qualia.)) Et quidem propoſitiones illz omnes quz ſuperius 
( ex Euclide)) demonſtrantur de Quadratis & Refangulis,non 
minus valent de Rhombis & Rhomboidibus in eodem quo- 
cung; inclinationis angulo. Quod quidem notare magno eſſe 
poteſt uſui Geometris. 
Patet autem, ex jam difis, methodus menſurandi Paralle- 
togramma Obliquangula. Non quidem ex duftu DB in BC, 
| ſed DBin BF vel in DH. Cume- 
re  nim, ut modo demonſtratum eft, Pa- 
; rallelogrammum Obliquangulum 
CD, zquale fit Refangulo HB; ea- 
dem erit utriuſq; area ſeu magnitu- 
D B do. AtexduQu DB inEF, vel in 
| DH, habetur area Refanguli HB 
( per ea quz diQta ſunt Capite przcedente;) ergo & Obliquan- 
guli CD. 
Hoc eſt, Si in Parallelogrammo quolibet, ( ſive Rectangalo ſive 
Obliquangulo,) a latere quovis ad oppoſitum ducatur perpendicularis, 
eag, in corum atrumvis multiplicetur, prodibit Parallelogrammi area. 
Arq; hajus quidem operationis ratio, przterquam quod jam 
fuerit demonſtrata, hinc ſatis intelligi poreſt, fi advertamus, 
quod, fi in parallelogrammo quovis ( puta GB ) unum ali- 
quod ex lateribus pro A "2" HIRRAR C puta DB,) - 
£10 
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de latitudo zftimanda erit non ex linea utcung; tranſverſim dy* 
&i ita enim latitudo effer planc incerta, & modo major mod. - 
minor dicenda, prout illius cranſverſz lineg ad arbicria ſumptz 
minor majorve faerit obliquitas/ ſed ex linea dire five per- 
pendiculariter tranſeunte; puta non ex linca inclinata DG vel 
BC, ſed BF vel DH. Etquidem & ſupponatur afferculus, in 
jlla forma conſtitutus, longitudinem habere ÞB quantam- 
cung; ejus latitudo non zſtimanda eric ( ne quidem uſu com» 
muni) quanta eft DG,ſed quanta cR BF, aliave ejuſmadi re» 
&a perpendiculariter dufta. Quz quidem ut tranſeuntium 
omnium eft breviſlima, ita ſola certacft ; cum quz oblique 
tranſcunt, pro variata obliquicate, variant etiam longitudi- 
nem. 

Arq; hzc de magnitudine parallelogrammi dixifle ſufficiar. 
Nempe, fi Parallelogrammuw comp arare libeat ( non preciſe ad quadras 
tam, ſed) ad Buadrangulum equilaterum, ( five quadratum furrit ſive 
Rhombus,) quod expoſits Parallelogramms fit equiangulum , hoc eſt, 
pariter inclinetum; ducenda ſunt invicem due Iatera ad eundem quemlibet 
angu'um conſtituta: Si vero Parallelogrammum , ucung, inclinatum , el 
ſolum Duadratum comparare placeat; ducendum eft latus quodvis in re, 
fam ab ecolatere adlatus oppoſitum perpendiculariter duttam. Qui qui- 
dem duo re&tacum invicem dufue, in parallelogrammo Re- 
ftangulo, tantundem valent; in Obliquangulo, non item. 

Due aurem de Multiplicatione jam dia ſunt , & de Divifione ( mu- 
tatis mutandis) intelligenda ſunt. Quippe qued Muitiplicatione confi» 
citur, id Diviſione diſſolvitur. Ut igitur ex datis longitudine & 
latitudine, (fivein Parallelogrammo re&angulo , five obli- 
quangalo,) habecur area maltiplicando: fic ex data area cum. 
longicudine, haberur latitudo; vel ex data area cum latitudi- 
ne, habetur longitudo, dividendo. Arq; de Parallelogrammis 
haQenus. | 

. Cum autem Geodzſiam jam fim aggreffus , hoc eſt , menſy- 
rationem Planorum; operz pretium eric etiam alia breviter 
attexere uu co ſpetanr, ut totum illud plana menſurandi nes 
gotium, ſalcem prout przſentis inſticuti ratio poſtulat,, abſol- 
yam. Illud vero, guamzum ſupereſt , menſuratione Trianguli 
fere totum perkicitur, 

Eſt antem Triangulum (intellige figuram planam tribus refs ter= 
minatam) vel Reangulum, cujus alter angulis eft refius ( nam plu- 
Les 


_— W_— ww” ng AM 


”" — mn oo WW "© 


CAP. 24. De Geodefie. 213 
res eſſe re&i non pofſunt;) vel Obliquangulam, cujus ones anguli 
ſunt obliqui : Hoc autem, vel Ottuſangalum , cujus unus aliquis an= 
oulus ( quippe plures non polſunt )) obtſus 8 ; vel Acutangulum, 
cujns anguli omnes ſunt acuti. 

Aggrediarprimo, Triangulum Re&angulum. Eſt autem 


omne Triangulum reftengulum,Parallelo- Trianguli 
grammi reffangul; dimidium. Si enim ReGanguli, 


Parallelogrammum re&anguli qyods 
vis( puta A D) diagonali linea (CB) 
ſecetur, dividitur illud in duo trian- 
gula © ABC, BCD, ) ut patet; quo- 
rum utrumg; eft refangulum, ( pro. 
pter angulos ad A & D retos; ) ſed & 
invicem zqualia, ( propter angulos 
zquales reftos ad A&B, & latera reſpe&ive zqualia;) &pro- 
terea utrumlibet paralleJogrammi dimidium. Ec contra, fi 
Triangulum ReQangulum quodliber (puta ABC.) duplices 
tur, ita nempe ut latera ſecundi circa angulum reQum ſint ho- 
mologis lateribus prioris parallela, & latus reliquum utriq; 
triangulo commune, fiet retangulum parallelogrammum. Si 
enim ſumatur latus CD zquale & parallelum Jater1 AB, & 
finiiliter BD lareri AC, Cquz propterea convenient in angu- 
lo refo ad D,) habebitur criangulum expoſlito {imile & #qua- 
le, complen: parallelogrammum re&angulum. , 

His pofitis; cum ex jam diQis innoteſcat area parallelo- 
grammi AD, innoteſcet etiam area trianguli A B C, quod 
nempe iſtius eſt dimidium, Eft autem' area parallelogrammi 
AD, quantitas produtta ex duftu lateris ABin AC, puta 
AC x AB; adeogq, area trianguli ( quippe illius ſemiſſis) 5 AC x 
AB. Vel, fi altitndo AC dicatur Ag- & baſis A Bdicatur B, 
erit area ParaJlelogrammi AB, area Trianguli 3 AB, ldeoq; 

In Triangulo Refengulo, (i ;aterum circa angalum 
relum, ducatur alterum in alterizs dimidium , emergit A 
area Trianguli. Quippe dimidium arez paralle- bb 
logrammi. Atq; hinc quidem ex datis triangu- 2) AB. 
hi refanguli lateritus circa arigulum conſtitutis 
( quarum alterum Ba{'m,alterum Altitudinemn exhibet , ) multi» 
plicando cognoſcitur ejuſdem area. ' 

Contra vero; Excognilis nr” & laterum eorum uno » inneteſcit al- 
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terum dividends. Nempe, {i daplum arex (AB) A) AB(B 
per alcirudinem dividatur , habecur Baſis ; fin E-5 
r baſin, haberur altitudo. Pata AYABCB. BJ)AB(A 
b) AB(A. Atqz de 'Triangulo ReQangulo. 
ha&tenus. | 
Wb Trianguli Obliquanguli (five Acutangulum fit,five Oblj. 
4 Trianguli quangulum,) calculas a Trianguli Reftanguli calculo depen- 
Obliquangu- det, Demiſſa enim ab angulo quovis in latus oppolitum per- 
lis pendiculari emergunt duo Triangula ReQangula; ex qutarum 
calculo cognoſcitur area Trianguliexpofiei. Exſempli gratia, 
In triangulo B 8 C, ab angulo C demiſla perpendiculari CA, 
| (unde fiunt ad A anguli utring; re&i) 
emergunt triangula retangula CAB, 
»d 7, + CAg. Stigitur CA dicaturA, AB 
—— dicaturb, A dicatur þ, & B & dicas 
tur B=b+Þ g: erit C per mode de 
monſftrata)Z A b area trianguli CAB 
2 AS area trianguli CAS ide 
oque ZAbÞEA8 —ZABA area to- 
tius CBE — CAB 4 CAE. Hoceſt, 
Si trianguli cujaſvis Altitndo- (ſive per» 
pendicularis a vertice ad baſin ) ducatur in 


ſemiſſem Baſis, ( vel Bafts in ſemiſſem altitudinis, ) emergit area triat 
gaulis b 44 — B | 


3. - 
2Ab+E*A&<=ETAB 


Notandum autem eft, quod in triengulo Obtuſangulo, ſi ab utrevi 
acutorum anguloram demittater perpendicularis ( ut nempe angulus 
ille acatas, pata B , habeatur pro vertice trianguli, &laterum 
breviorum alterum, C B, pro baſe, )pe&pendicularis ila(putaBE) 
cadet extra expoſitum triengulum in baſin produftam; ( quod Geo» 
metrice, fi opus eff, facile eft probatu:) invariata tamen prz- 
cedentis regulz veritate; quz quidem hic SubduKtione colligi- 
= (cut in przcedente exſemplo Additione. Quod ſic often- 

itur. 

Trianguli BE8 refanguli (prepter angulum-reftum ad 
demiſſa perpendiculari fatum Y ous hehome ex ductu — 
dinis BE in 3 Eg, emiſſem. baſis; Trianguli vero BEC Lon 

c 
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de cauſa) ex dutu ejuidem altitudinis BE jn ZE C ſemiſſem 
bafis ſax; Horum itaq; triengulornm differentia , quod eſt ip. 
fam triangulum BCpg:expoſitum, eſt *E 8 « BE =4EC x BE, 
quod tantundem eſtatq; ;F& - #EC (hoceſft5 Cp) inBE. 
(NamE& —=E C= C8&,ideoque 3 E8—EEC= £ Ce,vel 


zE7 *) Itaq; & hoc pafto emerget area qua». 


:E8 —EC=43Cg8 
TRI. 
LEA»#BE—SECsBE=EC6ExBE 


Tis ſemiſſi altitadinis in baſin du&z.. 

Sed & idem aliter oftenditur; ( Atqz eadem opera, non mos 
do Triangulum re&angulum, qued modo diftum eft , ſed & 
Triangulum quodvis redilineum eſſe Parallelogrammi dimidium.) Si 
Triangulum expoſitum BCg ( ſive Re&angulum , five acutan. 
gulum, five obtuſangulum ) ſuper bafi Bg conftitutum ( iva 
nempe ut perpendicularis a vertice cadat intra Triangulum ) 
inſcribatur Parallelogrammo ReQangulo ſeper cadem baſe, 
eandem item alcitudinem habenti cum ipſo triangulo , nempe 
D 8, Gum enim triangula re&tangula CAs, CAs, fint figilla- 
tim Zqualia ſemiſſibus parallelogrammorum AD, As; erit & 
aggregatum illorum, hoc eft, Triangulum zC & , ſemiſſi totius 
D o parallelogrammi (ex duobus AD, A 4, aggregati ) z- 
quale: | 

Sin extra triangulum cadat perpendicularis ( quod in trian- 
gulo Obtuſangulo fieri poſſe diximus) illud idem oftenditur 
hoc pafto. Completo parallelogrammo BC&y ( duttis nem- 
pe By, &y, lateribus trianguli BC, gC, parallelis) erunt duo 
triangula BCg , &yB, invicem fimilia & #qualia , & propterea 
utrumvis, parallelogrammi ſemiſſis: At parallelogrammum 
Hlud zquatur reftangulo, altitudine BE vel yE, & baſi C g vel 
By, comprehenſo ( ut ſupra oftenſum eſt ) ergo Triangulum 


_. ejuſdem ſemiſſi zquatur: nempe ſemiſſi quantitatis fatz ex * 


duca baſis 'C 8 in altitudinem BE , vel quantitati fatz ex 
du&u ſemiſſis baſis in totam altitudinem,.vel ſemiſſis alticudinis: 
ntotam baſin; quz omnia tantundem valent; quippe 
7 / Dd 3 C8 
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Triangali Pater igicur univerſim methodus menſarandi T! riangulum 
cujaſis. uodvis (five Reangulum five Obcuſangulum five Acutangy- 
um.) Nempe, 4 quovis ip[ius angulo demif] in letus oppoſitum (pro« 
du&um, fi opus,) perpendiculari; barum refarum ( ſcil. perpendi- 
cularis, & diQtilateris,) (i alters in alterius ſemiſſem ducetur , prodj« 
bit area Trianguli.' Contra vero; Si aree duplum per earum riGarum 
alteram dividatur, habetur reliqua: puta 11 per baſin, habetar per. 
pendicularis ſive altitudo; fi per alcicudinem , habetur baſis. 
|  Atq;de Triangulis menſurandis ha&enus. 
| Menſuratiss FE,oofica jam methodo menſarandi quodvis five Parallelo. 
figure cnjuſ- grammun ſive Triangulum; eadem opera & figuras alias re&i- 
 visreffili- Jineas quaſcunq; menſurare docuimus: fſaltem fi j1lad addacur 
-__ Figuram quamvis refiilineam vel.in Parallelogra mma dividi poſſe, vel 
ſaltem in Triangula : Ex quorum igitur calculo, propoſitz figure 
calculus ftatim innotelſcic. 

Exſempli gratia, Figuraram appoſitarum altera in tria 
Quadrata & unam Triangulum dividicur ; Altera, in' quatuor 
Triangula. Quz ſi feorlim menſurencar; illorum aggregatum 
priori, horum poſteriori figurz zquatur. Arq; eodem prorſus 
modo faciendum erit in figuris quibuſvis mul&angulis, preſer- 
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tim irregularibue ; reſoluti (cilicer figurs multanguls in tor 
allelogramma vel criangula quot figurz ratio poſtular, & 
out calculo magis videbitur expedire ; quod cujuſq; pruden- 
tiz permittendum erit. 


Si vero figura menſuranda, quotcunq; demum, habuerit la- Menſuratio 
ters, Regularis fit; hoc eſt, que twn omni latera invicew equalia, figure regu- 
- tum omnes angieles item equales babeat: calculus ſic commode laris. 


poteric infticai. Invento figure regularis centro, (quod & circuli ſive 

inſccipti ſive circumſcripti centrum eſt , ut ex principiis Geo» 

metricis liquet, & a ſingulis lateribus zqualiter diſtans; ) res 

« tentro in latus quodvis perpendicularis, fi in [emiperimetrum multiplice= 
tar, figure regylaris arcam exbibebit, : 

Exſempligratia. Sit Sexangulum regulare( puta #quilate- 

rum & zquiangulum)) circulo infſcriptum, A centro C ad 

tus quodvis DE _ perpendicularis C B; hxc duQa in 

ſemifſem perimetri ſexanguli, vel hujus ſemiſſis in perimetrum, 

exhibet totius aream. Nam, duftis cruribus CD ,CE , forma» 

tur triangulam CDE, cujus 

area et CB «x Z DE, ve] = CB « 

DE, ( ut ex calculo triangu- 

li ſuperius tradito liquet,) 

Item, duftis inſuper ab eo- 

dem centro_C ad reliquos 

7 Afecxanguli-angulos totidem 

| Techs, oonftituentur tor tri- 

: \ arngula quot fupt figurz la- 

n tera; eruntq; ca ſingula tri- 


D E ' .angulo.CDE zqualia*(pro- * per 4 C Fo 


| ter tum Equales reftas a 

centro, quippe quz ſunt radii circuli embientis, tym zquales 
kem reCtas in ambitu figurz , ut quz\ſapponirur zquilatera: ) 
tories icaq; repetenda erit przcedens menfuratio, quot ſunt fi- 
eurz latera, quia tot erunt triangula invicem--#qualia ; puta 
CDE = CEF, &c. figuram integram complentia. Hoc eft , in 
expoſira figura ſexangulari, area trianguliC DE exies repeti- 
ta, exhibet rotius aream, puta 6CBxZDEveliC Bn x6DE, 
vel C Bx 3 DE; duftonempe 5 C 8 ſemifle perpendiculi, in pe- 
' rimetrum 6DE; vel perpendiculari Cs in ſemifſem perimetri 
3DE. Acque ſimilicer faciendum erit in alia quavis figura 

; | | regulars 
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regulari five plurium five pauciorum Iaterum, * 
Quod autem de figura regulari reilinea diftum eft, idem 


Menſaratio 
circulz, eju[q, 8& de circulo dicendum eft. ER 


portionume enim circulus fignrarum planarum 


omnium maxime regularis; omneg 
enim a centro ad circumferen- 
tiam linez quorſumcungq; dy- 
az zquales ſunt, & zquales ad 
circumferentiam confſtituunt 
angulos. Onneſs, figure regulares, 
quo plura habent later a,co propins od 

Circulum accedunt; (ut, in appoſ 

to ſchemate, OKogonum magiz 

quam Tetragonum; & pariter 

: | in aliis,) Quod fi figura regula. 

ris ſupponatur laterum numero infinicorum, circulus erit; Per- 

inde enim eft five Peripheriam circuli nnick lines curv4 conſtare dicamu, 
ſroe refis numero infinitis. 

Si itaq; circulum confideremus tanquam figuram planam 
omnium maxime regularem , laterum numero infinirorum; 
emneſq; angulos, linea a centro ad peripheriam dutta fa&oz, 
utring; Zquales conſtitui, 
ideog; reftos, ( ut nos & 
libi, abi Angulum Contatiu 
& Semicircali traGtamus 0- 
Rendimus,') retamq; 4 
centro duftam perimetro 
F | perpendicularem : 24an- 
22 - titas produdta five ex dutiu 
radii in ſemicircumferentiam, 
ſive ſemiradii in circumferen- 
tiam, erit area circuli. * Pata 
2 CD« DEFD, vel CD* 
z. DEFD. 

Setforam, Cognita autem methodo menſurandi circulam integrum, 
;nnoteſciteciam methodus menſurandi poftionem circuli ( ar- 
cu & rea ana pluribuſve comprehenſam.) Nempe, licur 
: CD intotam perimetrum DFD gat aream totius circuli; ſic 


eadem 2 CDinDE, perimerri ſextantem, dat aream __ 
| circu 


> ©..4 
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rum, non ita intelleQum velim, acfi jam diu quzſitam circuli 
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circuli; puta Seftoris DCE , eaderrq; 2CD inDF, peri- 
metri trientem, exhiber aream trientis- circuli, puta feftoris 
DCF. Er ſ:militer de Seftoribus aliis , qui arcu quovis & re- 
&is daabus in centro-C coeuntibus terminantur, judicandum 
Crit, 

Sin menſurandum eflet fegmentum DEB, arcu DE re- Segmente- 
faq; DBE comprehenſum. Copnita menſuriSc&oris DCE, rum, 
fiinde auferatur area trianguli DEC, quod reftat eſt area (eg- 
menti minoris DEB, Arq: hoc quidem ſegmentum minds, {i 
ex __ circulo auferatur, relinquet majoris ſegmentiaream 
EFDE., 

_. Deniq;, Sialia quzcung; circuli portio arcu.& re&is urtun- 

ne poſitis contenta, menſuranda proponatur : id fiet, Sefori, 
f{aper arcum illum conſtituto, addendo vel auferendo triangu- 
Jum unum aut plura,prout res poſtulaverit,Puta fi quod refis 


ED, DC, CF, & arcu FE continetur, menſurandum fit; Seftori 


EC EF, addendum erittriangulum E D C; Er ſimiliter alibi. 
. Quod autemde circuli menſura jam dicitur, aut ſegmento- De Circals 
quadraturam hic doceam. Utut enim Mathematice verum fit, 91% 
Arei Circuli parallelogramme quod ſemidjametro & ſemicir- 
cumferenti}a continetur zqualem effe,(quod ab Archimede de- 
monftratis convenit:) Ratiortamen Radij ad Perimerrum cir- 
cali, ita ut uno cognito alcerum innoteſcat , nondum reperta 
eft numeris explicabilis, ne quidem irrationalibas,(fortaſfle 
nec reperienda, de quo alibi a nobis fufius dium eft, in noſtra 
Arithmetica Infinitortam:) neq; etiam Geometrice Regali & cir. 
cino exhibenda. Quod cum ſe invenifſe putaverint. poſt alios, 
Taſephus Sealiger, Severinus Longomontonus, & nuperrime Thomas 
Hobbes, immortales fibi inde finguli laudes deberi ſomniantes, ; 
mic2 ballucinati ſunt, Quz autem vulgo recepta eſt proportio Katio peri- 
ſeu ratio perimetricircularis ad ſuam diametrum, quzq; a vera 717 circu» 
non multum abeſt, eſt cripla ſequiſeptima, five ut 22 8d 7 , aut {#135 4d dia» 
33ad1; quod ab Archimede jam olim demonſtratum eft, Melrum. 
( nempe minorem efſe quam 3+, majorem vero quam 3 5+. ) 
eſtq; bzc ratio ſatiFkeceurata que vulgaribus menſurationibus 
applicetur. Siquis autem accuratiorem quzrat , poterit ille a 
Ladovice van Culen, Willebrordo Snelio, aliifq; qui rem illam tra- 
Rarunt, petere; vel, fi malic, ſuo calculo inveſtigare , ut pro- 

E c portionem 
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morphoſi.. 
F 


portionem habeat quamliber accuratam,modo.non Mathema. 

_ - ticeexatam. Sed de circalo cjuſq; porcionibus haktenus. _ 
Menſur atio Siquando figura menſuranda occacrat mixta , five variiy 
figure miſt®. 1;1ci4 circularibus, vel etiam. cicculacibus ſimul et reftis,termi, 


-De Geodeſia. CAP2, ; 


nata; inveſtigabicur ipfiug 
arca,candem in figuras fim. 
pliciores dividendo, & per 


partes menſurando. Ut, in 
{chemate appoſito z ut has 
beatur area figurz exterio.. 
ris , arez quadrati., adden. 
dz ſunt quatuor ſemicircy, 
lorum arez; Figurz item 
interioris area, totidem 
ſemicirculis ex area qua- 


VUMKUAMNUSD>, 
" be 


AnAGARGGAIMAAAAASAC 


drati fubduQtis inveſtiga. 
ture: 


De figwa- Nonnunquam vero ſola: figuraram Metamorphoſi res erit 
rum M:14- facilitanda. Ur, fi menſuranda fit figura Pelicozdes difta- (lines 


ſemicircculari concava B CD, 
& duabus quadrantalibus con- 
vexis, AB, AD, terminata; ) 
'#quabicur illias area vel arez 
gquadiati AB CD, vel: Paral. 


Joc. 'elogrammi BDEF. Tan 


randem. enim five Quadrats 
five Parallelogrammo ex una 
parte accedit, quantum ex al- 
tera parte aufertur. 

Er fimiliter,, Lunula, quz 
arcy quadrantali majoris & ſe- 


micirculari minoris circuli continetur, zquatur triangulo,ifti 
Fig. Seq, five quadranti five ſemicirculo, inſcripti. Ur ex Hippocratis: 
| Chii quadratura Lunule notum eſt : & appoſito ſchemate exhi- 
betur. Nempe in ſequente paginas 
Ec fimiliteralias non raro. faciendumFrit. Quod: breviter- 
inſinuaſſe ſufficiat. 
Atq; hoc quidem omninourtile eft in figuris maxime irregus«. 
laribus, quorum ambitus neqj re&is neq; circularibus lincis: 


terminatur.. 
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terminatur, Sufficie quip- 
pe prattico Geometre, ii 
quam fieri poteſt proxi- 
meghic addendo, illic t5- 
tundem detrahendo, ad 
| huic zqualem re&ilinee 
am reducat, Quod qud 
frat, confilium in arena 
capiendum. 

Arq; hatenus quidem 
| univerſe prope plano- 
mm Geodzſfiz fundamenta breviter tradidi, Quo, tum Multi. 
plicationis tum Divifionis exercitium oſtenderem;tum Arith- 
metices in Geometcicis utilitatew, & utriuſq; ſimul ſcientiz 
affinitatem patefacerem. 


CAP. XXV, 


Numerorum invicem comperatio. Aliarum item quantitatum : ſed 
. nonniſt invicem homegeneerum. Comperantur tum quoad Diffe- 
rentiam, tum quoad Rationem. Harum comparetionum ab invi= ' 
com diſcrimen. Differemia ſubduGione inveſtigatur : Ratios, 
Diviſione; [ed ea tantum que eft quantitatum bomogenearum., 
Duantitatum ad heterogeneas Applicatio, quatenus ad Diviſio- 
nem referenda fit, Rationes omnes invicem homegenee : non 
item omnes Differentie. Ratio an ad quantitatem, an potius ad 
Dualitatem pertineat. Progreſſo Arithmetica & Gecmetrica: 
Continue , & DiſunGa. Propertionalium notetio. Proportio 
Harmonica, 


TR adjdimus, in Przcedentibus, celebres illas Arithmeticz 

Pra&icz live Species, five potius Partes; Additionem, Sub= 

dufionem, Multiplicationem, & Divifionem : quibus, ut inſtrumen- 
tis, quz deinceps tradentur ſunt peragenda. 


Hinc autem oritur duplex Numerorum ( vel etiam aliarum Numronim 
quarumlibet quantitatum homogenearum) invicem compara-#1v:cem cone 
tio. Altera ſecundum Dyfferentiam , altera ſecundum RationemParalio, 


Ee 2 ſive 
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Aliarum ite 
guanititatum. 


Sed tantum 
homogenea* 
T4. 


Tum quoad 


Rationem. 


CAP.3g 
five Proportidiem. Illa Additionis & Subduftionis, Hzc Mult- 
plicationis & Divifionis naturz maxime eſt affinis. 

Quo autem has numerorum invicem comparationes re&iug: 
inftituamus, ſciendum eft Primo ; tum quz nos de Numero. 
rum invicem comparatione jam ſumustradituri, tam quz Eu» 
clides per totum librum quintum. de Magnitudinum ad invi- 
cem ratione tradit; non Numeris ſolam aut Magnicudinibug- 
competunt, ſed & aliis quibuſvis quanticatibus. Quicquid ſci» 
licet vel per fe vel per accidens: quanticatis aut menſurationis. ' 
capax eſt,catenus etiam ad alia fibi homogenea comparar1 po« 
teſt, tum quoad differentiam, tum quoad-rationem; quippe quie 
bus zquale eſſe poteſt autinzquale. | 

Sciendum ſecundo; res invicem comparandas efle ſecundum; 
commune quiddam.quod. utriſq; comparandis ineft, aut qui- 
dem ineffe ſupponitar; non autem juxta quicquam quod illis. 
vel alteris vel atriſq; eſt alienum, Ecpropterea quantitates non 


niſi homogeneas EN elſe, &quidem.prout ſunt homas 


gencz.. Sic lincas lineis comparamus, & ſuperficies ſuperficie- 
bas, corpora item corporibus, & numeros numeris , ponderaqz 
ponderibas, aliaſq; quantitates non nifi quanticatibus fibi ho- 
mogeneis. Siquis autem contrariam fecerit, puta datz linez- 
ad datam ſuperficiem, vel: cemporis ad lineam, &c. rationem: 
five proportionem inquirens, vel etiam unius ſuper alterum ex. 
celſum: idem-erit ach quzliverit quot liniz-conſtituant ſupers 
ficiem, vel quantum-temporis zquecur linez, five quot longi-- 
tudines efficiant latitudinem; quod non-minus abſurdum. effet 
quam quzratur Quot. colores conftituant Sonum ,.& quot 
Soni conftituant Gravitatem, Hoc ipſum tamen -ſciſcitari vi- 
dentur nonnulli de rebus hajuſmodi param intelligenter phi- 


_ lJofopbantes, dum lineas ex punCtis conftare ſomniant., & ex: 
| lineis ſuperficies : Neſcientes interim ſe idem agere atq; fi nu» 


meros omnes ex ciphcis, five nullitatibus, componi affirmarent: 


_ quippe punftum nihil habet Jongicudinis, nec laticudinis 


lineas 
Sciendum porro, Res homogeneas ,. & comparationis invi- 


Differentiam Cem capaces, comparati pole ( juxta illam qua homogenea 
tum quoad: ſunt menſaram)' dupliciter, Velenim fimpliciter de Differen- 


tia five exceſſu quzritur; ſcilicer, num inter ſe differant 8 
Quantum difterunt 3 An & Quang alterum alteco. majus eſt 
aut 


CAP.25. quod Diferentiam, & qudad Rationem. _ 223 
aut minus: Vel de Ratione; puta quotuplum vel quantuplum 
fithoc illius; num hoc illud contineat ſemel, bis, ter, &c. aut 
ſemel cum ſemiſſe, bis cum triente,&c. Utrovis modo compa» 
ratorum,alterum Antecedens dici folet,alterum Corſequens: quo= 
rm quidem ilfud Relatum eft, hoc Correlatum: Nempe illud, 
cujus ad alterum relatio exponitur; hoc, cui ilJud fic reJatum 

rhibecur. Putaſi A ad B comparatur; A-dicetur Antece- 
dens,B Conſequeng, dum ſcilicet A dicitur majus efſe quam B, 
vel minus, vel zquale; autetiam A iplius B duplum, triplum, 
ſemiſſis, &c. 


. Prjoriquzſito ſatisfir, fi oftendatur res comparatas zquales Frum cons 
eſſe; vel, f1 inzquales, quanto hzc illam excedic, vel hanc illa. perationum 
 Verbi gratia, Linea bipedaliseft bipedali zqualis; & nuwerus þ jnvicen 
binarius binarioz ejuſdem item rei ( vel <tiam zqualium ) ſe- diſcrimens 


miſſes ſane invicem zquales; & pariter in aliis. Contra veroz 
numerus o&onarius ſenarium , & hic itidem quaternarium,du- 
abus unitatibus ſuperat ; linea tripedalis bipedali eſt uno pede 
longjor, quadripondium quam.tripondium eft uno pondo gra= 
vius; atq; in altis pariter, | 

Secundo quezſito fatisfit , tbi oftenditur Quotnplum fit hoc 
ad ilJud, ſive quam rationem ( ut dici ſolet) vel proportiotm 
habeant inter ſe. Hoc modo dicimus, quadripondinm bipom- 
dii duplum effe ;, namerum ſenarium binarii triplum ; lineam 
tripedalem bipedali ſeſquialteram; unitatem binarii ſemiſſem 
efſe, aut ſabduplam, aur etiam dimidium; binarium item bina- 
xio zqualem eſſe, vel in ratione aut proportione fimpla ; & pa- 
xiter alibi. 

In-priori, ubi de Differentia five Excefſa quzritur, Ratio» 
nis five Propertionis nulla ratio habetur: In poſteriori, de Ra- 


tione live Proportione quzritur , Differentis interim minime 


confiderati. Sic quaternartus ternarium, & rernarius binarium, 
eodem Excefſu ſuperant;ſcd non in eadem Ratione: exceſſus e, 
vim utrobiq; eſt Unitas; at ratio illic Seſquitertia, hic Seſqui- 
altera, Contra vero, quaternarius bmarium, & binarius unita- 
tem, eadem Proportione ſaperant; ſed non eodem Exceſſu - Eit 
enim proportio five ratio utrobiq; Dupla; atexceffus iſtic qui 
dera Duarum unitatum, hic autem Unius. 


Ce X23 


— 


: | Difeerentia 
Prioris queſiti ſoJutio, SubduRione inveſtigatur. Si ſubdu- 5yubdsGione 


catur. enim numerus cx purvero, quod - reſtat- eſt = inveſtigats+- 
ccnus 


£24 Duantitatum invicem edmparatio GC AP. 26 
cefſus ſive differentia. lea fi ex 12 auferantur 10,reſtant 2; dy. 
abus itaq;unicatibus,hoc ille major eft,hic illo minor numerus, 
Sj ex tripondio bipondium auferatur,exceſſus reperitur efle [[. 
nius pondo.Nempe,fi perafta ſubduftione nihil vel {uperſit vel 
deficiat, Zquales ſunt illz quanticates : fin ſecus , inzqualey, 
quippe Major illa, ubi aliquid redundat; Minor, cui aliquid de. 
eſt, quo minus alteri fit zqualis, RES: | 
Poſterioris ſelutio Dividendo inveſtigatur. Diviſionis nem« 
pe quoriens oftendic rationem Dividui ad Diviſorem. Sic fi 12 
Ratis inve- per 6 dividantur, prodibit Quotiens 2; cut cognominis ratia 
Ntigatur Di- Put, illa eſt quam habet numerus 12 ad6. Item quadru- 
viſione. —Ppondinm eſt bipondii duplum quia fi 4 pondo per 2 pondo di- 
vidantur, prodibit quotiens 2 : quippe toties hoc illo ponduy 
continetur. Er propterea, Ubi quotientes invicem equamur , ibi 
& quantitates in eadem ratione conffitute intelligantur. quippe Re 
176 ex Quoto xftimatur; adeoq; & ex horum zqualicate zquali 
tas earum. ? 
Verum interim notandum eft; de illa tantum Diviſione jam 
Sed e3 tan» agi, quaquantitas per aliam quantitatem fibi homogeneam 
tum que eſt dividitur : ( quippe homogenearum tantum quantitatum cſt 
quantizatum ad invicem ratio.) Qua quotiens ſemper fit numerus., vel 
homogenea® quid numero homogeneum , = queſtioni Duot vel Duoties 
Tus reſpondeat. Sic ratio 4 AadA ( fiveſintille duz liner , vel 
duz ſuperficies, vel duo pondera,. vel duz aliz quzcunque 
quantitates homogenex, ) eſt quadrupla, quia A) 4A (4; nem. 
pe quantitas 4A, quantiratem A, cuntinet quater. Sic ratio 3A 
ad 2Aeſt ſeſquialtera, ea nempe quz eſt 3 ad 2,quia 2A )3A( 5 
nempe major minorem continet + vicibus, ſive ſemel cum 
ſemiſle, ſive toties quoties 3 continent 2. Sic ratio re&anguli 
VBadAB eſt%, quia AB) VB(F; nempe re&angulum 
VB coties continet retangulum AB, quoties re&a V continet 
retam A, Sicratio6 ad 2 eftcripla, quia 2) 6(3. Ratio 6 
a1 4 eft ſeſquialtera, ſive ea quz 3 ad 2, quiaq)6(:—1t. 
Sic 3)2(5. A)V(S. Ectinaliis ſimilicer. 
\ Arq; hinceſt, quod ravio alcerna non ubig; obtinet ; ſed ſo- 
lam in quatuor proportionalibus homogeneis. ( Quod notant 
Interpretesad 16e5.) Puta,ſi pondus A ad pondusB , at li- 
nea« ad lineam.& : non tamen dici poteft, pondus A ad line- 
am «, ut pondus B ad lincam þ, Ob cauſam jam In 
| Ideoqs 


; CAP. 25. 


Dured Differentiam , & quoad Rationem. 225; 
Ideoqz quotieſcung; de proportione alterna, ſeu permutata 
agicur, ( aliave quz hanc involvat; ) bc ſemper ſubintelligen» 
da cautio, etiamtj non deſertis verbis adjunQa fucrir. Qua de 
repluradeinceps dicentur ubj propoſitionem illam Euclidis 
16e5 tratabimas. | 

Ea vero Diviſio five Applicatio, qua,verbi gratia, reQangu- 


ſum AB applicaridicicur ad latus vel alticudinem A ut pro- 


veniat baſis B, vel contra; nempe A) AB(B, vel BY)AB (A; 
yel etiam qua ſolidam ABE applicacur ad planum BC ur pro- 
yeniat latus A, vel ad ream A ut proveniat planum BC;nem- 


pe BC) ABC (A, vel AYABC (BC; alizq; hajuſmodi; non- 1 


niſi 742215795: Diviſiones vecantur: nec preſenti negotio 
fant accommodz. Quod enim prodit , Qyotiens proprie non 
eft, nec quzſtioni quet aut quoties reſpondet. Quippe quez de n«- 
mero quzrit ( aut quod numero eſt. homogeneum ) non de 
magnitudine, aliave quantitate numero heterogenea. Nec qui- 
dem Applicationesillz, ad Diviſionem, alio nomine viden= 
tur referendz, quam prout quantitates illz ſingulz ad inſtar 


-numerorum conf:derantur. Non enim quzritur, quoties linea 


A in ſuperficic retangula AB continetur ; aur quoties vel A 


Jinea, vel BC planum, contineturin ſolido ABC :C quippe hoc 


omnino effet. incongruum. Sed, quoties numer puta quadra-- 
torum in area parallelogrammi AB,contineat zumerum longitu- 
dinum in latere A, ut proveniat nuwmerus longitudinum in late- 
re reliquo B. Item, quoties numer#s cuborum in ſolido ABC 
contineat,vel numerum longitudinum in rea A,ut habeatur nu- 


De quantita= 
tum ad hete= 
rogeneas Ap« 


plicatione, 


quid [entiens 


merus quadratorum in baſi BC; vel numerum quadratorum in: 


baſj B C,ut habeatur nunerw longitudinum in refta A. 


Sed & ubij magnitudo. aliqua numero dividicur , puta: 


A | | 
z2)A(% =: nontam diviſio eſt C ſaltem quz przſenti: 


negotio conveniat ) quam multiplicatio; ( nempe quantitas 
A non tam dividitur per 2, quam multiplicatur per 33) quip- 

enon quzritur, quoties numeru 2 contineatur in magnitudine A- 
(quod abſurdum effer) ſed datz quantitati A, alia in data Tra- 
tione quzrirur; quod Myltiplicationis eſt, potias quam Divi- 


- foonis; quippe quz in Maltiplicatione Ratio datur, in Diviſione 


UZritur.. RE : 
Arq; hinc patet,  Rationes.omnes, quarumcungy ad invicem quanti= 
tatuns? 


A þ. 
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Atq; hinc patet, Rationes omnes, quarumcung, ad invicem quans 
titatum, eſſe inter ſe homogeneas. quippe in genere numeroſo om» 
nes. Utut enim, verbi gratia, Linea & Pon4dus, int res pla« 
ne heterogenez, nec rationem ad invicem habeant; Ratio 
ramen Linez ad Lineam, & Ponderis ad pondus, ſunt plane 
homogenez; puta ratio linez bipedalis ad pedalem , 8& Bipon- 
diiad pondo, homogenez ſunt, imocadem ipſa ratio, puta 
dupla: nam f inftituatur Diviſioerit ucrobiq; quotiens 2. Eg 
quidem dum quzrenti, Quotuplum fit hoc illiue, reſpondetur, 
Daplum, Triplum,Quadcuplum,Seſquialceram,ſeſquitertifi &c, 
tantundE eſt arq; fi quzrenti,euot vicibus hoc illud contineat, 
reſpondeatur, Duabus, tribus, quatuor, una cum ſemifſe , una 
cum triente, &c. Arq; hoc perinde five de linels ſive ſuperficie- 
bus ſive aliis quibuſvis quantitatibus invicem homogeneis quz« 
ratur. Ec quidem abi non diſtinte indicatur quoties., ſed per 
circuitum, evdem tamen res recidit. Nam fi dicatur eandem 
eſſe rationem, verbi gratia, ſolidi VBq ad ABq , quz eft re 
Qz V ad refam A; S numero tamen reſpondetur , nempe to- 
ties VBq continere ſolidum ABq, quoties reta V continet 
retam A; utut non diftine dicatur quoties vel hoc vel il 
Jud fat. 
; Arq; hinc quidem amplum emergit diſcrimen , inter duas 
Sed non item quas diximus quantitatum homogenearum comparationes; 
omnes diffe- quamwis enim tam que quoad Differentiam, quam quz quoad 
yeni. rationem, inſtituitur comparatio, non fit nifi inter homogene- 
as : quz tamen ex comparatis homogeneis emergit Ratio,cum 
Ratione quz ab aliis invicem homogeneis, ſed ad priores illas 
heterogeneis, emergit, comparari poſſit ut quid homogeneum; 
quod interim in comparatione quoead Differentiam non-obti- 
net. Exſempligratiaz Si comparatar quoad rationem quadri- 
pondium ad bipondium, ratio eſt dupla; fi linea quadripedalis 
ad pedalem, ratio eſt quadrupla: quz rationes invicem compa-- 
rar] poſſunt; nempe hzc illius dupla eſt. Ar, {i quoad differen- 
tiam inſticuatur comparatioz enadripondii & bipondii , diffe- 
rentiaeſt Bipondiam; Linez quadripedalis & pedalis , differen- 
tia eſt linea tripedalis: Harum vero Differentiarum nulla po- 
' terir comparatio inſtitui ( vel quoad differentiam vel quoad 
rationem) cum linea tripedalis, & bipondium, fint quantjtates 
plane heterogenez: altera-in genere Linez, altera in genere 
Ponderis, . Cauſa 


R ationes 
omnes invi- 
cem homoge= 
Nets 
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Cauſa hyjus diſcriminis hzc eſt; Quoniam ubi comparatio 
inftituitur quoad Differentiam, R:fidua five Excefſus ejuſdem 
ſemper ſunt generis cum comparatis ( quippe totum & pars 
ſunt invicem homogenea;)) adeoq; fi hxc bina comparata, lint 
binis illis hcterogenea , ectiam horum differencia heterogenes 
erit differentiz illorum , & propterea comparationis incapzx. 

Ubi autem comparatio fit quoad Rationem, quz emerget ra- 
tiocomparatorum genus non raro deſerit, & traniit in genus 

pumeroſum, cujuſcung; fint generis quz comparantur;& prop- 
terea,utut bina comparata binjs comparatis aliis heterogenea 
\ finc, ratio tamen rationi homogenea eſt, ut comparationi locus 

fit. Ec quidem cum duplam & dimidium, triplum & tricns,&c. 
rinde pro rationum nowinibus habenda lint ; dimidii autem 

Lach notzZ, 7 , numeris (frafiz ) accenſcantur; quidni 

& dupli, triplive notz # ,+, vel 2, 3. Arq; hac potillimum de 
cauſa, ego totam Rationum dofrinam Arichmeticz potius 

uam Geometricz ſpeculationis efſe autumo; rorumq; Eucli- 
dis Elementum quintum Arichmeticum eſſe , utut ſpeciatim de 
Magnitadinibas efferantur propoſitiones, quz interimnon mi- 
_ refte de Quantitatibus fimpliciter quibuſvis efferri poſ- 

nit. 


Diſcriminis 
cauſa. 


Fortafſe aute dicendum inſuper erit,comparationem quz efi Dferenti 4 
quoad diffcrentiam, fimpliciter ad Oyaztitatem marumiTe, refe- Duantit arem 
rendi effe;at quz quoad Ratione,ad ©yclitate aorimre. Ev enim T*1P/c11,vatro 
reſpicere videcur quz apud Euclidem exftat Rationis definitio, Dualitatems 
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46075 3d5. Cur enim Tod gots reddatur guedam batitudo, 


( quod folent interpretes,} nun video; mallem habrtuds quati- 
tativa. Ur enim figurz Magnituds (quanta fit) ad Quantiratem 
referri ſolet; at Species figurz,linezve ( qualis fir, ) que in ter- 
minorym,partiumve homelogarum ratione ad invicem maxi- 
meconſiftit, ad Dualitatem ( quartam nempe iftius ſpeciem: ) 
quidni & in przſemii negotio {imiliter faciendum (jt; ut nempe 
comparatio quz eft quoad Differentiam dicatur con:paratio 
9umtativa; at quz ſecundum Rationem, Qualitetiva, Unde, 
ex rationum idenitate, non tam oriwur A quzlitas ( quz quan 


Aqualitas, 


titatum «ft affetio)quain Similitudo,quey qualitates magis quam guontitatum 


quantitates reſpicit, 


eſt; militudo 


Ex diCtis itaq; patet, quid ſit quantitates invicem humogene= gyalitaiumy 
pF 


a:9 
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as, tum quoad Exceffam ſive Differentiam, tym quoad Ratio. 


nem ſive Proportionem, invicem comparare, Nempe illic quz. 
rituc, quanto (it hoc illo majus, vel contra ; cui Subducendg. 


Gtisfaciendum eft : hic, quotuplum vel quantuplum- fir hac- - 


illias, vel hajus illad; cui facisfaciendum eft Dividendo. [llic- 
exceſſus prodic, ſive differencia; hic quotas, ſive ratio, 

Ex duplici antem hac {ive Numerorii, five quantitatum qua. 
ramlib:t homogenearum, comparatione; duplex- oricur , quz 
tradita eſt; Propreſis; quarum alrera Arithmetica dicitur , altera 
Geometrica: (nominibus, credo, mer? ad placitum- impoſitiz; 
cum utravis perinde Arichmeticam Geomerriamve ſpeQet;quz 
tamen cum ha&tenns obrinuecinr, per me immota ſunto. ) Pre. 
greſc:onem autem diceremallem quam vel Proportionem- vel  Propyr. 
tionalitatem, ( quamquam non ignorem voces has non minug. 
quam itlam, & forſan ſzpins, apud anthores hoc fſenſa occur- 
rere;) ea potiſſimum de cauſa ut vocum 5orvule vicetur. Nani 
Proportio non raro vel apud Mathemeticos non tam dyaxeyiet, 
quam aiyor, rationem [ignificat, & quidem jam fere obtinet 
ratio & proportio Mathematicis promiſcue uſurpentur , aliis vero 
ſcriptoribus rationis vox hoc ſenſu rarias occurrat,fed eo fenſy 
in communi loquela proportionis vox ut plurimum uſurpetur quo 
apud Mathemaricos Ratio. Proportionalitas autem, utuc de pro- 
ogreſſiione Geometrica minime difpliceat, ut quz tantundem va. 
leat, an tamen ad progreſſionem Acichmericam  ica. commode: 
refecenda fit hand mihi conftat. Quippe Proportionalitas, vi vocis, 
proportionum tantum,hoc eſt rationam,comparationem videtur in- 
nuere, non item differentiarum. Quod vero nonnullis placet, ue 
& diffzientia vocetur ratio Arithmetica, ( & Ratio fimpliciter 
ſampta, ratio Geometrica,) non mihi admodum pJacer, cum aiyy- 
(five rationem five proportionem, libeat interpretari,) non niſi de 
ea, quam vocant rationem-Geometricam, apud Euclidem. ufurpar 
video, neſcio an apud Veterum quemvis alium ; quod & de 
proportion;s- voce perinde intelligendum videtur. Cum: vero- 
mos ille loquendi jam obtinueric,nos etiam eadem nonnug- 
quam utemur - formula; Arithmetice preportionalia appellando, 
quz ſunt in progreſſione arithmetica, coaſticata... 


Progreſſio A- Progrefſio Arichmetica dicicur, ubi numeri.plures ( alizve- 


TIMO wieticd, 


quantitates invicem homogenez) zqualibus differentiis { (ive 
excelſibus live defeRibus)  procedunt, Ut 2, 4,6. 8, 8&c. &: 
FD 


Q == =oeae 6-1 Peru Er Fm .cDz2.co .£z 


py =2 


&S © od 
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5, 7» 9- &G. B& contra *9. 7. 5. 3. &c. 


Quoed Differemiam , & quoad Rationem, 329 


_Progreſlio Geometrica, ubi plures numeri ( alizve quanti- | 
rates invicem homogenez) eadem ( vel zquali) ratione five Progreſio 


proportione progrediuntur. 'Ur 2. 4.8. 16. 32.&c. & 3. g. 
$7.$1.243. $c. &$, 12. 18, 27, &c, & concra 32, 16, 8, 4, 


| &. &paricer in fimilibus. Uc enim progreſſio Arichmetica, 
- equalicatem Differentiaram ſpeCat ; fic Geometrica , Ratig- 


num five zqualitatem five identitatem dicas > Unde illic com- 
wunis excefſus tive differentia , hic communis ratio ſive propertio, pro- 
greſſionis ſpeciem determinat, 

Harum autem Progreſſionam utraq; ( tum Arithmetica tum 
Geometrica) eſt vel Continue, vel Diſjunita, { ſive diſcreta, diſ- 
continua,interrupta;) 1Ila, ubi quanticates continue poſitz z- 
qualibus aut differenciis aut rationibus ubiq; procedunt, Hzc;, 
ubi cadem quidem differentia aut ratio identidem redit, ſed 
non continue. In illa, quilibet terminus intermedius tum an« 
cecedens eft tum conſequens, communis ſive differentis ſive 
rationis ; In hac, non item, Sic 3,5,7,9, 11, vel 11,9;7,5,3, 
func in progreſſione arithmetica-continua ( vel, (i liber, Arith- 
metice proportionales continue, quia quilibet numerus illic 


| antecedentem,hie conſequentem, binario ſuperat. Ac 3,5;9,11. 


vel 9,11; 5,7. ſunt in progreſſione arithmetica difun&a ſive 
interrupta conſtituti; nam eodem-exceſſu ſecundus primum, 8& 
quartus tertium ſuperet, at non item tertius ſecundum. Et pa« 


' riter 5,33 11,93 17, I5; 19, 17. ſunt ineadem progreflio= 


ne arithmerica, ſed interrupta. Eodem modo, 2. 4. 8. 16.32, 
&c, vel 32-16, 8. 4 &c, ſunt in progrefſione Geomerrica 
continua; quippe illic numerus conſequens antecedenti ſao ef 
ubique in ratione dupla , hic dimidia fire ſubdupla. Ar 
2.4:23.6:: 4. 8. ſunt quidem in eadem progreſſione Geo« 
metrica, ſed interruptaz quippe ſecundus primum , & quareus 
tertium, & ſextus quintum cadem ratione ſuperant# ſed non 


- ſtein tertius ſecundum, vel quintus quartum. Similiter , de 


4+1:: 12, 3- dicendum eft, qui quidem numeri ſunt geome= 
tric proportionales, ſed non continue. 


Geometrica, 


Progreſſis bi 


vel continus- 


vel diſjun= 
a 


Er quidem (quod ſemel diam efto) hyujuſmodi five numes Proportiona= 
rorum five quantitatum defignatio. A. B: : C.D, in ſequenti; liym notetioe 


bus ſzpiſſime intelligatur quantirates deſignare proportionales 
( Geometrice intellige) ow ont Renge qua ratio=- 
2 ne 
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ne AadB, eadem & C ad D.. Hujuſinedi autem A.B.C.D = 
Notabit caſdem eſſe continae proportionales, Progreflio ag. 
tem Acithmetica, ubi opus eft, fic poterit notari A,B, C,D; 
vel, fi continua facrit, A, B, C, D & 

Arq; hatenus tam duplicem quantitatum invicem compa; 
rationem ſatis aperuiſſe videamur; tum utriaſq; progreſſionis, 
Arichmeticz ſcilicet & Geometricz,naturam, quas in ſequenti- 
bus capitibus fauhius proſequar, | 

Progreſfionem autem five proportionalitatem Harmonicam: vel My. 
ficam diam, cum ad ſcopim noftcum minus videacur pertine. 

Proportio re, omittendam cenſui. Ea vero eft (fiquis que fit ſcire deliderat) 

Harmonica quands in quatuor terminis eſt ut primus ad quartum , ſic differentia primi 
& ſecundi ad differentiam tertii & quarti. Pata fi A. D::B vA, 
D  C. Erunt illz quantitazes A, B, C, D, harmonice pro 
portionales.Sic numeri 5,8, 12, 30. quia5. 30::8 5 —=3, 
30 — 12 —18, Veletiam,tres quantitates Harmonice proportione- 
les ſunt, fi ut prima ad tertiam, fie diferentiaprime &- (ecunde, ad dif 
ferentiam ſecunde & tertie. puta A, C::tB A CB, erunt, 
hoc caſu tres A, B, C, Harmonice proportionales; vel , { 1 
bet, quatuor A, B, B, C. Sie numeri 3, 4,6, vel 3, 4, 4,6, 
Nam 3.6::4 —3=1. 6 = 4— 2. Quod innuiſle fuff- 
Clat. 


— 


CAP. XXVh 


Propreſſio Arithmetica variorem problematum familiarium 
ſelutione explicatur. 


D E Arithmetica Progreſſione continua, ſolent hu juſmodi 
proponi Problemarta, aliaq; multa his fimilia. | 

1 Datotermino primo, & communi terminoram exceſſy; 
Froblemata terminum ujtimum, aliumve in-progreſſione quemliber, inve- 
Progrefo- ftigare.. | op 
nem Arith= 2 Dato termino primo, communiitem-exceſſa, & numero: 
meticem ſpe- terminorum; ſummam terminorum omnium invenire. 
Fantia.. 3 Dato cerminoprimo, cum excefſu communi , & alterias 
cujafvie termini valore; iqvenice.quoto-loco inſerie _—_ 


RP 
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He reperitur, Vel (quod perinde eſt) dato termino primo, & 
ultimo, cum exceflu communi; invenire numecum terming= 
rum. . 

4 Datoterminoprimo, & ultimo, cam numero termino» 
rum;communem exceſſum inveſtigare. 

5 Dato numero terminorum , cum terminorum omnium 

regato, & exceſſu communi; primum tecminum invenire. 

Per terminum primum jam intelliga ( quod & deinceps in- 
eelligatur } terminum minimam; & per ultimum , maximum. 
Quamvis enim progreſſio, five creſcendo five decreſcendo fieri 
poſſit; ego tamen tanquam creſcentem conſidero, atq; eo ſen- 
fa quz dicenda ſunt intellefta velim, Er proprerea, fiquis ea 
decreftenti ſeriei accommodare velit, id fiet matatis tantum 
his vocibus primo & ultimo:Nempe quzx jam de primo creſcen- 
tis dicuntur, illic de termino ultimo decreſcentis ſeriei intel- 
ligenda erunt; quz hic de ultime, illic de prime. Qauod ſemel 
ditum efto, ne fzpius opus fit urrumque caſum feorfim pro- 
ponere. 


Exſempli gratia. r.'- Siquis iter conficiens ambulaverit pri- 5,pany. 


modie3 milliaria, ſecundo 5, tertio 7, 8& fic deinceps , dirs 
num irer quotidie' augendo binis milljaribus; Quaritur quot 
milliaria ambularurus eſt dic Decimo? 

Quoniam finguli dies poſt primum, addunt incrementum : 
duorum milliarium; multiplicecrur numerus dierum poſt pri- 
mum, nempes , in communem exceſſum 2; & producnm 
138 —9 =2, addaturitineri primidiei, eritque 21 — 13+ 3 
numerus quzſitus : tot nempe milliaria confe&urus eſt die de- 
cimo, 

2 Si quzratur inſuper, Quot toto itinere ambulaverit? 

Additis termino primo & ultimo ( ita ut jam dium cf in- 
vento,) ducaturſumma in numerum terminorum : produRti 
dimidium eſt numerus queſituss Puta 3421 — 24; & 24% 
10 = 240; hujus numeri ſemiflis, 120, eſt numerus milliarium 
toto decem dicrum itinere confeorum. 

3 Siquzratur, Quoto itineris die ambulaverit 15 milliaria? 

. Ex numero aflignato 15,auteratur terminus primus 3; & re- 
fiduum per communem exceſſum dividatur: quod prodit, indi» 
cat quot diebus poſt _ ———— Nempe 15 m=3,= 

FT 12,, 


032 De Progreſſione Arithmeticae CAP 262 
12, & 2)13(6. Septimo igitur die, ( five poſt primum ſex, 
to,) ambulantar milliaria 15. LE 

4 Si ambulaverit primo die 3 milliaria, decimo 21; & 
quzratur communis exceſſus. 

- -Dematur ex termino maximo minimus - quod reſtat divida- 
tur per numerum terminorum poſt primum; Quod prodit eft 
communis exceſſus. Nempe 21 —- 3— 18. &9) 18 (2. ergo 
communis exceſſus eft, duorum milliarium. 

$5 Sitotum iter milliarium 1 20,diebus 10 confeftum,quo» 
.tidiano incremento duorum milliarium; & quzratur primi di 
ei-iter, . 

Dividantur 240, duplum numeri milljarinm coto itinere 
confe&orum, per numerum dierum 10; prodtunt 24 , ſumma 
milljarium dierum primi & ultimi conjuaftim. Ducantur in- 
ſaper 9, numeras dierum poſt primum, in communem excef- 
ſam 2, & prodeunt 18, exceſſus totus termini ultimi ſupra 
primum. Quibys demptisex primi & ultimi aggregato 24, re- 
ſtant 24 = 13 = 6, Horumſemiſſis, 3, cft iter primi diei. . 

Porro; Panamus alium exire die quineo, & #quabili icinere 
progredi. Quzritur, quot illam oporteat milliaria quetidie 
conficere, ut.eodem tempore cum prxcedente idem iter con« 
fecerit. 

Cum ex 10 diebus, ponantur elapſi 4, reftant 6. Cum igitur 
diebus 6 confeAurug fit iter milliariam 120 ; faCta divilione 
6) 120 (20 , prodit numerugs milliariam quolibet die confici- 
endorum, nempe 20, ut codem die cum przcedente idem con« 
fecerit iter. WP ; 

Exſemplum aliad efto hujuimodi; cum notum fit horologi- 
um hora poſt meridiem prima ſonitum 2 edere ,ſecunda 2,tertia 
"3, &licdeinceps: Queratur, quot edat fonitus , duodecim 
fuccedentium horarum ſpacio. Vel etiam,quot ab hora tertia, 
ad horam nonam. Aliaq; fimilia. Quibus quzlitis, eodem quo 
ſupra modo fatisfaciendum erit. 

[tem, Si ponamus 20 lapides ita collocatos, ut primas abſic 
uno milliari, ſecundus duobus, tertius tribus , & fic deinceps; 
oporteat autem aliquem hos omnes lapides figillatim afferre-: 
_—_— quot ille milliaria confeRurus fit prinſquam omnes 
attule: ic, | 

Cum ad primum lapidem eyndo 8& redeundo, duo milliaria 
eundum 
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De Progreſiione Arithmetica. 233 
eundum fit; ad fecundum, 4; ad trium. 6; &c.' Communis 
exceſſus eſt 2; idemq; terminus primus: numerus autem term}. 
norum 20.Cumgz;.etiam idem fit terminas primus & communis 
terminorum excefſus; dafto exceſſu communi in numerfi termi, 
norum,habetur terminus ultimus 46 — 20 « 2. cui fi addatur 
terminus primus 2,crit 40 Ta — 42 extremorum aggregatuni; 

od dattum in numerum terminorum , dat' 42x 20— $40 

Liolum totius itineris; ( vel aggregatum duftam in ſeminu» 
merum terminorum, aut aggrepati ſemiſlis in namerum termt- 
norum, datipſam iter; puta 42*.10 — 21 x20 = 420; ) con- 
ficienda igitur ſunt milliaria 420, quo omnes illi lapides ſigil« 
latim afferantur. Fe f.N FE 
Er parimodoalia hujuſmodi: problemata de Progrefſione 
Arithmetica,& excogitari & diffolvi facile poterunt; vel etiam 
ex vulgaribusArithmetice prattice libris depromi;quibus ſe ex, 
ercere poterunt tyrones. Nobis recenſendis pluribus immoran- 
dum off non duxi.Sed nec in jam tradicis fingularum operati- 
onum rationes aperni, cum non fint admodum intricatz,quin 

Poſlint, ex operationum Arithmeticarum ſaperius expoſitarum 
natura ſatis inteHeQti, vela-tyrone, modoadvertente, fatis per- 
cipi; unde & ipfe inibi ſe exerceri non gravatim feret : ſed 


preſertim quod fequente capite 2am horum tum aliorum plu- 


rimorum problematum huc ſpe&antium traditionem:- demon» 
ſtrativamogereſſurus ſuth. | = 


4 ne . % 
4 —_—__ ——— 
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 Progreſſio, Atithmetica fufine traditure 
Fo Progreffionts Arithmericz doftrinam plenius aperi. 


Ws. am,liber eam ſequentibus propolitionibus ſuccinfe, fed 


& perſpicue tradere.0 _ 

Siquem'auitem male habeat, quod hic aliquoties-Aquario= 
48 vel ordinationes, ve] ctiam Analyſes,adhibeam,priuſquam 
illacum traditionern dotatrim, ( adeoq; merhodi lege: viola- 
ras cauſerar;) potericitle tum hoc, tum ſequens caput, tum 
etiam Cap. 32, & 33, vel pcnitus omittere;- velfalteny inter«- 

mittere 
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mittere,donec _AZquationum dofrinam tradidere; & quali eſe 
ſent poſtpoſita repurare. 

Quod autem aggredior quo reCius fiat, hxc ſunto quibug 
ſum uſurus ſymbola, 


Terminus minimus, quem primum appello, fit A; maximus, 


quem ultimum appello, fit V.. communis exceſſus E. Numes 
rus Terminoruw, T- Terminorum quorumvis ab invicem di- 
ftantia, D. Exctremoram ( maximi & minimi ) aggregatum 
Z— A+ V. corundem differentia Y = V. — A. Termino- 
rum omnium ſumma vel aggregatum S. Singuli autem, a mi, 
nimo inchoando, dicantur «, b, c, d, e, &c- a maximo vero in- 
choando, dicantur «,8, 4 s, &c. Numeros, qui cujuſlibet 
termini diftantiam a primo indicant, Indices appello, puta 
©, I, 2, 3, &c, His premiſlis, ſequuntur propofitiones. 


o a A 3 V -gE x 9 
=S=2 c Ap2E + VegE 5 76 
2-3 d Ar3E gs V—-6E » 6:2 
= 4 e Atq4E 11 V—5E C 4 
» 5 f ASE 13 V -q4E « 4s 
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| 
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1 $i continuz progreſſionis Arithmeticz primus termmus . 


eu minimas fit A, erit fecundus AtE,tercius A + 2 E, quar- 
rus A t ; FE, & jc. deinceps quilibet terminus continue augen- 
dus ct communi excefſa ſemel addito. Nempe illud poftulat 
Arithmericz progreſſionis definicio;. Puta «= A. b— A +E. 
C=—A + 2.E. &c. i 


2 Confſtat igitur terminus quiliber, ex terwino primo ſeu 


minimo,: cam communiexceſlu tories addito , . quot terminus 
ille gradibus a primo diltat ;,,C ipſo primo non _compurato,) 
bye ( quod tantundem eſt) cum excefſu communi, in Indicem 
duQo. Sequicur hzc ex precedente. Cum enim pro quolibec 
diſtantiz.grada cexceflus ſemel additur; tories addendus erit, 

quot 


C A P.27, 6 
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quot ſunt " a—_ gradus, Pata, terminus ſextus f = A 4 DE 
— AT$SBE. | | 

3 Dato igitur ggrmino primo , cum communi Exceſſu, 8 
termini cujuſvis aſsignati Indice, five diſtantia a.-primo; A, E, D; 
invenitur terminus aſsignatus. nempe A+DE.-per przced, 
quodenim illic theorematice afficmatur, hic problematice pro- 

Itur. - | | 

4 Si terminus ultimus fie V; erit penultimus V —E ; ante- 
penulcimus V .. 2 E; quartusa fine V ... 3 E; & ſic deinceps 
quilibec terminus continue minuendus eft communi exceſſu ſe- 
mel detrafto. 1d enim poſtulac definitio. Quanto enim quilibes 
Jocus progrediendo augetur, tanto retrocedendo quilibet mi- 
nuitur. Putao _ V.EG=V E. y=V —-2ER&c. 

5 Conftitigitur terminus quiliber ex termino maximo, 
dempto toties excefſa communi,quot terminus ille gradibus ab 
ulcimo diftat-(ipſo interim ultimo non coputato. Jper przced. 
Pata,ſextus a fine F=V Þ.DE =V -5E. 

..6 Dato igiturtermino maximo, cum excefſu communi , 8 
termini cujuſvis aſſignati diftantia ab ultimo; V,E, D; inveni- 
tur terminus afſignatys. Nempe V —DE. perpraced. 

7 Dato termino quovis, cam exceſſu communi, & cujuſ- 
vis aſignati termini majoris a dato diftantia, ( puta f, D, E; ) 
invenitur terminus aſſignatus. ( uti. ) Nempe toties addendo 
exceſſum communem termino dato, quor aſſignatus a dato 
gradibus diſtat. Puta i =f+DE—f+3 E. Nam per def. 
vel prop. 1. pro ſingulis gradibus ſemel addendus eſt communis 
excelſus, | | 

$ Dato termino quovis, cum exceſſu communi, & cujuſvis 
affignati minoris diftantia a dato; ( puta f, D, E; ) invenitur 
aſſignatus, ( utc. ) Nempe tovies auferendo exceſſum commu» 
nem, quot aſfignatus a dato gradibus diftat. Puta c = f — DE 
=f —3E. Nam per def. vel prop. j 4. pro fingulis gradi- 
bus ſemel auferendus eft communis exceflus. 

9 Dato igiturexceſſu communi, cum terminorum quorum- 
visab invicem diſtantia; E, D; datur illorum cerminorum dit- 
ferentia. (puta f —c: veli —f._) nempe DE. per prop. 7 8% 
8, Pata i =f - DE—3E. per prop.79. & f =c=DE 
= ZE, per prop. 8. tranſpoſitis ſcilicet utxobique #quatio= 
num terminis. 


Gg 10 
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10 Data vero termineram quorumvis differentii, cum _ 
eorandem ab invicem diftancia; ( putaf —-c,D ; ) datur com- 
munis excefſus E. Dividendo ſcilicet difentiam per diftan- 
tiam, Nam cum fit, verbi gratia , f = DE, per prece- | 


ws ( 
dentem; erit [ns EF. 
11 Item dara terminorum quorumvis differentia,cum come 
muni excefſu; (f .c,E: ) datur eorundem diftantia D, W | 
Dividendo ſcilicet differentiam per communem exceflum.Nam' 


w_ 
cum fit (per prop*9) f = c= DE; erit Lc ==D. 

12 Porro; Termini duo quilibet, cum duobus aliis ejuſdem 
progrelsionis quibuſliber, in cadem ab invicem diftantia poſit 
habent & candem differentiam, Cum enim per prop. 9. diffe 
rentia fit D E; fiutrobiq; zqualis fit, non modo E communi 
excefſas, ſed & diftantia D; eric eademutrobiq; differentia DF, 
Puta fi «» b, c, d,e,f, S,critc a= f md ; 

13 Etcontra; Si eadem fit utrobiq; differentia, eadem eftk 
utrobiq; diſtantia, Nam fi tum exceflus communis E, tun 
differentia D E, fit utrobiq; zqualis; eric utrobiq; xqualis D. | 
Pata a, b, c,d,e,f, S, & C=a=f md; erunta,c, & f,b 
Xqualirer remoti. 

14 Ergo etiam; Si ex terminis quotvis in continua progreh. . 
fone arichmetici confſticutis, ſeligantur quotliber in eadem 
continae ab invicem diftantia ; erunt &'hi in continua pro- 
greſlione arichmetica confti« 
tuci. Pura 1 a,b, c,d,e,f,g, h,iy a,b,c, d,e,f, gb, i,kh, = 
k, =, erunt item tum a,ce, &, CG @&, g, i, = 
g,i, 5 tum b,d,frb;h,=s b, d, f, b, kh, 5 
tuma,d,g,k,,; tum a,e,* &, " OT * eo 
i, = ; in continua progreſſio®” «a, e, he" 
ne arithmetica confticuti. Nam ” 
=qualibus con inue differenriis continue creſcunt, per prop 13; 

15 Et contra; 6 ex terminis ita continue progredientibug, 
ſe]:Qi quocliber continue item progrediuntur ; Zqualibus ab 
iavicem diſtanciis ſumpri ſunt, per prop 13. 

16 Dato exceſſu commani, cum numero terminorum, E, T: 
Invenicur cXtremorum differentia,' X. Eft enim extremorum 
diſtantia unitate minor, quam numerus terminorum; 


BY a. 


* CAP. 27, 
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D=T 1 ut patet, .Ergo,per 11. X=V wA—DE = 
T E —_ E. . 


17 Er, Data Q@Qemorum differentis, cum numeto termi 
norum; X, T: habecur communis exceſſus, E. Nempe, cum 


fr per praced X =DE =TEODE. SE 58 


mes L 


' 13 Ft Data extremorum differentia, cum communi exceſ- 
fa; /X, Ehabetur -terminorum numerus, T. Cum enim fit 


H X X 
 DE=X,erit  —D=Tm=r Ec © +1 <Dx1 


as [. | 

19 Dato termino primo-ſeu minimos cum communi ex- 
cellu, & numero terminorum; A, E, T: habetur terminus ulci- 
mus, V. Cumenim, per 16. X=V wA =TE .Þ; eris 
V=A+tTE LE, velV—AtDE. 


20 Dato termino maximo,cam communi exceſſu,8& numero 
terminorum,V,E, T;invenitur minimus, A, Nempe ſublaca, ex 
maximo,extremorum differentii, manet minimus. Cum ergo 

21 Incontinua progreſſione arithmetica, fi ex ſumma duo- 
rum quorumvis terminorum auferatur progreſſions terminus 
primas; quod reſtat, eft progreſſionis terminus ille cujus a pri- 


mo diftantia zquatur ipſorum | 
aprimo diftantiis ſimul ſumptis. 'dift: c + dift: f = diſt: b, 


Sive , cujas Index zquatur co- Ya” 
rm Indicibas fimnl ſuwptis. - Mn 
Nam, per prop.2. quilibet termi- LF 
nus conftat ex primo cum tot ex. bY oe yy F2 5 
ceſſibus quot gradibus -a:' primo _f=A+5E_ 
diſtat: Ergo duo additi continent ct f=2A 77 E: 


primum bis, cum tet exceſſibus 
not ſunt utriuſq; diſtantiz gra- 


dus fimuladditi,  Hinc {i ſemel auferatur primus; manet pri. 
mus terminus ſemel cum tgt-exceſſbus quut ſunt utriuſq; di- 


radus fimul addigizhoc eft ( per eandem prop. 2. } ter- 
e cujus diſtantia eſt eorum diftantiis ſimul additie #= 


Geg2 


qualis. 
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qualis, Pata terminus tertius c = A +2 E,ſfextus f= Az 5E, 
horum aggregatum cf =22A+7E; hinc ſublato A, reflay 
At, E terminus oftavas, þ 3 cujus a primdiiſtancia 7, £qualis 
eft diſtantiis tertii & ſexti ſimul ſumptis 2 45. 

22 Eodem modo; ſumma triam, quatuor, quinq; aut pJuri. 
um terminorum; abje&o primo tot vicibus una minus ; zqua- 
cur tecmino illi cujus Jndex eft eorum omnium Indicibus fimut 
ſamptis zqualis. Paca fi diſt. b + diſt. dt dift. e = dift. ; ; erit 
b+dte wm 24 Zi. Probatur ut przcedens. 


diſt, þ 4 diſt. d & diſt. e = diſt, ;, 
bTdtTe mm 2055 
bB—AEE 


— 2d te=3AtSE- 
Bd be 2 ASATSE —1 : 


I — — 


23 Ergo,ſi prinus progreſſionis terminus fit o ciphra , vel 
nihil: davram pluriumve terminorum ſumma , #qualis eſt ifti 
termine cujus Index eſt eorum_ndicibus fimul ſumptis zqua» 
lis. . Sequicur ex prop.21,22.quia ſublatio primi termini A=0, 
nihil immucat, Paca in progreſlione 0, 3, 6,9, 12,15, > 
6 49 ='15, quippe-cujuy Index zquatur corum, Indicibus fi- 
mul] ſumpris, 5 = 2 + 3+ 5 x 

24 Ttem, in cjuimodi progreflione ( cujus primus termi- 
nuteſt o)) terminv3 quilibet zquatur. illi communis excefſus 
multiplo,qui eft Indici,five a primo diftantiz cognomine. Cum 
enim. per prop» 2, Sit terminus quilibet A +'DE; fi fit A=0, 
grit A+}yDE< DE. © Es NGF. | 

25 Incontinua progreſſione Arithmetica, ff duorum termi» 
norum differentiz, addatur terminus primus; emergit termi+ 
nus ciyus diftantia a primo eft'eorem diftantiaram' item a pri- 
mo differentiz:zqualis: five, cajus Index zquatur'Tndicum il- 
lorum differentiz: vel qui tantundem diftat''s primo quantum 
Ul ab invicem. Sequitaur ex prop, 21, Si enim', verbi gra- 

; tia 


7” : 
a6 6 


VE "” wp pRr_wy 


_ tiplum exce 
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tia, diſt, þ —dift: c = diſt: f, hoc eft, dift. hb =diſt: c Þ diſt f. 
erit (per propep* / h=c+f wa; ergo h mc a 
= f. 

26 Siigitur primas terminus fit o ; duoram quorumyvis dif- 


ferentia eft cerminus ille cujus index five diſtantia a primo eft 
:Horam indicum differentiz zqualis. Quoniam hoc caſu 


| þ =c=bmcta=f. 


' 27 Item,hoccaſu, terminus ille, cujus index zquatur duo- 
ram indicum differentiz , eft multiplum exceflus communis, 


Indici ſao ( five duorum illorum indicum differentiz) cogno- 


mine. Cum enim indicum differentia oftendat terminorum di- 
Rantiam; fre: per prop. 9. differentia terminorum, D E (mul- 
| eſſus cognomine diftantiz, five indicum Gifferentiz;) 
erit terminus ille, cajus index huic indicum differentiz zqua= 
ear, item D E; quippe quzeft terminorum illorum differentia, 
per przced. 

28 Incontinua progreſſione Arithmetica, extremorum ag« 
oregatum Zquatur aggregato duorum quorumvis terminorum 
2qualiter ab extremis utrinque remotorum; ( Intellige , quo- 
rum unus a primo tot abeſt gradibus, quot alter ab ultimo. 
Nam, per prop. 2. &5 ; tanto unus minimum ſuperat, quanto 
alcer a maxime deficit; propter zqualem utrobique diftantiam. 


Putac=At2E, &y—V —-2E; ergo cy —=At2Et 
Vo2E— A+ V, Etiic ubique, 


c=—= A L2E 
y=V—_2E 


29 Sin terminus omnjum medius ab utroq; extremo zqua- 
liter difter, ( quod ubi numerus terminorum eſt impar contin- 
git) terminas ille bis fumptus xquatur extremorum aggre- 


gato. Pata expoſitis «, b, c,d,e 5 erit 4Þe—2c. quia 
e—=d4= 0 mc, propter zqualem utrobique diſtantiam, Ideo- 
quecEc=aFe=2306 : 


20 
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30 Similiter in quatuor terminis Arichmeticz progrellionig 
:nterruptz. Nempe Aggregatum extremorum-Zquatur aggree 
pm woclorgm. Fats A,M;N,V. Cumgyenim , propter 
communem utrobiq; excefſum , fit M A =V —N =FE, 
ideoqueA+E—M, &N+E=V, hoc eſt V Þ_E=N; 
erit MALN=AFESV = E=A+4V. Vel, expoſitis V, N; 
M, A.quoniam V - N—M —A = E, ASE 
ideoque V -E—N, &M wo E — A, N—_EV.E 
hocet Mz AtE;erit N4M=Vm. MINEAtV 
EFASE—A+V. | 
31 Ergo, Quatuor terminorum Arithmetict ( ut loquun- 
tur) proportionalium, datis tribus. quibuſliber datur & relj« 
quus. Cum enim expofitis A, M; N, V. fic per przced. A+ V 


— Mt N; erit ( zqualibus atrinque ſubduftis) A -— M+N - 


= V,V=MYN A, MzEALV = NNEZALV = 


A,M,N.} AV=aM4NAOA. 
2 Ja,M,V.C & JNeAtvV —M. 
- A,N,V. Fa) M—ATtTV i. 
M,N,V, A=MTN _ 


32 Extribusautem in Acichmetica progreſſione continua 
conſtitutis, Aggregatum extremorum 
2quatur duplo medij. Quippe ter- M—A41E 
minus medius, eodem exceſſu ſuperat MaEV.E 
excremorum unum,iquo ab altero ſu- 2M=AyzV© 
peratur, Pata A, M,V =. quoni- 


am et M =A=V .QM.EE, five ALE=M=aV.E 
b] 


—__ = 2 Ro WOT. 

_ 33 Ergo, ex cribus rerminis continue progredientibus a« 
rithmetice, datis duobus quibaſvis datur & qo Cum e- 
nim, per przced. fit 2M=A4+V; eric2M —A=V, 2M 


A+zV 
— V=A, M = == 


Datis 


CAP 27! | 
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CA, My, CV=2M A, 
23 av CEdme ii 


34 Atq; idem valet detribus quatuorve terminis progreſſi- 
onis Arithmeticz, utut non immediate proximis, modo zqua«» 
libus utrobiq; intervallis diſtantjbus. Pura, fi a,b,c,d, e, f, g, 
erica +e —= 3c. Nam & azc,e, = per prop. 14. Item a+f— 
etd. &d+ e=b+g. Ec fic alibi, Nam #,c;d, fe vel 9,9; c, f. 
&b,e; d, g, vel b, d; e, g. &c. perpr. 12. 

35 Sed & przcedentium aliquot converſe pariter demon- 
ftrantur. Puca converſa pr.28. In continua progreſſione Arith. 
metica, ( excepta tantum progreſſione zqualium, abi exceſſus 
eft ubiq; nullus, para, 1,1,1, 1, &c= ; quz & deinceps ali- 
quoties excepta intelligatur.) ſ1 duorum intermediorum ters 


 minorum aggregratum aggregato eXtremorum Zquetur , ſunt 


Ili ab extremis zqualicer utrinq;z remoti; ( hoc eft, quot gra- 
dibus intermediorum alter ab altero extremorum, tot reliquus 
a reliquo diftat.) Puta in progreſſione a, b, c, d,e,f,g, Si cte 
'= at g, totidem gradibus diſtant a, c, atque e, g; item a, e, at- 
quec, g, Cum enim quanto dnorum c, e, alter major eft quam 
6, tanto alter minor fit quamg , ( ſecus enim aggregata non 
efſent zqualia,) diſtantia utrobique zqualis erit per prop. 13. 

36 Etconverſa prop.29. Si termini alicujus intermedii du- 
plum zquetur aggregato extremorum: zqualiter ille ab utro- 
que extremo diftar, Probatur ut przcedens. 

37 Item converſa prop. 32. Si unius termini duplumzque- 
tur duorum aggregato, erit ille medius Arichmericus inter hos. 
Nam, nifi zqualibus differentiis horum tum alcer major ſit tum 
alter minor, quam eft expoſitus, non conſtaret zqualitas 

33 Similicer & converſa prop.30. Si bini binis ſimul fint 
zquales, erunt i11i quatuor termini Arithmetice ( ut loquun= 
tur) proportionales. Putafi A 4+ V = M + N, quanto horum 
alter pura M, fuperat alcerum illorum puta A, rants horum 
reliquus ab illocam reliquo deficit; (nam niſf1 excetſus & defe- 
&us ſe muruo perimant non conftabit aggrepatorum zquali- 


tas:) Ideoque M mA =V wN=E, Ergo A,M =A+E: 
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N,V=NLE. Velfic, quia A+ V=MYN; erit V=M 
2N = A, &V A N—_EM ms A; Ergo, per def. A, M; N,V, 
Sed & eodem argumento M, A; V,N. veI'V, N; MA. Item, 
cumfit V=MEN .A (utditum eſt) erit etiam V . M 
—N A; Ideoq; V,MzN, A, & M,V; AN, vel A,N; MV. 
Atque hinc ſequitur, non tantum 


39 Si quatuor termini fint Arithmetice proportionales,ſung 
& inverſe proportionales ; ( Intellige , fi AM; N,V. vel N, V; 


A, M, tum M, A; V, N, vel V, Nz M, A.) quod ex ipſa defini» 


tione ſequitur. Nam fi in alteris fit zqualis excefſus, in alterig 
crit zqualis defe&us; adeoque utrobique progreflio Arithmetis 
ca, Sed & 

40 Si quatuor termini fint Arithmetice proportionales, 
ſunt & alterne (permutatim, viciſtim, ) proportionales. Hoc 
eft,fi A,M; N, V, ideoque A+V =MTN; erit A,N; M,V, 
ut ofteaſum eſt prop, 38, Item N,A; V,M, ut ibidem & 
pr OP. 39s 2 | 

41 Item fi Arithmetice proportionalium vel primus &terti- 
us, vel ſecundus & quartus, zqualiter vel augeantur, vel mj- 
nuantur; manent adhuc arichmerice proportionales. Para , fi 
A, M; N,V, hoc eſt A, A + E; N, N + E; erit etiam A, M+ B 
N,V+4B, hocet A, A4E+B; N, N tE+B; Nempeillic com- 
munis excefſus eſt E, hic E+B. Item AtB,M =A +E;NtB, 
V =N+E, ubi communis excefſus et E .... B. Ec, pari de 
cauſa, A +, B,M + C; N + B, V +; C; Ecpariter in fimili- 
bus: Quippe qui prius erat communis exceſſus, utrobiq; vel 
pariter augetur, vel pariter minuitur, adeoque etiamnum utre- 
_ #qualis ; & propterea termini Arithmetice proportiona- 

£3. | 

42 Item, fi Arithmetice proportionales finttum A,M; N,V. 
tum &, j; y, v; tum 4, mM; 3, # ( tum, fi placet, quaterniplures:) 
erunt item tam aggregata, tam differentiz, terminorum re- 
ſpe&ive ſumprorum, termini propertionales. Puta A 4 « + 4; 
MF tmi5Npy +n,V +v +, v. Nam fi inprimis exceffus 
fit ubique E,fin fecundis in tertiis e; erit in quartis E t « > ce, 
Ur additione patebit, 


A 
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UT) 4 = & þ£63 ys, P ent -—- 


M — &4 Ce; h , 


H= BR Þ&o 


Ate Za, Ate ZatEze ie; Ntr Fn, Nz- fentE Se; 


3 Sed & idem obtinet in Arithmeticis progreſſionibus con. 
OS. 4 Qaod fimilicer probandum erit. Pracd ft tum A, B, C. 
D, >, tum 4,8,>,\,, , tum a,b,c,d, = ; erunt Atf«sþ a, 
"B38 Eb, Chy Ec, Dt Z4d4,0. 

\ © 44 Erquidem)licet altera progreflio creſcens fuerit , alters 
decreſcens. 


Pa 


U ny U wm 24, v 32, U mig, 


_— 


Quippe aggregatorum exceſfſus continuus eſt E ,. 6. 

Atq; hujuſmodi complures proportionalium immutationes & 
comparationes facile. efſet tum comminiſci tum demonſtare. 
. Verdm illud haud eft neceſſe,ſed cujuſlibet potius arbicrio per- 
mittendum, ut id, prout opus fuecit, pro re nata curet ; & cum 
res poſtulaverit ipſe perficiat. 

45 Incontinua progreſlione Arithmetica, Aggregatum ex- 
tremorum (Z— AF V ) pernumecum terminorum multi- 
plicatum T,cft duplum ſummz terminorum omnium, Hoc cf 
TZ2— 25S. Progreflionis ter- 
mini. ordine dire&o ( a primo 4+4*=Z=A+V 
inchoati) dicantur «,b,c,d, &c, bþ+8=£L 
lidem termini ordine retrogra- ©+y = £ 
do( abultimo inchoati) dican- 9 TO\—=Z—AZV 
tur @,Þ,y,,&c. Quoniam igi ___ &c. = 
tur, per prop. 28. tum a4«, S$4S= TZA=TA+TV. 
tumb 4þ, tumctTy, &c, 2- 
quantur aggregato extremorum A+V—DZ:erunt omnes 
4, b, c,d, $c. cum omnibus «,6,y,0, &c. zquales ip Z toties 
fumpto. Hoceft, omnes termini bis ſumpti C nempe, tum or- 
dine dire&o, tum ordine retrogrado,)) zquantur extremo a 
gregato Z toties ſumpto quot ſunt termini. Hoc eſt TZ = 25, 

46 Idem valet in quatuor diſcontinue proportionalibus A- 
H h rithmetice, 
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rithmetice. Pata A; M; N, V. Cum enim, per prop. 30, ſie 
ALSV=Z—MtN, crit; —25. 

Datis igitue, in Arithmerica progreſſione continua , ex- 
nia regato & terminorum numero; £Z, T; habetur 
totius progreſſionis five Ee” _ ſumma. S. nem». 
pe TZ — 2, per prop. 45- Ergo 2” © S 

48 Et Dato extremorum aggregato, cum progreſſionis 
ſumma; Z, S; ry" numerus terminorum. T. Nam quiz 

' ---"0. 

49 Et Dato terminorum numero, cam: progreflionis 

ſumma; T,S; datur _ extremorum aggregatum, Z.Nam: 
2 

quia 38S — TZ ;erit T =Z- 

50 Datis terminorum numero, progreſlionis ſumma, & ter. 
_ minime; T,S, A; habetur maximus. V.Eft enim per p. 49, 

2 
51 Datis Lo os vac X. Nam; 
2 2 

per przced, T' —A=V, Ergo FF =2A(mZ2A) 


52 Datisnumero terminorum, progreſſionis ſumma , $&cer= 


mino maximo; T,S, V, habetur item ——— A, Cum enim, 
2 2 
per pr. 49. FT —=Z— AtV,crit F =V =A, 


53 Datis m_ datur extremorum differemia, X, Nam, 
2 2 
' perprzced. FF = VA Ergo Vo TaVazryY . 


= 
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54 Datis extremorum ſumma 8& 
difterentia Z,X z datur extremum VEIA—Z 
minus, ſeu terminus minimus. A. mi:VA—X 
Nempe Z —X (V+ A _ "Y il Pan, - 


A) =2A, Ergo S— 
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Datis iiſdem 3 datur terminus maxi- ViA—Z 
mus. V. NempeZ4+ X(V4ApluViA) plVAoA=X 
Z+X | 2V= - FH" 


- 2V, Ergo 7, =V. 


56 Datis extremis(vel eorundem ſumma & differentia,) cum 
excefſu communi, Z,X,F, datur progreſſionis —_— S. Nem- 

| X4ZE 

pe per pr. 1$. habetur T,crgo& perpr47. S=—,p,—-. 
57 Datis extremis, cum ſumma progreſſionis, A,V,S, datur 

communis encelin. = nempe,per prop. 48, habetur T,crgo & 


per pr. 17. E= 78 Ze 
53 Datis termino minimo,terminorum numero, communi 
'exceſſu; A,T,E;datur progreflionis RAY _ per pr.19. 
2A + — 
habetur V; ergo & per pr. 47,S= © 2 T. 


59- Datis termino minimo, terminorum numero, & progrel- 
fionis famma; A,T,S; datur communis — E. _ Pere 
295 20 
pr.51.habeturX; ergo & per pr.17, E=" TTIT* 


60 Datis termino maximo, terminorum numero, & cong--- 
muni excefſu; V,T,E; datur progrefſionis ſumma. S. nempe 
per prop, 20. habetur A; ergo & per prop. 47, S= 
2V.ATEXE T. 

+: 


61 Datistermino maximo, terminorum numero, & pro» - 


prefſionis famma; V,T,S; datur communis excefſus. E. nem». 


pe per prop. 53, habetur X; ergo & per prop. 17. E — 
aTV ..2S | 


'Tq —_ by 


H hz | 62 
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62 _ Datis terminorum numero, communi exceſſy, & pro- 
greſſionis ſamma, T,E,Sz datur terminus minimus, A. nempe 
per pr. 16. habetur X, & per pr. 49,2; ergo &per prop, 54, 
2S — T q E+T E. 
— EE 
63 Datis iifdem; datur terminus maximns.. V, nempe per 


prop. 16 & 49 , habentur Z&X,; ergo &pec prop. 55, V =" 


2S4TqE -TE 
— » 

64 Datis termino minimo, communi excefſu , 8 progeſſio- 
nis ſumma, A, E, S: datyr numerus terminorum. T. Nam per 
pr.19. ALTE Þ.E=V, adeoque 2A4$TE LE —AzV 
=D. Ergo, per pr. og $=TZ=2TAtTqE.TE, 
2 


adceoque F =Tq+ E T. Et(reſolvendo zquationem) 
—AtiE44/:i3EqtAq— AEz2SE: 
| + 1. IR 


——_ n 
. 


65 Datis iiſdem; datur terminus maximus. V. nempe , per 
przcedentem, haberur T, —_— V perpr.19. 


Vel ſic, Quia, per pr. 18. E” FT; ecrit per prop. 45, 


ZX4ZE 
2SE = ZX4ZE. Hoc eſt (quia V —A=X _ 
ZX=VqazAqgaZ—AzVy 19+9A Nw 
2SE=VqmAqi+VE4AE. Vo=Lg=LX _ 


 Adeoque Vq+EV=Aqt 
2SE - AE. Ergo(relolvendo 
zquationem) 4/:i5EqtAq _AEt2SE aALE—=V, 


Si autem hac methodoreperiacur V; Inveftigabitur T , pro- 
poſlitionis przcedentis, per pr. 48. (alia quidem forma, ſed eo-- 


dem valore quo prius. ) 
2S 
nempe T = —SE+A+4/:4Eq+Aq AE+2SE: 
66 Datis termino maximo, communi exccfſu, & progreſſio- 
| nis 


CAP.+ 
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nis fam ma; V, E, S; datur numerus terminorum. T. Nam, per 

prop- 29. V bw EtE — A. adcogz 2V t—_ TE }E—V+ 

A=Z. Ergo, py Prop.45- 2S —TZ—2TV Þ.TqEtTE. 
a 


25 2 | 
adeoq; EF © "ET — Tq.Et(refolvendo zquationem) 


V4tE Ev:4EqtVq+VE .. SE: 
ITE £2 — 


Notandum autem eft, hujus zquationis ( utpote ambiguz ) 
radicem minorem tunc cenvenire, cum A major eft quam ZE, 


(adeoq; radicem univerſalemy/: 5 Eq &c-afficiendum figno —;) 


majorem vero ( adeoq; T y/: &c. ) quoties A minor eft quam 
LE, Sin A=&E 3 perinde erit ucra eligatur; nam hoc caſu to- 
tum il1lud quod nota radicalicatis afficitur ,evaneſcir, 

67 Dactis iiſdem; daturterminus minimus A« Nam, per prx- 
cedentem habetur T. adeogqz; A per prop. 20. 


. Velfic. Quoniam {ut inprop.65.) 2SE—=VqmAqgqt 


VE +AE. Tranſponantur termini (fi fit V q+E V plus quam 
2 SE; quod tum continget,cum A major eft quam FE; ) ad hanc 


" formam, Aq—EA—VqyEV -2SE: cujus}zquatio- 


nis radix eft4 Erv:iEqQ+Vqe+EV -aSE:—A. Vel(fi 
fit Vq+ EV minus quam 2SE; quod tum continget, cum A 
minor eſt quam E;) tranſponantur ad hanc formam, E A .. 
Aq=2SE = Vq -EV;cujus gquationis radix cft ambigua,nem- 
:EXv:atqtVqtEV .25SE: quarumradicum ma- 
Jor convenit quoties A major quam ZE; minor autem quoties 
A minor eſt quam ZE, Siautem fit Vq4EV—2SE, mani- 
feſtum eſt ( of IB mododiſponantur termini)Aq a EA — o,, 
adeo : Il == Lov : 
Si BR hac methodo reperiatur A; inveſtigabitur T, pro» 


- poſitionis przcedentis, per prop. 48. Nempe 


2 
T=Yy3z2EEvs:itqtVqeEV <2SE: Ubi non temere 
fatum,quud cum forma ſuperius traditi,facrit F* ,jam {it X. 
Namquo caſu in illa forma eligenda ecat radix major, in hac 
minor eligenda erit, 

Arq; hatenus Progreſſionis Arithmeticz traditionem ſatis 
videamur abſolviſſe; cujus breviorem ſynopfin capite ſequente 
exhibebimug, 

Hh 3 Notandum 
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Notandum autem cft, propofitiones omnes hoc capite de 
Progreflione Arichmertica traditas, pofſe item ad Progreffionem 
Geometricam ( mutatis mutandis) non difficulter accommo- 
dari. Nempe ſubſtitucis fere illic Mulciplicatione & Diviſioge 
pro hic imperatis Additione. & SubduCione ; item poteſtatum 
Coſtrutione 8& Analyfi, pro Maltiplicacione & Diviftione;& de. 
nique Re&angulorum aggregato pro Dupio ſummz; (cum 
paucis infuper aliis immutationibus:) Quod ex comparatis his 
cum primoribus tetidem propoſitionibus; Cape RXXII (ec 
dem ordine poſitis) videre cft, 


CAP. XXVIIL 
Progreſſionzs Arithmetice brevidr 8 ynopſts « 


ns in przcedente Capite doCtrinam Progreſſionis Arith- 
» meticz fuſiug proſecuti Gmus:: libet hoc Capite feleQas 
aliquot propoſitiones,progreſfionem continuam ſpetantes,alio 
ordine fummatim tradere; ur uno quaſi intuitu oculo ſabjici- 
antur, Retentis jiſdem quibus ſupra Symbolis uſi ſumus, 


OILS ©: "FER Ss 


| Theoremara, | Data,  Quaſita.?| 
: [D=T 71. Z per 1: 
2 [V=a E 5 V,Z:A—=Z..V. 
0 IS—ETZ, | ; R per 2. 
| 6 TD en 
Problemata. | "S W 
Data. Quzſi # arte: 
. #£1i10a, 
I A,V:Z—VLA. 5 | y _<L | 
| eo | X = VoeoA, ” 
| X per 2, | [; : 4 6 
[ nd # * 5 = has 
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7 — ——_—_ A I— 
E7 Data: Quzfita. | 
Data, Quziita, 
[ : Gp 25|V,Z,E:A,X, pers. 
- | 87 |X,E: Sew.. +1 T, peri 
e | —_—_— ns S, peri. 
L : ZzT  Þa7 V,%T: A,Z,E,per 6, 10: 
, 12|ZT:S= K S, peri 
2S 281V,X,S: AZ, per 6. 
-; age _—_ | T per 13. 
/ | S per 10. | 
141T,S:Zam TIT | | bd A,2yT peru 
15 GY TOES. | 30|Z,R,T: ;AV,SE, per, 8 
» 9, Per IO, * | 2 
T.gla,v,s: Z,%, pers, 2. 31| Z,X,S: (a + 213» 
| 2 | |..[2.x0 0 
s; r 12. 
17|A,V, mY R,per 29. | _ m_—_ 
, yok | Lf AV. per 7,8 . 
us| A, Z,T: Vx ger 31%. | 9 as, 
per 10. , 
AV, per7,s- 
A,Z,S:V,AT,per 3,13. 
of ” per 10, 35 T, S,A: 2, oP 
201A, Z,E:V,X, par3. E, | per 10, 
LE oh 36 [T,S,V:Z, - per14 
21 On X,T: V2 Boper 4 IO. A,K, Laws. 
) per T2 | : pf 
22 L839, Z, kh 37 | T, wn _ 4+ 
E, an = | 381T,S,E : — PUReny 
23 A, RX, F; FT __ 3, T, EALS. 4 —_ 
'24 V, Z, T: A Rane | | go ns 
| A T, ac wg 40|[T,E,V:X, periz. 
25 V, « S: : AX, +. ch 3. | - A'Z, Lanþy 
| " tins | | | S,, per 12. 
Fog 411). 
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; EN 


42 ; S, 


43!S, 


| ae 


AV, 0 
E,A:V= _ "1 
*Eq+Aq = AET 2SE. 
; per 1,2. 


velZ;T,S. > us inde in- 


A,V,Z, X. 7 nihil ulteri- 
{vel T, E,X. 


& : 
+VE—2SE.| | 
X, per 1,2, | 
, _ per 13- 


Ratio, quid? 


_—_ 


Atq; ha&enus de Progreflione arichmetica diftum eſto. 


L rao 


P —— 


a 
-— — - 


CAP, XXIX 


Rationum Diſtributio, &* nomina. Ratio Multiplex, Super- parti» 
cularis, Superpartiens , Submultiplex, &c. Rationum De« 
ſignatio, & Notatio. 


Þ 2 in ſuperioribus capitibus Progreſſione Arichmet!- 
ca, quz ex Zqualitate Nifferentiarum ortum ducit : Priuf- 
quam Progreſſionem Geometricam diſtin&ius traftandem ag- 
grediar, quz ex Rationum five Mqualitate ſive ( ut pleriq; l0- 
quuntur) Identicate trahic originem ; De Rationibus, five pro- 
portionibus, quzdam adhuc reftant exponenda; praſertim de 
Rationum tum Nominibus five appellationibus, tum Nota- 
tione. 

Quid fit Ratio, jam ſatis innoteſcat,tum ex 1is quz ſuperius 
tradidimus Cap. XXV. tum ex Euclidis definitione 3 d5. Ai- 


y © 3 No ut dv $0 er0y x7! MAIKITITE Dess GNNNG TUG of* 
o15. Ratioeſt, duarum magnitudinum homogenearum , gue ſecundum 


quentitatem eft, ad invicem( mv 9851s ) babitudo qualitativa. Nem- 


pe, qui dicitur, 6ax7adooy, quentuplum vel quotuplum fit hoc illi- 


us; puta duplum, triplum, dimidium,&c, vel, quoties m - 
U 


cars | 


(i ; - 
Datis. | 
"4 
| 


noteſcit. }]. 


wY 


', 
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ld contineat. Adeoque divifione innoteſcit, . ( ficuti ſubdu- 


 B  Aione Differentia, ).divifionis ©uoto five Quetiente determinan= 
 B da. Ec propterea, ex Duotientum identitate, identitas Rationum col- 


ligitur, &-contra, Puta, tum numeri quaternarii ad binarium, 


- tumſenarii ad ternarium, cadem eft ratio, nempe dupla ; quia 


atrobiq; antecedens conſequentem bis continet z quod antece- 
dentem utrumg; per conſequentem ſuum dividendo innoteſs 


cit. Nam 2) 4 (2, &3)6 (2. 5 wee 
 Diftcibuirur autem Ratio five proportio in Rationalem & Ir- p,,;. 1. 
rationalem. Rationalis dicicur , quz poteſt veris numeris exhi- g, 7... 


beri: puta ut 6 ad4, quz eſt ratio (eſquialtera, Irrationalis 
autem que veris numeris exhiberi non poteſ} : ur,in quadrato, 
ratio Lateris ade Diagoniam. Quamvis enim hujuſmodi ratio 
atcunq; explicari ſolet.per numeros quos Surdos vocit,puta ut x 
ad y/2 ; tamen, cum numerus Surdis, proprie loquendo,nume- 
rus non fit, ſed imaginarii cujaſdam numeri nota, ideo nec ea 
ratio veris numeris explicabilis cenfenda eric, Eft nempe, / 2, 
nota numeri qui ſupponitur in ſe duftus numerum 2 produce- 
re; licuty4 , numerum notat (nempe 2 ) qui in fe duQtus 
producit 4. Cum autem nullus omnine numerus poſlibilis ſit 
( vel integer, vel fra&us, ) qui ſui in ſe multiplicatione produ- 
cere poſſit numerum 2; eft igitur 4/ 2 numeri tantum ſuppofiti= 
tii & imaginarii, non veri alicujus numeri, nota. Non «ft itaq; 
illa ratio veris numeris explicabilis, ideoq; ratio #a»y©-, apjn- 


 o@, irrationalis. : 


Non autem difſimulandum eft, R ationalitatis appellationem, 
ab Euclide paſſim in-Elemento decimo, etiam eis lineis attribui 


y_ potentia tantum ſunt commenſurabiles ; hoc eſt , quarum_ 


Item quadrata rationem habent numeris explicabilem, utur 
Jongitudine fint &ovupsrrer, incommentſurabiles. Atq; hoc ſen- 
ſu Latus & Diagonium quadratierunt Rationalia, quippe quo- 
rum quadrata ſunt ut numerus ad numerum , puta ut 1ad2. 
Verum alibi non raro obtinet, Rationalia tantum ea dicere quz 


 & /puszea lunt: ut perinde (it aaoyoy efle five apprroy, atque &+ 


utero, | 
Sicui vero duriuſcala videri poflit Rationis Trrationalis appel- 
latio; quz enim aiyoy rationem habent ad invicem, qui dici 
oflint #a0ze ? autetiam ipſe a4y@, daoy©- ? Dicendum eſt, 
oc ob vocis aiy©- apud ERASE PR: en 
1 


nals. 
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& Arichmetici Latine ſequuntur.) Quippe aiy©- (przrer alia 
ſignificata)) etiam Ratiocinium ſive Computum fignificar; unde Lye 
giſta idem eſt qui Calculator five Computator ; atq; illud doyoy, 
guod calcuJum fugit, nec vero numeroeſt explicabile:. qua de 
cauſa & dppyroy & dyexqurmmey dicitur, inexplicabile, ineffabile, 
incnarrabile: non qyod omnino enarrari non poſlit, ſed. non 
veris numeris poſlit enarrari. 

; Diſtcibuitur porro Ratio, in rationem Aqualitatis , & ratio« 
Ratio Z- nem Ineqaalitatis. 111a eft, cum comparata ſunt zqualia. Hzc, 
qualitatis, cum inzqualia. Sic 2 ad 2, & 4ad 4, &4ad+&, &c. ſuntin 
& Inequali- ratione Aqualitatis conftituta. Ar 2ad 3, &5 ad 4, & 4ads : 
tals, &c, in ratione Inzqualitatis. Sicui interim nomina Aqualira- 

tis & [Inzqualitatis, potius ad alteram comparationem , quzeft 
quoad Differentiam,referenda videantar,quam ad hanc quz ef 
quoad Rationem : Ego quidem non Ges Nam quod, 
quoad differentiam; alteri Zquale dicicur; id forſan, quoad ra 
tionem, re&ius dicatur Simplum. Veram hoc non tanti eft at 
receptas jam appellationes innovandas contendam. 
Notandum hic eſt, Rationem Zqualitatis, & Ratjonalem 
eſſe; nempeut 1 ad 1: Atnon contra, rationem omnem Ra- 
tionalem, efle & rationem Aqualicatis. Item , omnem ratio 
nem Irrationalem, eſſe & Inzqualitatis rationem ; non autem 
contra, omnem Inzqualitatis rationem , efſe & Irrationalem: 
quippe dupla, tripla,alizq; infinitz Inzqualitatis rationes ſunt, 
Rarionales tamen, | 
Ratio Majo- Ratio Inzqualitatis ( ſive Rationalis fuerit five Irratio- 
Tis inequali- nalis) ſubdividitur rurſus in rationem ( five proporcionem) 
zatis,& Mi- Majoris inequalitatis,& Minoris, ( Vel in rationem Majoritatis & 
noris. , Minoritatis.) 11la eſt, quantitatis majoris ad minorem ;'ut 4 ad. 
2, Hzc, minoris ad majorem; ut 2 ad 4. | 
Rationis five proportionis Majoris inzqualitatis- (Rarione» 
lis intellige; nam, de rationum irrationalium nominibusScripe 
tores nondum fueruntſolliciti; ) quinque ſolent confticui ge- 
nera. Multiplex, Superparticularis, Superpartiens, Multiplex-ſuperpar= 
ricalaris, & Multiplex» ſuperpartienss | 
Ec pariter Minors inzqualitatis ratio ( rationalis) in toti- 
dem ſolet genera diftribuj, iiſdem inſignicanominibus, prefixe: 
tantum particula Sab. nempe Submultiplex,  Subſuperparticularis,, 
Subſuperpartiens , Sabmultiplex- ſwperp articalaris , Submultiplex-ſuper= 
partiens; 


re ES 
BY 


—s 2X cn —_ ww = ow 


atiens, Siquem interim terreat nominum barbaries, in voci- 
we cechnicis ; liberum ipfi eric illis abſtinere ; duammodo mihi 
_ indicace , quid alii his nominibus intelletum vo- 
unt. 


Quantitas major minoris Multiplex dicitur, ( vel multipla, ) 
quz minorem aliquatics exaRte continet; vel, cum minor me- 
ticur majorem. Tlnaacanadoir B wie 54 fhdowy©r , Gray rome 
wnrgn,) as 5 iadony©, definiente Euclide 2 ds , & fpeciatim 
denumeris5 d7. Hoc eft,cym minor aliquories accepra #qua» 
car majort, Ea enim eft vocit xgmperriivs; apud Euclidem fig- 
nificatio. Sic enim Euclides 23 d7. Numerus numerum metiri 
dicitar per il/um numeram quem multiplicans, vel a quo multiplicatgs, il- 
lum producit: Er eodem modo Quantitas quantitatem metiri cen» 
ſenda eſt. Si ergoquanticas minor per nullum numerum( inte- 
grum intellige ) multiplicata producat majorem, hanc illa non 
metitur. Ita numerus Senarius eſt binarii mulriplus ; quia bi- 
narius aliquoties acceptus, nempe ter, #quatur ipſi ſenario; ſive 
( ut loquitur Euclides) numerus 2 meticur 6, per 3z quia bis 
eria funt ſex. 2«x 3=6. At$ ad3 non efle dicimus in ratio- 
ne multiplici: quia, quamvis 3in8 aliquoties contineantur, 
nempe bis; non tamen 3 exaQe metiuntur 8, quia bis ablata 
relinquunt 2, ter aurem auferri non poſſunr, 

Multiplicis correlatum C in proportione minoris zqualita- 
tis conftitutum) dicitur Submultiplex. Apud Euclidem fimpli- 
cicer Pars dicitur 1 d 5. Mip©- &7 ped @- werdus mw Enacony Te 
giltor Er, Srav n4mpuerey m3 peigoy. Magnitudo minor Majoris Pars 
eft, quando exaFie metitur majorem, Ubi autem minor majorem 
non meticur ( at ſaltem in ratione rationali confticuta fir, ) 


. quantitas illa non hujus Pars, fed Partes, ab Euclide dicitur; 


quippe ille, hic loci, per partem non aliam quain partem aliquotam 
intelligit; 8& per partes, partium aliquotarum aggregatum. Que 
autem hic Euclides partem & partes appellat; appellant alii re- 
centiores, partem aliquotam, & partem aliquantam. Sic Semillis, 
Triens, Quadrans,Sextans,Lncia,dicuntur fingulz, aliquota pars 
Aſſis;quonia aliquoties acceptz integrii Aſ/ſem complent. Nepe 
Semiflis bis, Triens ter, Quadrans quater,Sextans ſexies, &Uncia 
duodecies, przciſe, continentur in Aﬀe, tive integro. Eſt au- 
tem Quincunx, Afſis pars aliquanta, non aliquota: Nam quin, 
cunx bis acceptus, eſt afſe minor, nempe decemunciz 3 at ter 

| 112 acceptus, 
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Multiplex, 


Submultie 


Plex, 


Superparti- 


Cularis. 
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acceptus, major erit, nempe 15 Unciz, quz afſem tribus un- 
Ciis Cocoa: idem deSeptunce,Befſe, Dodrance,Decunce 
Undecance,( five, ut Ioquuntur alii, Dextante, Deunce, ) dj, 
cendum eſt. Nam, verbi gratia, Bes, non aflis aliquota Pars dj. 
citur,ſed Partes, nempe duz tertiz: & Dodrans,tres quartz; & ſic 
de cxteris. Sic enim Euclides, 3 & 4 dd7. Pars eft numeray 
minor majoris, cum minor metitur majorem : Partes aitem, 
cum non metitur. | 

Proportionis ( five Rationis ) Maltiplicis ſpecies ſunt, Du 
pla, Tripla, Buadrupla, & tic deinceps in infinitum. Et contra pro- 
portionis ( tive Rationis) Submulriplicis ſpecies ſunt, Subdupla, 
Subrripla, Subquadrupla, &c. vel etiam Semiſlis , Triens,. Qua- 
drans, &c. vel ctiam Par: dimidia, tertia, quarta, decima, cen- 
teſima, milleſima, &c. Grezce jwpyuery, Tere, reragmuls 
ecey, Je nariuuetor, examonfpdetey, wAterrudetor, BC. 

Quantirates autem quanticarum /Equimultiplices, Euclidi as 
liifque, dicuntur, quas ſuz reſpeRive.partes per eundem nume- 
rum metiuntur. Ve] (quod perinde eft) prima ſecunde, & ter- 
tia quartz zque- multiplices ſunt , quando prima ſecundam 
toties przcife continet, quoties tertia quartam. Sic quaterna- 
rius binarii, & ſenarius ternarii ſunt xque-multiplices; utrobi- 
que ſcilicet iv proportione dupla: quia 


tum illum binarius;tum hunc ternarius, 3)6(a: 
per binarium meticur; & toties 2 in 4, 
quoties- 3 in'6- continentur, nempe u-- 2) 4 (2: 


trobique bis. 

Ratio ( five proportio ) Szperpaticularis*, eft ratio majory 
quantitatis ad minorem, quando major minorem ſemel qui- 
dem, nec ſzpius continer, ſed & ipſius 
partem aliquotam, Sic 3ad 2, &s 2) 3(01t=E 
ad 4, ſuntin ratione ſuperparticula- 
ri; uterq; enim numerus antecedens 4J)6(14—2. 
conſequentem ſuum fſemel continet- 
ipfius inſuper ſemiſſem. Divifo nempe numero majore per mi- 
norem, prodibit atrobiq; Quotiens 17. 

Hajus Racionis ſpecies ſant, Seſquialtera, Seſquitertia, Seſqui- 
quarta , Se(quiquinta, Se[quidecima, Se(quicenteſama, Seſquimilleſima, 

& fic deinceps in infinitum : proat ſcilicer major minorem ſe- 
mel continer, & inſuper minoris partem : dimidiam., tertiam,. 
quartanm, , 


14.5 
EEO 
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quartawy, quintam, decimam, centeſimam, milleſimam,&c, 
2) 3:( 1 3=4: 10) 11 (I, 1—7 
3) 4C(13=2Z 100) Io! ( 1, 01 = 42E 
4)5(13=8& 1000) 1001 (1, 001 = £32 
5$)6(14=%. 10000)toool( 1, 0001 = 4222%. 


Ubi autem major ad minorem eft in ratione Ssperparticulari, WY 
ſeſquialtera, ſeſquicertia, &c, erit minor illa —— ad ma- —__ - 
Jorem in ratione Subſuperparticulari, ſubſeiquialtera , ſubſeſqui- 
tertia, &c, Sic 18 ad 16 ſunt in ratione ſeſquioRava, C nempe 
ut9 ad $,)ergo 16 ad 18 in ratione ſubleſquiattava. Er pari- 
cer in fimilibus, Apud Ariftotelem, &muiu®- & vnemuleu©- 
hoc ſenſu occurrunt Metaph. 4. & alibi. Er apud alios paſſim. 

Ratio ſeu proportio Superpartiens emusgis cft ratio quantita* Superpartia- 
tis majoris ad minorem, quando major minorem femel qui- eng, 
dem, nec ſxpius, continet; ſed & aliquot infuper ipſius partes 
aliquotas.Sic 5 ad 3ſt in ratione Super- 
partiente : numerus enim quinarius ter- 3)5(1s 
narium continet ſemel , & duos inſuper 
iplius trientes. Si enim 5 per 3 dividamuy, erit quotiens 1 £, 

Hujus proportionis ſpecies duplicem charaQerem poſtulant, 

Cum enim major m:inorem continear, & inſuper aliquet ipſius 
partes aliquoras; dicendum eſt, quet partes, & quidem quotas 
continet. Prioci reſpeRu dicicur , Superbipartiens , Supertriparti= 
ens, Superquadripartiens , Superdecupartiens, &c. prout quantitas 
major, przteriplam minorem, contineat inſuper iphtus partes 
aliquotas, duas, tres, quatuor, decem, &c. Poſteriori reſpe&tu 
dicitar (uperpartiens tertias, ſuperpartiens quartas , quintas , decimas, 
centeſimas,&c. prout partes illx aliquorz lint trientes,quadran= 
res, &c, hoceſt, partes tertiz, quartz, quintz, decimz, cente- 
fimz, &c. Sic ratio numeri 5 ad 3, vel 10 ads, eft ſuperbipar- 
tiens tertias : Major enim minorem autrobique ſemel conti- 
net, & inſaperc duos ipitus trientes, ur ex- divilione liquet. Sic 
7 ad 4, ct ſupertripartiens quarras, Et pariter in fimili- 


3) 


Subſuperpar- 
ti {ID 
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3)$s(14 $)7(14 


6)11(1Z 


6).o(1* 5)8(1% 7)io(1% 100)107(1,07 =1I 17, 
427 Uk Y901% 1513 100)198(1,08 —t 9, 
Ubi vero quantitatis majoris ad minorem ratio. eft Syperpur. 


tiens, ſuperbipartiens, ſupercripartiens,&c; Eric minoris hujuy - 


ad illam majorem , ratio Subſuperpartiens , ſubſuperbipartienz, 


ſubſupertripartiens,&c, Nempe ratio3 ad, vel 6 ad 10, ef 
ſabſuperbipartiens certias; et 4 ad 7, ſubſupertripartiens quare 
tas. Et in aliis pariter. 


Notandum autem eff, in rationibus ſaperpartientibus, deno- 
minatorem partis aliquotz majorem effe debere quam eft Nu- 
merus earundem aliquotarum partium afſumptari, Non igitur 
dicitur ſupertripartiens tertias,vel ſuperquadripartiens quartaz: 
nam +, vel*, tantundem ſunt ac 1. Et14, vel 15, &c, idem 
eft atq; 2 : ideoq; major minorem fzpius quam ſemel contine= 
ret; ( nempe bis, ) quod eft contra definitionem rationis ſus, 
perpartientis. Multo minus dicendum erit, Superquadripars! 
tiens tertias vel quartas, &c. ( ut denominator aliquotarum 
partium minor fit quam earundem numerus;) ita enim major 
ſalcem bis ſapponetur minorem continere,et aliquid inſuper. 

Sed neg; rite dicitur, Ratio ſuperbipartiens quartas , (extas, 
&c; vel ſupertripartiens ſextas, nonas, 8&c. vel ſuperquadri- 
partiens oftavas, decimas,duodecimas,&c; et pariter in fimil# 
bus : ut denominator aliquotarum partium aſſumprarum et 
earundem numerus , communem aliquem diviſorem habeant 

quiutrumq; exace meriatur. Sunt enim 14, —15, et 14— 
12, etit—1t, et13=—=1Z, c13=15, 1,5 =17, 
et 1,*— 1+ &c. Non igitur dicenda eft ratio ſuperbipartiens 
quartas, aut ſupertripartiens ſextas, aut, ſaperquadripartiens 
oQavaer; ſed ratio ſeſquialtera. Neqs item ſuperbipartiens ſex- 
tas, aut ſupertripartiens nonas, aut ſuperquadripartiens duode- 
cimas, ſed ratio ſeſquitertia, Neque, ſuperquadripartiens de- 
cimas; fed ſuperbiparticns quintas, Et ſimiliter alibi. 
Siquis urget;per Rationis ſuperpartientis definitionem,hujuſ. 
modi loquendi formulas non excludi: Dicendum erit , Ratio- 
num 
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num definitiones intelligendas effe de Ratienibus ad minimos ters 
mines redaFis. Prout enim in FraQtionibus, ( ut poſt dicetur,) 
3a & in Rationibus deſccibendis, plerumg; expedir, at terminis 
quam fieri poteſt minimis deſcribantur, quo melias animus va- 
locem afſequatar. Secus enim eadem non raro Ratio et ſaper- 
bjpartiens, et ſupertripartiens, et ſuperquadripartiens, &c, di- 
denda erit. Siquidem ſuperbipartiens quartas,ſupertripartiens 
fexcas, ſuperquadripartiens oftavas, aliaq; hujuſmodi ratio- 
num nomina, eandem ipſam rationem defignabunt. Ime vero 
cadem ipſa Ratio er ſaperparticularis erit,er fuperpartiens : ſi- 
quidem illa ipſa nomina nuper recenſita, quz rationes ſupers 
artientes videantur indicare, revera {uperparticularem ratio- 
nem ſignificant,nempe ſeſquialteram. Sunt enim 14= 14 — 
+ —1qI S » R 
t fiquis nihilominus contendat; neque necefle efſe, nec qui- 
dem ſemper expedire, ur vel fraCtiones vel rationes in minimis: 
terminis exprimantur: Neq; etlam magnum effſe incommo- 
dum, eandem ipſam rationem nunc ſuperbipartientem , nunc 
ſapertripartientem, &c. fortafſe & nonnunquam ſuperparticu- 
larem, vel etiam maltiplicem, dici poſſe : Vel etiam, fi ratio 
multipla aut quzcung; alia, tanquam hi effet ſuperparticularis, 
vel ſuperpartiens, vel cujuſvis generis, proponatur; neutiquam 
id formidandum elſe, dymmodo utcung; fic proponatur ratio 
utipſius valorem mens ſais aſſequi valeat. Ego quidem fateof, 
non tanti rem eſſe ut de verbis contendamus: Imo non fine 
magno nonnunquam commode, hnjuſmodi rationum quaſi 
metamorphoſes exerceri pofle ; atq; eandem = nantita- 
tem, Protei inftar, quacunque liber forma exhiberi poſſe : quod 
& ubi opus poſtulet faciendam erit. At czteris paribus, ubi ni- 
kil in contrarium ſuadet, tum rationes, tum frafiones, alizve 
quanticatee,. terminis quam fieri poteft ftmplicibus explicari- 


EIT. 

eſtan adhnc duo Rationum genera explicanda ; Multi- 

lex- ſuperparticularis, & Maltiplex- ſuperpartiens; cum corre-- 
Jatis, 


Multiplex: ſuperparticularir, eftratio majoris quantitatis ad mi- Muliiplexes 
norem, quando major minorem aliquoties continet C faltem ſuperp ane 


bis) & unam inſuper ipſius aliquotam partem, Ut 9 ad 4, 
Quippe novenarius quaternarium bis continet, & ipius inſuper 
quadranteme. Hujug: 
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Hajus ſpecies fant, Dupla-ſef- | 
quialtera,Dupla-ſeſquitertia,Da. 4) 9 (2% 
pla-ſeſquiquarta, &c. Tripla- 2)7 (3% 
ſeſquialtera, Tripla-ſeſquitertia, _ 42 be i: 
&c. alizque cjuſmodi in infini- 10) 42 (452 =43 
tum. Sic catio 9 ad 4, eſt dypla- I0)101 (10,1 = 10,4 
ſeſquiquarta; 7 ad 2, eſt tripla- 
ſeſquialtera; 42 ad 10 eſt, quadrupla-ſeſquiquinta; 101 ad r0, 
eſt decupla-ſeſquidecima. Ecpariter in aliis. 

Duplici itaq; charaQere opus eſt ad hanc rationem expri- | 
mendam; alcero, quo ſpecies multiplicicatis indicetur, (dupla 
tripla, &c.) altero, quo deſignetur aliquota pars, puta , num 

' dimidia, tertia, &c. 
Submulti- Ubi autem ratio quantitatis majoris ad minorem eſt multi- 
Plex-ſuper- plex-ſuperparticularis;minoris hujas ad illam majorem dicitur 
particularis. Submultiplex- ſuperparticularis. Hujuſque you ſpeciebas illiug 
correſpondent. Eſt igitur 4 ad g,ratio ſubdupla-ſeſquiquarty 
2 ad7, ſubtripla-ſeiquialtera;zxoad 42, ſubquadrupla-ſeſqui, 
quinta; 10ad 101, ſubdecupla-ſeſquidecima. Ec fic in aliis. , 
Multiplex- Ratio multiplex-ſuperpartiens, eft ratio quancitatis majorii 
ſuperpartiens ad minerem, quando major minorem aliquoties continet , & 
iptius inſuper aliquot partes aliquotas. Ul 8 ad 3, Nempe nu- 
merus ille hunc continet bis & duas inſuper hujus partes terti- 
#3, five trientes. | 4 | 

Hujus ſpecies ſant; Dapla-faperbipartiens-tertias, Daple 
ſaperquadripartiens-quintas , Tripla-ſu- 
pertripartiens-quartas, Quadrupla-ſuper= 3) 8 (2+ 
tripartiens, ſeptimas, alizq; ejaſmodi infi- 5) 14(24 
nitz. Tales ſunc rationes $8 ad 3; 14adgs; - J15(32 
15 ad 4; 31 ad 7, &c. | 411303 


| Triplici itaq; charaQere opus eſt ad 7) 3147 
hanc rationem exprimendam: quo tum 
nuameras multiplicitatis, tum.numeras partium aliquotarum 
tum harum denominatio indicetur. ut pater, 
Submult;- Ubi autem quantitas major ad minorem eſt in ratione 


plex ſuper 
partiens, 


-Malcipla-ſuperparticnte; eſt minor hxc ad illam majorem in 
ratione Submultiplici-ſuperpartiente:et ſpecies hujus ſpeciebus illius 

correſpondent. Tta ratio 3 ad 8 , eft ſubdupla- ſuperbipartiens* 
.tertias ; 5 ad 14, ſubdupla-ſauperquadripartiens-quintas ; 4 ad 
| 153 


WT...” , 


cars | 


as p55 
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35, ſubtripla- ſupercripartiens-quartae; 7 ad 31, ſubquadrupla» 
 ſypertripartiens-ſeprimas. Arq; in aliis pariter. 

- Quz autern ſuperius notanda monuimus de ratione(ſimpli- 
ci ) ſuperpartiente; eadem & hic , mutatis mutandis, notan- 
daſunt de ratione multiplici-ſuperpartiente, Nec opus eft ut 

antur. 
- Eftq; hec Rationum diftributio quam tradunt Recentiorey 

Arithmetici. - Quippe nom hzc omnia rationum nomina apud 
Euclidem occurrunt ; ſed quzdam eorum przcipua. Cum ta- 
man hujuſmodi paſhm apud Mathematicos recentiores occur- 
rant rationam nomina; nequis de illis hx:eat, exponenda duxi. 

Sicui vero nimis intricatz videantur hz rationum appella« 
tiones; poteruntiliz fimplicias deſignari per duos:numeros 
ei qui res poſtuler ratione confticutos , preſertim qui funt in 
'exdem ratione minimas.Puca fi, pro ratione ſubquadrupla-ſu- 
pertripartiente-feprimas, eam dicamus rationem quz eft 7 ad 
$1. Ica, quidicic, fic A ad Byut 7 ad 3tz tantundem innuit ac fi 
diceret, Sic ratio quantitatis A ad qugntitatem B, ſubquadra- 
pla ſapertripartiens-ſeptimas Atque ad hanc formam ratio- 
nes ſzpiſſime exponi ſolent. 


Rationes itaq; pluribus modis defignari polſunt, Nempe x 
| | Vel, nominibus fuis, modo indicartis, Ut Duplum, Triplum, RE 
Dimidium, Seſquialterum. &c, | 


Vel-quidem, Figaris namericis rationes illas denominanti- 
bus: affixa ſaltem, vel quidem ſubintelle&a , malciplicationis 
nota Puta, 2,3 3,14, &c. velx 2, x3,x+, «14%, &c. Quid 
enim eft Duplum, Triplum, Dimidium, Seſquialterum, &c. a- 
liad quam, Moltiplicatum'in s, 3, $, 1 5 &c. 

Vel etiam, per duos numeros in ea ratione conftitutos, Pata, 
Ratio ca quz eſt 2ad1; 3adi; ad 1,veliadz; i5ad 1, 
rel 3 ad 2, ec. _ = ns , 

Vel quidem, duabu« quibuſvis quantitatibus homogeneis ita 
confticatis; ur lineis, planis, ſolidis, angulis, &c. © quorum ad 
invicem ratio exponicur at jam cognita, vel quaſi cognita, 
corumye {ymbylis. Pata, utV ad AzucLad M,ucR ad S &c. 

L,R, 
Vel item, Fraftion1m inftar +,4,32,%,%, jj 5 Kc. 


Cum enim Rationum denowinatores nil aliud fic quam Divi- 
fiogum 
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fionum Quotientes, (ut jatn-ante fueric expoſitum, ) Divi 
nes autem indicare folenne fit interjefta virgula, + Pritago 
ter & Diviſorem, ( idq; neceffario,ubi numeri+dividendyy «6 
dividente minor, ut 4; atq;etiam alias, aliis de caulis, non crarg 
commode,) Quidni & Rationes ica:defignentur? pretixa tg 
men, ubi opus fuerit multiplicatonis nota. Et quidem ipſz 
Fraftiones nil aliud fant quam Rationey; nempe £,4, &c, ij}. 
lam indicant partem, quz ad integram five unitatem eam hq- 
bent racionem-quam 1.ad 2, 3ad 5,%c.: numerator ad deng- 
minatore : Arq; ut 2 eft duplum unius,fic Zeſt ſemiſſis uniuz, & | 
fic in czreris. FraQtionis iraq; Numerator & Denominator, per 
inde ſunt atq; Ractionis Antecedens & Conſcquens: Siſaltem & 
Frattjones impropriz '(utloquuntur): unicate quippe majory 
vel ſaltem'zquales {imul incelligancur, quz rationem 2qualits- 
tis, & majoricatis indicent, ficut fraftiones- propriz indica: 
rationes minoritatis, ſive minoris inzqualicatis, | 
Vel etiam, filiber, ( quodq; non-raro expedit,): fimpliciby 
ſymbolis, aliarum quanticatum inftar. .puta = & —- R &c. 
Sunt enim Rationes, non: minus quam: numeri, vers quanti- 
ates. 
Perinde igitur eft, verbi gratia, five dicamus, Duplum quan. 
titatis A, five2A velz A vel A u2, five#A, vel Ax#, five 
quodeftad A utaad 1; five ad quod A eft ut tad 2. Sic 
Triplum A, — 3.A = Ax 3 = +A.: Ecſemiſlis A,= 2)A= 


"ae *A. Et ſe{quialterum iplius A, — ! A = 1 SR A. 


Azxit— Axie=iA—=2) 3xXA = oe Ke; | 
Similiter in proportionalibus defignandis; nbi nempe cadem: 

utrobique ratio efſe fignificatur, Puta, AadB ut ads, vel 

A.B::1.2, velA=ZB,vel F& =Z,velB)A(2. 

- Item, Ratio lateris ad diagonium quadrati, L..D: 2.1, 4 3;, 

vel 5 wh I vel L = 5 D; vel L == * Diagonii ve 


D _.v2 2A 
roadLatus, D, Li: aa ved 3 Eo OE 2avd D= 
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26T. 


YELi/icL=Lny2l +2 =y/2Lqzv:2xL9. 


R 
Item, LadMutRadsS, vel L. M::R.S. vel L= SM, 


| R | 
Ex” © Ec fimilicer alibi. 
Qui veroex omnibus defignandiformnlis, Rationes quilibee 
defignare velit, penes ſe fit optio : Liberum quippe caiqz eric, 
quam veliceligat; vel eciam nunc hanc nunc illam , prout 
 preſenti negotio magis accommodum videatur, 


CAP. XXX, 


De Rationum Compoſitione ſrve Continuatione, & Imminutione. Ra= 
tio Duplicata, Triplicata,Oc. Item Subduplicata, Sabtriplica= 

ts, &c. Et Subduplicate-triplicata, &c. 
D pleniorem Rationum traditionem, ſupereſt at Ratio» 
num Compoſitio, five Continuatio, & Imminutio expo- 


Rationum Compoſitionem, five Continuationem , five (ut 
nonnulli loquuntur) Additionem, definit Euclides, 5 d 6, A6- 
yO- Us nouy ov yn6% Abarat, Trey, of ff niyor muxtmyres ig” 
Savnls mMarAgnadtaonu, mart md; . forte Twd. Ratis ex 1a- 
poni dicitur, quando rationum quantitates inter ſe maltiplica= 
te, aliquas ( vel rationem aliquam) efficiunt. | 

Quid perrationum quentitetes intelligit Euclides non inter in» 
terpretes convenit: num ſcilicet ipfos terminos; num quod ex 
eorum comparatione provenit. Urrumvis autem dicatur 
inde eſt, Pata, fi rationis A ad B termini, in terminos rationis 
«ad 8 reſpeQiveducantyr;nempe Axe, Bxþ8; ut proveniat 


ratio Axa adB»/: fivectiam ratio 3 ducatur in ratio- 


A < 
7 perindeeſl; nam” * & 


&> 
z Ut proveniat 


R ationum ; 
Compoſitio, 

froe contint« 
alio, quid. 


R ationis 


_ Contra vero, Ratio 7,7, imminuta ratione 7 , eſt F3 
Fmvinutis  AYABAIB | 
quia = > * Quod nonnulli fic efferunt, fi ex ra» 
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= 15" : ut ex fratiomim multiplicandarum regulis ſuo Iocs 


patebit, Fafius hzc exponir Eatocius . ad prop. 4. lib.2. Ar- 
chim. de Sphera & Cylindre. - | 
Quod autem volunt tum Euclides, tum alii, hoc eft. verbj 
gratia, Duplum tripli , vel Triplum dupli, Choc eſt, Scxtuplum, ) 
componi ex Duplo & Triplo, quippe quz quantitates invicem 
dudz conftituunt duplum cripli: puta x * — $, vel 2x 3 =6, 
Sic Tripli dimidiam, vel Dimidii triplum, ( hoc eft, Seſquial- 
terum,) componitur ex Triplo & Dimidio: para 3x4 = } — 
1 2+ Sic ratio Dupla, componi dicitur ex Seſquiahera & Seſqui> 
tertia, (hoc eff, ut Joquuntur Muſici, ex Diapente 8 Diat: Ms. 


ron componitur Diapaſon, ) quia ;*+—£ —2. Sicratia 


ABC A 


= componicur ex rationibus _ 1p? oy Item cont 


g = =. © A _B © _ ABC- A 
ponitur ex 32G? DI quag*T'D BD D 
quz dicitur aby©- _ -y eque,ſive ex eqaalitate. 18 d5. 

A 


of A B bes A - ; . B 
tione 77 auferatur ratio 77" » manebit ratio 7. 


Cur antem hanc rationum Imminutionem non pariter defi- 


niverit Eaclides atque Compoſitionem. five Continuationemz 

cauſa forſan erat, quonjam id minus videbatur necefſe, cum u- 

erumq; per compo __ fieri poſſit. Perinde enim eſt ratio- 
AB 


| & 
nem 7, g ratione ©, imminuere, atq; cum ratione. F com. 


ANAB 'E- ABe AB « s 
ponere, Nam , Ji le apa a7 A” 


Hzc autem Rationum Compoſitio, an Addictio judicanda fie 
an Maltiplicatio, haud ſatis viderur apud Arichmeticos ( vel e- 
riam Geometricos) conſtare, Urut enim certum fit quantica- 
tes invicem Multiplicer;, non Addi : { nam verdi ay 4" 
tip 


CAP.vg 
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tripli non idem eſt atq; duplum & triplum,; quippe hoc eft quinty- 
plan,nam 3+2 — 5; ſed Triplum in 2 maltiplicatum, adeaque 
Sextuplum. nempe x3x2— x62) Attamen uſu fere obtiner 
ut cationum potius Additio dicetur , quz eſt revera multiplica- 
tio. Ecquidem ne Multiplicationis nomine jam tandem ex 
Rlimino gaudear, id maxime jmpedir, quod MwltiÞlicatic r atic« 
xm jam alio fenſa nſurpetar, adeoq; homonymia metuenda 


. ft, pro rationum continuatione (ive compolitione uſurpan- 
dam velimus. Nam rationum Duplicatio, Triplicatio, aliaſve - 


multiplicatio, alio plane ſenſu jam ſoler uſurpari, quam quo 


' am loquimur, ut mox dicetur, 


Malim itaq; ut vel Compoſitio vel ( quod vox Grzca wyudtt 
magis innaere videtur) Continuatio dicacur , quam vel Addictio 
vel Mulciplicatto. | 
- Defgnandam antem malim' per notam « Muleiplicationis, 
guam per + Additionis; ( nam praxin multiplicando exercer 

B 
nemo dubitat: ) adeoque quz ex  * , &77 ,componitur ra- 
A B A +_B 
tio, ſcridenda eft 7 "3", non autem 7 ' 7 
illa de Frationum Maltiplicatione & Divifione tradenda do- 
Arina; de Rationum Continuatione & Imminutione pariter 
intelligenda erit : funt enim ipfiſſima eadem res. Rationum 
Itaque continuendarum praxin in illum locum rejiciendam 
cenſui, 
| Atcavendum interim ne Ratio compoſita , aiy@& ovyneiurT, 
$d6 tradita, atq; Compoſitiorationis, omveo15 Abyu I4d5 defi- 
nica, pro eodem habeantur. Sunt enim res ſatis diverſz. Quip- 
illud Additionis, hoc Malciplicationis eſt negotium. Ut ex 
zpfis definittonibus ciratis conftat, Quod innuiſle fufhiciar. 


* Adeoq; tota 


" Verum hoc omnino fpeat , quod de Ratione Nuplicata, Ratio Dupli» 
aliaſve multiplicara tradicEuclides rod 5 , & alibi; cata, Sabdus 
vel ctiam Subduplicata, Subtriplicata, &c. ( Eodem plane mox plicata,&c, 

' doquo ad Maltiplicationem referendz funt Quadrat 


Triplicata, 


catio,alizve mulcipticationes poteftatum generativz; de quibus 
deinceps dicetur.) Non enim tantundem fonant atg; ratio Du- 
pla, Tripla, Sabdupla, Subrripla,&c. vel Daplex, Triplex,&c. 


im ratio Sextupla, rationis Triplz, ratio Duplicata 
COPEL ION : Kk3 Y dicicur, 


10, Cubi- quid. 
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dicicur;utat Dapla fit; quippe Sextu lameſt Tripli Du lum, ) 
Ratio ſubdu- Sed cum ratioaliqua ( tive majoris ive minors Inzqualttatis 
Laos cum ſeipſa continuatur , quz prodit_ratio, rationls expoſitz 
quid, 


ratio Daflicata dicitur, fin in eandem iterum continuetur, ratja 
Triplicata dicicur; & ficdeinceps : Quibus, ut-correlata » OPPQ» , 
nuntur ratio Subdwplicata, Swbtriplicata, &c- \ ficut quantitas in 
ſe duQa,expofitz uadratum producit; fin in eandem icerum dy- 


catur, Cubum, &c. Sic rationis g ratio duplicata < 


A.A AA Aq —T A,A,A__Ac. 
B B = BB —Bq 5 tciplicata, 6B *B © B = Bro 


Ac LEED 
Kc, Eccontraz Rationis go , ratio ſubtriplicata eſt x > 
A q A £.'S A 
Ec rationis gq » ratio ſubduplicata eſt Þ* (lpfius autem 


" A 
rationis, ratio ſubduplicata erit 4/ JF; 3 ſubcriplicata, y/c yg? 


Ur plenius patebic, poſtquam poteſtatum geneſis & analyſu 
tradita fuerit. Nam fi expoſita Ratio dicatur Radix vel pote+ 
ſtas prima; Ratio Daplicata erit Quadratum, five poteftas ſe« 
cunda; Ratio Triplicata Cubug, vel poteſtas tertia; &c. Er 
Ratio Subduplicata, erit expolitz Radix-quadratica , vel po- 
t:ftas ſubſecunda; Subtriplicata , expoſitz Radix-cubica , vel 
poteſtas ſubtertia. &c.) Sic ratio quadrupla cf, rationis duplz, 
ratio ( non modo dupla, quia 2+ 2 = 4, ſed) duplicata,quis 
2x 2 = 4; &hujus illa abduplicata. Item rationis triplz,ra- 
tio duplicata eſt ( non ſextupla, quod fit 3 + 3 — 6, ſed )nons« 
cupla, quia 3x3—9 : triplicata vero vigintiſeptupla , quia 
3*3x*3 = 27. Sic rationis 5, duplicata eft «+ = Z; tri« 
plicata, 5 «4 *»i=+. &c. Er rationis *, duplicaca eft £ x 
=>; N— 3 *3== 2,7 «Item rationis 2, ratio dupli« 
Ca : = ÞF:; inti 2,2,2_ 42, - Js 
_ x +; _ : 4 ov 3 3Xz*2=275 quadruplicats 
Nec aliud volunt definiciones Euclidis, 20 d5, *Omy vic 
1447400 dydAozpy þ , 73 yd cy; 73 gl my Siarhachore Aber Tram 
Atru, ng aeys 70 Sed mepoy' Trav 5 mop uit dvdneypy f, of 
cz 79 aeys 70 TiTApmy, TerAaohoy Nogoy Terre hiourar ach mers 
Tv 


4 


| CAP: 30. 
obey * 3 ae bEns &rÞ Toy; fas hy $artncne \aepyy, Cum 
 trep-magnitndines (continue) proportienales fuerint, prima ad tertiam, 


p : ; A 
NS hjus autem Subduplicata eft / _ : ergo rationis "B 
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duplicetam rationem” habere dicitur ejus quam babet ad ſecundam : At 
cum quatuor magnitudines ( continue) propertienales furrint; prima ad 

tam, triplicatam rationem hebere dicitur ejus quam hahet ad ſecun- 
daxs : & ſemper deinceps, uno amplius, quamdiu proportio extiterit. Verbi 
gratia,f1 quanticas prima A, fit ſemiſſis ſecundz B, & hzc ter- 
tie C,atq; hzcquartz D,& fic deinceps, ( ubiq; ſcilicet in ra- 
gone ſubdupla;;): Erit B= 2A,C =2B—4A, D=2C= 


 -4B— 8A, &c. Ideoq; ratio A adBefts, (cumenim B= 
a2A,cricA.B:: 1.2-)Ratio A adC(duplicata)};4 = £x=,(ni 


propterC = 4 A,erit A.C:: 1.4.) Ratio A ad D (tri- 
licata) F = z*=*xz » (nampropter A = 8D, eritA.D:: 
5:6,) Eric deinceps. | 8 | 

Atq hic non incommodum erit notare ; quod Fuclides non 


' Sianuy, Telmney, Rc. vel Strada, Teurndotey, Nc, dicit, (qui= 


bus vocibus alibi id innuere ſolet quod Latini vocibus duplum, 


 triplum, &c. vel etiam dvplex, triplex, &c.) ſed Sinauciora, ew 


n40y4, &c, (quod & perpetuo hoc ſenſu pbſervar,) quem 
aliquatenus imicari conantur interpretef, dum non tam ratio- 
nem duplem, triplam, &c, vel etiam duplicem , triplicem , &c. hoc 
ſenſu; ſed potius, mutata forma, duplicatam, triplicatam, 8c. dis- 
cunt: tum ut diverfitatem formarum H@axdo1C, & Hinausloy 
«pud Euclidem, aliquatenus referantz tum ut 5grvule aliqua- 
tenus caveatur. 


Verum & hujuſmodi rationes (puta duplicata,, triplicata, Ktio Sub- 


ſabduplicata, 8c.) invicem continuari poſſunt , unde ratio ex: 4#flicate- 
triplicatss. 


lis compoſita emergat, Puta rationis A 
- , 2 B zratio triplicata eſt Oc, 


A 


—— 


Ac 
ratio Triplicatz- Subduplicata, erit / ge * Sicrationis F | 


. ratio Triplicatz-ſubduplicata, erit / Fc . Eodem modo, 
cum rationis Þ ratio duplicara ſit F q = Y «YL, atq; hujus 


eriplicata X 9*F 94*X4 ol * A A*A&> 55 Erit hec, 
ly 


rationis F expolitz, ratio du 


icatz-triplicata., ( live triplica= 
tz 
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tx-duplicata,) nog ſextuplicata. Veletiam fi ratio quayis 
fimplici ſymbolo defignetur, puta R, erit R q vel R ® ratio du. 
plicata, R * criplicata,R ® quadruplicata,R*—R* x R* ſex. u1 
tuplicata, five triplicatz-duplicata, 4 R ſubduplicata, y/ 3R q 


E__—_ ,v 3R* duplicarz fubtriplicaca, Nec ſecus | 7 
ibi. OY | 
Totius autem hujus negotii praxis Arithmerica, ( puta da. 6 
tz rationis rationem duplicacam, triplicatan) , ſubdaplicatam, x 
RR triplicactam, &c. invenire, vel numeris aut etiam - ir 
ſymbolis defignare, ) ex fraftionum muliiplicatione, quadras i , 
tione, cubicatione, & radicum-cajuſvis poreftatis analyli, de- 
pendet : quz deinceps ſuis locis trademtur. © 0 
NG we an} 
CAP, XXXI. ! 
Progreſſio Geomerrica « Continua : Diſjunfta. Inveſtigatio Summe. > 
Inveſtigatio Jermin# altimiz vel cujuſvis remoti. G 
| t 
Rogreſſionis Geometrice originem & naturam ſuperius tra 
_ - P didimus Cap.XXV. Quippe quz Rationum zqualitatem : 
wide a. (timilitudinem, identicatem, ) reſpicic, ut progreſſio Aricthme- e 
q tica Zqualicatem Differentiarum,excefſufi puta (ive defetuum, , 
Euclidi dicitur *Araacy/a: Interpretibus , Proportio , Proportio= p 
nalitas, Progreſſio. Cicere araaoxar interpretatur Comparationem 
& Proportionem; & quidem primaus, ipfo tefte, ( in Plat. Timai 
interpretatione,) Yue Grece ar2a0ue Latine\ audendum eft enim, 1 
queniam hec primum a nebis novantur ) Comparatio Proportiove dici 
teſt. , | 
Euclidi definitur *a1veaozle, 1 of abyor orbrys, Rationum fie 
militude. 4d 5. vel( ſ{ecundumalios) 8 ds. Ariftoteli, Ethic, 
5. iovrys 74 Abys. Rationam equalitas. Proclus in Plat, de Rep. 


Abys BH dyanoula Terms, Tationis Tdentitasn, Theo, Smyraxus 
dranoic 62} mnaubywy niger eutorns 1 TauTiys , Talionum fimilitude 
ſex identitas, Fabius Quintilianus Similazadinis vocem compro- 
bar,l].5.C 11. *Arzaoyiar quidem a Simili ſeperaverunt , nos cam 
ſubjectem-:uic generi putamus Nam, ut Unum ad Decem, ſic Decem ad | 
Centum, Simile cente eſt. Euclides ipſe, utur, in Decfinicione, _ 
litadizs 


GAP.3r. De Progyiſone Geomeirica. 267 


ltadinis vocem adhibear, alibi tamen paſſim, 7dentitatem poti- 
gs innuit; nec tam Rationem rationl equalem dicit ,aut ſimilem, 
quam eandem. Ut per totum lib. 5. paſhm eſt videre. Perinde 
 avtem eſt five-ſ\milirudinem, five Xqualitatem,Give'etiam Iden. 
titatem dicamus; dummodo enim de ſenſu convenit,non « tut 
de verbis admodum litigemus. | 
Diftribuitur autem ( ut ſupra dium eft) in Continuam, &% 
Disjunttam ( ſive diſcretam, diſcontinuam; Budzo , hinlcam & 


MY incerrupcam.) Illam appellat- Ariſtoteles ows x5: hanc dre» 
' Imgnwirku, | 
[11a eſt, ubj cermini ica continue procedunt , ut intermedius Contina a, * 


quilibet fit tum antecedentis conſequens, tum conſequentis an- 
recedens, in eadem ratione. Ut 2. 4.8.16 = 


Hzc, ubiecadem quidem recurric ratio, non autem continue, Djjjunt7a. 


ſed disjunAim, Uta. 4 :: 3.6. 
Proportio iraq; five Progreſlio, tribus ad minimum terminis 


_ conftituitur. Quod & notat Euclides 9 d5. *Ayznoyia Jt, iv 


reio1y Gegts fax loves Rive Anadlegia ( proportio , proportionali- 
tas,) in tribus terminis pauciſſimis conſiſtit. Nempe, proportio con» 
tinua, at 2. 4+ 8 = ubicadem intercedit ratio inter primum 
& ſecandum, atq; inter ſecundum & tertium, Proportio autem 
diſcontinua tive interrupta, nonniſi quatuor ſaltem terminis 
conftituitur; puta 2. 4 ::3- 6, Cum enim ratio quzlibet du- 
0s terminos poſtuler,quippe qui invicem comparantur;eademqz 
ratio ſaltem bis occurrac ut conſtituatur analogia, quz ratio- 
nes comparat : fi terminus medius fit utriq; rationi communis 
( pura priorts conſequens, & poſterioris antecedens ) in tribug 
terminis eadem bis reperiri poteſt ratio; fin minus, non niſi in. 
quatuor, cum utriuſq; rationis duo termini, a duobus reliquis 
terminis alii ſint, Poteft autem tum analogia continua pluribus 
adhuc quam tribus; & diſjun&a, pluribus quam quatuor ab- 
ſolvi. Pata 2. 4.8. 16. 32 = ſunt continue. proportionales; 
diſcontinue vero 2. 4::3.6:: 918 ::5. 10, Vel etiam(nam 
& ſic proportionales notare licebit) 2. 3. 5: * 4+ 6. 10. puta, 
ut ſunt ad invicem 2, 3,5; ſic8& 4, 6, 10. 
De Progreſſione Geometrica continua, duo przſertim tradi 
ſolent operationum compendia;duobus Problemartis propoſita. 
L1 - Pcimum 


Inveſtigatio 


Summe. 


Tnveſtigatio 
termpni wlti- 
i, 


De Progreſſione Geometrica. 
Pcimum eft; Totius progreſlienis ſumma, fine- continua inter» 
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mediorum omnjum terminoram additione, invenire., Alterum 
eſt; Terminum ultimum, aliamve a primo ſatis remotum ,neg= 
Ie&is intermediis, invenire. 

Primum quod: attinet, Continuz 


Progreſſionis ſumma fic reperitur, Si | 
terminus ultimus per communem ra» 0 | ” 
tionem multiplicetur , C five, quod £ nf; 
tantundem eft, progreſſio per unum _—y- 
adhuc gradum Hat avon, ro inde A 3 
auferatur terminus primus, & quod = | 4 
reftat per numerum unitate minorem + 3 - 
quam eſt communis ratio dividaturz mh. 
prodibit progreſſionis ſumma. Hoc ors | ; 
eſt, fi terminus primus ſeu minimus 13 _ | 
dicatur A, maximus V, communis ra= — 39306 | 9 
tioR, & progreſſionis ſumma S, eric 59048 
—R 7; =S: Cujus Regula de- 
monſtrationem deinceps exponemus,. 39366 

Sic in progreſflione adjunita, de- =—_— | | 
cem terminorum. Terminus ultimus 118098 © 
39366 in communcm rationem 3 du- ET 
&us, facit 113098 ; unde demptis 2 2) 118066 © 
( termino primo)reſtant 118096. Qui 59048 


numerus per 2 ( numerum- unicate 
minorem quam eſt 3,ratio communis) | 
diviſus, quotientem exhiber 59048, rotias progreſſionis ſum- 
mam, Quz quidem eadem eſt & quz ex terminis omnibus cog- 
tinue additis emergit, : 

Cum aucem res tzdio- plena videri poſlit, in prolixioribuy 
ſaltem progreſſionibas, fingulos terminos continua multiplica- 
tione {igillatim inveſtigare ; Hujus itaq; operationis compen- 
dium quzrit problema illud alterum; Nempe 

Progreſſionis cujuſvis inchoatz, terminum ultimum, aliam- 
ve quemvis alſignatum, a primo ſatis remotum, invenire. Quod 
hoc pa@o faciendum docent. Progreſſio expoſita per aliquot 
ſaltem gradus inchoetur. Ec finguli cermini notari incelligan- 
tur toridem numeris naturaliſcric progredientibus a ciphra in- 
choatis; 


' 


_ 
4 #5 
BS OTING ut 
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choaris; puta 0,142,344 &c, ( vel etiam quibuſvis aliis, conti- 
nua progreſſione procedentibus, ab o inchoatis:) qui Indices 
yocarl ſolent, five Exponentes; diſtantiam cujuſq; termini a pri= 
mo indicantes. Hac przparatione faQti; f terminorum jam 
:nvencorum quilibet mulciplicetur vel in ſe vel corum alium 
quemlibet ; 8 produftum per terminum primum dividatur: 

rodibit terminus ille cui reſponder Index ex invicem multi= 

licacorum Indicibus additisconflatas, Arq; hoc, quoties @s 
pus fuerir, icerandum erit. 

. Exſ(empligratia. In expoſita progreſſione; Inventis terminis 
primoribus quatuor,2,6,18, 54,quibus reſpondent indices 0,1, 
2,3- DuRtis 54in54 ( terminoqua:ito in ſeiplum , cujus in» 
dex 3, 3, ) frunt 54x54— 2916; quem numerum {i per S 
teeminum primim divida nus, proveniet 2)2916 (1458 
terminus ſeprimus cujus index 6 =3+3. Deinde, © 1458 
terminus ſeptimus jam inventus, C cajus index 6, ) ducatur in 
54 terminum quartum , (* cujus index 3) prodibunt 78732, 

uz per 2 (terminum primum) diviſa, exhibebunt 2) 78732 
{ron66 terminum decimum , cujus index 9 = 6+ 3. Ec fie 
deinceps, quouſq; opus fuerit , progreſlio per ſaltus continuae 


x = birur, : 

2 | © 54 3 
6 | 1 x54 +3 

. 28| 2: 2) 2916 
N 54\( 3 1458 6 
| | x 54 #3 

1456 [6 278732 
39 366 9 

39366. 9 


Exfemplumhujauſmodi aliad notiſſimum Iibet adjungere, 
Sint in equi cujuſdam calceis ſingulis ſex clavi,adeoq; in omni- 
bus 2 4. Er venum expoſitus equus ea lege ut emptor pro primo 
clavo denarium ſolvat, pro ſecundo duos, protertio 4, & fic 
deinceps, ſingulorum clavorum pretium continue duplando, 
Quzritur, quanti emendus eſt Equus? 

Vel etiam, Si quis ſervum — in annum integrum, 

2 ca 
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ea legent prima ſeptimana recipiat denarium, ſecunda duos, 
tertia 4,% fic deinceps, ſingulis ſeptimanis mercedem duplando, 
Qazritur, quantam habiturus eſt mercedem ſervus anno in. 
tegro, five teptimanis 52? | 
Confticuantur primo, continua multiplicatione, nameri a. 
tiquor primores, puta ſex, 1,2, 4, 8, 16,32. quorum lndiceg 
' ©, 1, 2,3, 4,5. DuRtis itaque in ſe32 ( termino ſexto cui in- 
dex 5) fiant 1024. Quz cum per terminum primum dividen- 
da fint, fitq; ille 1 , numerus dividendus inde non mutatur; & 
propterea' 1024 terminus ille eſt cui conyenit Index 10—5 
+ 5, nempe undecimus, five poſt primum decimus, Ille autem 
in ſe datus producit (eadem ratione,) terminum poſi primum 
viceſimam, quia 10 +10 .. 20. Hic autem (eadei ratione)) dus 
&us in 16, terminum poſt primum quartum ( cuiindex 4) pro- 
dacit terminum cai index 24 — 20 + 4. Qui quidem terminug 
cum fit erdine viceſimus quintus; adeoq; clavi ultimi ,nempe 
viceſimi quarti , pretium exhibeat uno adhuc grada audcun; 
five quod tantundem eft, terminum ultimum in communem 
rationem duaum; Hinc fi 


auferatur terminus primus 110 
I, numerus reſiduus 211 
16777215 (qui, cum per 4 | 2 
communem multiplicato= $ E 
rem unitacte minutum , 16,4 
nempe 2 —1=1, divis - 3215 
dendus fit; hac divifione 1024| 10 
non immutecur, ) eft ipſe 1048576 | 20 
numerus denarlorum qui- 16777216124 
bus emendus eſt equus : qui 2814749767106561 48 
millena millia ſuperar. 45035996273%0496 [52 
Sin adhuc continuanda _—_ 


{it progreſſio ad locumuſ> 4503599627370495 
que quinquageſimum fſe- 
cundum; id eodem modo fiet. Nempe dufto in ſeipſum termi- 
no modo invento, (cujus index 24,) habebicurille cujus index 
48 — 247 24 Atq; hic item in illum cajus index 4, habebitur 
ifle cujus index 5 2. ( nempe ultimus in communem rationem 
duftas) qui, unitate minutus, ſummam totius progreſlionis ex- 
hibec; mercedem quidem ſatis amplam. 
; Atq; 


CAP, 


3% 4 __ a two IA. 1&0 a fits 


| 
| 
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Atq; hinc abunde liquet in quam immenſam & plane incre- 
Ajbilem ſummam ab exiguis principiis in continua progreſlione 
Geometrica perveniatur. 

Priaſquam autem hoc negotium dimittam ; libet & Exſem- 

lum aliad anneftere, ex Authore Arabico dedutum; ( quod 

. Pecockio noftro, ſumme in linguis Orientalibus Erudicionis 
viro,debeo: ) unde, non modo hujuſmodi computi exſemplum, 
( fortafſe, omnium antiquifſimum, ad cnjas imitationem alia 
faerint excogitata;) ſed & aliarum aliquot Inventionum ori- 

inem videre licet. Nempe in Commentariis quos ſcripſic 
Selaho *ddin Mohammed Alſtpbadi , in Nobiliflimi Poetz Tograii 
Poema, Lamiato'|Ajam diftum, ad hunc verſum | | 
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Quz Latine ſic ſonant; © Certym eſt, vocabulum hoc 
«[ ſherrunge, Scacchorum ludus, ] Perſicum effe, cujus Thema 


© Perlice eft ſbeſb ranc , quod lignificat ſex ſpecies , quz ſunt 


«© AlſÞib, Alpharzan, Alphil, Alpharas, Alroch, & Bodak, | Hoceſt, 
* Rex, Regina, Elephas, Equus, Roch, Pedes.] Hominum au- 
&© tem non pauci falluntar, quod ad 4ljili, qui eft 4ba Beer Ebn 
& Mohammed Ebn Tabya Ebn Abdel/ah Ebno 'l Abbas Ebn Sal Takin 
* ſcriba, autumantes illum, Scacchoram ludum invenifle, co 
=* quod Proverbio originem dedit. Certum autem eft Judi hu- 
&© jus authorem fuilſe Seſſa Ebn Dabir Indum. Cum enim 
« Ardſpir Ebn Babec, primos Regum Perfiz Poſterioram, Calcu- 
*Jorum Judum | Tables ] inveniflet; unde & Nardſbir appella- 
* tus eſt | l»dus ill? ] quem ad exemplar mundi compoluie: 


 *Abacum in duodecim domos diftinguens, ad numerum nen- 


*fam Anni;Calculos triginta, numero dierum menfis; Talos, 
*ad inftar ſphzrarum circumrotantium; conimq; jatum , ad 
y inftar motus & circulationis earundem; in eifq; punta nu- 
' mero Planetarum, quorum fitus quiliber numerum exhibct 
* ſeptenarium, ( dum ſenioni opponityr monas,quinternioni 

M m dyas 
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6 dyat, quaternioni ternio opponicur; )"notas quas jattu arti. 
«© tar ludens, inſtar przdeterminationis 8 decreti divini, quz 
« ;pſi aliquando favent , aliquande adverſantur; ipſe autem 
& calculos pro ratione notarum movet, ita interim ut, fi per. 
« ſpicaci fit ingenio,digaofcere queat res ca arte diſponere, ut 
& yitoriam. conſequatur,atqz.adverſarium ſuum ſuperer, tance 
© 446d determinaverint tali;. que eſt via- Aſſhariorgm. —.. 
© Narravit mihi quidam fide dignus, Sheich T.akioddin Abmed 
& Eþn Tamimah dixifle,ludam Calculorum przftantiorem efle 
& [ado Scacchorum, quod illis ludens agnoſcat Decretum & 
© Przdeterminationem.: at Scacchiis ludens, cadem neget; 
* quod propius accedit'at Matazalorum ſententiam. 

*© Cum ergo hoc.inveniflent Perſz,. e0q; glorientur; ...., 
*Regi Indiz, invenit Seſſa prexditus Schaccorum Judum, 
6 quem iftias temporis ſapientes iſti przferendum cenfuerunt, 
* Quem ergo cum Regi exhibuiſſer, ejuſq; rationem ipſi decla- 
*raſlet; ab ipſo juflus, quicquid liberer , petere ; petiic ille 
* prana tritici- jaxta | areolarum ] numerum | continue ] 
* duplicanda. Quod,ut parum. quid, exiftimans Rex., prz co 
© quod animo conceperat; male abillo tulit,quod eum rei tam 
* modicz ac tenuis petitione.exceperit eo in loco. Reſpondit 
© jlle;. ſe nolle aliud.Hoc igicur illi dari juſfit. At ubi,qui Re 
© jocin'is preerant, illud computafſent ; Regi dixecunt ; Nog: 
© efle penes ipſos, quod ad illius Exiguum iſtud, prope accede- 
*ret. Cuicum Rex haud adhiberet fidem ; rem ipti demons 
* ftrarunt. Adeo ut, Secundum hoc, majorem ipli admiratio: 
5 nem incuteret, quam illud Prius. 

© Refert 41 Kadi Shemſo 'ddin Ahmed Ebn Chalecan: Hzrebat 
< mihianimo | pens] de hzc ſumma, donec computi- 
'* fta quidem Alexandrinus, qui me convenerat , viam mihi 0+ 
& tenderat qua manifeſtam mihi fatum eſt quod dixerant; 
© chartam mihi exhibens, qua veritas ipſius conftaret. Nempe 
© numeros duplicans uſq;. ad areolam decimam ſexcam , illic 
< ftatuit granorum trigintaduo millia, ſepringenta ſexaginta 
«4 & ofto; lummambhanc, inquit, ſtatuamus menſuram Kidab, 
« Quod cum examinaveram., ita ſe habuit uti dixic. - — 
© Deinde duplicando decimam ſeptimam & {ic deinceps ad vi- 
& celſimam; inca fuic mcnſura Y/aibah.Dein a JYaibis tranſiic 
* ad Ardubbasz quas duplicarenon defiit | hoc. eft, continue 
'duplicavig 
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© rroducitur quod nonz eſt: Et cum hoc quadraverimus, _- 
<c dic, _— eft decimz ſeptimz: Hoc item quadrato, pro 
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«duplicavit} donec in areola quadragefima pertingeret ad 
« centena & leptuaginta quatuor millia, & ſeptingenas & ſexa+ 
« ointa duas Ardubbar,cum daobus trientibus, Atq; hac ſum- 
«© maeſto granarium. 'Deinde Granaria duplicans ad areolam 
< uſq; quinquageſimam, prodiit ſumma, mille Be viginti quatu- 
& or granariorum.Atq; hxc menſura,pro urbe habeatur. Dein, 
<j[lad duplicans,ad areolam uſq; ſexagefimam quartam, quz 
«eft omnium ultima, prodiit famma urbium , ſexdecim mille 
-« & tercentum oRoginta quatuor, Scias autem noneſſein u- 
* njiverſo mundo urbes hiſce plures numero. Atq; hatenus ille, 
_ © Dico ego; ultimam quod producitur duplicando abacum 
# Schaccorum, eſt oftodecies mille mille, ſexies; quadringen- 
* ta quadraginta ſex mille, quinquies; ſeptingenta quadraginta 
« quatuor mille,quater;ſeptuaginta- tria millia, ter; ſeptingen- 
* tanovem millegbis;quingenta quinquaginta unum mille;atq; 


'& ſexcenta & quindecim. 18 4 467 440737095516 15., 
| I 


| | 5 3 2 
& Arq; fi collefa faerint illa in unam pyramidem quadratam; 


#< Jongitudo erit * ſexaginta milliariuw; latitudo, par;altitudo *.potfus Sex? 


«<etiam, pare ſecundum milliare quod conftatquatuor mille 
« cubitis vulgo uſitatis: quorum quiſq; eft erium ſpithamarum 


<« mediocrium. Cum etiam Ardubbe Egyptiace menſura ſic 


&« cabitus cubicus; pondus ipſius erit, Rotalaram ducentarum 
«© & quatuor:quarum unaquzq; Rotal eſt centum quadraginta 
* quatuor drachmarum: Drachma autem eft granorum tri- 
«ici ſexaginta quatuor. E 

«* Porro fi numerum, in qualibet areola, quadraverimus 


< quadrando producitur qui ftatuendus eft in areola cujus nu- 
'< merus duplas eft numeri iftius areolz, uno minus, Exſempli 
& oratia; ubi quadraverimus quod eft in tertia, prodit quod 


& quintz eſt: Cumq; quadraverimus quod prodiit in quinta, 
ibit 
* quod eſt triceſimz tertiz: atque hocquadrato , prodit quod 
© eft [loci ] ſexageſimi quinti: Unde fi unitatem ſubtraxeri- 
& mus; reliquum, eſt ſumma iſtius quod eſt in areolis omnibus 
© ſq; ad ſexagefimam quartam. Quod fi, ante ſubdutam u- 


& nicatem, dimidiaverimus ; erit ſemiſlis, id quod prodit in a- 
| M ma reole 
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«< reola ſexageſima quarta, Arq; bac praxi prodit duplicatio a- 
© baci Scacchorum,quinque operationibus, . 

« Dicitar,ex quibus excellanc Indi, quibuſq; reliquis homini. 
<< bus prziverunc, tria eſſe. viz. Librum Golailah Wadamna 
«}4dum Scacchoram; atq; novem Figuras numerarias, 

Cum autem in ſup-rioribus, laudatas fit Ebn Chalecan; gra- 
vis apud ſuos author, & magni nominis; le&ori forlan non in. 
sratum erit quz apud ipſum, in vita £4{jili , habentur, recitare: 
quz, latine reddita, fic ſonant. | 

£ Vidi multos qui aſfererent, 4ſkli Scacchorum [. five Ly. 
* trunculorum) ladum invenifſe. Quod error eft. Ejus enim Ay. 
© thor fuit Seſſa Ebn Daher Indus; Regiſque, cujus gratia illum 
* invenit, nomen Shehra4m. Siquidem Ardſbir Ebn- Bab:c, primuy 


©Regum Perfiz poſteriorum , ludam Calculorum invenerat, 


© ( Nardſbir inde dium, ab Authore ſc. denominatum: ) quo 
© mandi, ejuſq; incolarum, ſpecimen exbibuit; dam Alveum in 
© duodecim domos diftinxic, menſtum anni numeroz calculoy 
| ©rriginta, numero dieram cujuſlibet menſis, ſtatuens; talos au 
© tem, decreti Divini,- & mutationum quibus mundi incotag 
* agitat, loco poſuic. In ſumma; longus eſffet his de rebns ſer» 
 ©*mo,fa propoſito noſtro alienus. Gloriantibus ergo Perfir, 
© }Judi calculorum inventione; ip Regis Indorum gratiam,Seſſ 
© Scacchorum Judum compoſuit s Quem calculorum [| 1uds ] 
Clonge antecellere <enſuerunc iſtius temporis ſapientes, ob 
* mulca quz enarrare tongum effer. Ferunc autem , quod, ubj 
© Seſſa ladum iftum, a ſe inventum, Regi Shebramo-przdifo ex- 
© poluiſſer, ille de hoc miratus , valideq; Iztatus , juffic ut in 
© Ratiocinatorum confefſibusuſurpetur, omniumq; quz noſſet 
* przfiantifsimam judicavit; utpote qui bello inſtramentum 
© eſſet, religioni vitzq; communi ſtabilimenrum, omniſq; com- 
© menti fandamentum; atq; ſe gratum oftendit & lztitia affe- 
© tam, ob inligne quod fibi in regno ſuo hac ratione contigif- 
* ſet beneficium. Julsitq; Seſſam, ut, quicquid hbi libaeret,pete- 
© ret. Qui ergo, Opto,inquit, ut tritict granum prima domo 
*[ areola | pofitum, continue duplicerur, donec ad ultimam 
© perventum faerit; illudq; quicquid fuerit , mihi concedas. 
*Rex autem illud, ut parum quid, contempra accepit; & male 
* taſit, quod ille exiguum quid & tenue propoſuiſſet , cum ipſe 
* magnum aliquod animo concepiſſet. Cut ille, Nolo, ir ;_ 
aliud 
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caliud quam hoc; atq; in ea petitione perſeveravit;donec Ipfigs 
£ yoro annuens | Rex] id ipti dari juſſic. Quod ubj computi- 
« flis ſuis diQum effer; 111i, tao computo, retulerunt, non effe 
* pencs iplos frumentum,quod ſummam iftam zquaret, vel ad 
© cam prope accederet. Quod cum Reginunciatum eſſer , Ip= 
«ſeq; diftis afſenſum hand preberer, compurtiſtas accerſi Jufſie, 
« Qui, ab illo interrogati , reſponderunt; fi comportaretur to- 
tum quod in mundo eflet frumentum , id ſommam iftam 
'haudquaquam zquaturi. Ipſoq; fibi rem demonſtrari petente; 
*cum confidentes computum fecifſent , apparuic id fuillegye- 
rum. Rex ergo dixir, Magis ego te miror,ob eam quam : 
egptionem, quam obScacchorum quem inveniſti ludum, 
*Ratio autem duplicationis iftius eſt, ur in domo prima, 
*ponatur granum unum; in ſecunda , duo; in tertia, quatuor; 
© in quarta, oo; atq; ica deinceps uſq; ad ultimam ; & quoti- 
Feſcunque ad aliam domum tranſeatur, duplum ejus quod in 
* priori poſitum fuerat ſtatuatur. | 
 ©Eram autem animo ſolicicus de hac ſurnma, donec com- 
* putiſtam quendam Alexandriz convenifſem; qui duos' mihi 
© modos oftendit quibus dif” veriras pateret : chartamq; mihi 
Cexhibuit, qua illud delineatum fuic. Hac fcil. ratione, ut, cum 
"numeros daplicaffet uſq; ad domum decimam ſextam, ftatue- 
$ rec ibi grana 32768: quan, inquit, ſummam, menſuram 
© Fadeb ſtatuar; quod mihi perpendenti ith ſe habere viſum eſt. 
c Dein, 4! Kadah domo decima feptima duplicans, 
©0 modo perrexit donec arecola vicefima Waibah haberer. 
©Dein Waibas duplicare pergens, ad Ardobas pervenit : Quas 
©duplicare non defiit, donec domo quadragetima Ardobas ha- 
C beret 174762 cum duabus' tertiis, Tum dixit ; Hanc fum-" 
© mam ftatuamus Grarariumz neqz enim plus ei continebit Gra- 
*narium. Dein Granaria iſta, ufque ad domum quinquageſi- 
©mam duplicata, erant r024, Arq; hzc inquit, Vrbem confi- 
*ciant, Neq; enim urbs plura Granaria continebie z & quz 
©:andem Urbs tort in fe continebit granaria? Dein , Vrbes du- 
Fplicatz -uſque ad domum fexagefimam quartam, quz in 
* Scacchorum Abaco ultima eſt, ad numerum 16384 pertige- 
* rune: Sciaſque, inquit, non effe in toto mundo plures quam 
hz urbes: Siquidem Sphzrz terrz circuirus, prout ex Geome- 
* triacoaſtat, eft Paraſangarum 8000; adeo ut ſi quocung; ter- 
| Mm 3 IX 
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©:r# loeo poneretur fanis extremitas , quo totam terrz ſphx. 
* ram cingeremus, donec alteram funis extremitatem ad eun- 
© dem lecum perduceremus, ita ut occurrerent utraq; extremj. 
© cas, fuciis iſtius menſura efſet longitudinis milliarium 24000, 
- ©quzParaſangas 8ooo , #quant. Atque hoc demonftrative 
©vyerum eſt fine dubio. Notum autemeſt , partem 
© terre. habitabilem circiter quartar ejus ſphzrz partem efle, 
Atq;hecſiit que. de hoc negocio habet;EbxChalecan,loco citats, 

Hzc autem falius recicare opere -pretium-duxi , Quoniam, 
pr elegans przſentis-negotii exſemplum , idque admo« 
Cod » & forte omnium-primumz Habemus etiam 0 
riginem tam ludi Calculorum ( Alvei aleatorii,  ) tum La- 
trunculorum (Schacchij, rum etiam Figurarum Numeralium, 
Nominavero, quibus Latrunculorum ludus vulgo appellatur, 
Cheſſe, Eſches, &c. ab ipſo authoris nomina Seſſe, videntur de- 
dud. Schacchii vero nomen, a Shah, quod Regem fignificat, 
Unde & Check, ſeu Shach; quoginter luadendum , Regi cavendun 
indicamus : & Shach mat, (hoc eft ;Shgb mat , rex moritur,) 
guo, adverſo Rege plane vio, vitoriam profitemur. 

Quod autem ad Calculumzin citatis Authoribus recenfitum, 
attinec: eft quidem ille per ſe ſatis clarus, ut multa explicatione 
non indigeac, Id interim obſervetur, quod ex calculo patet, 
poni nempe,quoad menſuram capacicatis , 

32768 Grana tritici — Kadah. 
. 16 Kadah — Waibahs 
6 Waibah == Ardob, 
174762+ Ardob == Granario, 
1024 Granaria = Urbi, 
32767 Urbes = Summez. 
Item, quoad pondus, 
Ardob — 204 Rotal. 
Rotal = 144 Drachmis 
| Drachma = 64 Gravis. 
Denique, quoad menſuram longitudinis, 
Paraſanga — 3 Milliaribus. 
Milliare — 4000 Cubicis, 
Cubitus — 3 Spithamis. 
Ardob — Cubito cubico, 
Ut autem menſurz iſtz cum noſtris Anglicanis melius com? 
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parentur : libet ſtatutym, de menſaris. Anglicanis recenſere, 
Anno 319 Ewardi primi fancitum ,. hoc eft, Anno Domini 


1303-- - 
Conſenſu totius Regni Anglie , menſura regia fic conſtituta eſt: ut 


FDenarine Anglicus, qui vecatur Sterlingus, rotundas ſine abraſione, + ; 

ES pag , : 2 © Valetin ar- 
pendeat triginta duo Grana tritici bene exſiccata, & ex medio ſpice col- gento, fere tres 
k&a: & viginti Denarii , conſftituant Vnciam :. & duodecim Uncie, denarios mo- 
conſtituant Libram : &' offo Libre conſtituant * Congium vini : & "© Anglica- 


offe Congii vini , conſtituant * Medium Londinenſem: qui eſt oftava 
pers Quarterii. 

Juxta hanc itaque conftitutionem , 32 Grana tritjci pen- 
dent Denacium : 640 Grana, pendent Ulnciam : 7680 grana, 
pendent Libram, (adeoque conftituunt menſuram Pintz, = 4 
Congii-) 61440 grana, conſtituunc vini Congium 7& 491520 
grana, conftituunt Modium, 

Videtur itaque Modius nofter,cui afſignantur grana 491520, 
przter propter zqualis eſſe illoram Waibz, cui nempe im- 
plendz ſacis ſuperque ſuffticiant grana loci viceſimi,, hoc eft,, 
grana 524288. Item corum Kadah, (nempe ,4 Waibz ) cut 


implendz ſatis ſuperque ſufticiant grana loci decimi ſexti, hoc 


eſt, grana 327 68; perinde fere-videtur atq; Semicongius nofter, 
cui nempe conveniunt grana 30720, quippe tot? congio con- 
yeniant grana 61440. Similiter eorum Ardob = 6 Waibis,. 
continebit propterea 6 modios Anglicanos circiter. | 
Similiter; cum corum Ardob pendere dicitur 204 Rotalas; 
adeoq; Waibah,Rotalas 34, hoc eſt, Drachmas- 4896, five 
Grana ponderls 313344. Patet vel eorum Grana ponderis, 
graviora fuiſſe tririci granis ; vel ſaltem grana tritici quz ha» 
bentur loco vicefimo, nempe 5234288, multo plura efſe quam 
contincat Waibah, quz antem loco decimo nono, habentnr,. 
pauciora, nempe 262144. | | 
Sj autem ponanturillorum grana ponderis, noftris zqualia, 
illorum-Rortala,-( hoceſtgrana 9216 ) ſuperabit libram no+« 
ftram -(eam nempe quam  Trojanam vocant, granorum 7680 ) 
duabus unciis & ſemiſle fere, adeoque prope accedit ad libram 
quam vocamus Averdupois, quz Zquatur unciis Trojans 147, 
(:nempe librz Trojanz, & duabus unciis cum {emiſfe , &-infu- 
per duobus denariis ; five unciis 14 & denariis 12.) Si vero- 


corum grana majora ſint ; ut newpe corum Waibah vel zquet 
| mod:unm: 
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Modium noftrum; tum illorum fere duas libras,quas vocamyy, 
Trojanas zquabit ſalcem 34 Rotalz (pondus Waibz) zquw 
bit 60 libras Trojanas , nempe modiinoſtri pondus. Accurg» 
tam vero menſurarum vel ponderum illorum cum noſtci 
comparationem hinc inſtituere minime valemus ; propterca 
ws ( ubi omnjum fundamentum jacicur)) grana. loci decimi 
exti non ſtatuuntur menſuram Kadah preciſe implere, ſed 
ſaltem implere, & potius ſuperare quam deficere. 

Sj autem libeat etii totam quz'emergit granorum molem,ad 
menſuram milliaris Anglſcani redigere : illad baud magng 
Jabore fiet. Cumenim conſtat, ex ſuperius difis,grana loci vi. 
celimi, 524288, ſaltem zquare vel potius ſaperare modium 
Anglicanum: erit modioram in tota mole numerus ( ut div+ 
fione patebit)) 35184 372088832 ( ſaltem nno grano minus) 
nempe quantus eft numerus granorum in loco 46. 

Continet autem quilibet modius Congios ofto, quilibet 
autem congius pollices cubicos 231, (de Vini Congio intel- 
ligo, nam Congius cerviſiz continet pollices cubicos 272 
nempetot cubicos pollices; quot ſunt, in quadrata Pertica, 
Pedes quadrati; nam 16+ x 16+ = 27524) quod accurate : 
obſervaſſe teftatur D. Oughtreds in libro quem De Circulis Pres 
portionum inſcripſit, Cep.9. Et propterea in Modio Anglicano 
continentur pollices cubici 1848; atque in ſex Modiis Anglica- 
nis pollices ' 11088; cui cum pracerpropter zqualis fuile col- 
ligitur Ardoba Xgyptia, quzillorum cubiro cubico zqualis 
ponitar, erit illoram cabitus cubicus pollicibus Anglicanis 
11088 zqualis; adeoq; cubiti longirudo, eric pollicum Angli- 
canorum 22(3 circiters | 

Milliare autem Anglicanum continet $ ſtadia , quorum 
guodlibet continer 4o perticas,harumque quzliber pedes 16 3: 
adeoq; ftadii longitudo, eſt pedam 660 ; milliaris autem , pe- 
dum $280. Er propterea, milliare cubicum conrinebit pedes 
cubicos 147197952000; hoc eſt, pollices cubicos 
254358061056000; (quippe pes continet 12 pollices, adeog; 
pes cubicuz pollices cubicos 1728 — 12x12 x12.) 

Cum icaque, ut dium eft, modius contineat pollices cubi- 
cos 1843, diviſo per hunc numerum numero pollicum cubi- 
corum, unjus milliaris cabici, prodibie 137639643428 © nu- 
merus modiorum in milliari cubico, Per quem icaq; numerum 

fi 
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6 dividamus 351843720853832 numervm modiorum in tota 
mole, prodibirt 255 ($2673 numerus milliarium cubicorum. 
Cam autem Pyramis fic x Parallelepipedi, (tuper eadem baſe, 
que alci;) ſitriplicerur numerus milliarium in expoſica pyra- 
mide, habebitur Paralletepipedum ſuper eadem baſe zque al- 
tum, nempe 766 88019, cujus numeri latus cubicum eſt 
g9\15326, Adeoq; funme ariplum , ſaperat corpus cubicuns 
cujus latus 9 milliaria. Ec proprcrea ipſa ſumma C nempe cub 
triens) ſuperabic Pycamidem.cajys rum longitudo, tum latis 
tudo, tum altitado, eft mjillarium Anglicanorum 9. 

Dam vero in commentario _—_ dicitur xquare Pyra- 
-midem longam latam & altam milliaria 60; manifeftam men- 
dum videtur ; vel eninj meu#me fallic calculus , vel reponen- 
dum cft 6. Cum enim ftatuiturcoragm Ardoba cubito cubice 
zqualis: Tor erunc in tata molecubici cubici , quot Ardobzz 
nempe 5864062014805, { Himicum 4 numeri modiorum, 
five Waibarum; -ponitue enim Ardoba zqualis ſex Waibis.) 
Cum itaq; fiatuicur. eorum -milliare zquale cubitis 4000; 
adeoque milliare cubicutn , cubicis cubicis 64000000000; Si 
per hunc numerunidividaturnumerus cubicorum cubicorum, 
{ive Ardobarum, in tota mole pyramidalj, prodibic numerug _ 
milliarium cubjcorum in-pyramide 91{ 52596898 4 ; ejuſque tri= 
plum 274\877006944 -numerus milliarium in Cubo ſuper ea- 
dem bafi: cujus latus cubicumeſt 6 (502 proxime» Adecr-que 
Pyramis ( quippe Cubitriens) cujus tum longitudo, tum lati- 
eudo, tum alticudo, firiftorum milliarium 6 £ proxime zqua- 
bir totam granorum ſummam Ilcorum itaque milliaria 6 =, 
videntur #quare Circiter 9 ex noftris. Unumque ex corum mil- 
liaribus, zquabit fere unam cum femiſſe ex noftris. 

. Arque hzc ſunt quz de Menfuris.comparandis, hic loci, di- 
cenda videbantur, ..'': -- ; 

Quo quis autem-, de incredibili hoc 
angmento, minus dubitet; placuir rotiug 
-operationis- proceſſum , ad locum uſq; 
ſexagefimum quartum continne duplan- 
do apponere ; termimi. autem ulcimi du- 
plum, unitate minuturs , eſt cmnium ag=- 
o_ : quod, fiquis dubitet, continue . 
addendo conftare poteric, 
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|  Noetaautem, Indices in- poftremo hoc exemplo appoſiros 
verum Jocorum ordinem deſignare, nempe ab 1 inchoatos; non 
autem, diſtantiam a primo, quod faciunt Indices Exſemplorum 
aliquot przcedentium, inchoatiab o: quod quidem illic fa- 
Qum eſt ob eam quam tradidimus Regulam, de Termino ultj- 
mo, vel alioquj aliquanto a Primo difter, omillis intermediis, 

invenicndo. | ; 
Arq; haCtenus de Progreſſione Geometrica hic dium efto. 
Fulior autem hujuſce rei trafatio habctur deinceps capite 
I Unde & jam di&korum demonſtrationes ſunt peten- 
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rum Orige, 
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CAP. XXXHTI: 
De Legerithmeram Origine & Uſus 


Logatithms- 7 St autem ex,quam;ſaperiori' capite tradidimus, Regula, 


( de terminis remotioribus  intermediis, quaſi per ſal- 


tum, inveniendis,) maximi quidem momenti Regula : non. 


tam ab eum, quem jam oftendimas, illiusafum; quam ob jn- 
ſigniora qu inde defluxerunt commoda, Ex:hoc enim funda- 
mento, dependet,-Mirificqm- Hlud Lagerithmoram invencum: 
Quad inchoavitquidem Nobilifftmus Fohannes Nepperus , Mer- 


chiſtonii apad Scotoy Baro 2 perfecic autent fe conſummaric, 


Egregius ille Geometra:Henricus Briggius,, Przceſſor olim meu; 
mericilimus, Profefforum Geomerriz Savilienorum primus; nec 
hajus tantarn ſabſellii, ſed B&'totius Academz decus &. orna- 
mentum,. {| : $8: EY | 


Totum, inquam; illad Logarithmorum | negotium hoc fan« 


damento'nititar. Sunt-enim Legerithmi , numeri Arithmetice 


proportionales, totidem Geomerrice proportionalium , Indi- 
ces. Horum autem Indicum, five Logarichmorum, ope,, per 
Additionem. & Subdugionem magna facilitate ied perficicur, 
quod in veris Numeris nonnif per Maltiplicationem”& Diviti- 
onem faciendunt erat. lrem , per Biparticionenr; Tripacticio« 


nem,Qaadripartitionem, &c. id perficitar, quod naturali me-- 


thodo .per Extrattionem Radicis Quadratice, Cubicz, Biqua- 
draticz, &c, perfcienduam eſt. 
Scatuecunt quippe illi , 'Logarith-. 


morum Magiſtri,(commungicatis.con- © 9525";xFto' 
filiis,) numecorum Geometrrice proe- _ 
portionalium 1, 10,100, 1009, &c. | Ioo | 2 
Indices, five Lagarithmos, Arithme- Io00 | 3 
tice proportionales, o, 1, 2, 3,8&c- Ad 10000 | 4. 
numeros autem iſtis intermedios , his 100000 | 5 
item intermcdios Lopacithmos ; debi- - TYO00000 | '6 
ta ratione interjekos, aptarunt. Indi» &c, &c, 


cibut nempe , five Logarichmis, inte- 
| gris 
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_ De Logerithmis: af 
gris, partiam decimaliam adjetione ita auAtis, w fingulo- 

- uſp/interjeftorunt numerorum ſedes poftalarunt , fingulis n= 
terjeAis numeris ſuos Logarichmos, laborioſo-calculo, &inde- 
Keflis vigiliis, inveſligarunt ad hanc fere formam, | 


Numeri | Logarithmi Numeri | Logarithmi.. 
I | 0.00000 500 | 2, 69897 
2-7 | 0 39794 750 | 2 . 87506 
5 | 0. 69897 ©: 1000 | 3 . 00000 
75 [0.87506 2500 | 3. 39794- 
Io | I .00000 5000 | 3 , 69897 
- I. 39794 7500 | 3. 87506 
50 | 1. 69897 T0000 | 4. 00000- 
75 j I. 89506 25000 | 44 39794 
Ioo | 2, 00000- | $0000 | 4. 69897 
250 | 2.. 39794. 75000 | 4.87506 


To0000 | 5 . 00000 


Atque eadem methodo omnibus etiam hiſce intermediis ns 
meris, nempe ab 1 all tooooo, aptatos habemus Legarithmosg- 
jamjam inveſtigatos, in D. Briggii Arithmetica Logarithmica con- 
ſpiciendos; nempe ad aſq; centena millia: qui etiam, non mag- 
no labore, ( ſumptis nempe proportionalibus intermediis ) 
ad uſq; centies millena.millja, fine notabili errore, accommo- 
dari poterant. Sed & ibidem Canones-Sinuum, Tangentium, 
& Secantium, Logarithmice computatos habemus. Quo- 
rum omnium fafjorem traditionem qui poſtalat , tum ibidem 
rat, tum in ejuſdem Trigonometria Britannica ; ab Hemrico 
Gellibrend, ( Aſtronomiz in Collegio Greſhamenfi apud Lon» 
dinenſes tum Profeffore) edita & autta. : 
Logarithmorum autem uſum quod attinet, Duorum quorum- Logarithmas 
vis, ( aut etiamplurium,) Numeroram Logarithmi, ſimal additi. conſti- rum uſus ; in 
tuunt Logarithmum, qui numero ex aſſumptoram numererum continue mul- Maltiplicati« 


tiplicatione fado convenit.. Adcoque in- | Ones 
vento fa&i Logarichmo, habetur ipſe- Logar. Num: 
numerus fatus,ex Canone. Pata fi 1, 39794. 25 
numeri25, Logarithmo 1,3979 4, ad 33,00000 X 100 
jiciatur numeri 100, Logarithmus 2; '3, 39994 2500: 


horum aggregatum 2 41,397 49 = 


J's 3 33 
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ne, 


In Poteſta- 
tum Geneſt. 


CAP. 24 


3,3979S, eft Logarithmus numeri | 

25 x 100 — 2500. 'Pariter , finamert”  Logar. - Num; 
25, logarichmo r, 39794 , adjiciatur © 1,39794 " 
numeri 75 , logarichmus 1, 87506; x1. $7506 x 7% 


horum aggregatum 3, 27300 eſt lo- 3,27300 1875 
garichmus cui in canone convenit nu- 

merus 1875. Eodem modo; in continue proportionalibug, x, 
2, 4 &c. cum ad inveniendum Jocum ſcxapeſimum! quartum, 
numerus I, continuemultiplicandas eft in 2 ſexagies R ter; (: 
numeri 1 logarithmo ©, oocoo, adjiciatur numeri 2, logarith- 
mus- 0, 30103, ſexapies & ter, (hoceſt, 63 « o, 30103) pro« 
dibit 18, 96489; cul juxta Canonem Logarithmici conveniet 
numerus 922 330000000000000, circiter; vel ſaltem 
922 340000000000000; vel potius inter utraumq; + neq; enim 
in tam vaſtis nameris exſpetandum eſt ut canon Logarithmi- 
cus majori dxe:Beig rem prodat. 

Similiter; 85 ex nameri Dividendi Logarithmo, auferatur Legarith- 
mus Diviſoris, prodibit Logarithmus Ductientis. Si autem plures 
continue faciendz int diviliones; ex | 
propofiti numeri dividendi Logarith- Logar. Num, 
mo, auferendi ſunt Logarithmi om- 2,00000 100(2 
nium continue dividentium, Puta, fi — 1,65897 50 
ex numeri 100, logarithmo 2,00000, &c,30103 
auferatur numeri 5o Logarithmus 
1, 693897; mancbit 0,30103 Logarith- 1,69899 $o(10 
mas Quotientis 2. Siex numeri 50 ,,0,69899 5 
Logarithmo 1, 69897 auferatur o, TT, c0000 
69867 logarithmus nameris , mane- 
bit 7. Logarithmus numeri 10. Item {1 ex numeri 61875 
logarithmo 4, 79151 . aufe- 
rantur tum 4, 39794 loga- Logar. Num. 
rithmus numeri 25; tum 1, 4» 79151 
£7506 logarithmus numeri 1, 39794 75,3 (33 
753 (ex canone de promendj) — 1, $7506 
manebit 1, 51851 Iogarith- — 1,51851 
mus numeri. 33, duabus divis 
—_— per 25 & 75 continue faQisprovenientis. Et fimilites 
alibi, - 

Atque hinc itmiliter ſequitur; $3 numer; cajuſuis Logarithmus 
| dupletur 
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dupletur, tripletur, quadrupletur, Oc; pro- d 

veniet Loparithmaus Quadrati , Cubi, Bi- Logar. © Nam. 
quadrati,&c- expoſite radicis. Putanu- ©, 69897 5 
meii5 logarichmus o, 65897, tri- Þ 0, 69897 x5 
platus, nempe 2,09691 — 3x +0 69897 "I 
0, 69897 =0, 69397 Þ 0, 69897 + 72, 0g90y t 125 


o, 69897 , eft Iogarichmus numeri 
12J5=5J x9 u 3s 


Er, vice verſa ; Si numeri cujuſvis logarithmus fuerit bifariam, In Ridicum 
tifariam, quadrifariam,&c. diviſus ; prodibit legarithmus radicis qua= extraione. 


dratice, cubice, biquadratice,&c. Pata 3) 2, 09691 (0, 69897, 
erit logarithmus numeri-5 — y/ * 125, 


Quoties autem occurrit numerus minor per majorem dividen- Fradlionunt 


dus unde oricur numeras fraftus,qui 


unitate minor eſt;prudibitLogarith= Logar. Num. 
mus Negativus five ablatitius, quip- 0, 30103 af 
pe minor quam ©, 00000 logarith- . o. 47712 3 

' muSunitatis. Para'3) 2(5 nume-. 7, in6og 


rus, logarithmum poſtulabie'= o,; | 
17609. quinempe provenit ſubdudo Togarithmo numeri- 3, ex 
logarithmo numeri 2. 

Qui plura petit de Logarithmici Canonis five Conftruftione 
five uſa, authores adear ſupre Jaudatos, Nepperum, Briggium, 
Gellibrandum, alioſq; qui de hoc negotjo. cx profeſlo (cripſe- 
runt. Sufficiar nobis, operationum Logarithmicarum originen 


Ls 


& fontem indicaſle. 
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CAP. XXXII1I, 
Propreſſis Geometrica fuſius traditur; 


Icurt ſaperius CAP. XXVII & XXVIIE, Progrefſionis A- 
richmeticz dofrinam fauftus profecuti ſumus , libet eadent 
Methodo & Progrelſiionem Geometricam agpredi, ſequentibus - 
propofitionibas explicandam. Qaod quo re&ius fiat; kc ſun- 

to quibus ſum uſucus Symbola. 
 Termings mintmus, queny primum appello,fit A ; maximus, 
5 


290 De - Progreſene Geomttriea. CAP. 33 
V; extremorum retangulam A —V x A; maximi ad mi. 
nimum ratio £ : Re&anguloram ( ipſi A zqualium) .termi-= 
nis reciproce fumptis comprehenſorum afgregatum, Z; nyu- 
merus terminorum, T ; communis ratio, R; diftantia termini 
cujuſvis.a dato, D; ſumma progreſſionis, S. Termini ipi, a mi- 
nimo inchoando, dicantur. a, b, c, d, e,$&c; a maximo vero in« 
choando, dicantur «, þ, y, &,s, &c. Numeros qui cujuſg; ter» 
mini a primo diſtantiam indicant, Indices appells; puta. 0,1,2, 


3, &c, His przmillis, ſcquuntur propolitiones, 


R*)V 2 A 
R* )V 6 AR 
R')V as AR* 
R*)V 54 AR? 
Ri )V 162 AR®* 
R*)V 436 AR* 
R*)V 1458 ARS® 
Re)V _ 4996 An” 
RJ) V 13122 AR 
V 39366. ARZ 


=_- ( Si fit a — A,erith =AR,c=A n*.4 —— A R 4 , Rc 
Quil:bet enim terminus in communem rationem dutus, pro+ 
ducit terminum proxime ſequentem, per def. -Progreſlionis Ge= 
ometricx. | ec rats | of | 

2. Quilibet ergo terminus -producitur ex maultiplicatione 
termini primi in Rationis communis poteftatem Jndici cogno» 
-minem; vel ( quod idem eſt) cognominem diftantiz iplius a 
-termino primo,jpſum primum non computando. Nempe AR5, 

Sequitur ex prxced. 

3. "Datis igitur Termino primo ſeu minimo, ratione com= 
muni, & termini quzfiti diſtantia.a primo; A,R,D; habecur 
terminus quzſitus, nempe AR 4. per preced. Pata terminus 
ſexeus f, cujus index live diftancia a primo 5, fit ex duftu pri- 
Mi in rationis communis poteſtatem 5=n diftantiz-D — 5 cogs= 
-nominem. f= AR *. | 


4+ Siterminus maximus five ultimus ſit V , eric penulcimus 


V . V 
A vel R ) V; antepenultimus fg vel R ® ) V ; hincproxi- 
me 


of 


8 DY Garvey Ge. 8 
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we minor R? )V; & fic deinceps; V=e, R)V= 8, 


R*V=y, R* )V —8&. &c. Quilibet enim terminus per 
. rationem communem diviſus,dat terminum proxime minorem, 


per def. progr, Geom. _ | 

5. Quilibet igitur terminus #qualis eft , termino maximo 
per rationis. communis poteſtatem diſtantiz ab ultimo.cogno- 
minem diviſo. Nempe R4)V. per prxced. 
| 6. Datoergotermino Maximo, cum Ratione communi, & 
Difſtantia termini quzfiti a maximo; V, R:, D; haberur termi- 
nus quzſitue, Putaſextus a fine, five ante ultimum quintus, 
£—RE<)V. perpreced. | 

. Dato termino quovis, ( ut f_) cam ratione commubi , & 

cujuſvis aſſgnati majoris diftantia a dato; f, BR, D; inveni=- 
tur terminus aſſgnatus (puta i. ) newpe, mulciplicandotermi- 
num datum in Rationis communis poteſtatem_ diſtantiz cog- 
nominem, Hoceft ; —fRd—fR?* . Nam per def. vel prop. 
1. pro fingulis diftantiz gradibus, poteſtas rationis communis 
unitate augetur; ergo, pre omnibus gradibus , tot unitatibug 
quot ſunt ipſi diftantiz gradus. 

$8. Dato termino quavis, cum Ratione communi , & cujuſ- 
vis aſſignati mjnoris diſtantia a dato; ( puta f, R, D; ) invenitur 
aſſignatus. ( ut c.) Nempe dividendo datum per Rationis po- 
teftatem diſtantiz copnominem. Pura Rd) f=c, hoc eſt 
R*)f=c. VelRd)ZT—:—=R* )?. Sequitur ex def, vel 
Prop. 4+ 

9. Data igitur duorum quorumvis terminorum ab invicem 
diſtantia, cum Ratione communi: D, R; daturcorundem ad 
invicem ratio. (puta j ad f, vel 7 ad :)Jnempe per 7 & 8;majo- 
ris ad minorem ratioeft Rd, & hujus reciproca, «ſt minoris 

i 


ad majorem, Puta f —Rd—fR; &ſimiliter ,” = RA 


Ri; ve =Rd=R2:; 


To. Data vero terminorum quorumvis ad invicem Ratione, 
ci corundem ab invicem diftantia; (puta i ad f, D_) datur com- 
munis Ratio. R.Eſt enim (per przced.) datorum terminorum 
ratio ad invicem, Rd, rationis communis poteſtas diftantiz 
cognominis: extraQa igitur analogi radice, habetur commu» 
nis ratio. Nempe R= 4/ «Rd. 

Oo Ii. 
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11; Ttem Data terminoram quorumvis ad inviceni rationey 


(R #perprop.9.} cum ratione communi ( R;.)datur eorum. 
ab invicem diftaatia. D. Quecendo nempe quota poreſtas Ra: 


ſit ipfius R., 


12. Porco; Termini dao quilibet, cum duobus aliis ejuſdem 


progreſſionis quibaſlibet,in eadem ab invicem diſtantia poſni, 
ſunc & in eadem ad invioem ratione conftituti. Cam enim (per 
prop. 9.) termini majoris ad minorem -ratio fit Rd; fi _atra- 
bique zqualis fic tum Rzctum D; erit & atrobiq; zqualis Ra, 
puta ( propterzqualem atrobiq; diſtantiam) 7 .f::7 ::. 


13, Eccontra; Sicadem fit utrobiq; corundem majoris ad 


. minorem ratio,ccadem eft- & arcobique diſtentia,, Nam i fic 


utrobiq; zqualis tam R, tum R «; eric & utrobique zqualisD, 


Para fii.f: :£.. erit &utrobique zqualis diftantia.. 

14. Ergoetiam: Si ex termtats quorvis continue propor- 
tionalibas, ſcliganrar quotlibet in cadem continue ab.invicem 
diſtantia; Pura, fi a- Þ. 6 | : 
c.d.e.f.g.h.ikh. =: o.b.cd.e.f.g.b.i.k. = 


erunt itemtum 4.C.c. ls £6 Vs bo oP 
fel, , tum b.d.f.. b. - d. fo þ « þ. = 
d,h. =, tum-a«d.fo * 4, d. RS 
k. =, tum a.e,i = 4. Co 3, = 


continue proportiona« 


les. Nam 2qualibas continne rationibus progrediantur per 


prop. 12. 

5: Ercontra: fiexterminisica continue proportionalibug 
ſele&i quotliber fint irem continue proportionales ; zqualibus 
ab inyicem diftentits ſumpti funt- per prop-13.. 

16, Data ratione communi, cam nameroterminorum; R,T; 

invenitur extremorum ad invicem ratio, &. - Eft enim T 1: 


—D, ( extremorum diftantia, . unitate minor quam eſt nu-- 


meras terminorum.) Ideoq; & = Rd — Rr. ©; 


17 Et, Data extremorum ratione, cum terminornm nume- - 


ro; £, T ; hab:tur communis ratio, R.. Eft enim T1 = D; 
= Rd: Ergo ( cxuatta.radice analoga ) yd LE = 
JARd=R, 

18 Et, Data extremorum ratione, cum ratione communi; 
Y, R; habetur numeras terminorum. T, Cum enim { == Rd : 
quzrendo quota poteſtas eſt % vel R9  ipfius R, habetur ex- 
cremorum 


CAP, 33: i 


ey 


d; 
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-tremorum diſtantia D; adeeque& T-= DF 1, | 
19 Dato termino primo, cum ratione communi, & numero 
-terminorum; A, R, T ; habetur ultinaus . V. Cum enim, per 
:prop: 16, X =D Rd. Ecit ARd == As X = V. 
Nara interim, ob commodioremnotationem, tum kic tum 
poſtea, pro T — 1, poniD, veld. 
20 Dato termino ultimo, cum ratione communi ,& numero 
-terminorum; V,R.,T; habetur pricus A, Nam. ( propter Re 


—L)eritRd)V = EV = A. 


2r Continue proportianalium fi duarum quorumvis re- 


:Qtangulum per terminum primum dividatur, prodibic terminus 


.cujus index ( five diftantia a primo) 2quatur illorum indicibus 
fimul ſumpris. Sic enim, 
verbi gratia , termino- A) ARRR — AR * 

rem invicem nultiplica- x ARR == AR © 

torum unius index m, AARRRRER—AzR®E 

alterjus =; erunt ergo ear 
ina vr ili AR = '& 

AR®, perprop.2, horum ergo retangulum ARm « AR» — 
A*R m+n, quod, per A diviſfam, exhibet AR ».9n , hoc eff 
{ per prop:2..) terminum illum cujus indexeft m4 xn, indicuny 
ilorum aggregato zqualis. 

22 Eodem modo; Si termini tres', quatuor, quinque , aug 
plures, continue multiplicentur , produtum tot vicibus uns 
minus diviſum per termingym primum ( five ea primi poteſtate 
diviſum quz uno gradu minor eft quam numerus rerminerum 


fic continue multiplicatarum, ) exhibet cerminum cujus index 


illorum indicum aggregato zquatur, Pura, {i continue multi 
plicatorum indices {int 1, m, n, termini ecugt AR!, AR=,ARr, 
gui invicem dui facient, AAAR1Tmt2; quod( dividantur 
per AA, vel A*, prodibit Ar ! t = +n, terminus nempe -cujus 


index 1+ m+ #1 per propi3- . 
23 Si itaque continue;proportionalium primus terminus lic 
1; ( quod in tabulis Logarithmicis pomitur; ) duobus, pluri- 
'buſve, continue:multiplicatis, proveniet terminus cujus index 
illorum indicunt aggregato xquatur. Sequitur ex prop. 21, & 
22, Quia nempe = illic m_——_ divifio per terminum 
ie e _—_—— 
2 


primam( five-ſogn 


aciends) hoc caſu (cam pri- 
O -,mus 
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mis terminus ponitur 2, ) nihil immutabic. Nam 1 «1 « 1xR 
—1xIxR =1xR- FDI 

' 24 Item; numerorum ab r continue proportionaliaum ; erix 
quilibet terminus, ipſa poteftas rationis communis, quz tecmj< 
mi illius indicieft cognominis. per prop.z. Nam fi A=—t, eric 
ARd — 1nd — rd. BG 

Atq; hinc pendet Regula de Maltiplicatione Logarichmica; | 
Nempe, Datoramnumerorum Logerithmi fimul additi, e£quantur Loga- 
rithmo numeri ex datorum invicem multiplicatorum produdi. per pr. 
23, Sunt enim Logacithmi,numecoraum ab 1 continue propor- 

tionalium Indices. ; | : 

25 Continue proportionalium; ſi duorum alter per alcerum 
dividatur, & quotiens ,in terminum prigum ducatur; prodibit 
terminus cujus iadex zquatur differentiz indicum terminorunz 
expolitorum. Sit majoris index mT n, minoris-m, adeoque eo» 
rum differentia n; ecunt per pr. 2. ipli termini AR=Ttn, & 
Arm; faQta itaque divifione , Ag” JAnmtTn(gn, & quoti- 
ens ducatur in A, habetur AR ® , terminus cujus index 7 per 
PF. 2. - 

| 26 Sjicaque continue proportionalium primus terminus fic 
t 3 quotiens cujuſvis termini per quemvis alium divili , eſt ipſe 
terminus cujus index zquatur illoram indicum differentiz> 
( incelligo, exceffui indicis divifi ſupra indicem dividentis ; & 
propterea fi hic major fueric , quotientis index erit negativus.} 
< equitur ex preced. quiaſt A—1eritR" — Ar®, 

27 -Item; numerorum ab 1 continue proportionalium; i al- 
ter per alteraum dividatur, erit quotiens, ipfa poteſtas rationis 
communis, differentiz indicum datorum numerorum cogno» 
minie nempe K"- per przced. Hh | | 

Atque hinc pendet Regula DivifionisLogarithmicz. Nempe 
$i ex Logarithms Dividendi aufey atur Logarithmus Diviſoris, quod re- 

liquum eſt, eſt Logarithmus Dotientis. Quippe Logarkhmi funt nu« 
merorum ab 1 continue proportionalium indices. = ; 

Aliz propoſitienes -de operationibus Logarithmicis; puta, 
de extraftione radicis Quadraticz, per bipartitionem Loga- 
richmi; & Cubicz,per ejuſdem tripartitionem; 8c: alizque:con- 
fimiles; ex propoſitionibus jam traditis dependent;! Nee opus 
ericillis fuſrus explicandis jan immorari, ne- nitniedigreſſi vis 
deamur, Sufficic digito fomtem indicaſlle, 

28 
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23 In quanticatum continue proportionalium quotcunque 
progreſlione; Quod fit ex duta termini primi in a _ 
quatur fafto ex mutuo dufta duorum quorumvis terminorum 
ab extremis zqualiter utrinq; remotorum. Ve), xefangulunr 
ſub extremis , Zquatur reangulo ſub duobus coibuſſiber In- 
termediis ab extrernis utrinq; zqualiter diſtantibus. Intellige; 
quorum anus tot przciſe gradibus ab uno exrremo, quot reli- 
guus a reliquo, diftat.) Cum enim ſit terminorum alter ARd, 
'perpre2. alterkd JV, perpr-5. fitque diſtantia D utrobique 
eadem; erit reftangulum Rd) V>ARd — VA = — 2a — 
Þ& —=cy = dd &c. Atque bec ſunt illa reQtangula quorum 
omnium aggregatum Symbolo Z defignatum volumus ; Ec 
quz fimpliciter Refargulorum aggregatum deinceps appellabi- 
MU. 

. * 29 Sinterminus omnium medius ab utroq; extremo xqua- 
liter diftet, Cquod tum continget quum terminorum numerug 
eft impar;) Quadratum medii zquatur extremorum re&an- 
gulo, Nam propter Rd ) V — M-— ARd, (© &diſtantiam D 
utrobiq; zqualem,) eric Rd) Vx ARd=MxM = Mq. 

20 Similicer, In quatuor terminis utut diſcontinue propor. 
cionalibus, Retangulum extremorum xquatur reftargulo me- 
diorum. PmtaA.M::N.V, Cum enim C propter zqualem 
vtrobique rationem) fit AR —M, & NR = V, adeoque'R ) 
V—N;eritNxM =R)VxAR=— VA. atque hinc ſequitur 
Regula quz dicitur Aurea, five Regula Trium. Nempe 
* 31 Quatuor ergo . proportionali- | | 
um, datis tribus quibuſlibec , datur & Datis. Datur, 
reliquus. Cum enim fit , per przced. A)JMxN(V 
A «x V = MxN, erit(zqualiter ucrin- V; Mx Ni(A 

| MN _ MN M)AxV(N 
que dividendo) V="F*a = NjazV(M 

aV. AV 
= "TN *N = "yo Eftq; hec Regula Infiniti pene uſtis per 


totam Matheſin, ideoque merito Arrea difta. | 
32 Extribusautem continue proportionalibug , 'Refangu- 
Jam extremorum #quaturquadrato medit- Pura A.M. V . =, 


Nam, propter #qualem utrobique rationem,eſt AR =M , & 
Oo3Z | MR 
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MR—V; ergo RYV — M+ Ideoque R)V #AR = MxM 
—= Mq. 

33 Triam ergo continue propor- | 
tionaliam , datis duobus quibuſvis, *'Datis Datur. 
datur & reliquus. Cum enim, per A)Mq(V 
preced AV = MqEricA)Mq(V, 'V)Mq(A 
SV)Mq(A, &/AV = SMq ANAV=M 
= M. 7 | 
34 Atque idem valetde tribus quatuorve terminis. progreſ- 
fionis continuz, utuc non immediate proximis, modo zquali« 
' bas intervallis diftantibus. Putaſie.b.c.d.e.f.g. = erit 
ae =c*; nam&4.c.e<= per 14. Item af Scd;&demzbg; 
& fic alibi. Nam 4Qc::d.f. vela.d::c.f. & b.d: :e.g. 
velb.e::d. g. &c. per:12, 

35 Sed & przcedentium __ converlz pariter demon« 
ſtcaneur. Puta converſa prop. 38, In continue proportionali« 
bus, (excepta tantum #qualium progreſlione, ut 1. 1. 1.1. 
"8c. = , quz &deinceps aliquoties excepta intelligatar; ) ft 
daorum terminorum intermediorum refangulum retangulo 
extremorum 2quetur; ſant illi ab extremis zqualiter utrinque 
remoti. ( hoc eſt, quot. gradibus eorum alcecurer ab alcerutco 
extremorum diftat , tot& reliquns a reliquo. ) Pura, fi fint 
a.b.c.d.e.fog. =, fitquece = ag; totidem gradibus diſtant 
a,c, atque e,g; item a,.e, atq; c,g- Cum enim duorum c,e, alter 
fit a Rd, alter R4) g; adeoque Rd ) gxa Rd = 
(ce =)«g; zqualis ericutrobique R4 (ut divifio & multipli- 
catio ſe mutuo deſtruant ) adeoque & diftantia D utrobique 
#qualis. per pr.13. | 

36, Et converfa Prop. 29. Si continue proportionalium, 
intermedij alicujus quadratum zquetur retangulo extremo- 
rum; zqualiter ille ab utroque extremo diftat. Prebatus 
ut przcedens, 

37. Item converſa Prap. 32. Siunius termini quadratum 
#quetur duorum re&angulo.erit ille medius inter hos Geome- 
tricus.Sienim AV =Mq = MM, Erie Czqualiter atcinque di- 
videndo) A FO % N= yp Ergo A. M. V = 

38. Similiter & converſa Prop. 3o. Si ex terminis quatuor, 
duorum redtangulum reQangulo reliquorum @que- 
car; 
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eur 5 func ili quatuor proportionales. Pata, SAV=MN, 

eric (zqualiter utrinque dividendo)A = 2 & IE vel 
| M 

tam [he hoc eſt A. M::. N. V, & A; N:: M, V 

. Item, quia, ut prius, AV. = MN > Erlt- N= V, & 


M__V> veletiam NV . hocet M.A::V. | T 
IN. Pa hocet M.A N. &N, A:: 
V.M. Nam fingulis his modis proportio concluditur, 

39. Hincſequicur ; Si quatuor termini fint proportio« 
nales , ſunt & inverſe-(ardeay) proportionales, Puta 6: 
A.M::N:. V. Eric (perpr.30.) A V-= MN: ideoque, (ut 
oftenſum eſt, Prop. przced.)M;A::V.N, 

40. Item; ſtquatuor termini fint proportionales, ſunt 
&alterne (permutatim, viciſſim. Zyeaadt,) proportionales,” 
Puta f A.M::N.. V. adeoq AV=M N,eritA.N::M.V, 
et oſtenfum pr. 38.Item, N.A:: M.V, atibid. EcPr. 39, 

41. Porro, fi quatuor proportionalium vebprimus & ter- 
tius, vel ſecundus & quartus, #qualiter vel multiplicentar vel 
dividantur, . manent- adhuc proportionales. Pata fi 
A. M:: N. V, hoc et A A R-:: N, NR; 
(ubi communis: ratzo eftR;) eritft-A'. MB::N.VB,- 
hoceſta. ARB:: N.NRB, Cubi communis ratio et RB) 
Item, A.B)M::N,B)V-hocefta.,B)RA::N; BR N, 
ubi communis ratio et BY R. Similiter kf A. M:: 
N.V, hocetR-)M.M::RyV.V.entB)A:M::B)N, 


V. hoc eft BRYM, M::BR,V.,V &c. Vel fic.Si- 
A = N. um Apa N B.&%B A —ÞB N, 
n- v OY 


> o— 


M V | 
Sive Cquod tantundem eft ) RD % AY DD 
c jam C Ag_C)N B e AB_NB five 
Vel etja J M1 x7 Pb five AC 


AB,CM::NB.CV, &6. 
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42. Ttem, fi proportionales fuerint tum A.M::N.V, 
twme,::v.v.tuma.m:ir.«. (tum, (i placet, quaterni 


plurex quotliber ; ) erunt icem tum fa&i, tum dividendo ort?, 
(terminis reſpe&ive ſumptis)) termini proportionales, Eſto 


enim in primis ratio R , in ſecundis, in tertiisr . Adeoque 
A.M=AR::N.V—NR,ltemea.u—agttr.v=vg, 


Et a.m=ar :1#.4 —=1r- Ergo (per Prop. 41.)Aea 


Mum—ARagar::Nyn.Vou=NRygnr.hoceſtA ag. 
AaaRer ::Nyn.NynR gr. ubicommunis ratioeft R gr, 


Pariter & As. My AeRe | 0s Vo _NoyRe, five 
a m = SS: Wo t 


a)Az.am)AeRg::a)Nv .nr)N Ry ubi communis utroi 
bique ratio eſt Revely)Re. Vel fic | 
r 


a. M—ARs:: N. V=NR. 


ho H==&@gc* Pe . U==F fo 
- 0 m=ear:: No. _  8==8I | 
Ana, NMuym=z ;. Nog, Vvun= 
AzaRer NenRer. 
_Az, My _AcRe,, Ny .Vo Nyke, 
4 m "oe EE nn © 


43- Sed & idem obtinet in continue proportionalibus; 
Quod {imilicer probandam eric, Pata, 


Si A.B.C.D.E = vel A.AR.AR*; AR?, ARS = 
Ec 2.6.,yeS0,c5 vela.aeg- ag. oz”. og = 
EruntAz.B8&.Cy.DAEs = vel Az Azkg.AuR*e* AuR*i, Auk%* = 
E: AB.C.D.,E., ,A,AR.AR**,AR>ARs. 
ef » $ «= Vl ag - wg apt agd = 
44. Et quidem,licet altera progreſlio creſcens fuerit altera 
decreſcens. Utfim A.AR.AR?. ARE, ARS. =tum 
*,qgJ&.g Jagi e.g Ya, Feritetiam Aa,g)a AR. 


p*) 


cap.s; | 


g 4. a. 


eu a we. 4» A. ke tp ya, > fagg, wy 


#5 ES oe es as ws a © oa& ac 4. zo 


T.eaP3: Hi 
{JAR ) a A-R3;g*) aA-RE, = ut patet,quippecom*® 
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Atque hujuſmcdi complures proportionalium Immutatio- - 
.nes & comparationes facile efſet tum cemminiſci tum demon» 
HBrare. Verum illud haud eſt necefle, ſed cujuſliber potius arbi- 
trio permittendum ,ut id ,prout opus fuerit, pro re nata curet, 
ſaifque uhbus accommoder. Quz autem huc ſpe&ant non 

auca deinceps,ubi EuclidisElementum quintum explicaturus 
| wn tradentur. . 

45. In continue proportienelibus extremorum ReQangu= 
Jum duQtum in numerum terminorum, #quatur aggregato Ke» 
Rangulorum omniti zqualifi (ſenſu quopr.28)cfh enim per pr. 
28-t M=ae=b8s=cy=dS\=es &c.lintgq: hxc totidem 
quot termini ; (nam finguli termini ordine direfto ſumpti in 
xeſpeAivos terminos ordinis retrogradi duci ſupponuntur;ade- 
oque tot erunt reAangula quot termini; )Jerit T W= a«% 
b8tcy Fd es &e 

Notandum autem eft reAangulum a«,&kx, (fi nempek 
Ponatur terminus ultimus ) & in reliquis imiliter, revera idem 
eſſe reAangulum Cnam a & z, item « & k, ſunt idem terminus, 
ſed cum id.non ftatim apparear, atque aliis item de cauſis, 
commodius putavimus tanquam fi efſent diſtinta bis numera- 
re; adeoque tot reputare retangula quor ſunt termini:) cum 
eamen fia« &k« (& ſimiliter de reliquis) pro eodem habea- 
mus retangulo,erit numerus reangulorum diverſorum + T, 
ubi terminMunt numero pares; at 5 T ++ ,ubi numero impa- 
res; nam hoc caſu, ne noſtro quidem computo quadratum me- 
dii biz ponitur. Quod monuiſle ſufficiat. Nos iraque priorem 
loquendi formulam potius ſelegimus: quo ſenſu & deinceps 

Joqui intelligamur. 

46. Idem valet in quatuor diſcontinue proporticnalibus. 

47- Dato iraque in continue proportionalibus quotliber, 
extremorum re&angulo,& numero rerminorum VA, T; daiur 
ReQangulorum aggregatum. Z, Nempe Z = T MW. per 
Prop. 45- Go, 

43. Item dato extremorum reQangulo, & retangulorum 
Appregato; MA, Z; datur numerus terminorum. T, Nam, quia 


\ Z=TW, crit W)Z=T. TOE 


P p 49; 
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49. 'Ec Dato numero terminorum, cumceftangalorum ag. 


gregato; T,Z; daturretangulam extremoarum. A, C 
cnim fit Z— T WA, eric T)z =, _— 

50. Datis numero terminorum, reftangulorum aggre. 
gato, & cermino minimo; T, Z, A; datur maximus, Y, 
Nam per przced. T )Z = A. Ergo AT)Z=V. 

51. Datisiifdem ; datur exrremorum ad invicem ratio, 
Y, Nam perpraced, AT) Z=V/Ergo A®T)Z=—&, 

52. Datis numero terminorum/re&tangulorum aggregato, 
& termino maximo; T,4V; datur minimus. A. Nam peg 
Prop. 49. T) Z=M.ErgoVT) Z—A. | 

$3. Datis iiſdem; daturextremorum ratio, &. Nam, per 

d VT)Z =A Ergo & = ER V*T. vee 
prece ) 89 Fr5z= -2— Vc 
tiam Z)V#T(YevelV*T.Z::V.A, 

54. Darisextremorum tum ratione, tum retangulo Þ, 4 
datur terminus minimus A. Nam Z) A (A+. Cujus ra 
dix, A. 

5$., Datis iiſdem; datar terminus maximus. . V. Nam 
Ast=V- Ergo: Axy:i=V, 

55. Datis extremis (vel eorundem ratione, & reftangulo) 
cum communiratione; F, A, R3 habetur reftangyulorum 
2ggregatum. Z, Nam per Prop, 18, habetur T. ergoet (per 
Prop. 47.)ZZ=T A. | | 

57. Datis extremis ( vel corundem ratione & re&angulo,) 
cum re&tangulorum aggregato;F , A, Z; habetur communis 
ratio. R, Nam perprop. 48. habetue T; ergo & R, pec 
Prop.17 - g 

58, Datis termino minimo,numero terminorum, & ratione 
communiz A, T,R; datur reftangulorum aggregatum. Z. 
Nam perPc.19,.V = A R4, Ergoper Pr. 47, TVa=Z 
— TA*Rd. (perdintellige T — 1.0) 

59, Datis termino minimo, nurero terminorum, & re- 
Rangulorum aggregato ; A, T, 2; datur ratio — 


AY we 
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R. Nam per Prop, 51, habetur = c Ergo per Pr, 17, 


=o d _£ 
R =4/ 7. FE 4 
' 60 Datis termino maximo, numero terminorum, & com« 
muni ratione; V, T,R,; datur regangulorum aggregatum, 
Z. Nam perProp. 20. A=Rd)V. Ergo per Prop. 47, 
TVA=Z—Rd)5TVs*. | 

61, Datis termino maximo, numero terminorum, -& re- 
Aangulorum aggregaro; V, T, Z; datur communis ratio. R, 
Nam, per Prop.z3. == Z) V *T. ErgoperProp.17, R= 
vdaVET | 

Z 


62 Datis numero terminorum, ratione communi, % Re&an- 
guloram aggregato; T,R,Z; datur terminus minimus, A, 
am perpr.46. = Rd, Etperpr. 49.T) Z =. Ergo 


per pr. 54. TRd)Z =&) A =A*. Ideoque A = 4 FRT 
63 Datis iiſdem; datur terminus maximus, V. Nam per 16 
N49 ym X & A, utprius, Ergopers5, V =y:Ax%:3 

d ; 

Sy T7 | 
64 Datistermino minimo, ratione communi, & re&angulo- 
rum aggregato; A, R, Z, invenitur terminorum numerus T. 
Nam per pr. 45. 4 = T A. adeoque A)Z =TV. Item per 
pr. 19. Y = ARd. adeoq; (cum fit D+4i =T) eric RV = 
ARRd — AR:t. ErRVT = TAR: =AJ)ZR. (quia nempe 
A)Z = TV.) Ideoque TAR* = A* ) ZR. Quzrendum igitur, 
_ poteftas datz rationis communis R, dutta in ſuum in- 


icem {ive exponentem poteſtatis, zquabitur quanticati datz 
A®* )ZR. quippe poteftatis iftias index five exponens eft T, 


 numerus terminorum. 


65 liſdem datis; reperitar terminus maximus. V, nam per 
przced. habetur T. adeoque V per pr. 19. 

66 Datis termino maximo, ratione communi, & retangu- 
Jorum aggregato; V,R,Z; inveniturnumerus terminorum, T. 
Eſtenimper pr- 45. Z = T WM. adeoque V)Z = TA, Item 
per pr.20. A =ZRd) V, adeoqueR) a =Z Rf) V, ErR) aT = 

Pp2 Re 
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Re) VT = RV)Z. ErRt)T = RV *) Z. Quzetrendum igitug 
quota poteſtas datz rationis communis R, ſuam denominatio- 
nem dividens, exhibebit quantitatem datam AV * ) Z. quippe 
poteſtatis iſtius exponens live index eft T,numerus terminoram 
quzfitus,  Vel etiam- (nam- eodem recidit) mutatis ſedibue, 
T)'Rt =Z) RV ©, Utquzrendum fit, quota poteſias dat» 
rationis communis, per ſaum indicem five exponentem. diviſa, 
exhibebit quanticatem cognitam Z) RV *, quippe poteſtatis. 
iſtius exponenseſt T, quzfitus numerus terminorum. 

67 Datis{iſdem, repericur terminus minimus, a. nam per 
przced. habetur T. adeoq; 4, per pr. 20. 

Atque hz quidem propofitiones omnes haQenus traditz, re- 
ſpondent totidem propoſitionibus Cap. XXVII, de Progreſſio». 
ne Arichmetica; ſinguli fingulis eodem ordine. 

Seqaitur Theorema, quo,In Geometricz progreſſionis ſum- 
ma inyeſtigand3, utuntur fere omnes arithmetict. Nempe 

68 Si terminus maximus in communem rationem ducatur, 
& ex produdo auferatur terminus minimus, refidaumque per. 
rationem communetn unitate minutany Gy quotiens. 

R = A 
exhibet progreſſionis totias ſumma, Hoceſt, FIT =S., 

Quis hanc primus inveneric regulam, aut quibus medits, ego: 
plane ignoro; & quidem, utut ea pleriq; utantur, non memini 
tamen me illam uſpiam demonſtratam vidifſe ; cum tamen vel' 
maxime. demonſtratione indigeat. Nobis itaque hanc libuit 

demonſtrati comminiſci. 

Cum lic,per pr;:19. V- = ARd, adeoque (propter T= Dt; 

et : 
VR — AR: , & propterea. KIT RAxyT O Falta die 


viſione quantitatis ARt = A',per quantitatem R-.Qr, (to 
modo quo ſupra oftendimus dum divifionem Symbolicam do- 
cuimus, ) quotientis loco prodibit ſeries expofita AXAR4 AR. 3 
&c, hoc eſt, quanticasS, five terminoram omnium ſumma. 
Exſempli gratia. Ponamus namerum terminoram T — 4] 
adeoque ARt — AR, Erdividenda proponatur AR * —A,. 
per R . 1, Cuntigitur fit RY AR4(AR ?; Erit quotientis 
membrum primum AR'?;, quod in diviſorem duftuin dat AR-* 
=. AR *. hocexdividendo ſabduttum relinquic AR fo a | 
ciade.. 


CAP. 33» 


ſecunda +ARE 


quod dutum Rx, «.. - : | 
 diviſors dat —_ _— R*xzAR tAR+A- 
AR' w AR? — Try 
hoc ex dividene pre ees 
do ſubductum on —= — 
relinquitAR © ON. _ _ 
w A, 'Eodem = IE FN 
modo,quotien- wh _ -- | 
tis membcum = _ - 


rtertium Eric 
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Deinde, cum fit R) AR? (AR : 


x AR. adeoque 
faca cum multiplicatione tum ſubduRione, manebie Ar a 


Denique quoriencis membrum quartum , codem modo reper- 
tum, eſt +A., Er perafta tum mulciplicatione tum ſubducione 
ut prias, nihil reſtabic. Totaque operatione lic peraRta , habe-= 

a + 


—_ 
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erit quotientis membrum 


t-} - 


tur quotiens "FI AR*+AR*EFAREAS. Ec 


fimiliter continget quantuſcunque ponatur numerus termi- 
norum3nempe quotiens fingulos exhibebir. adeaq; univerſaliter 


VR A _ ARt A 
S . = A+ AR + AR *&c, _ of quod 


erat demonſtrandum. | 
> Id ipſumparicer oftendetur, fi juxta prop. 20, exponamus 


wet WIE 


VR... 4 VR fd 


—A4A=Rd)V.adeoq; R 1 EE Rmx 


 Þ . 
VR * r3 


V 
ky fx 3-&c ==... 


ut ex adjuncta 
diviftionis- O» 
peratione ma= 
nifeſtum eſt: 


aliam metho- 


Liber autem- 


Vv vV 
RO RIYVREAVOVEIR Rat 


JV. VRe.V 


—=REEE 


VR* .VR* 


VR? ,V 


VR Þ.VR= 


VRIaY 
YR, VR 


VR i V 


m.v. 


(ONE) oO 


V 
RF 


pro- 


LE 
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progrefſionis Geometricz colligendi, ex D. Oughtredo adjun- 
gece, poſtquam hoc lemma oftendero. Nempe 

69 Silint quotliber termini proportionales; erit ut unus 
antecedentium ad ſuum conſequentem, fic antecedentium ome 
nium aggregatum , ad aggregatum omnium conſequentjum, 
( quzeſt 12e5.) Putat A.«::B,g::C.y::D., 0. kc. 
hoc ct A.RA::B.RB::C.RC::D. RD. &c. Erit 
A.«a::A+B+4C4D fc, a+6£+ y +4 &c. hocetA.,RA:; 


A4B4C+D $&c. RAFXRB+RC+RD Ke. propter come 
munem utrobiq; rationem communem BR. 
70 Ideoque; In continue proportionalibus, ut terminus 
rimus, ad ſecandum, Choc eſt, ut x ad rationem communem 
R;) fic ſumma terminorum omnium przter ulcimum, ad ſfum- 
mam omnium przter primam. Putaſi A-B.C.D. V = hoc 


et A.B::B.C::C.D::D, V. Erant AF BEC4D— 
S .. V, omnesantecedentes; & BYCtD+ÞV= S mA, 0: 
mnes conſequentes, Ergo per przced: A.B(::1,R)::S wn 


ts A, 

71. Et conſequenter ; Si ex re&angulo ſecundi & ultimi, 
auferatur quadratum primi; refiduumque dividatur per termi- 
num ſecundum dempto primo; prodibit ſumma terminorum 
omniam. Cumenim per grzced. fit A, B::S V.S A 
adeoque per pr. 30.SB.,.VB=SA ..Aq,& tranſponen- 
do, SB. ﬀ.Sa— VB . Aq. Erit (utrinque dividendo) 
SG — VB. 4q. 

B-A ; 
Sed &ex codem lemmate demonftratur Prop. 68. cum 
enim fit perProp. 70. SV.,SAA:: (A.B::A.AB:: 
' 1. R. adeoqueperprop. 30. SR —VR—S.. A. Et tranl- 
ponendo., SR, S=VRaA: erit (utrinque dividendo) 


\ — VR A. 
Row 1 
Vel fic,per przfentem, S —IB=Aq . VAR —Aq_ 
VRAA 


"Wo S.: 


_ C A p 3 Js De P, rogrefione Geometrica* ; 30; 
72, Datis jgitur extremis & ratione communi; A, V, R, 
habetar terminorum omnium ſumma S. Nempe SV R "= 


an 1, 
per Prop. 68. vel 71. 
73. Idem habetur,fi, pro extremis A, V, darentur A,A. 


Newpe S=S) AR =, Nam A)A—V, 
— WW 


74: VelA,%: Nempe S= AAR = Nam ZE a =V. 


75. VelV, A. NempeS = TE, Nam V ) 
may I 


=. | 
" 96, VelV,xF. NempeS=VR=Aa2V. Nam & ) V 
=A. 


77. Vel denique A, E.Nempe SR Z % my: EL). 


rs I 
Nam SA =V3., Er) M=AZ, 
78, Er, datisextremis,cum terminorum omnium ſaummaz 
A, V, S; habetur communis ratio, r. Nam per Prop. 68, vel 


72, S=VR— A, hoceſl, Sk= S=VRaa; adeoque 


mas f 


SR VREESmA, & SER, Vel brevins ; perProp 70 


La 


79, Idem habetur, fi, pro 4, V,'darentur 4,4 Nempe 
Ring Sans 
" SAN 
8o. Vel, 4, £, Nempe Rk = S = 4 
L 4: A peR = S=L 4, 
31, Vel V, mA. Nempe R = = JA. 


— 


82, Vel, V, A Newpe R = I=S JV 


83. Vel denique, 4, X. Nempe R =y —v: AV 


_ : 
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$4. Item,datis termino mInimo, rations communi, -& 


terminorum omnium ſumma; A,R,S; datur maximns, V. 
Nam (ut in Prop. 78.) SR =S=VRA A.Ergo SR S 4 | 
Az VR, &3R= _—_ V, | - 


35. Et,datistermino maximo,ratione communi, V% termi« 
norum omnifi ſumma; V,R, S: datur minimus. A. Cum enim 
(at in przced.) SR = S+A = VR; crit (tranſponendo) 
VRASR4y3S= A. . 

$6. Item,datis termino minimo, ratione communi, & 
terminorum numero; A,R, T; datur terminorum omnium 
ſumma. S.Nam,per Pc. 19. V = ARd &VR—A Rr; Ergo 
per Prop. 68.5 —VR—A_ARLA : 

825. R TT R — I, 

$7. Etx, datis termino minimo , ratione eommuni, &pro- 
greſſionis fumma; A, R, S; datur nutmerus terminorum. T. Eft - 
caim (utin Prop.84-)SR ., S+A=VR—ARc(perP.r9,) 


Adeoque SR IA A__Rrt. Quzrendum igitur quota po=- 


teſtas rationis communis R, zquatur quantitati cognitz 
SR_S4A. 
A 
88 Er, Datis termino minimo,progrefionis ſumma,8 nume« 
ro terminorum; A,S,T ; datur communis ratio. R, Nam 
( ut in praced. ) SR. S+A — ARrt, adeoque SR. 


ARr=S—A, Erv = A => R — Rr, Cujus zquationis ra« 


dix et R, communis ratio quzſita. 

89 Erdatis Ratione communi, numero terminorum,$ ſum- 
ma progreſlionis; R, T,S; datur terminus minimns. A. Cum 
enim ( ut in przced.) OR " A=A Re.adeog; SR = S 

OR ww © Rs 1 
— ARt ms A, Erit A — XC: Miro S. | 

90 Pari modo;Dato termino maximo,cum ratione comuni, 

& numero terminoram; V, R, T; datur ſumma progreſſionis. 


VR 
S, Nam per pr.20. A = Rd)V. Ergo perpr. 68. S = KI 


VR —Rd)V VRe.V 
Ui .R _ = Rr = Rd, 


, cf 


TJ GAP357 


'V 
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01 Fr; Dato termino maximo , cum raticne cemmuni, & 
progreſſionis ſumwa; V, R,S; datur numer terrinorum. T, 
Nam per pr, 85. A=VR+S —-SR; adecque per pr. 16, 
V 


VEiSOSRES = Rd Quzrendum itaque quota pote- 

ſas datz rationis R, #quatur datz quamtitati. quippe iſtius po- 

reſtatis index unitate auQus,eſt quzſitus numerus terminorum 
T — D t Is 

923 Et; Datis termino maximo, progrefſionis ſumma, & nus« 

- mero terminorum; V, S, T; datur communis ratio. R-Eſt enim, 


Vat "_ V 
per pr. 90, S = Rr Rd , adecq SR SRd = VRtmV, 


V S 
& V — SRd .SRitVR, & TOY ESL Y Rd RE Cus 


Jus Fquationis radix R, eſt communis ratio quezſita. 

93 Et,Datis ratione communi, numero terminorum,& pre 
greſſionis ſumma; R, T,S; datur terminus maximus. V. Eft e» 
nim, ( ut in prxced. ) SRt .Srkd VR a.V, Erge 
WT —wV. 


94 Porro; ( ut compendio utar,) DatisA, V, S; datur T. 
PM 
Nam, perpr.78. J_Y =R. Er,per pr.18 { = 8d.Quz- 


rendum itaque,quota poteſtas R cognicz,zquatur cognitz Rd, 
ut habeatur DET — 1, adeoq; D+1 =T. 


95 Idem habetur, fi pro A,V, darentur 4, \. Nam habetur 
R, per pr.79. Ec T ut prius, 

96 Vel A, &. Nam habetur R, per pr. $0. & T\,ut prius. 

97 Fel V, A. Nam habetur RA, pr,81. & T, utprius. 

98 VelV,%. nempe R, per pr. $2. & T, ut prius. 

99 Veldenique A, %, Nempe A, perpr. $3. Et T, ut 
prius. 

100 Datis A,V,T,datur S.Nam per pr.17.habetur R—yd &. 

A. 


Ergo perpr. 68. 74% _x, =S. 


101 Idem-habetur , fi, pro A, V, darentur 4,4. Newpe 
Gs | a) 


\CAP.3, 
= S$, Nam 4&4 )ACYV. Ee 


$02 ""— Progreſſone Geometrica.. 
AA /d:a* )A: wn A 
vd:a*f)W; ws I 
AS)A(E. 

, A SA/IE:- A FR 

102 Vela, FX. Nempe ,dL; 1 © S NamzZ A <V. 

V /d 2A) VB: = V)A | 
103 Fel V, A, Nempe JI;M)V*; x }_ © S,. 


3/ | Ks 
Nam WJV*($. RR 5 YA 


" | 
104 VelV, Z. Newpe "Jas © ,S. Nam 


ZN MA (4. F 
| | | v/d Sv: Mt wt) A: 
105 PYel denique 4, &Þ. Nempe © yd = — 


—S. Nam: EM: =. Etv: ST) Mr = 4. 
106 Ditis_4, T, S; daturY. Nam habeturR,. per pr. 88. 

adecque 7, per pr. 19. 

107 Datis Y,T,S; datur A- Nam habetur R, per pr. 92. xt 
A, per pr.2 0. 

108 Datis A,V,Z: datur $, Nam per pr. 48. habetur 
T— \4)Z. ErdeindesS per pr. 100. 
| Tog. Idem habetur, fi pro A, V,dentur A, M. per prop. 48, 
IOT, 

110 vel A, F. per pr. 48, 102. 

111 vel V, 4. per pr. 48, 103, 

112 vel V, &. per pr. q$, 104. 

113 vel A,+<. perpr.48, 105. 

114 Datis A, V,S; daturZ. Nam. per prop.78. habecur 


S wn A 
R—g Ty * adeoq; Zperpr.56. | 
115 Idem habetur, fi, pro A, V,dentur. A, W,perpr. 79, 


56. | 
116 vel A,J. perpr. 80,56. 
117 vel V.MA, perpr, $1,56. 


118 velV, J,perpr.82,56. 

119 vel denique A, &. per pr. $3, 56. 

120 Datis A,R,Z; datur $, Quippe habetur T, per pr.64. 
& deinde S, per pr. 86. 


I21i 


CAP. 33: 
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121 Daris A, R,S; datur Z. Nam per-prop. 84. habetaur 


V. adcoq: Z per pr.56, 
122 Datis A,T,Z; datur S. Nam perpr. 59. habetur R, a- 


deoq; S per pr.86, 
123 Datis A,T,S; datur £, N-mpe R per pr. 88. adeoque 


Lper Pr.58. 
124 Datis V,R,Z; daturS. NempeT per pr, 66. adeoque 


S per pr.90. 
125 Datis V,R, S; daturZ. NempeA per pr. $5. & Z per 


pr. 58- | 
126 DatisV, T, Z; datur S. Nempe R perpr. 61. & Sper 


pr. 90. 
127 Datis V, T, S;daturZ, Nempe R per pr. 92. & Zper 


pr. 60. 


128 DatisR, T, A; datur A. NempeF perpr. 16, &A per 
PI- 54. 

129 Datisiiſ{dem; datur V. Nempe & per pr. 16. & V per 
pr. 55. 

130 Datis ii{dem; datur S. Nempe A per pr. 128. & Sper 


PT. 86. ; 
131 Datis A, R,Z; datur A. Nempe T per pr. 45, &A 


per pr. 128, | 
132 Datis iiſdem; datur V. Nempe T ut prius. & V per 


pr 129. 
133 Datis iiſdem; datur S. NempeT, ut prius, & S per 


Pre 230. | 
134 Datis 4, R,S; datur A. Eſt enimper pr-68. R 1) 


VR —A(S. ideoque SR —=S — VR A. ErSRA .sA 
— AR A*, adeoque A*tSRAaA =SA—_WR Cu- 


Jus Zquationis radix eft A = | 
of :S$*R%& 2S5*Ra SEQ MR: SR4ES |, 
= 2 
135 Datis iiſdem; datur V- Nam (ut in preced. )5 R — $ 
—VR —A, adeoqueSRV .SV_V*rR MW EA— 
RVA ,.SRV 4 SV. EcR)M = V= -SV4k)SV. Cujus 


Zquationis radix eſt V — 


of :S*R* 2S*R4S*T4MR:+SR =S. 
Q q 2 136 


OT = RT" | Dr Progreſſont Geometric. 


CAP, 33 

136 Datis iiſdem; datur T. Nempe per pr. 134, habetur A; 
adeaq; T perpr. 87. 

137 Datis iiſdem, daturZ, Nempe per przced, habetur T; 
adeoq; Z per pr. 47, 

133 Datis £, &,Z; datur A. Nam per pr. 18, habetur T; 
adcoque A per pr, 62. 

139 Datis iifdem; datur V, Nempe T ut inpraced, & V 
perpr. 63. 

140 Datis iiſdem, datur S. nempe A V per duas przce- 
dente<, al:0q5 SperPpro7 2. 

r4: Datis £,R, S; datur A. Nam per pr, 18, habecur T, 
adeoque A per pr. 89. | 

142 Datis iiſdem; datur V. Nempe T ut in przced. & V 
per pr. 93. 

143 Datis iiſdem; datur Z. Nempe T ut prius, & A, V, per 
daas przcedentes; & tandem Z per pr-47- 

144 Datis £, T, Z; datur A. Nam habetur R per pr. 17, & 
\A per pr. 49. adeoq; A per pr. 54. 


145 Datis iiſdem; datur V, nempe VA ut in przced. adeoqj 


V perpr. 55. 

146 Datisijfdem; datur S. Nempe inventis R. per pr. 17. & 
A, V, per duas przcedentes; habetur $ per pr.72, 

147 Datis $,T,S: datur A. Nempe habetur R per pr. 17; 
adeoq; A perpr.$5. 


[145 Datisiiſdem; datur V, Nempe R ut prias; & V per 


r. 93: 
4 149 Datis iifdem; datur Z. Nempe inventis A, V, per duas 
przc«dentes, habetyrZ per pr. 47- 

150 DatisR,T, Z; datur S. Nempe A per pr. 62. adeoq; 
S per pr. $6, | 

151 Datis R,T,S; daturZ, Nempe A & V perpr. 89 & 923. 
adeaq; Z per pr. 47. 

Atque hatenus Progreſſionem Geometricam fulius explica- 
vimus; & Problemata, pleraq; falrem, eo ſpefantia expelivi- 
ms. Li>:t autem ſequente capite(quod de Progreſſione Ariths 
metica ſupra fatam eſt cap: XXVIIIL.) in breviorem (ſynoplin, 
quz jam tradidimus, pregipua problemata compingere. 


CAP, 


A wml 


Oe ro meets ces Co ren re 


CAP. 34+ 


De Progreſſiene Geometricas | 


CAP. XXXIV, 


Progreſſionis Geometrice brevior Synop fs. 


LN [Uz in przcedente Capite fufius tradimus, de Progrefſione 


Geometrica,Problemarta; libet his in breviorem formam, 
fed & alio ordine, redigere : Retentis tamen iiſdem quibus ibi- 


4 
| dem ufi fumus Symbolis, 
| Theoremata. 
I wa Tt > 
T2 [V—ARd 
f .. 

| A=Rid 8 

114 |Z=TA—TA* Rd= 9” 
ſs [= F=d= = 
FE, SET 
1 my WY "0 
7 * VRtm V Rt V._. 
| _ MY _' So og. 
| A = Ria Se 

l Rt _Rd_S, 
It ” Wat. 

lk So tÞ,.A [* 
Þ no i | 
0 [A—_VR4S —SR, | 
| It VR ARt=ALSRMsS, | 
A4SR..S, 
| 12 | V= - as | 


| 


4 ocean 


13 SRe —SRd-=VRe —-V, 


5 | 
IS=V= S=y Rd-Rr | 
Problemata. 


Data. Quzſita, "0 | 


I AV:A—aVA 
1 K=A)V. 
3 [A,M:VLAH 
X per 2, 
4 AX =YLA, | 
MV per 1, 
5 [V, MA _V)W, 
| x per 2, 
6 "BRI | 
7 In Fen. ay 2a Fl 
SEA = A. 
8 V+=—EZWm, 
——_—_ — 
| 9 


OO 


A,V,T: a. perl; 


I per 2 


. per 11 | 
Z. per 12 
S , peri5 
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CAP. 33 


a 
Ss 


21. 


25 


26 


—_—— 


Queſica, 


A,A,T 3 V, per ? 


AA 

< + per 2| 
R. perio 
Z. per 13 
S. per I5 


T. pern1 
Z, peri: 


S. peri5| 


A,S,T:V, per 4 


. per 1 
R. per 10 
Z. per 12 
S, per15 


A, GoSb A per 4 
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32 


33 


V,A,R: Azper 5 


: A, per 5 


: A, per 6; 


: A, per 6 


: A, per. 6 


Queſita. 


. per 2 
f. fern 
Z. peri? 
S. per15 


8 Sa per 5 


. per 2 
I per 10 


Z. per 12 
S, per 15 


: A, oor 4 


=: per 3 
T. per 13 
R : per 10] 
S, peri5 


=, per 2 
R. per 18 
T. per 11 
Z. per12 


Wa. per 1 
T. per11 
Z. per12 
S, peri5 


WA. per 1 
R. per1o 
Z, per12 
S. peri5 


WM, per 1 
T. per 13 
R.perio 
S , per x5 


——_—{____—____—_©C_S 


Data. 


54| V,32S* 


35 Vs 


36jA,S,T: 


Quzlita. 

A, per 6 
W. per u| 
R. per 18 
T. per 11 
Z.per 12 


:A, per 

V. per $ 
T. perirx 
Z. per 12 
S.peris5 
A, per 7 
V . per 8 
R . perio 
Z - per 13 


S. per i5 


s A, per 
WE Len 
T. per13 
R. per1o 
S. per a5 | 


: A,per 7| 
V, per 8 
R. per 18 
T. perin| 
Z. peri2| 


40 
49 | Nam A JZR —TR:, 


V. per 39 | 
Wm. per 1 
F+ per 2] 
S, per15 
41 


ww , 


. Ty tat PE Cremer: TT " 
, . —_ | pogo” $i Wagga 
| } Data Quazſita. | Daca,  Quziita. 
| A45R-S, FP” V,T,Z:A,per 14 
| 41 ARS: V= RK | . = zl 
Wi np | R.perto 
| | $ S .per1 | 
, « peri 2 3 | 
| | -: 2 pa per12 | 4 be nh R. Nam [| 
42 Ne RR SLY=gZyRARs 
| X + per 2 | he per 44 ; 
So - 7 py - 
© — OY , | Z.per 121 
9 : RS- SA. [ 49 mes per 9 
1 Nam Rt= A . per I4 
| V: A. per 7 | | 
[ OT V, per 8 | 
| | | T, as | S . per15 |, 
| Z. perrs| |S0[RIeT,S:X, per gf 
| oy V,R, T: A_Rd)V: | | | A= FE :'S. 
1 T wa V. per 4f 
| | 7 P | . per 1 
Cn Z.per 13|| 
2 1 Z A. per 7 
nmne nf IL 
' | A. per44 =. 
| - V.per 1 | » Per 15 
+ per 2 152] W,R,Z: T, per 13h 
| S , peri5 X, per 9 
f 46 | V,R,S:A_VRtS-SR, | | A. per 7 | 
[3 W. per 1 | V. per 8 q 
A - per 3 | H per 15 | 
'l | T. peril | 
Z, per 12 
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j Sp 


f Data. Qualſica, 


Data. Quzlita. 


: q A,R,S: A. Nam _. 56|x. 7.8 : R, per10 
4 | A®+ SRA-SALMR.| - | W. per 14 
' /» Pr 3 , | A. per 7 
Y , per 2 | V, per 8 
' T. per 9 S . peri5 
Z per 12 | 37 [Xo Tol#' 0 
454|E,R, Z:T. per 1 A. per59 
| | 4 Mi her 14 V. per 4 | 
| | A. A | NW. per 1 
| | V, per 81 | Z , per 12 
S. per15 | —— 
1 
| 55 | AR, T. _ : - | | Reliqui fere caſus, 
) TA per L parum aut nihil pan- [ 
A. per - dunt, ultra quod das 
. per 12 |cumeſt, | 
CAP. XXXV, 


Euclidis Elementtum quintum Arithmetice demonſtratur, 


Dons Rationum doQrinam dimittam, libet & Euclidis 
Elementum quintum,quod de Rationibus & proportioni- 
bus agit breviter explicare. Cujus quidem utilitas in tota paſ- 
fim Matheſfi , nemini vel leviter exercitato non innoteſcit. 
Eft autem illud Elementum quintum , ut & tota rationum 


Do&rina, Arithmetica potias quam Geometrica, (ſaltem pro- 
ut Arithmetices fines nunc Dierum ampliari ſolent,ut non ſo- 
los numeros integros,ſed & fraftos,&t ſurdosrecipiant; totam- 


que Algebrz, & Arithmeticz, ut Joquuntur, Specioſz vel Sym- - 


bolicz praxin.) Quid quod & ipſa Arithmetica tota, h in» 
timius ſpeQetur,vix aliud videatur quam Rationum doftrina, 
Iptique Numeri rationum totidem indicia quarum communis 
conſequens eſt 1, Unitas, Ubj enim 1, five Unicas, habetur pro 
Guantitats expoſits 3 xeJiqui _ numeri ( five Integri : = 

r raQti 


316 Flementi quinti Euclidis dectaratio. CAP.20 


fra&, five etiam ſurdi.) ſunt rationum totidem aliarum ad ey. 
poſitam quantitatem. indices five exponentes. 

Cur autem Lineis potius quam numeris rationum doAri. 
nam tradere maluerint veteres 3 cauſa fuic non_ una. Partim 
ſcilicer, quod illi, vix alios numeros quam Integros admiſe. 
rint;z C necenim materiam Arithmeticam ficur Geometticam, 


in infinitum divifbilem admiſerunt; ſed in unitate fiſtendum. 


voluere;) adeoque non pariter numeris atque Lineis rationey 


omnes denotari poſle perſpexerint ; Et propterea dodring . 


alioqui univerſalis, ſpecimen ſaltem in lineis tradere 
maluerunt,camque prourt opus fuerit, inde in aliam quamyjy 
materiam rationum capacem pro re nata transferre. Maxime 
autem uti mihi fſaltem videtar, quia non- modo. methodug 
Symbolica nondum obtinuerat,ſed ne quidem figurz namera« 


riz, quz jam paſlim uſitatz ſunt, ab- Indis inventz, fuccune ins. 


trodutz; ut non nili difficulter admodum numerorum praxis 
exercere valuerint. Lice revera, ipſa five linearum, five planas 
rum, vel etiam ſolidarum, aliaramve quantitatum, litecis al=. 
phabeticis deſignatio, (puta A,B, &c. quibus defignantur. in 
rtexcu anguli linezve &c. in ſchemate conſpefta,) ſymbolica. 
deſignatio non minus dici poterir quam ubi fimilibus ſym- 


bolis qnanticates (non tam in. charta conſpe&tz , quam) 


mente conceptz indicantur. 

Urut fuerit ; nihil impedicquin nos, ut reliquam Rationum: 
dofrinam,. ita ſpeciatim totum illad quod Elemento -quinto 
de rationibus traditur, Arichmetice [adeoque ſimpliciter & 


Univerſaliter) cradamus, quod utopus fueric (ſicur & Arith- 


metica univerſa } cuivis ſukjeQo poterit applicari. 


Definitiones autem quas illic przmifſas habemus, hic libet: 


intafas tranfire; quoviam illz, partim ſuperius, Cap, XXV, 
RXIX, RXK, explicancur, partim etiam cum ipſa propofitio- 
num traditione, ubi opus fuerit, obiter exfonentur. 

Id ſaltem monendum erit de definicione 52, five juxta Clas 
vium 63, que. eft magnitudinum, (ive quantitatum, in eadem ratic- 
ne conſtitutarum: quam Euclides his verbis effert, *sy md aims 
Xbge wy Ataret H)', apa aeys Shree, x) Telmy Te3s Trag= 
Tv: 6727 T6, 7% apwTs uy opiTs ladhts mNanidne, of 57 Sd mes u; 
Temgrs bouts manhecloy, xy9” erororiy TOWaTAaATIAT I ySxg = 

A Q > , A & ff © > o& ; 
TH? Examige, i apa (MHTY, i aps Ini, naw VWtxy anpdir me. 
> abs 


en: es EEE eG a.m Sw mn * © 4 


[8 , 
Te of 
_» Lad vn. 


CAP. 35. 


Elementi quinti Euclidis declaratio, 317 
ue mi\nade. Inreadem ratione magnitudines efſe dicuntur , prima ad ſe 
cundam & tertia ad quartam, quando prime O& tertie eque multiplices, 
ſecunde O& quarte £que multiplices, Juxta quamvis maliiplicationem, u= 
114g, utramg, vel una ſuperant, vel una equales ſunt , vel una deficiunt, 
inter ſe comparate, Nos hanc definitionem, quamvis veram qui- 
dem & Euclidis ſuſcepto ſatis accommodam, in noſtris de- 
monſtrationibus omitcendam duximus; neq; ad hoc ze:Tiecoy 
proportionalia examinamus, Quippe quod perplexius vide- 
gur, nec adeo forſan, tyronibus przfertim , perſpicuum, Nec 


| quidem cam proportionalium naturam immediate refpicir, 
{ quam corundem affeftionem aliquam ſatis remotam. Nobis 
gutem, qui rationes ſyperius docuimus uote zſtimandas, ad 
. Jationum five zqualitatem five identicatem probandam ſuffice- 


Te videtur, fi faerit zqualitas five identitas quotorum.Pata fi fir 


4 x 
4 =x£? eſt&a.e:: b.,p. Ercontra, Quod nobis erit, de- 


-finicionis loco, ejaſdem zqualiſve rationis. Ubi autem quo- 
tus 7% eſt, ibi & major ratio; nbi minor, minor, Puta, (i 
4 | = oy 3 * 4 b - 

bn FE # , <icilla ratio major; fi ',* < 7 , hzc major e- 
'rit, illa minor. Siquis tamen mallet affe&ionis alicujus opem 
#in auxifjum advocare, quo demonſtrationes commodius pro- 


cedant; ego nullam potiorem novi quam quz a nobis prop. 
Cap. XXXII. demonftrata eft; Er quidem ( ſpeciatim de lineis) 
ab ipſo Euclide 16 e 6. Nempe $S; quatzor quantitates fuerint pro= 
HY fattum ab extremis equatar fafio a medis;. & contra. Pata 

i A.«;:B.&;erit A 8 — « B, & contra,Quod fic oftenditur. 


CumſitA.«::B8. hoceft 7 =T , erit(=qualiter urring; 
Eh B 
multiplicando) A — = & As—«B. Contra vero; 11 


B 
a8 —& B, erit ( zqualicer utring; dividendo) A = I” & 


-» 


B tow 
a =7F » hoceſt, A.«::B.p. Atque ex hoc Lemmate, faci- 


Lius quam cx illa Euclidis definitione memorata, demonſtrart 
Roc 2 pollcns 


313 De Progreſſions Gedmetricds 
poſſent omnes illx propofitiones ubi illam. adhibet Eaclides, 
quod itaque non incommode pro illa Euclidis definitione ſub. 
ſicai poterit, | 

His przmonicis, Propoſitiones aggredior: poſtquam monue- 
ro, quod, pro Magnitadinibus ( de quibus ſolis agit Euclides), 
nos {1mpliciter Quantitates ubiq; ſubſticaimus. Quippe de quan» 
titacibus aliis non minus procedunt rum propoſitiones tum de. 
monſtrationes quam de magnitudinibus. | 


I Si fuerint quotcung, quantitates, quotcung, quentitatum figillatim - 
eque multiple; quotupla ef una unius, totuple erunt & omnes omnium. 


Pata fi A=Mea 8 B—M8s, 
C—-My, &c.EruntA+BtC «+84 % 
&c. — (Ma+4ME83My &c.) M 
—Mine+48ty &c, ut multi- Ma+M&4Ms 
plicando patebict. Idem igitur | 
eſtcommunis multiplicator M, quod erat probandum. Hic 
idem demonftratur univerſalicer pr. 12. de ratione qualiber, 
non minus quam mulciplici. . 

2. Siprima ſecunde eque multipla ſuerit,& tertia quarte,(A—M 4 
B — M8&,)/itg; quinta ſecunde equemultipla ac ſexta quarte;(C—Nz; 
D = Ng:) erunt item prima & quinta (imul, ſecunde; atque tertia & 
fexta ſimul, quarte, eque multiplices. Nempe A4C=—= Ma + Ne, 
— M4 N:ina, &$BD—=M&gTN2= M4+N: ing. Com. 
munis itaque utrobique multiplicator, M 4 N. Idem oftendi: 
tur in quacunque ratione, utut nottmultiplici. prop, 24. 

3- Si furrit prima ſecunde equemultipla atque tertia quarte, 
(A—Me,B — Mg, ) & ſumantur eque mnltiplices prime & ter- 


tie (NA,NB; hoceftNMa,NM8,) erunt & egque multipli- | 


ces, illa ſecunde,atque hec qaarte. Qaippe utrobique eſt NM com- 
munismultiplicator. Eftque hzc una ſpecies argumentationis 
ex £90, live ex £quali, Jbice. | = 
4- Siprima ad ſecundam, eandem habeqt rationem , atque tertia a1 
quartam, (A.«::B.&.) Eandemitem rationem habebunt 2que mul= 
tipliees prime. & tertie ad equemuliiplices ſecunde) & quarte, juxia 
quamljbet multiplicationem , reſpeQive ſumpte, Pata AM.eu:: 


| E 
BM.&u, A.«::B, 6, hoceſt = erit, aqualicer u- 


ering; 


CAP.35 | Þ 


 - 


CAP. 35- De _ _ ” as 
FER RIES; B 
trinque multiplicando ( 7, *M,, vel) 75- =G5-xM1 y a) 
BM A 2 
Þ 5 &, zqualiter utrinque dividendo 6) — vel = = 


- BM, BM x | 
ce | #/ 7 Bu * adeoque AM: « yu::BM.Gu. Quod erat 


FR  Hemonſlrandum. Vel brevias,per Lemma noſtrum ,Si A. «:: 
\ KB _ B-&erit (AL—=eB, adeoqueAAMy —«BM vel AM8& 
= —<4 BM,S&propterea)AM.au::BM.4u 
SF @Enclides Corollarium, hoc (utin demonſtcationis ſux cur- 
| ficulo demonſtratum) adjungit; Si quatuer gquantitetes proportis= 
— i ales font, ſunt &- inverſe ( dydaaaiy ) proportionales. Hoceft, fi 
A.c::B.& crita. A::8.B. ( Preterquam quod ex fe vi- 
' BF dHdecur manifeſtum, puta fi utrobique eadern fit Relatorum ad 
" BW - correlata, eadem eric & correlatorum ad illa, reſpeijve ſump- 
' WB ta, relatio: vel, verbi gratii, fi quoties A continet a, toties & 
'  Bcontineat &; vice verſa, quoties « continetur in A, tories & 
 -BinB.) Sequitur direfte ex lemmate noſtco,  Sjve enim A 8 
p fing extremz, &«B mediz; five hzextremz , & illz medizz 
*riturroque modo, {i utrovis, A &—=eB ; adeoque utrobique 
_-proportionalitas, | 
Hzc argumentatio ab Eaclide definitur 13-45 ( juxta Cla- 
vium; ) Inverſa ratio eſt ſumptiRonſequentis ,ceu. antecedentis, ad an« 
gecedentem velat ad conſequemem, Dn 
5. Si quantitas quantitatis eque multiple ſit, at4, ableta aMate; erit 
wt reliquarelique eque multiple atg, teta totius...Puca fi A+ B— M: 
Ina+8: -MaTMg, fique __ : 
AM ob B = iy 6am, Md rien 4M 8 
ropter zqualia zquatibus ab- _ A=MNe''. 
| pawn, & reliqua zqualia. Ba=M8s © 
Idem oniverſaliter oftenditur | 
pr. 19..de quacunq; ratione, utut non multiplici. 

6. Sidue quantitates CAT B, & C+D),) ſint duaram quantitatum 
G & V,) equemultiple, (puta per M  u, ) fintgne eblate_ que= 
,on (A,C,) carundem (ﬆ, y,) eque multiple, (puta per M: ) e- 
wy & relique (B, D,) vl ejuſdem equales (li nempe w per 'T,) wel 

= R r 3 ipſarum 
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ipſayum £que multiple; (nempe per  .) Proptec *qualia Xqual. 
bas ablata;ut patet. - "i 


7 Zquales ad eandem, eandem habent rationem, & eadem ad equa 


B 


les, Pata ſi A=B, erit ( zqualiter dividendo) 5 = © 1 


Ls IIS 


adeoqueA,2::8, «, Item = —_ adeoquea. A:ts.B 
Vel fic (fi opus) per lemma noftrum; Quia fi A —=Berit & | # 


Aa — «LB. Q. ; : 
. 8. Inequalinm major ad eandem, majorem habet rationem quam wie 


nor. Et eadem ad minorem , majorem habet rationem quam ad majorems 


ATE RE -- 


A « « E £ 
Nam 0 =o #07 oe hkemity ©x* Quippe ff 


creſcente Dividendo creſcit quotus, ſed creſcente Diviſore, mis W. 


* 
a 


nuitur. 


9. Que ad eandem eandem habent ratienem , ſunt inter ſe equales: WM 
& ad quas eadem eandem babet rationem,ipſe item equales ſunt Nam,ſt W- 


A B 


« =. T » erunt.( multiplicands per « ) B=A. Item, fi. 


& @& | A. B YOON 
A =x adeoque (per coroll. pr.q-) 7 7 2 crunt & A=b, 
ut prius. Vel, perlemma noftrum, fiA. e::B. «vel «. Ars 
«.B. eritAs —6 B, adeoq; A — B.. : 

10. Duantitatumrajonem od eandem habentium,” que majoren had 
betrationem eft major; ad quiam veroeadem majorem habet rationems ills 
minor eſt, Nam fi"g.major quans F' , puta zqualis "6 bY 
ek, zqualicer multiplicando, A(=#++) > «. Item, ff 


A minor fit quan” ;putazqualis +75" (per pr-$.) exit pey 


'A «ts 
cor, Pr. 44 B = 'B , adeoque A >; | 


1K 


[220 


EF 
A vEy : Ty IA x 
EE NO TEIS 


my > mh fy eq 9 mn. nd woltht wn an. 


OI iN beg 27 ot NE IN © $2 
by Y = ” » $4 


oC 2 
TL; £ 
4 » 


W 


a 1} op 


y at 35 Elements quinti Euclidis declaratid. 321 
11 Nueeidem eedem ſunt rationes, inter ſe ſunt eedem, Nam fi 
0 5%. & 


a2 WS. 2 


— 


- ; =, erit & Y 
12, $i ſint quotcunque quantitates propertionales, ut eſt una antece= 
dentium ad ſuam nega, oe: & 6n;nes antecedentes ad emnes con 


s }» 


L | |; | 

» BB fequentes. Eflo © © =00, &c. — REritigitur A = Re 
; B—RE,C —Ry &c. adeoq; A+FB3C&c, —Ra4RZ2+ 

Ry f&c. —=Rin «+8 +y &c. Ideoque (zqualiter dividendo) 
 ATB3CEc. _ A TY ETD 
aT 835 oe, =R =" © VelficA.RA::AtBtCke. 
(RinAtB4C&c—) RATRBEROC&c. ut paret. Aut 
_perlemma noftrum,quia AinRA4RB+RC&c— (ARAE 
ZARB+ ARC&c=)RA in a+ Bt C8&c,Eft autem hzc univer- 
M0 falis propoſitio ad prop. 1.Quod enim illic oſtenditur ſpeciatim 
"WW dcRatione multipla; hic oftenditur univerſalicer de qualibet 

WF ratione. | 

WW. 13. Siprima A, ad ſecundam «, eandem habeat rationem quem tertia 
\ 'B, adquartamB; tertia antem ad quartam majorem habeat rationem 
| quam quinta Cad ſextamy : habebit & prima ad ſecundam majorem 


© fationem quam quinta ad ſextam, Nam 5 (= 23. my, Vel ſic. 


'B C E3E A C 
_ A == = — > 
>; / OE ry” OY. 


14, Siprima ol feunden cenden babes rlimem quam inticd 
quartam, ſitg, prima major quam tertia; E ſecunda quam quarta major 


exit 3 {1 equalis,equalis ; (i minor, minor, Eto ,, = S. Siaus 
ke B A. B 
tem A> B,erit& |} > 7, ergo& 3 C=> ) >>? 
adeoque a > per pr, 10, Vel fic, quiaA.sz::e,C, ut dein- 
ceps oſtenditur prop. 16. 
I5. Partes ( aliquoiz) inter ſe comparate, eandem habent rationem 


quam habent earum eque mulliflices inter ſe. Hoc eſt 


| — 
| — 


& 
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AtAtASc MA | 
«4a ftakc Me * perpr-12. Vel, per lemma noſtrum, 


A.oa::MA, Me.quia Ax Ma= «xMA, 


16. Si quatror quantitates proportionales fint, ſunt & alterne'( per. 
mutatim, viciſſim, weaxde,) proportieneles. Hoc eft, ſiA.e:; 
B.Bb, eric&A.B::<.c. Per lemma noſtrum, nam utroque 
modo, fi urrovis, eric A8 =e B. 

Eftq; hc ca argumencatio quam definit Eaclides 12 5, 41. 
terna ratio eſt ſumptio antecedentis ad antecedentem, &* conſequentis od - 
ronſequen.tem, | " 

 Notandum autemeſt, hanc propofitionem ſoelammodo illis MW: - 
obrinece, ubi quatuor quantitates ſunt invicem homogenez; W& 
non autem ubi bina binis heterogenea. Pura, fi fit, ut pondus | 
A, ad ponduse; fic linea B ad lineam g. non tamen dicendum; 
erit, ut pondus A, ad lineam 8; fic pondas «, ad lineam 8.Quia 
ponderis ad lineam , quippe quantitatem illi heterogeneam,'*? 
nulla eft Ratio; ut quz inter homogeneas ſolas confiftit. Arq; WW. 
eadem de cauſa, prop.14. deſolis homogeneis procedit ; ut & WW 
Prop. 1.5. 6.7-$.9.10.12.15.19.25.27.33- proprie loquendo. WM 

Verhm fiquandoalternatione opus fueric,ubi de quantitati« : 
bus invicem heterogeneis agicur : poterit utraque ratio aliis 
exponi terminis invicem homogeneis; in quibus alternatione 
inſticuta, aliiſque uc opus fucric operationibus peraQis, nova; 
alternatione reſtituendi ſunt in priſtinum ordinem termini mus 
ruati, & deinde deponendi, relumpis a principio poſicis, Ur ad, 
prop.19. mox oftendetur. 

17. Si quantatates compoſite (ovynelue) propertionales fint , &« 
runt & diviſe ( Nays Sirm) proportionales. Puta fi fit Ate .e:: 
Bj&.þ.crit &A-@- :B-& .Manifeftum enim eft tur quan= 
titatem A Je una vice pluties continere quantitatem « , quam 
eandem continet A : & ſimiliter B+ 8, una vice plurics quam 
B, continere þ: Et propterea ab zqualibus quotientibus detra- 
Qa ntrobique unlitate, manet adhuc zqualitas, Vel fic. Quia 
Atz A Bl _B A 


= +47. P08. . 
—= Tt, JT =pgt. Sift Jfiven $73 


B46 B L ; : 
=—z—fiveg t1; eric ( detrafta utcinque unitate ) 


A 


| c AP. 35. Elementi quinti Euclidis declaratio. 323 


7 yo : Vel fic. 6 == —  erit 
n, —=7. hoceſt A.ea::B.8, Veliig,h A >< 


T . T EY T wo F 
, (T 1 => = x, hoc eſt) x RS—— VejetÞ 
2 am per I'mma noftrum, Si Ata.ai:B468.8. erit (A&4 


© | af —aB4ea&,adeoqueAL—aB, &) A.a::B,& 
Definitur autem hec argumentatio 15 d 5. Diviſio rationis 
= {(#tdipeors abye) off ſumprio exceſſus, quo antecedens{uperat conſequens 
. tem,ad ipſum conſequentem. 
. Adjunygit hic-Clavius duas aljas Diviſionis Rationis formas; 
| Primam vocat Diviſionem rationis converſai; quando conſequens ad 
W exceſſun P conſequentzm ſuperat antecedens refertur. Si A.a::B.6&. 
x {Eric >. A ma:;::8.B =. Quz non alia eſt,quam prop. 15, 
I | Euclidis inverſio. Nam per illam erit A =a,e;:B—6.68. 
1 W- adeoque jnverſe ( per cor. prop. 4. ) «A —a::8.B Cc 
3. | Vel ficz fi A «Nos B . C, Erit( AC = « B, & « B (—_ & 8 — AB. 
"Bc hoc, «inB wc:=A—a: inc, & propterea) 
”  Ateram vocat Diviſfonem Rationis contrariam; quando confertk x 
| #ntecedens cxom exceſſu quo conſequens antecedentem ſuperat. Si A @:: 
F-B.c. EritA.a — A::B.,C — B, Quz continet Euclidis, di- 
"viſionem rationis, duaſque inverſienes. Nam primo inverten- 
do erit a, A:: 8. B. tum dividendo, five per diviſionem ra- 
|  tionis, «#wA.A::C —B.B. Ettandem iterum invertendo 
| \AoamA::B,C—B. Vel fic, per lemma noſtrumw, Sj A.s:: 
B.C.ait(AC=aB, &AC = AB=aB AB, hoc eft, 
Ain C- B:=amA:inB, adeoque 3 A.am A::B, 
'q — B. $- 
18. $i quantitates diviſe ( Jiypryire) proportionales fint, erunt 
©& compoſite ( owneH1re) preptionales, Si A.s:-B.C, erit 


: A B 
item A4«,e::Bjc,c Nam cum fit T=0@ , erit item 


| 
; 
| 


| 


| "'D B A 
(addendo utrobique 1) &T +1 — + + 1: hoce —< a 
SC | © 


of wow" 
» 


$24 - Elementi quinti Euclidis declaratio. 'CAP. 3 


Big Og R T T 
| = 1deoq; A+a.a::BTB.8. vel fic; Si F=>,erit 


| 


oh ” 
a 


THe 


T T TyxA | 
(x +1= +1, boceft) "4 => Imo vero, & 


T - Tyaz2A The 
A 42= 7 +2,five "FF = T— Etquidem unk 


| LEED... ; _ APD 
verſim. Si fit = 5, ,critetiam } EM— ZE M, fire 
T + MA 7 =. Me og . 
"7, —= 7” Quomodotum hze,tum precede | 
jJun&im & yniverſalicer demonftrantur. Sed & per Lemma no- * 
ftrum ,hexc junAtim cum przcedente , ſic demenſtratur; $i *; 
 Zea.«::B4ip.8;erit (AP Fapg—aB Lap, & AB ; 
—«@B, ideoque)A.e@:: By. X b 
Dcfinitur hic argumentandi modus, przſente propofitione ? 
demonſtratus , ab Euclide 1445, Compoſitio- rationis - ( auf 
Seors abye,). eft ſumptio antecedentis cum conſequente tanquam wnius, ad ; 
Iþſam conſequentem. - 
Atq; hic etiam Clavius duay alias Rationis compoſitiones ad»; 
Jungic. Primum appellat Campoſitionis rationem converſam; quan= | 
do [umitur antecedens & conſequent veluti una, que cum antecedente con» | 
fergtur. Pura fi A.e::B.&. eric Af. A::B48.8. Que 
daas involvit Euclidis operationes. Nam invertendo, erit 
*.A::8,B. & componendo a+#A.A::8*tB.B. vel Ata, | 
«::B4&.6. Vel fic; fA.ea::B.& erit (Ag—aB, & 8 
Aktaea::BLis « Þ: ; 
Alteram vocat: Compoſitionem rationis contrariam ; quando refer- 
tur eadem antecedens ad antecedentem & conſequentem ceu ad unam, Pu- 
tai A.a::B.6. erit A.Abea::B.B + 8, Eftque hzc prz- 
cedentis inverſio; & tres Euclidis operationes conjungit. Nam 
invertendo crit &,, A ::8.B- & cotmponendo Ara, A::Bt 
8 .B.iterumq; invertendo A.A+ «7: 6.B+ 6, Vel etiam per Lem- 
ma noſtcum; Si A.e:;+B, 8.crit (A8 — eB, adeoque AB + 
A8— ABT eB, hoc eſt AinB tÞ= A+& in B, ideoque) 
A.Atg::B. BB. Y 7 - 


as 44. ai he © 
$ I x 7 
55> ER 
On Þ; os "Is << 


19 


FI 
Wn 
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19 Sifit at tet ad totem, ſic ablata ad ablatam zerit & reliqua ad 


A+4B | 
' qeliqnam ut tote ad totam. Efto enim ST _ __ R, Ecit ita« 


quetum AFB —Rinat&—RaxRc, tum A—=Re, a- 

deoque & refiduum B—R &. Fe 

Curcinque #qualiter dividendo) A4B—= RetRe 

B A3B = A— Be 

£=R= 777g" Eftque hc B—-Rec 
\ propoſitio univerſalis ad prop. 5. 
- Enclides illam fic demonftrat.QuonjiamutA+tB, a +&::A.c 
| —eritalterne ( ſen permutando) ATFB.A::e+6. a. Erdivi- 
© dendo( ſive per divifionem rationis ) B.A: :£&,a, iterumqz 
” permutando,B.c&::A.ea:: AB, ea CE. 
> Atquecolligit hoc cus ſeu corollarium, Sicompoſite mag= 
” nitudines ſint proportionales ; & per converſionem rationis proportionales 
"erent. Cum enim oftenderit AFB: a+E: :B. C. Etpermutans 
do A+B.B:i«tTC&.c. quz ſuntquantitates compoſitz pro. 
| portionales, fed &oftenſumeſt AT B.e 4+E:: A. x. adeog; 
| permutando AB, A::et+C.e, quz eft converſio ratio. 
= mis, Quippe 16ds5, definitur Converſio rationis (evagpopi aye ) 
© ſumptio'antecedentis ad exceſſum, quo antecedens ipſam conſequentem (u« 


= ferat- | 
ID  Clavins hanc demonftrationem improbat , propter adhibi- 


cam alternationem, quz in ſolis homogeneis obtinet, cum ta- 
: men converſio rationis etiam ubi bina binis ſunt heterogenea 


8 Hocumhabet; adeoque hanc ſubſtituir.SiATB.8B :: ef C. crit 


(dividendo) A.B ::a.&, &(invertendo)B. A :: &. =. &tan- 
dem (componendo) At B.A: :a} CE. «.. quz eft converſio ra- 
tionis. Nempe fi ut tota prima ad ſai partem ablatamn, fic tota 
ſeeanda ad ſai ablatam; erit ut tota prima ad ſui reliquam , fic 
tota ſecunda ad ſui reliquam. Velbrevius, fi ut tota ad abla- 
tam, fic tota ad ablatam; erit & tota ad reliquam , ut tota ad 


reliquam. 
L A 


,AZB( | 
More noftro fic demonſtrabitur; Si GN =EF +1) = 
«+ C 2 B E 


- | A 3 
c (=7 F 1; ) exit ( ; =# » adeoque 3= «a »& 
2 'B 


S 


("ky 
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B e B þ A Ek ea. 
A #1= , k1,hoceſt) "= ” 
Tanrouy 
= © >. A $ T qu 
Vel, fi libet, fie; Si A wy & ? erit A = I — jog — I, qv 
gr” T A T wm th A_ OW B 
noe oO umn adeoque T wd *" os 2 ul 


Ms. OS AST A —__ FF ts Of, 
TAL EH = F _ @ +1, hoceſt FT ww & MW ans Þ 


T 
——— 


vel ) F=Ex 7 oe. Eclimiliter infticui poterunt de. W 


monſtrationes non. modo prop. 17, & 18. ut ſupra,ſed & earum 
quas illis ſubjungic Clavius. Quod obiter ditum eſto. 2 
Vel etiam per lemma noſtcum;Si ATB.B::a+486. 8, crit! 
(A8+BE—BatBg, adeoque Ag =Ba, kAatBea="! 
Ae + AB, ideoque) A4B.Aztalp. L 
Sed & refticui-poterit eadem hujulce propeſttionis demon« :; 
ſtratio quam mode repudiavit Clavius, eo adhibico remedis;: 
quod ad prop, 16. innuimus, Para, fi fit,verbi gratia, utA 2 s 
numeras pedum in linea tota, ad B numerum pedum.-in ablataz * 
fic a + 6 numerusunciarum in toto pondere, ad þ-numerum 
unciarum in ablato; ( ut Symbola jam non lineas & pondera, ; 
quantitates heterogeneas, immediaceſignificent, fed utrobique 7 
numeros, adeoque homogeneas: ) erir permutando 'A + 8; 
«4 ::B,8. ut numerus totus ad totum fic ablatus ad abla- 
cum ;. ideoq; &., per pr: 19, fic reliquus ad reliquum , nempe 
A+ÞB.a4+CC:: B 4): : A. a iterumq; permutando Als +A:: 
« +8.,4. ut pedum numerus totus ad reliquam,. ſficunciarum 
numerus totus ad reliquum; & propterea etjam, utlinea tota ad 
reliquam, ſic pondus totumad reliquum. Quod erat proban- 
dam. Vel (ic; {i it linea tota ad ablatam, utnumerus T ad A, 
& pondus rotum ad ablatum, ut numerus7 ade; fitq; ead:m 
utrobiq; ratio; hoceſt T. A::T.@z adeoque permutando 
( quippe jam de numeris agitur) T.7:: Aa; ideoq; per or. 
19, T.r::TA.T 4a iterumq;;permuctando T. T.wA:. 
7.7 —e Ergo & quia ponuntur numeri illic lineis,hic pon- 
decibus proportianales)) ut linea tota ad reſiduam , fic &pon- 
das totum ad reſiduum, Quod erat probandum, Atq; hoc pa- 
0 
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&o licebir alternationem adhibere etiam in proportionalibus 
non homogeneis. Ubi nempe ſecundi permutatione reſtituitur 
quod primi deturbatum erat : autetiam, fi plures,mcdo item 
quartireſtituatur quod tertia deturbatur; & fic toties quoties, 
Hoc enim fi caveatur, nihil abſurdi ſequitar in quantitatibus, 
& utut heterogeneis, alternandis. 

& 

"3 


by 


20. Si ſint tres quantitates,, 4,B,C 3 alieg. ipfis numero £quales, 
«,Þ, y3 que binatim ſumpte ſant in eadem ratione, (puta A,s:: 
e.C.&%B.C::C.y.) ex equali( iis) antem prima major ſit 
quam tertia 3 & quarta quam ſexta major erit : Et fi equalis, equalis: 
| fin minor, minor. Nam A,C::@.y. ut oftendemiis ad prop. 
B82. 

21. Si ſinttresquantitates,. A,B, C3 dlieg, ipfis numero equales, 
L&C, y; que binatim ſumpte ſint in eadem ratione ; fit autem perturbata 
” earum proportio (pataA.B::C.y.&B.O::a.c.) fig, ex £- 
|. quali prima major quam tertia; erit & quarta quam ſexta major: &, ft 
 -equalis, equalis; fin miner, minor. Nam & hic A, C::e., ut 
' oftendemas prop. 23, | 

 Suntenim hz duz propoſitiones, Lemmata ad duas ſequen- 
- £cs, quas cum nos fine harum ope demonſtraturi fimus ,erunt 


<IEM 


- 


F.ecadem- opera & hz a fortiori demonſtratz. Quid autem ſigni« 
E ficentillz voces ex equali, five ex-equo , & proportiopertmwbata; 6- 
 iRenditur 17,18,19, def. 5. 
” Exequalitateratio, ( ſive ex quali, vel ex zquo, Ji{os ) eft, 
*ubi plures ſunt quantitates, ſumptio extremorum per ſubtradionem medig- 
- rum; five, omillis mediis. 17, 5, | 
Ordinata proportio (Tem yin avancyla) oft, quando eft ut antece= 
dens ad conſequentem, ſic antecedens ad conſequentem ; ut autem conſe- 
guens ad altam quampiam, ſic conſequens ad aliam quampiams 18d5, 
Cujusexſemplum habemus per 20, & 22. Bog 
Perturbata vero fpropertio (Te Tag emn aranoylea), et, quando,cum 
tres ſint quantitates alieq, illis numero eguales, eſt ,- ut in primis quan= 
titatibus antecedens ad conſequentem, ita in ſecundis quantitatibus ante= 
cedens ad conſequentem; ut autem in primis quantitatibus conſequexs ad 
aliamquampiam, ita in ſecundis alia quePiam ad antecedentem. 19 d 5. 
Cujas exſemplam habetur prop. 21, & 23, Vel ſic; fiutin pri- 
moribus prima ad ſecundam, {ic in alteris ſecunda ad tertiam; 
ut autetn in primoribus ſecundaad' tertiam, fic in alteris pri- 


ma-ad ſecundam, 


328 Elementi quinti Euclidis declaratin. CAP, 2y 


22 Si fint quotcung, quantitates A,B, C,8c. alieg, ipſis numers e. 
queles,a,8,y, Kc. que binatim ſumMte ſint in eadem ratione, ( puta © wn 
A.B::a.þ &B.C::6.y.&c.) & mand in eadem ration | il 


a B ic 
erunt; Nempe A,C: :«.y. Nam quia B 8 & T=5 .N 
Ca AB At if (dls " 
CORBETT One 5,3 «TP 


deoque. A.C::.y. Et fimiliter quotcunque fuerint utrobj. eo 
que quantitates. Haberar autem hic exſemplum rationis com. 
poſitz; ut & prop. ſequente. _ | 

23 Si int tres quantitates A, B, C,&c. alieg, ipſis numers equa Mt - 
I's e,8,yz que binatim ſwmpte ſint in eadem ratione, fit autem perturbks | 
ta earnm proportie; ( nempe A.B::8.9y.&% B.C::e.6.): 
E ex equali in eadem ratione erumt, Nempe A, C: :« . y. Nai quiz” 
A 8.0 A_B AB A ; Po: a} 


E == oe PEEL... . DG fon FL oben How 
oo 0" 8+ SC BC©C 
| 8a < 
(== =>0) adeop A.GC::a.y. 
24 Siprima ad ſecundam, eandem habuerit rationem, quam tertia ad } 
quartam; A .a: :B.8: quinta item ad-ſecundem eandem babuerit ra 7 
tionem quam ſexte ad quertam: C. a :: D. þ. habebit etiam compoſts 
14 ex prima & quinta ad ſecundam , eandem rationem quam tertia cun "Wh 
ſexta ad quartam. A4C.a::84D.8. Nami "0g ,4 
Cc D - AC. AiE, B,D. BiD 
Ss ©. a += ——I=7+ = Q, 
adeoqueA4C.ea::BtD.g. Vel fic, fi opus,per lemma no- | 
firum; Si A.4::B.g. & C,oa::D. þ. erit(tum A8—e«B, 
tn C8 —eD; ergo ActCo—aB+eD,ideoque) At 
G.e::B+D. Cc. Efique hzc propofitio, univerſalis ad 
roP. 2. | 
F oh $i quatuer magnitudines proportionales furrim ATB,a +8: 
A... ( fitq; A t B omnifi maxima ,adeoq; & « minima; ) max= 
ima & minimareliquis duabus majores erunt. (A+B+a> at + 
A.) Namperprop. 19. A+B.a}&(::A.a)::Bc adeo. 


quezex hypothelſi, B 4 8, Ideoque A+«4B> Aa? Ky 


_ ; 


CAP.35. FElementi quinti Euclidis decleretid. 329 
Atque haftenus propoſitiones Euclidis tradidimus, Sequun, 
uta £ wr aliz quz2 2 Clavio aliiſque, his ſubjungi ſolent; eadem fa- 
io || cilitate demonſtrandz: quz & Euclideis virtualiter contentz 

[ yideantur. RT | 
> | 26 Siprime A adſecundam B, mejorem habuerit rationem quam 
tertia « ad quartam B 3: habebit, invertento, ſecunda ad primam minorem 
+» | rationem quam quarta ad tertiam. Nam quo major eft ratio quzvis, 


\Y | eo minor ipfius converſa, Vel fic, Quoniam Bp - T« eſto 
| le EE & _BYE 
ex prop. 8. 2 = BF Et 5 ideoque invertendo 5 = "A" 


'B B 8 hl a4 
ET vely <5 + Velfic Si > > (& =) ; arc 


a B ( e 3 J= 

| Inverſe A ri: < A _ a . per Cor, pr. 4+ 

* 27 Siprima ad ſecundam, majorem haheat rationem, quam tertia «d 
| -quartam; habebit viciſim prima ad tertiam, majoremrationem quam ſe» 
Þ , & & 

| anda ad quartam. Namli g- > © , efto gzF = T.,ideo- 
F A. B+iE_ B AzE 

© que, viciſim, , * "7 © FT. Velſic, $i 0 >( 
s A+E A B 

= 3 crit alterne wa > ( = =)= - per pr. 16. 


' 28 Siprima ad (ecundam, majerem habeat rationem , quam tertid ad 
' * quartam; habebit gueg, compoſita prima cum ſecunda ad ſecundam, Ma)o- 
rem rationem, quam compoſita tertia cum quarta. ad quartam, Nam it 


A @ - 
Þ.” ©» eriequoque CS, 1> 7 +1, hoc eft ) 


. 
B /) 


AlBp arte A+YE A 2 
>» "5. Vil 7” (E=) 5;eritcom- 


B 
> A+4E%n A4ts w4+6C 
ponendo "— 2th =) e * perpr. 18. 
29 &icompoſita prima cum ſecunda, ad ſecundam, majorem habeat 
. Lalionem, quam compoſita tertia cum quarta, ad quartam ; habebit quog, 


' Gvidende prima ad ſecundam, majorem rationem,quam 1ertia ad quertam. 
= *_, — a 
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A+B' atc SET. . ; 
Namfi "g— > TT” , (hoceſt& +1,” 7 +1) erit quo. ; 
A @a SiA+E+4B A+tB 
que ><. Velicz— B—— > C =) | 
«+ C aaF . * A 
30 Sicompoſita prima cum ſecunds, ad ſecundam , mejorem rationem * : 
babeat, quam compoſita tertia cum quarts, ad quartam; habebit , per con« | 
verſionem rationis, prima cum ſecunda ad arY's minorem ratioum i * 
. AtB +  " 
quam tertia cum quarta, ad tertiem. Nam fi "6 i , ade» Wh | 


A... : 
6que dividendo (ut prop. przced.) F of =; erit inverſe} 


B _c = 
( per pr. 26.) A —_ : & comporendo ( ut Prop. 2d, 25 


ATB az3xc' 
"i. ag. 


31 Si ſint tres quantitates A,B, C; alieg, ipfis numer equales Wt - 
*, B,y; ſi14, major ratio prime priorum ad ſecundam, quam prime pe- "ih 
ſteriorum ad ſecundem; item ſecunde prierum ad tertiam (five zqualis, 
Give) major quem ſecunde poſteriorum ad tertiam; erit quog, ex eque* | 
litate major ratio prime priorum ad tertiam, quam prime poſteriorum al n+ 

A, a g,B E |A .,B AB 
tetiom, Namſi 5 > p*G Et > crity *o(=;xE 


A > (SS IE.SC=G0=5) Hoc eft 
> _ Vel fic; Si WE, = » cok E=53 


ATE A \ & 
erit ex zquali, C0 > ( | £-ig =) Py .. per Pre 22, 


Ola 


32 


CAP; 35; Element: quinti Enclidis declaratid.* h 23t 

33 Si fentires quentitates A,B, C ; aliegq, ipſis numero equales 

0. x, þ,y. Sitg, Major ratio prime priorum ad ſecundam , quam ſecurde 

ofteriorum ad tertiam; item ſecunde priorum ad tertiam ( five zqualis, 

) five) major quamprime poſteriorum cd ſecundam : erit quaque ex aqua= 

litate major ratio prime priorum ad tertiam, quam prime fofteriorum ad 

| Bi 9 FURY. A,B AB 

| wiliem. Nam, fi g ® > KES 75 elit 0 (= 5G 

A 6 B a \\&_#& Ca = by 

=) of (>*F8);* e\=3c<a7y * Vel fig 
E A c B ; 

. PEE > ( TE =) - & G = T9 cricex zquali, 


8 A+E A & 

$ I (==) > 2 Per pr. 23. 
' 33 Si ſit major ratio totius ad totem , quam ablate ad ablatam ; erit 
. & relique ad reliquam major ratio quam totins ad totam. Nam fi - 


WT 


A+B B ATB +E 
<xc > © » eritpermutando (perpr. 27.) "FE > <> 
A4B .atc 


1 & per converſionem rationie, ( pr. 30.) x" ite- 
E "EN permutando, Ae <Znel "> ey vel fics 
7 Quoniam 25 - > adecque — " = & F> =: 
; adeoque A << erit quogue y I" bo = <> 


 AzFiB Atsq4 F ih 
Velfic; Si T7+c (= fic gp )> =) 
i C=a * rerprep. 19. ) Ei —; (=7, 4% = 578 


,E * 4B E +F+B 
P dE (= is * aqc perfrop.s. =) _—_ ' 8. 
Supereſt adhuc apud Clavium,alia propoſitio, quz quorſum 


ic loci inſeratur, ego plane non video; Cum tamcn illic re- : 
periam,etiam & hic apj onam, | 


T x 34 


332 Elementi quinti Fuclidis declaratio, CAP.35 

34 Si ſint quotcung, quantitates, A,B, C, &c, alieg, ipſir nume- 
10 £quiles, e,Þ, y, &c; ſit4, major ratio prime Ppriorum ad primam po« 
ſteriorum, quam ſecunde ad ſecundam, & hec major quam tertie ad ter= 


B 
tiam, & ſic deinceps: a > & = y &c. Habebunt omnes priores 


ſimul, ad omnes poſteriores ſimul , majorem rationem quam omnes priores 
relifta prima, ad omnes poſteriores relija prima; Minerem autem quam 
prima priorum ad primmm poſteriorum; Majorem denig, etiam , quam 
ultima priorum ad ultimam poſteriorum. : - 
Santo primam atcinque duz, A, B, & a, 8. Quoniam igitue 


- : 
— > © 3adcoque permutando yg” g'? & componends 


& 
e 
G22 _— _ | 3 Erit ,permutando, & per Prop. 33+ 


A. ” B A : _ I 
; ee (> » <= —=* Quz erant probanda. Er fimilicer | 


:  B4C C BS _A | 
probandum erit @F— (> 7 ) SZ SC* len , 
C+D D SS .0. ; 
WF > ) <5 = <= = © Eeſic ubivis, 


; A > BYE +: 
Secundo, ponantur utrinque tres, "7 ** 2 Po Quoniany 


per membrum primum - ( _ 5 )> a=, erit perma- 
m At 

tando WE > E+y , & componendo B = Ch | I'S 

itecumque permutando,ﬀ per membrum primum,ſ per pr.33. 

Erir a+8btHy. C + y y *"'& * quzerant de- 

C+D- 


B4G4D- 


monſtranda. Ec fimiliter probabicur CEIb® (> EO 


D' F- 
PT) ST <a: 


Eodems 


CAP. 35. Elementi quinti Euclidis declaratio. — nn 


os 
Eodem modo, poſitis utrobiq; quatuor, 7” * g © = > 


D. A BY, ByC4D 
+ * Erit per membrum przcedenr, 7 ( -n & ) ” B+ 3+ 


jdeoq; (permutando, & componendo , iterumq3 permurando, 
EP A+B4CtD B4CtD,: C4D 
&c, ut prius, ) "Hrs +6 (> Tery late TY 
D A B4CtD+E 
ny 3 <', * Quz erant prcbanda, Ft Gwiliter g tot) 46 


C4D34E, DTE. E BS 0 
[>S=73 > 375”) <o 


 Erpari modo,pofitis utrobiq;, quing; ſex,ſeptem,S$c.demon= 
| Riratio gradatim procedet. Conftat itaq; propofitum. 


Atque haQtenus Euclidis Elementum quintum, cum propos 


 fitionibus adjunAis, expoſuimus : ſuccin&e quidem , ſed nec 


propterea minus diſucide. 
Si quem interim male habeat, quod in demonftrationibus 
non rars, ca quz ad Frationum Divifionem , Multiplicatio» 


- nem &c, attinent, adhibuerim ; quarum dorinam nondum 
| EX profeſſo tradiderim : Poterit ille totum hoc capur, cum ſe- 


uente, Frafionum traQationi poſtponere, vel ſaltem quaſi e{ 
ent poſtpoſita reputare. Quanquam revera vix quicquam eo» 


'* -rumhic aſſumitur, quod non & in ſuperioribus exponitur; pre» 


ſertim ubi de Fractionum netatione diftum eſt , & de Multipli- 
catione Divifioneq; Algebrica ſive Specioſa, 


——_—_— H——_— 


CAP. XXXVI, 
Elementi Duinti Synopſis. 


Uod prxcedente Capite fufius traditum eſt, in brevem 
JC Synoplin redigemus, 


r 8 
Ubi & =F' ibi A,B:: 4. 8, Definitlo, 
T « 2 EF: 


334 - El-menti quinti Synopſ'rs © {CAP.36 
(A _ &(—=A Jo B, # | : 
prop. 7. 9. 
A .B :: A. 8&(—D.) E-; | 
Ergod A - \B ic 
g \ $2 = © - © © prop. 11. 13, } 
A , B - :: RA. RB . prop. 15. £1 


"ve 


AzE, A A A | 
Item = > & Ec g+#f © g © prop. $.10c 


Suntque hz propoſicionesIntelleftai ſatis obviz,Sequuntur' Wl 


aliz. 
Si A . B £2 & KN & . 
"A x 8 _ B =%* & » Lemma, ' 
B & A "F: B . a » Cor pr. 4; 
1A . « 22 HH” B « Pr. 14.16" 
TRA . B 24 Re « 8 X | 
| A » eB ®: & e& «CC prop-3.4c 
TBA m_ Þ- Fm. . 
| Ye - Bs < 
A : B :: 3 | op, 1.5, 
| RAKes: ' ReTes .> "> mY - 
; 'B F; 8 . : 
_ #.; 3 C to @ES « 2 
: A " 
Erit . ah 


A Þ =; 
. © oO. :: 38 Y 9 PE * > Pr. 17.18. 


| i _- : | cor, Prel9s 
MAZRB. :: Mat RB, —_ | 
; e B el «| 


eA ea ; | 
© , MAXRB 3: 9 C.MetRB , 
eB eB 


SuntY; & hz propylitiones, earqmque conreſe 2 vel per fe 
ſatis 


— 


hw: — 


g— 


* "a os 
BN ” 


6 | cap. 26. Flementi quinti Synopſis. | 835 


Gatis obviz, vel per Lemma noftrum facile demonftrantur; a» 
deoque fi de harum analogiarum una quavis conſtiterit, con» 
ſtabit & deomnibus, Sequuntur aliz. 


{| ofthe» BE e 2, 


FicAZC* B tt aty + 8 « 


—_— . 
— ae 
— 4 


L— 


ASC ety, ___ 
2 Si 3 | C: B 2: : 4 » # © 
| A vs Prop. 6, 


Ecit G .B *: » £5 
GA t-.BI8 1: A "IN 


B . 
EcitAKe .BYE (3; A.B)::a. £ 'Þ pr. 5419, 


RE. x | —_ Lad 
Ee... 
— 


_ — 
— --- 


CR AG) CAN __ 
I] A n b4 » C © & » B £7 YT k 
WY VL WY 
bou— ; | —mmmmmmmmammmmmnatens 
AN ; | - : may 9 : 
VdlA: Be.GCe a, 8 . y 7 
WYS * wYW 
ans Loma 
ErieA > C :: © 4 y -Pr.20.21.22-23, 


— Q—_—_—_— 


1 
=» nn. 


"noni A,B :« 
i Eric A4l8 —_ B . 


gr? 
=y 


2 minim. 
& » Pprop«25, 


» —— oeummnowys 


— De 


Harum item propoſitionum demonſirationes, vel ex ſupe- 
Ie | riore 


DeMeibomii 


Dialogs, 


336 Elementi quinti Euclidis declaratis. 
Tjore Lemmate, vel aliunde,ſunt ſatis obviz , vel ſaltem ex ſy. 
pra traditis illarum*xpolitionibus peti poſſunt. Adeoque Eu- 
clidis Elementum quintum, compendio traditum eſt; locis in- 


"CAP. 36 


terim aliquammultis locupletatum, 


Que ſequuntur, apud interpretes, propoſitiones de nON-Proe 


portionalibus; ad alias ab Euclide traditas' facile reducuntur, 
In. qujbus qual! virtualiter continentur. Puta prop. 26,27,28, 


29,30,31:32,33- In Cor. pr,q Pc. 16,17,18,19,22,23.Cor,pe, 


19, ut cap, przced- oftenſum eſt, 
De Marci Meibomii Dialogo, Monitio. 


Ubi haRenus perveneram ,incidiin Marci Meibomii, De Pre 
portienibus Dialogam; anno ſuperiori editum. Quo, novam de 


Proportionibus doQrinam ſpondet : Atque tum Pythagoram, | 
Eudoxum , Enclidem , & quotquot unquam Pythagorici floruere z tum 
Archimedem, Apollenixim, Pappum; Theonem item g atque Eutocinmz | 
Commandinum deniq; & Clavium , omniumg, Juniorum Mathematico« | 
rum filios; five, fummatim , tum totam antiquitatem, turn recentiores | 
omnes; ſive, totam Mathematicerum cohertem ad nofira uſque tempora; - | 
ballucinatos eſſe, contendir : Nec tantum ignoraſſe authores illos , quid | 
fit rationum compoſitio; ſed &', quid ſitratio : Quodque ipſe primus, *! 
omnem eruditam vetuſtatem, ingenti molimine, ſuperaverit ; Pluraq, tra= 
fdiderit, quam ab ulls Geometra exſpefari poſſe, pmtandum erat. Quippe. 
is precipuus, inquit, narrationis ſcopus eft, ut totem antiquitatem igne* © 
rate in quibuſdam Elementis Geometrie coxvincal 3 deinde autemt Junie« 


rum pravas explicationes, & monſtroſas hallucinationes demonſtret, 
Cum enim, tum veteres, Pythagoras, Eudoxus, &fc, ad rei veritatem 
non omnino penetrarint; tum , que veteres rede docuerant, finiſtrarecen= 


_ tiorum interpretatione int depravata: Tteque, inquit, & recentiores om- 


nes reprehendam ; qui antiques non intellexerunt * & antiques corrigams 
qui male que dam prodiderunt - atroſq, inſuper non dofturus. 

\ Totius autem novz. dotrinz ſuz, hoc eſt, erratorum ſuo- 
rum, originem, quiexaminat, hanc efſe deprehendet ; quod in» 
ter Aoſor Siradmoy, Ke abſor Stmraaciore;live,( ut loquuntur intere 
pretes)inter rationem duplam, 8 duplicatam; vel neſciat, vel nolity 
diſtinguere, Quz cum ille pro eodem habere velit ; tum ſepa. 
randa perperam commiſcet; tum, quz ab authoribus de utril 
>a vere tradita ſunt, quaſi inter ſe pugnantia commitrit. A* 


coque Theonem, aliofque , graviter culpat , quod pmtaverine 
rwripli 


q 


M52: Fa 0 . 
> tw | ind0 _ wt os 
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m/s © ow = 
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wt > ule 4 > 
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GAP. 36. — Meibomius notatur. 3357 
gipli duplum eſſe ſextuplum : Dum ille, tripli duptiim, noncuplum eſſe, 
contendit; quia nempe, rationis triplz, ratio duplicata, eſt, 
noncupla. 

Deinde; cum ratio 5, rationis 4 , ſit ratio dupliceta; quam ille 
pro codem habet atque rationem duplam; nec interim dubitave=- 
rit ; quin dupla ſit major, quam fimpla : ftatuit, rationem 1 ad 
b 4, majorem eſſe quam 2 ad2. 

 Adeoque rationem illam majorem eſſe vult, non quam definit 

Eaclides, 8 d5. ſed, quz ab zqualitate magis recedit ; five, ut 
Toquitur ille, cujus termini longtus inter ſe diſtant, ( Quaſi quidem, 
- idem <ffet Ratio, atq; Inequalita.) Ipſamque X£qualitatis ratio« 
| hem, Retionem nibili appellat; utpote ubj nulla eft Inzquali- 
| tas. | 
| Erpropterea Prop. 8.&10.e 5. ( & quz inde dependent 
| omnes,) falſas eſſe contendit; quod pereas , dicenda effect ra- 


* WH tio+, major quam ratioZ. Adeoque & $ def 5. ( cul inni- 
5 W runcar) falſam effe. . n 
. Rationesantem £# &Z, jitem*& Z,(atque de aliis pari- 
 ter,) #quales invicem dicendas vult ;: Tum; quod idem fit in- 


_rervallum inter 1 & 2, atque inter 2 & 1; adeoque , ſecundum 
'Hlam, cadem ratio: Tum quod utraque, ab zqualitatis ratio- 
W ne 2que recedat. Sicuti enim 41 & 2x (fi ipfi credamus) 
WF ſunt intec ſe #quales; quia uterque ab o, ſeu nihilo, ( numerti 
MW omnis initio, )=qualicer diftat: ita & ratio 4& 5 zquales e- 
-runt dicendz; cum utraque ab zqualitatis ( five nihili) ratione 
z, Zquerecedat. | 
 Eflque hectotius novz fuz doftrinz ſumma ; breviter qui- 
dem, ſed fideliter recenfita; & magis forfan perſpicut quam ipſe 
yellet. Cujus quidem ego refutationem, putaſſem , primo, hic 
loci inſeruifle; tum quod hanc novam ſuam dofritiam non an- 
tea viderim, quam przcedentia deſcripta fuerant, & prope om- 
nia jam imprefſa; tum, quod locus hic fic ſatis opportunus, 
Cum vero refutationem, quam, currente prelo, paravi, prolixi- 
erem videam, quam ut uno capiti inſeratur ; totumq; hoc de 
proportionibus negotium jam fupra ſatis dilacide tradatur, ut, 
qui a nobis tradita intel ligat, non admodum fſolicitus fit futu- 
rus de nova ipſius traditione: Leforem hic nimia digreſſione: 
detinendum non cenfui. Adeoque Refutationem illam ſeorfim- 
potius,vel,(i opus fit,huic traftatui ſubjungendam xeliqui. c Ut 
CUB 


Refutatio 


brevs, 


33$ Meibomius netature CA P.35: 
ſicui videatur illias nova defrina quicquam in fe habere pon- 
deris; videre poſlit, & quid nobis illi reponendum efle duxj. 
mus. | 
Interim vero dicimus 19. A6z9y Aradoioy, aliud plane effe 
quam Abzoy 9az7hovs,, ut ſupra oftenſam eſt; &, quid inter 
ſe diftent. - 29. A5z9yanndacy, rationem duplam, fimpli ma- 
Jorem elle, agnoſcimus : ſed non ita ſemper aiz9y Hiwnaciona? 
( quippe quoties expoſita ratio , ſeu radix, ſupponitur minor 
quam 1 vel; ; ratio duplicataztriplicata,&c;hec eſt,quadratum, 
Cubus, &c. perpetuo decreſcunt.) 32 Adeoque non inde 
ſequi dicimus, rationem 4 majorem efſe quam 4 , utur illa ſir 
kujus duplicata, adeoque cum $8 45, tumy & 10 e5,(tum quz 
hinc dependent, ſatis conſtare, 4%. - Aqualicatis rationem 
z, nonrationem nihjil; dicendam P 4 fed fimplam. quippe,ut, 
ubi terminus antecedens conſequentem bis continet, duplus di 
cicur; ubi ter , triplus, &c; ica, ubi ſemel, fimplus dicendus efts. * 
adeaque + ratioſmpla. $50. Negamus item, tum} i & 1, 
eſſe zquales numeros; tum + & # zquales effe rationes . quippe 
FT 1, binario major eſt quam —1, (nam 41=—= 1it2) & 


ratio = eft rationis 5 ( non inquam, quadruplicata, fed ) qua» | 


drupla : nempe #— 4 x+5. 69 Negamus icem, Rationem tantun» * 
dem efle atq; Inequalitatem, ( quippe & zqualium ad invicem : 


eſt ratio, non minus quam inzqualium:) Autetiam idem atq; | ; 


Intervallum. Uri enim, in ratione, ut loquuntur, Arithme-. 
tica; ecadem eft Differentia ( quz ſubduRionem ſpetter) 
inter 5 & 3, atque inter | a 5; non autem eadem ratio 
Arichmerica, 5 ad 3, & 3 ad5; quippe illic, exceſſus binarii; 
hic, binarii Defe&us : Ica, in ratione Geomertrica; idem eft in- 
tervaljum ( divifione zftimandam ) inter a & 1 , atque in-. 
ter 1 & 2 ; non autem eadem ratio; (cd illic, dupla ; hic, ſub» 
dupla : five,illic innuitur duplo majus; hic, duplo minus . Ec 
Juidem, ut illic, licet eadem Differentia, non tamen idem Re- 
GR ſedsg =3—=tT2;3 -=5—= —2: ita & hic, licer 
idem Intervallum, non tamen idem Quotiens; ſed 1) 2( 2, 
2 )1( 5. Neque magis ſequitur, Quoniam inter 2 & 1, arque 
1 & 2, elt idem intervallum, ergo & eadem R acio, five Relatio: 
quam,Quoniam inter Patrem & Filium,aryq, Filium & Patrem, 
eadem eſt diſtantia, Ergo & eadem Relatio. Ec quidem, ut, 


| Generatio, commune Fundamentum eſt tum Paternicatis,tum 


Filiationig 
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Filiationiy, relationum f:bi mutuo oppoſitarum : Ita & Inter» 
'vallum idem,eft commune Furdamentum Rationis ( quz ip+ 
ſacſt Relatio)tum Duplz tum Subduplz; quz interim ipſz ſunt 
Rationes oppofitz, five Inverſz. Sed de his haenus. 


—— | ———— 


| m— , a = 


CAP. XXXVII. 


| De Aurea Regyula. Ejuſdempraxis & Demurſtratio. Exſempla varia. 
 Altitudinum per umbras menſuratio- Hore diei , ſub diverſis meris 
" dianis, comparatio. Terminorum proportienalium preparatoria Res 
dufio. Cautela, de non-propertionalibus. Gravium deſcenſus accele* 
yatus. Effluentis aque v1s langueſcens. Terminorum proportionalium 
ordinatio, Terminorum fr eparatio; per Diviſionem : per multi* 
plicationem- Dabii , de quantitatibus Heterogencis , ſolutio. Opera® 
| tioxis frobatio, | | 
E [AP Proportionum doQrinam,. ( quam jn ſuperioribus Aura Re- 
"£ Afuſius tradidimus , ) ſpeRat, quz dicitur , Awe Regy- $44 
Ia; five Regyula Trium (Quz ob inſignem ſaam, quam, in tota 
Matheſi, uſum habet , Area dici ſolet. ) Qua nempe, Termi- 
nerum quatuor propertionalium , datis Tribus, DQnartus inveJigatur. 
Si enim, Tertius per ſecundum multiplicerur ( vel hic per j1)um, ) Praxis. 
_& _ dividatuy per primums; Quotiens exhibebit Quartum 
: que num. | | 
Sunto enim quatuor termini proporticnales A.B:: «, þ Demonſire+ 


Datis A, B, «, prodibit E —_— Cum enim fit, ex hypo» 19, 


thefi, A. B: 2s. 6. adeoque (invertendo) B.A::C.s. hoc 


eft. RN —£# Ucrinque multiplicando in «s , prodibir 
, ®s. ; 


Be og. velA)Be(Cc. 


Vel item (ab origine) fic, Quoniam eft; ex hypotheſi, 
A.B::«.c. hoc eſt =.* multijplicando ntringue in Bg, 


crit A&B. Adcoque, dividendo utrinque per A, erit 


A. 
U 5 | Vel 


__ 
As 


Exc empla b 


' 25 ſolidorum;. 
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Vel, ut tyronibus fic magis adhuc perſpicuam, cum fig 
\. B::a.8. hoceft (per def. proportionalium, live , cjul« 
dem rationis) | Hons 7 * $i zqualia qualiter mulciplicens 
Fr | PL cdl "CW 
tur, prodibunt #qualia. Adeoq; fi tum F , tum 8» ducantur- 
A -- a 4 Be | 
inB; fietgillic $5 xB=Azhic, g*B= 7" * adcoque: | 


B i 
A= -— lteramque, dufis utriſque ing; fict, illic Ax b=, 


A 85 hic, - 4 «8 = Ba: adeoque Af == Bu, (Hoc et; Ex: ; 


quatuor proportionalibus, fatam.ab: extremis zquatue fa&to- | 
a nediis: quod & ſaperius aliquoties demonſtravimus.): De- * 
nique , fizqualia zqualicer dividantur, orta erant zqualia. 


' Adeoque, fitum'Ap, tame, dividarur per A; erit, illic | 


; (= > | B & | | 
A)JA&(6& hicA)Be 7 * adeoque8= 7" * quod e+ | 


rat demonftrandum. ns | 
; Per hancRegulam ſolvi folent hujuſmodi Problemata. 


Si 3 pondo mercium conſtant 5 ſolides, quot ſolidos. conſtabunt earun«- " 


dem mercium poxdo 15, Quoniam in queſtione ſupponicur , mer- 
cesefſe zque charaz; erir, ut merx-ad-mercem ,- fic precium ad' 
precium; Adeoque ut 3, namerus mercium emptarum; ad 15, 
numerum emendarum :- ita 5-numerus pretii dati; ad names 
ram pretii quzfiti, pondo, :,pondoe. . . fol. . i ſol. 
. Nempe' - 3... , 15. 122.5 © Qe 
 'Vel, quia janide numeris nbique agitur , eric, alternando, 
ut merx, ad pretium; ſic merx, ad pretium. Nempe 
pondo. Aol. pondo fol. 
Solvitar? autem, juxta przſentem regulam , ducendo termi- 
num ſecundum in-tettiam,- (five, quod-perinde eft, tectium in 
ſecundum,) unde fit. 5x 15-—= 75: = | 


& dividendo- per primum ,. 3) I-5 
75 (25—Q- five '; = 25 Ea. 
=. Adeoq pretium queſitumsR, 3) 75.025 = Q; 


CAP. 37. 


De Repula Aurea, | 34x 
' Item, Si 3 dieram ftipendium , ſit 2 ſolidi; dieriam 12 fipendium, 
quantum erit. Hoc eft 39, 25:: 12d, Qs, Multiplicencur invi- 
cem 2in 12, fiet 2X12 = 24, tum di- 


videndo per 3, prodibit 3) 24(8 — Q I 2 
Dierum icaque 12, ſtipendium eſt $ſo- * ; 
lidorum. 3 I 2 4 ( 24 = Qs 


Pariter, Si Argenti  uncie dhe valeant | 
( in moneta Anglicana .) decem ſolides; queritur, quent i valebunt un- 


. Cie duodecim, ſive una libra Argenti ? Solvitur, ut prius3 invento 
termino quarto 2 — 60. Adeogz 


una libra argenti valere deprehen. 2, 10::12. 
 dicur. 60 folidos Anglicanos, five _10 
 xres libras monetz. 2) 120( 60 
. Pariter , Sicui libeat altitudinem Altitudinum 


Tarris, inplano eres, perumbram eſtimare; id ita fiat. Erigatur per umbras 
in codem plano ( vel ſaltem parallelo) palus ſeu baculum, no. men{uratie. 
tz longitudinis A ( pata peduw 6; _) umbram ſplendente So- | 
le projiciens, cujus menſura fit B, (puta pedum 2.) Eodem 
tempore, menſuretyr umbra Turris, quz fits, (puta pedum 
20, ) & quzricur, Juanta fit Turris altitudo ? guoniam itaq; 
in fimili ſitu , umbre fint Altitudinibus proportionales; eric 
B, A::8., hoceſt 2. 6::20, «. Et, fata operatione, in- 
yenitur« = 60 ped, Alcitudo Turris. 


B.A::8.e.; 2 + 6 ::20 , ©, 
A . 6 


—_— 


wes 
B)AAC TE” =6&. 2 )120( 60 ©, 


Similiter, : Si quzratur- ©uota fir hora Athenis, quando eff, Oxer 
nie, eiava. Prxſciendum aucem hic eft, ex Geographia', Athe- 
nas magis ad Orientem poſitas, quam eft Oxonia, gradibus 
( plus minus) rriginta. Ideoque citius ad A. henarum Meridia- 
num perventarus «ſt Sol, quam ad noftrum Oxoniz. Puzrictur 
autem, quanto citius ? Hoc-autem ut expediatur,ſciendum eſt 
inſuper, Solem horiz ( circiter) 24, integium diurnum circu= 
lum transigere, & ad eundem unde abicrar,Meridianum redire. 
Ponuntur autem, in circulo integro, gradus 360. His foliris, 
fic infticuitur Analogilmus, Si Sel, in horis 24 , feragat gradus 

U Uu 2 | 560, 


Hore diet , 
ſub wvariis 

meridianis , 
comparalioe 


Terminoram Si vero contingat, Homologos terminos, in quzftione pro- 
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360; quet horis peragit gradus.30 ? Adeoque , cum eadem zqua« 
bili celericate motum , tranſigat ſpacia temperibus proportio= 
nalia; erit, ut gradus 360.ad gradus 3o; : ita tempus horarum 
24- ad tempus queſitam, nempe horarum 2, ut ex adjuna 
opecatione conſtabit, 


ore: ou: er. h. gr. h: 
360 . 30 :: 24 , D=2, 360 «+ 24 :: Zo. B= 2, 
Ke. 26] Te, Al 
360)720(2=,D2 360)730( 2= ©, 


Horis itaque duabus ( circiter) ad meridianum Athenienſent 
Sol citius pervenic, quam ad Oxonienſem ; adeoque illorum 


meridies eſt, nof}co, duabus horis prior. Nempe illic, meridies | 
eſt, five hora duodecima; dum hic , eft decima. Adeoque illic ' 


hora decima, dum hic oQava eſt. ; 


per Redu@1- poſiros, non ejuſdem (ut loquuntar) denominationis eſe; re- 
onem prepa. ducendi prius erunt termini ad denominationem , prius proce- 


ratio, 


dat peculiaris hujuſce regalz praxis. Puta, Si proponatur hu- 
juſmodi quzftio; Poſito, quod tres wncie argentt valeant quindecim 
ſolidos Anglicanos, quanti valebunt argenti ponds quatuor } Gam hic | 


quatuor ſupponantur termini proportionales, quorum dao, 
pondas reſpiciunt; reliqui duo, valorem ; qui autem pondus 


reſpiciunt, non eandem .ſortiantur denominationem z ſed de : I 
unciis, ille ; hic, de libris ſeu pondo, pronunciat ; Reducendi - 


ſanc hi duo termini ad eandem denominationem ; priaſquam 
infticaatur praxis hac reguli imperata. Adeaque; vel, pro 3 
unciis, ſubſtituendum & libre 3 ( quippe, cum libra contineant 
daodecim uncias, erint, tresunciz, libre: quadrans;) ut quz- 
ſtio lic inftituatur; Ut + libre, ad q libras ; ſic 15 ſolidi , ad vals« 
rem queſitum, Vel, pro 4 libcis, ſubſtituendum , 48 uncias; 
{ quippe, cum libra contineat 12 unciar, 4 libre continebunt 
4x 12 = 4$ uncias,) ut-queſtio fic inftitaatur; Ut 3 ancie, ad 
48 wncias; ſic 15 ſolidi , ad valorem queſitum, Utrovis modo, pro« 
dibic valor quzſicas, 240 folidorum; hoc eſt, 12 librarum mos 
netz Anglicanz, ut ex operatione patet, 
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Se 4:7 5.9, 3 «48::15.9, 
BA. 


__ 
| 2)60( 240= © 2)720( 240 2, 
4  Quomodo autem hujuſmodi infticuendz fint redu&jones 
ſaperius oftenſum eft , vbi de Multiplicatione & Diviſione 
verba fecimus : nec opus eſt hic repetere. 

Verum hic cavendum eſt, ncequando frandi fit, indeque Cautela de 
error ſuboriatar; quod ea tanquam proportionalia habean- non proporti« 
- eur, quz proportionalia non ſune. onalibuss. 

_ Ex(empligratia; Si, poſito , quod pondas gravitate ſua motum, 


; WW duobus temporis momentis 20 pedes Gravium des 
Wh deſcerdat 5 queratur , quot pedes de 8 1 p þ ſcenſus acce= 
= own fit momentis 10. Si fiat 2.10::20.Q — roo (raw, 
, WE hic multiplicatio numer! tertii 10 __ 

W per ſecundum, atque produdi 2) '200 Joo= Q. 


divifio per primum , prodibit 
quartus 100. At ille numerus quzſito non fatisfacit, Quam- 
M vis enim verum fit, pondus illnd eadem velocitace motum , 
; 100 pedes, 10 momentis , peraturum, qua, ao pedes, 2 
- momentis peragebat 5 quia tribus datis 2, 10:: 20, quartug 
W proportionalis eſt 100 : attamen hand rette fic reſponſum 
| Iridicimus ; quia grave deſcendens , non #quabili procedit 
WW motu, ſed motuaccelerato; atque eo quidem celerius quo 
M diatius fuerit in motu. Dico , guo dimtius ſuerit in motu , non 
" autem, ( quod vulgo aiunt Phyſici, } quo fit ceniro prepius- 
' " Nonenim propinquatio ad centrum, fed ab initio motus eJon- 
gatio, ſeu potius continuatio metns ,. eft cauſa audz celeri- 
eatis. Nam fi grave demiſſum a punto C, ca- 
dat ad pun&tum D ; atque idem grave a punto A 
A demiſſum cadat item ad puntum D , (per | 
lineam A BC D; ) utroque caſu tranfibit ſpa- 
_ cium CD, ſednon eadem celeritate; ſegni+ 'B 
us enim per illad ſpacium movebitur, fi mo- 
yeri, incipiat a punQo C, quam fi motus, 
per ſpacium A C inchoatus, per reliquum GC 
C D continuetur. At vero fpacium illud | 
D 


CD , eadem diſtantia abeſt a- centro, 
five ab A , five a C, motus_ inchoetur, 


Fffuentis 
aque Vis _ 
. Langueſcens, 


de motuum acceleratione acutiſſime ſcripſerunt. Omnes iragz 
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Porro, fi ponantur Zqualia ſpacia, AB, BC, CD: Pondus qu 
per ſpaciam AB jam delapſum, continuabit motum per ſpa. | g, 
ciumB C , majori velocitate , quam perſpacium C D move. q 
retur , fi motum a punto C inchoaverit. Propius tamen a cen« q 
tro abeſtſpaciumCD, quamBC: verum illud (BC) ab k, 
initio motus (a punoA inchoati, .) magis diftat , quam ab d 


initio motus( inchoati a C ) diftat ſpacium CD. Quz oin« 
nia tum experienti erunt comprobata, tum ab iis tradita qui 


rationes illz,quz apud Phyficos paſſim occurrunt,de motus na 
turalis celericate aaa, a propinquitate ad centrum dauitz, | 
penitus evaneſcunt. Quippe non tam terminus ad quem , quam 
terminus a quo , in motuum acceleratione ſpe&tandus erit. ' 
Idem peccabitur, fi hujuſmodi proponatur problems } 
quaſi hac regula ſolvendum ; Si vas 12 congiorum capax , aque | 
impleatur ; atque , eperto in funds foramine, exeant in duobus hore | 
minutis tres congii ;queratur autem , quanto tempore tot exibit aqua? | 
Propofita quippe quzftione, fi 3 congii effluant in 2 minutis, 
12 congli in quot minutis exibunc ? 'N 
Reſpondendum effer, juxta hujuſce 3,2::12.Q 4 
regalz tenorem, totam exitarum = 'Y 
3)24(8= Q.: 


aquam minutis oo; quia 3 .2:: 
12.3. Arque hocquidem verum 1 
efſet; modo aqua cadem pergat velocitate exire qua co-. W- 
perat. Ac ſecus omnino fe res habet. Siquidem continuedes i 
O—— aquz celeritas,& quo minus ſupereſt exhau-' "i 
rien aquz, eo. ſegnias exit. Majore nempe & vio« 
lentia & velocirate efflaec aqua vaſe pleno , quam fſemi- 
pleno; quoniam aqua inferius exitura majore mole ſuperio- 
ris aquz premitur. ( Non obſtante, quod vulgo admitti ſo-. 
let; principio , De gravi in locoſuo, hoc eſt, in rem vel zque 
vel magis gravem, minime gravitante. ) Cai fide facient ipſi 
oculi,fi attendatur quanto majore vi &velocitate,ex dolio cer- 
viſiz pleno, per eundem canalem,excat cervilie,quam cum pro- 
pemodam evacuatur. 

Quibus autemgradibus vel creſcit velociras cadentis pon* 
deris , vel decreſcit velocicas per canalem excuntis aque non 
hujus locieft inquirere. Sufficit impreſentiarum monuille , 


hanc, quam prz manibus habemus ,. regulam , non niſi de 
| quanth- 


5 * —__ 
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quititatibus vere proportionalibus procedere. nocet enim,Date 
quantitati aliam-in ata ratione pencye. Nempe quzritur quantitas 
quarra, quz, ad tertiam datam , candem habeat rationem , 

am haber ſecunda ad primam ; vel, ad quam tertia data, 
-rorroh habeat rationem, quam habet prima ad fecun- 
=: 
.*'* Cavendii porro, ut datarum trium quantitatum , quzlibet De Proporti: 
ſao loco ponatur. Non enim promiſcue quzliber in quolibet one terminis 
- Joco ponenda'eſt, ſed in ſuo fingulz. Neg; etii illi ſemperpri- rite erdinan= 
aus debetur,quz in quzſtione propofita,primo occurrit, Szpe dis. 
enim quzſtio propeſita variis ambagibus& involucris involvi- 
 ear;quz priustollenda ſunr,qui proportio rite conſtituta appa= 
| Teat:Ur in ca quamodo expoſuimus de differentia meridianort: 
| Athenienſis&Oxonienſis.Szpe etiam quzſtio minus direfte pro- 
- ponitur:Uti fi expoſita de Argenti valore quzſtio,ita propone- 
retur, Si10 ſelidi Anglicani tamundem valeant atque 2 uncie argenti; 
quanti valebunt uncie 12? Non enim hic 10,ſfed 2,eft proportionis 
terminus primys; utut iNein quzſtione primum audiatur, 
Ur igicur ſao ' ponantur loco ſfinguli termini; curandum 
; eſt,ut quatuor quantitates (nempe tres datz & quarta quzſica,) 
| ira diſponantur ut prima ſupponatur eam habere rationem-ad- 
 reliquarum alteram, quam habet reliqua ad quartam. Secus 
enim non crunt quatuor proportionales. Adeoque, in quaſtt-' 
| one proxime expolita, primus terminus nec erit 10 , nec12. 
= ſed 2- Secundus autem, pro libitu , erit vel 10, vel 12. Nem- 
- pe, Ut 2 unciz,ad 10folidos fic 12 unicz , ad ſolidos quot? 
am ut numerus ponderis Qunc ', yofol ; ; 12une. Qfo1 
prioris, ad numerum vas 
Joris ſui dari ; fic ſupponi»., Toe: 1270 55 TOO hf os 
tur numerus ponderis poſterioris , ad valorem ſui quzſitum? 
Vel eti5,ut 2 unciz,ad 32 uncias3 Sic 10 ſolidi,ad folidos quot» 
Nam quz ratio eſt ponderis ad pondus, ea ſupponitur & va* 
Joris ad valorem. Atque hzc determinis ordinandis ſuffici” 
ant. WA. 

Terminis ita rite ordinatis; perinde omnino eſt {quod 8 Dez pr axcion; 
Jam dizimus ) five terminum tertium in ſecundum , five hunc = on -F 
in lum ducamus. Non modo, quia (quod modo difttom «ſt ) , 
perinde eft utrrum duorum ſecundo tertiove loco pn—_ 
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Sed maxime , quic duoram invicem ducendorum, periade ef 
utcam duorum malriplicatorum efle faciamus x Aut mulipli. 
candum : quod de multiplicatione ſuperius univertim diftum 
eſt, 

Sed & perinde eft,(ive Matiplicationem, five Diviſionem, priag 


infticuamas. Sive enim terminorum ſecundi tertiique invicem - 


du&orum produtam per primum dividamus ; five mediorum 
C ſecundi & tertii ) utrovis per. primum diviſo, quotientem 
in reliquum ducamus; perinde omnino eft : Idem enim ut 
cunque prodibic terminus quartas, (quod f& ſuperius de mul. 
tiplicatione & Divilione tradidimus univerſim : ' Nempe 

quories plures continue faciendz ſunt mulciplicationes & Dis 


viſiones,perinde eft quo ordine infticuantur.) Namfi A. B :; * 
A A 


A A 


ſpeciatim in numeris fi fit verbi gratia, 3.9 ::6. 18. erit 
9x6 6X2 (— £) =$x6 (=3u6)=S£x9(—2u9) | 


3 


—18. Adeoque cujusvis arbitrio permittitur, ut, pro-re | 
nata, co ordine inftituat operationes, quo magis pro hic & : 


nanc (ut loquuntur ) videbitur accommodum. 


Interim vero, in tradenda regula, nos ( cumaliis ) mul, : 
tiplicationem potius przpoſaimus,qua frationum incommoe /; 
dum melius caveatur. Si enim verbi gratia, inſtituatur pro- WM 
portio2.5 : *8, Q. velim autem ſecundum per primum di= W- 


videre , prodibit 2)5 (2% , adeoque terminus tertius 8 per 
2+, (numeram fra&ionis adjeftione impedictum ) multipli- 
candus: Si vero mediorum produftum 5 x 8 == 40, dividam 
perprimum, 2 )4o( 20 , prodibir utrobique numerus inte- 
ger ; codem autem ſucceſſu , ( utut minori labore, ) nam 
tum $x25+— 20, tum — 20=Q- Item {1 inftituatur 
proportio2.5::7.Q. Et velim ſecundum per primam dis- 
videre, 2)5 (25, adeoque multiplicare7 x 27; vel etiam 
_ tertium per primum dividere, 2 )7 35, adeoque mutipli- 
care 5x3+: operatio utrovis modo impeditior erit, quam 
fi prius mulciplicatis mediis, 5 «= 7— 3 5 , fiat tandem divifie 
per primum 2) 35(17 3. Quamvis enim & hic tandem prodeag 
fratio, tamen quz ulteriorem dJifficultatem mon procreabic z 


quippe 
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uippe illicfiflendum eſt , nec alia ſecutura operatio quz per 

rationis adjetionem reddatur perplexior. Si quando autem, 
jam ante per8Qas operationes, proſpiciat quis wedio;zum al» 
terum poſſe per primum Ita dividi ut nulla ſuperſit fraQtio; 
commodum erit diviftonem illJam pramittere; ita enim opes» 
rationes minoribus numeris exercebuntur. Puta in analo- 
gia jam difta 2.5::8.Q. commodum efle poterit, ( nen 
quidem ſecundum , ſed ) tertiuw, per primum dividere, 
2)$(4; & quotientcm in reliquum ducere, 4x5 = 20 


þ—— bu ; o 
Nonnunquam item commodum erit, prxcedanei termino» _ _ 
aratio, 


* rum expoſitorum diminutione, operationem expeditiorem Preparati 
| reddere. Fit autem illud vel terminum primum & fecun- f® Diviſie 
'  dum,vel primum'& tertiuw,ubi id fieri poſſe perſpicitur , per **M+ 


communem diviſorem dividenda; vel etiam corum utrumque 
nonnunquam faciendo, Puta] in proportione 6.9 :: 8. Q. Si 
primam & ſecandum, per 3 | 
dividamus; (eorumque Io» 2 3 | 

co quotientes -ſubſtitua- &. g 2:8, Q= 12, 


2M mus5) habebicur proportio 

WW 2-3::8.0. Sin primum 3 4. | 
WM & tectiam dividamus per & + 9 :: $.Q==12. a7 

WW 2; prodibit 3.9.4. Q. Si | 

2 denique utrumque fiat ; pu- 1 

H ra tum primo primum & Z 3 4 

" ſecundum dividamus perz, & . 9;: 3.qQ =12 


tum primum ( jam abbrevi- 
atum) & tertium per 2; prodibit x. 3 :: 4.Q. Fcdem ubique 
fucceſſu + Erit enim ubique terminus quartus quzlitug 
Q=12. | 

Similiter in ſfeciebus, five ſym-bolis ; Si expcnatur 


Analogiſmus ABC.A DE::BEF.Q. 


_—. 


> 


ſubfticuatue BC. DE::BEF-Q 
veletiam | AC.ADE::EF.q. 
vel denique C., DE::EF.q 


Idem etiam utcungque proditic te1m;Lus quartus, ve) qui 
as Latte 


Per Multi« Aliquando item , multiplicatione, fiet accommoda ter. 
Plicationem, qinorum przparatio. Si nempe vel primas & ſecundus , yet 
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tantundem valent ; puta 4 —_y = DE : IT Fa 
AD rp = NL F=DEqFaQ. Ft iſimiliter alibi, 


primus & tertius , codem communi multiplicatore multiplj. 
centur; (vel eriam atrumque fiat:;) quo pafto frationum 

moleſtia facile evitatur. Puta fi exponatur analogiſmus, | 
2,4:: 3. Q. commode ſubſticaamus vel primi & ſecundi ,-- 
vel primi & tertii duplum ; para 5, 8::3,Q.vels.4::6.0, 
Jeempro3)+t.7:-7- Q fubſtitoamusvel 3.2::2.9, vi if 
2,2: :2, Qvcletiams .2:: 1, Q. Similiter in ſymbolis pro ? 


; Aq DE .. GH, 
_ Bc” EF Er 2. 
Subſtituamus (_ A-q: DE ..GH.&, 
primo & teftio in C)JS ' B * BF .F. % 
yel etiam, ( daQtis 15.9 DE GH; 9: 

QC 
Re 


primo & 22 in B) | c Pp "CF 
nl potes (ER DE. ,. CH, 
que fad ) ED 


vel ( duftis item "I qF . DE 2» GH 2: 


& lecundo in F) Þ 


vel deniq; (dutizad-ZAqFgq. DE: . — DEGH, | 
Huc primo & 30 INT a" IF Ms 5 "AqFq 
_"Commiine karum' preparatiorium fandamientdin eſt, 
210d Maltiplorum ad zquimultipla, ecadem eft ratio atque 
fimplerum ad fimpla. Pad 3x2: 4.x2::3.,4, ttem>, 
224 « < ItemgA.4Ac: 3. 4. EcBA,Ca::B.C, 
B .C :;B,C, Ec fimiliceralibj.' 46 | 


A A of Eq ES... ; 4 | ; Spy & 
Dabium, de Unus adhac ſupereſt >. qui nonnU lam morari poſlir, ſcrupy- 
Duantitati- Jas; Nempe cut 'certum fit ahalopias non raro ififiitui inter 
bus Hetero- quantitates heterogeneas, (puta ut tinea A, ad-lineam B ; 
genes. 


ſic pondus @ , ad pendus © 5 ) qu poſit unain alteram moulti- 
plicari, aut per eam djvjdj2 item, quid fit, ve1bi gratia, 
) pondus 


IIWg5.> _ 


fem oa a> © 
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ndus « in lineam B multiplicare , aut per lineam A divi- 
dere? Quale enim faftum ijllud erit cujus Icngitudo eſt 
Linea; latitudo pondus ? aut qualis quotiens, ubi quzritur 

uoties pondus « contineat lincam A? 


Dicimws itaque, non hic ram comparati lineam ad pondus; Fj uſd; m ſa 


quz quidem plane heterogenea ſunt, nec invicem cowparan- 
da : ſed rationem duarum inter ſe linearum , ad rationem du- 


orum invicem ponderum : ©ux quidem rationes invicem 


homogenez ſunt, puta dupla, cripla, ſequialtera; ſumpta 
nempe denominatione a quotiente antecedentis per conſe- 
quentem diviſz. Eft autem quotiens ille, ut ſuperius craditum 


MW eft, vel numerus, vel faltem in genere numeroſo aliquid , ip- 
WW fſque nomeris homogeneum ; puta numerus frafius, aut 
WF fucdus, auttalequid. Adeoque quum dicitur A.B::e.8. 


; | koc tantum innuitur, rationem A ad B five : >» @zqualem 


eſſe rationi« ad C, five— « Vel quod tantundem valet , quo» 


tientem quantitatis A per homogeneam B diviſe, zqualem 
eſſe quotienti quantitatis « per fibi homogeneam ſutut priori- 


1 bus heterogeneam ) diviſz. Puta,f A fitlinea bipedalis; B, 
' pedalis ; erit illa hujus dupla, five ut 2 ad 1. ltem, fie fit 
4 | n= ral 8, bipondium, erit illud hujus duplum , 


veut 2adi. Quippeerit, tumB) A(2,rum þ) a(2, 


f % 


L JF eoque Fg = 2 =2=£$&, Cum itaque nihil hic a= 


liad ſpeetur, quam ratio, ſive etiam quotiens : licebit, pro ex* 
poſiris quantitatibus, alias cujuſcunque generis ſubftituere , 
quz in eadem fint ratione conſtitutz , five eundem quotien» 
tem exhibeant ; utut expoſitie fint heterogencz. Arithmetie 
cus itaque , quo operationes ſuz reCius conſtent , pro expo« 
firis quanticatibus cajuſcunque generis, quarum tantum ra- 
tio conlideratur , numeros ſubſtituit (five quod numeri inſtar 
eſt ) in cadem ratione conftitutos. Puta, pro lineis A, B, 
bipedali & pedali, binos quolvis in eadem ratione numeros, 
puta 2, I; vel4, 2; vel 6, 3; &c, quia utcunque += # 


= $= | : Et, pro expoſitis, zqualia ſubftituendo ; quantis 


2as non immutacur; fed utrobique tantundem cft.Proinde icagz 
X x 2 | elk 


lutiv. 
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eſt five dicat , ut linea bipedalis A, ad pedaſem B five, ut 
numerus2ad 1; fiveut 4ad2; &« propter Quotientem, 
adeoque & Rationem , ( quz hic ſolum ſpeftatur, ) utrobj. 
que zqualem. Et quamvis, pro numeris his, nonnunquam & 
ſymbolaicerum ſubſtituat vel etiam quz linearum erant re> 
tincat ; ea tamenquali pro numeris habec , eaque numero. 
rum inftar trafat verſatque, Nec tam lineas & pondera, quan 
numeros,in iiſdem, cum lineis & ponderibus, rationibas, 
conflicutos, ſe verſare cogitat, Iraque in exſcmplo expoſito, 


i arr wa. mi a .. 


fi A,B, ſupponantur fignificare 4, 2:_( quia nempeg = £< ) 


manentibus interim 6 placet «, 8, ur ponderum ſymbolis* WM. 
tantundem erit dicere A.B::«.f; atque 4-2::a,C 
Adeoque ſecundi & tertii reftangulum B xa , eſt 2x@ , live |} 

Bree 2x4 Ts 'A 
ponderis a duplum: Et 7* , eft -" five iſtius dup] | 


s "- 
- 
API EP Rigs we FS " 


quadrans, At vero, pondus duplare,, iterumque quadrci- MW 

taciam partici, .nihil aſucdi ſonar, | | 
Vel etjam fimplicius rem ita explicemus. Quoniam ponuns | 

tar tum A, B, tuma , 8, quanticates utrobique homogenez , 3 

C ucuc hz adillz hecerogenez ;) diviſa quantitate B per A, * 


quatiens erit numerus ( five quod —_ inſtar eſt ) rationem 
denominans ; puta N= + Adeoque "A hoc eft F xa, 


Jo J 
tantundem eft atque N x «. Expropterea F xa =þ& vel hac 


N « « =: figaiſicat quantitatem « (cajaſcunque fuerit ge- 
neris ) dutum ia N numeram quz denominat rationem B ad 
A, (quancitatemautem quamlibet, pernumerum multipli- 
cari, nihil eft abſardi ,} 2quabicue quantitati & : vel quod 
taatundem eft , quanticaris « totuplum , quotuplum B eſt 73 
A, (vel etiam tantuplam quantuplum &c. ) zquatur quanti- 
tatl S. 

Solent hic nonnulli Arichmetices praticz Magiſtri, opera- 
tionis hajus examen adjicere; ut nempe melius conſtr, fi quod 
oriatur dubiym, num probe peraRa fit operatio. Poteſt autem 
id variis modis fieri. ; 

Nonaulli ſic inſticuunt, DaGis tum termino primo in 
: quartum 


5 o# 


F 


dit quzfitus Q —=3, 
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uartum , tum fecundo in tertium , fi ntrobique idem pro* 
du&nm emergat , Indicio eſt rem probe peratam efle. ( Put® 
fi propolitis 3.5 : : 9. Qe prodeat quartus Q — 15. FaRo ecx*® 
amine, reperietur 3 « 15 (45 )=5 = 9. adeoque 3.5:2? 
9.15. Proportionalesefſe, atque operationem r«&e inftitu= 
tam.) Nam f,quatuor terminorum,fa&tum ex mediis zquetur 
fatto ab extremis, ſunt ili quatuor termini proportionales. 
Cujus Demonftratio ſuperius aliquoties adduQa e<. 
| Vel fic. Si terminus quartus,modo inventus, jam fiat primne, 
atq; operatio inverſe inſtituatur: Nempe ut qui quartus erat ad 
tertifi,ita qui ſecundus erat, ad quzſitii; faftaq; operatione pro 


| deat quifuerat primus,reGte proceflit operatio; fin minus;ali- 
© cubicrratum eft. Puta, fi, ut prius, expoſitis 3.5 3:9. Q, & 


prodeatquartus Q= 45. adeoque 3.5 ::9. 45. Examen 


; inftituo- invertendo proportionem 45. 9::5.Q. ( Namfi 


quantitates fint propertionales , erunt & inverſe proportiona= 
les;ut fupra oftenſum eft.)Ec quoniam,fic fafta operatione,pro- 
( qui _prius fucrat terminus primus, 
jam antes quartus, ) patet operationem refe peraftam efle. 
Sed aliis hujuſwodi multis modis inftitui poteſt hoc examen: 
Nec tamen tanti eſt ut .plures recenſeam. 

Atque ha&tebus de Aurea Regala quz dicitur DireFa , dium 
eſto. De Regula inverſa dicetur Capite ſequente. 


f 


CAP. XXXVIIE. * 


De Aurea Regula reciprocae Ejuſdem a Direfa, diſcrimen. Praxii , & 
Demoniiratio. Bueſtiones per henc regulam ſolvende. De operationum 
compendiis & | probationibus. Redudiio hujus ad regulam Dine« 
Gam, z L 


A are quz dicitur Regula inverſa, five Reciproca , eft ubi . 
; expoſitis tribus quantitatibus queritur iquarta reciproce fyoportio- 
mas. X 


Regula aus 
rea Inverſa,. 


Prnomode 4 


 Ditfgct autem a Reguls mm quam przcedente cafite ex-direfa dife 


X 3 ED poluimusfert. 
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poſuimus, quod ucillic ſpetatar xqualicas Rationum , ye! 
Quaotorum; ica hic , 2qualicas Refanguloram five FaQo. 
rum. Nempeillic, ut cerminas primus ad ſecundum, ficters f 
tias ad quartam quzlitum : adeaque idem emergit Quatieng T 
tum ubi primus per ſecandum , tum tertius per quartum ' dis 
vidicur, (quod eſt zqualium five earundem rationum genui- f 
num & fimpliciſimum cricerion. ) Hic autem , reQangulum 'r 
five fatum a primo in ſecundum dafto , e2quatur ReQangulg [ 
five Fato a tertio in quartum quzlitum duQo. / 
Exſempli gratia Si «per longus pertices 40, latks 4 » cortineat Jks 
ghrum terre, (Acram, vulgo dici- 
mus:) queritur, quem latus fit opar- 
tet, qui nonniſi 20 perticas longyu eff, l 3 
vt cadem terre quentitas habeatur? ne 
Manifeftum hic eſt, cum utrobi- | | 
| wa xqualis terrz quantitas ſpe= By 88 
cur, quz cx latirudine &lon-= A. — 
gitudine comparatis *emergitz | | | 
ud in altero longicado major 
i. eo minor fit Iaticudo necefle | 
eft, & contra; ut alterius defe- 160 
Qum alterius excefſus compleat. | 160 A 
Adeoque, ut prioris longictudo 40 
ad latitudinem ſuam, fic poſte- 
rioris Iongicudo ( non direde, 
nam fic prodiret figura limilis, . - | mA 
non #qualis, ſed )) reciproce ad | 
ſuam Iaticudinem, Sive, ut 
longitudo fecundi ad longitudis 
nem primi, fic-primi latitudo 
un a ecundi, 'Nam' | 
oceſt, reciproce proportionales eſſe, 
pr? def. 5. MR fi wks | 
ongitudo ponatur A, ir | | 
do B; ſecandi longicudo «, latitudo 8: eritA.e:: þ . B, fs 
ve Þ.B::A.c. utfit AxB—axþ, _ 
Hujuſce Regulz praxis hzc eſt. S;, trium terminsram, quod fig 
ex prims in ſecundum dufto, dividatur per tertium , prodibit quartus recite 
proce proportionalis, Adeoque, cum ia expolito exſemplo, price 
AgM 


20 


q 


| 


CE ag 


Ejns praxis. 


» 


| itur retangulum primi in ſecandum , zquale reQangulo:: 
| | m1em—nftonn. cg hoceft A —_ axB, five AB—aBp; e- 


| | Tant per przcedentem; fic diſtinguant Tyrones. Si , ex natura 
| guzftionis, quo major fie terminus tertius, eo major requiratur 
 quartus; regulz direftz opus eſt : Sin, quo major tertius eo 
{ minor requirictur quartus, five quo minor tertius, eo major 
| gquartus, inverſz regulz opus erit, 
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ngri longitudo A, dufta in ſuam lati- " 


tudinem B, faciat reftangulum A B; A 
fa&a diviſione per « ſecundi longitudi- z B 
nem, . prodibic hujus latitudo quzſita 0 «)AB(8 
AB | 
 xis longitudo 40, dufta in laticudinem X 4 


ſirith 4, fit 160 = 40's 4. fafta'divi> 20 )160(8 
vifione per datam fecundi longitudi- | 
nert 20, prodibit hajus latitudo 3 — ££2, In hoc itaque dif- 


. fert praxis hzc , a praxiprzcedentis regulz, diretz ; quod il» 
| He, rerminus primus eft diviſor; hic, rertius. 


Demonſtratio praxeos hzc erit. Quonjam, ex hypothefi, Demonſtre 
ow 


A 
ric utrinquedividendoper @, 7, =. 


, Quzſtiones perhanc regulam folvendz, ab iis quz ſolvendz Dueftiones 
per hanc re- 
gulam ſols 
vende, 


* Verbigratiaz Siquis 12 horis conficiat milliaria 30; idem boris 


MW 6, quot conficiet. Quoniam , hic 
' - manifeflum eſt, longiori 'tem- 1x2:20::6.Q=10, 


pore plura —_ millia- 6 
riaz quo major eft terminus 52 )120 _P”, 
was ( numerus horarum ) eo $9,000 CON 
major erit & quartue, numerus milliarium quzfitus. Ee prop 
terea, per auream regdlam direQam, invenitur terminus quar= 
tus quzſitus, 10. 2 

Contra vero ; Ofus 4 viris 12,diebus 20 perficiendum 3 fi aggredis 
aninr viri 6 , quot illi diebus boc 


 Perficient? Qaoniam liquet ,'ex 13.20:6, Q—40' 


guzftionis natura, pauciores vi. 32 
Tos nonnift plaribus diebus i- 6)240(40 =Q_ 
gem opus confeQuros; adeoque : 


quo 
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=_w minor eft terminus tertius, ( vicoram numerus; ) eo ma} us 
ucurus fit terminus quartus, (nnmerus dierum requiſitus, ) 
per regulam icaque inverſam, quzrendus et terminus quarts, 


= \ 


Eodem modo : $i tepeti lato pedes 9, longo 20; abducendus pannag 
vilior, qui totzn tegat, latus pedes 3 3 queritur quot pedes longus eſſe dt, 
beat , ut negotio ſufficiat? Quoniam | 
hic manifeſtum fit, quo minorem 9-20: 3, Q= 60. 
babeat laticudinem pannus hic, eo do 
majorem' requiri longitudinem, 3 Ji80 (60, Q 
qua latitudinis defetus fupplea- | 

rur: per regulam inverſam, reperietur longitudo quzfica , pes 
De operation Jum 60. Atquein aliispariter, . | b-- 
im compen+ _ -WE autem operationum compendia, de Regula direQta , in | 
diis ; & pro- Capite prxcedente oftendimus, (tive quoad ordinem operatia- 
bationihus, Bum perficiendarum, five etiam terminorum przcedaneam re= 
— _duionem,) etiam hic, mucatis cmutandis, locum habent. Neg - 
opus eſt at ea ſigillatim hic repetam; ſed potius ut leQoris ſa- 
gacicati permitratur, quzillic di&a ſunt his aptare. D10d & _ 
de Probationibus illic tradiris, intelleQum velim; quas, qui tan» 7 
- efſe puter, etiam huc, muratis mutandis, non dificulter errand. - * 
| erat. : | 
ReduJiohu, Notandum denique, Proportionem Reciprocam , in Diretiam con= WM 
Jus Regule Vverſum iri, (i gui in reciproce eft terminus tertit, ftatuatur in direfia pri. ih 
ad direGam, ww, Nempe fi fir | "_- 


In proportione reciproca 9g. 20 : 3. Þ— 60, 


Eric in proportione direfa 3. 20:39 . D— 60. 


Fa Reciproce; DireQe. 
9-20: 3-2 — 60. 3,20::9.2Y = 60 
8 9 9 
'  3)180(60z2 3)150(6=, 2 


Acque hiftenas de Area Regula fimplici; five Regula Trb- 
um; tam dire&a, quam Reciproca. Sequitur ut de Multipli- 
ci verba faciam; ubi nempe plures quam tres occurrunt rermt- 


ni, iplaque Proporcionis Regula ſzpius repetenda, Eftque a, 
| E | vels 


 CAP.39. De Regula Aurea Con foſita, ” $55 
vel, quz vocatur Aurea Regula compoſita ; vel quz Regula Societa- 
tj; dicitur. De quibus in ſequencibus Capitibus dicerur, 


—____— —_—__W_ 


CAP, XXXIXA. © 


L — 


De Aurea Regula compoſita. Tam ubi omnes Analogie componen- 
tes, ſunt direfte : tum ubi altera, vel etiam plures , (unt reci- 
proce. 


| Fgula que dicitur Area Compoſite, ex duabus'vel plaribus 
2 Analogiis conſtat.” Adeoque Regulz fimplicis operatio- Regula Aue 
| nemaliquoties iterandam efle ( ſaltem virtualicer ) poſtulat, '** Compo- 
- Jiſdem autem nititur principiis Regulz compoſitz , atq; fim- ſitas 
plicis procefſus : ut non fit opus Jonga preparatione , fd EX= 
ſemplis aliquot operandi methodum exhibere, 
Efto hoc Exſemplum. $i 4 Academi- 
. ei, in 3 Menſibus, expendant 20 libras ; quot 4. 20::6. 
* libras expendent Academici 6, in menſibus 3. 12. Q 
' 22, ſive anno integro? 
Manifeftum eft, in hac quzſtione , duplicem Analogiam re- 


FW perici. Comparanturenim tum perſonz perſonis, tum tempus 
"WF cempori, at ex utriſque collacis reperiatur ratio expenſarum. 


* + Reſoluta itaque hac Analogia compoſiti in duas fimplices; 
Dicimus Primo, Si 4 Academici, | 

expendant 20 libras ; quot libras ex- 4-20:: 6.9. 

pendent 6 Academici. eodem tempore? 6 

C Adeoque ſeponimus paulifper 4)120(30=q. 

diverſorum in quzftione tempo- 

rum confiderationem,) Er, operatione peraQta, patebit , 3o li- 

bras, a 6 Academicis, expendendas eodem tempore quo Aca- 

demici 4 expendunt libras 20: hoc eſt, ex hypotheſi, in 3 

nienſibus. | 
Deinde, ( reſumpta jam temporis conſideratione ) Si ſex it- 

li Academici expendant ( uti jam 

inventum eſt) in 3 menſt ws , 30 3+30*:12.Q 

libras; quot libras expendem in ____ E. 2 

menſibus 122 ( ubi terminus 3) 360(120=Q. 

Y y quartus 


Praxis" al- 
fer. 
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quirtae, priorianalogia inventus;. fit, ia ſecunda analogia, 
ſecundus : ut tandem habeatur terminus ultimo quzrendus,) 
FaRa icaque operatione , prodibit Q= 120, namerus quaſi« 
tus principalis. , 

Expoſita itaque analo- 


gia compoſlita reſolvitur 4.20: 6. 

in has binas (implices- 3 12. Q. 
Idem autem omnino 

tandem prediret, fi prius _ 4+.207:6.9. 

temporis, deinde autem 3.q ::12.Q« 


perſonarum collatio inſti- 
tuatur. Pata Primo, Si (quatuor expoſiti Academici) ew 


pendant, men/ibus 3 libras 20; iidem menſibus 12: expendent quot li. - 
bras ? Reſpondendum, 80+. Deinde, i ( in tribus menſibus ex. 
politis) 4 Academici expendant (ut jam ex priori quzſito liquet} | 
80 libras; quot libras C eodem tempore_) expendent 6 ? Reſpon. * 


deadum ,( ar ex operatione perada liquet J libras 120. 


3-20 ;:12', q=z- 30; 4+9q = $0:: 6, Q.= 130, Wo 
12 6 3 
3)240(80=q 4.) 4580(120=2, 


Reſolata nempe analogia-compoſita; | Si 3 menſibus, 4 vir}. " 
expendant libras 20; menſibur 12, viri 6, quot expendent? | in. WM: 
binas fimplices ; alceram detemporum , alteram de perſ$nax WW 


aum, collatione , 
Compolita- | Simplices, 
2.203213 - > 3.20: :12,q=80, 
4 6.9; 4.q= 80::6, ©= 120; 


Totius proceſſas ratio, . ex ſe ſatis patet z cum non aliud fit 


guam operatio ſimplex bis peratta; nec nova indigebit demon» 
.ſtratione, : 


Quod autem binis Aurez Regulz operationibus jam pera- 
&um eſt; Poteſt id ipſum. una operatione compoſita peragi : Si nempe us 
aiulg, analogie ſimplitis primi termini invicem dufi , habeantur pro ter.. 
minoprimo analogie compoſite : E' familiter ſumplicium termini tertii,. 
aRvICeW - 


i wo wn woot A ww wr* 3 0 


CAP. 39 7 De Regula Area Compoſite * 357 
invicew dn1, frotertiocemſoſite: terminus antem alter , qQueſito hone» 
Jegus, pro ſecundo* | 

Verbi gretia; in exſemplo prios expoſito : Si 4 viri, 3 men/i- 
$u, expendant litras 20; 6 viri, 12 menſibus, expendent quot libras? 

Pro termino primo analogiz compoſita, ſumatur 12 = 4»3, 
(nempe qui fitex numero virorum primorum in numerum 
mm menſium duo; ) protertio, 73 — 6x12, (qui 

t 


ex-numero ſecundorum virorum, in numerum ſuorum men« 
fium dufto;) pro ſecundo autem, 20, numerus nempe librarum, 
BY hoceſft, terminus quzſito homologus, Adeoque totus proceſſus 
fic conftabir 


4:20 :: 6 


x 3 "ik. O. 
12+. 20 :: 72, Q=120, 
20 


12) 1440( 120=Q 


Similiter in Symbolis: Si perſon P , tempore T, expendant li- 

tras L, perſore m7 ,tempore T , expendent quot ? Futa A ,numerum 

 guzfitum, Dico, eritut PT (—PxT) adL; fic nw 

c — 7 «7 ) ada, numewm queltum, Ncempge FT) T 7% 
(a. Procefſus hicerit, 


P.L 3: x 
x T KT As | 
PT.L::inr.a_ 7X 
| 3 - 
x L | 
PT)z7*L ($7 L=a: 


Operatjonis hujus compoſite Ratio, five Demooftratio , de: Fja{dew de- 
pendet ab ejuſdem cum przcedente convenicntia, Cum enim: myſtratio. 
ut ſupra oftenſum eſt, Analogia compoſita,reſolvitur in binas - 
fimplices 

Lon P.L::7.9. 
T Ts =-F T.,q::;7 Av 


Yya Erie 


\ Analogia ex 
 bireffa & 
' inver[4,com- 


" Foſita- 


2352 De Regale Aurea Compoſite _ Capy 
FX L : Txq_ —_ T x oF L 
Erie primo q= "Þ© . Adeoque 2% xa— T "Tip 


4 : 2 
= 5 * quod erat demonſtrandum. 


E-dem plane modo ftatuendam eft , fi exponatur Analogia 
etiam adhuc magis compoſita. Pata Si trabis lignee, cn)us longj» 
tudo, pedum 4 — A; latitude, pedum 3 = B; altitude, pedum 2 = C; 
pondus ſit librarum 240 =D : trabs alia longepedes 10 = @; lata, 
pedes 4— þ ; alta, pedem 1 = y; quanti erit ponderis ? ( puta, 


 librarum #:,) Dico,ur AxBxC, ad Ds ſic ax þxy,ad od | 


TOx*4xI—40 
4A*X3*2= 24 *249= 400, Quod pa- 


tet, reſoluta analogia compoſita, in tres ſimplices, 


. A.D::a. 


[ 
mn AB&GD. Hoc eſt 


A.D::4.9. 4.240::10. 600, 
B. 8 B. q::8-2. 3 . 600 :: 4. $800, 
Go Yo, C.D::ty.dh. 2., 800 *:1 . 40JIs, 


| B 
Namprimo q — _ D. adeoqueſecundo &— 5 q 


"Y- @ þ y | 

AB D.Et tertio & = G 2 = ABCTDs Quod erat demonſtcan, 
dum . | 

Notandum autem, quod que nos in przcedentibus 24m appe]- 
lavimus terminum, fieri poteſt tertius ; adeoque: quem tertium 
appellavimus, ſecundus : hos enim duos terminos, in Propocr- 
tione direRa, pro arbitrio ſedes mutare poſſe, jam ſupra unj- 
verſalicer diximus, Adeoque perinde omnino eſt five dicamus 
PT.L::77.a, five PT.,x7:: L.A. Item perinde ct live 
dicamus ABC:D::afgy. fd. five ABG.afy::D.0s. 
Quod monuiſſe ſufficiat. 

Acque hzc quidem dixifle ſufficiat de Proportionum Regula 
___ dyummodo fingulz Analogiz componentes finc di- 
retz . 

Fieri autem poteſt ut Analogiarum componentium altera 
diceRa lit, ajltera Reciproca, 


Ex(ſcmply 


CAP. 39. Dez Regula Aurea Comprſitas 


959 


Exſempli gratia. Si 36 = A, libre panis , ſufficiant militibus 


—B, in dies 6 =C; libre 180 _—«, militibus 9g — pg, int 


quot dies ſufficient ? pura in dies y . 


Eft quidem hic analogiarum alrcera direta, nempe S; libre 


36 A, ſuſficiant in dies 6 =C:; libre 180, ſuſficiem in dies 
- guot? putaq = 30. Ataltera eſt Reciproca, nempe Sj militi- 


bus 6 = B ſufficiant in dies 30 =q; militibus 9 = 8, ſuſficient 
in dies quot? certe non niſi in dies pauciorez, propter plures mj- 
lites, nempe, in dies 10. Adecoque illic , regula direfta <& 


adhibenda; hic, reciproca. 


Nepe 36-6: :180 36.6::180.q =, 


£x 1380 =30. 


3 <c 9.9 3.q: 9 iQ =$xq=5*30m10, 
Item A.C::e A.C::a.9q. 


B : Þ. ys. Begq: 8 


, & B 
Adeoque q= 4 C.Ety = g »q = 


«Yo 


T 
&E A bE 


$i autem libeat pro duabus his operationibue, unam compo- 
fitam ſubſtituere * FafJus ex duabus diviſeribms ( puta tetmino- 
primoanalogiz dire&z, & tertio reciprocz ) erit compoſitus di- 
wiſer ; ( adeoque in analegia dire, terminus primns :  ) falluſque ex 
multiplicatoribus , compoſitus multiplicator : *Adeoque , in eadem ana. 
logia terminus tertius, in ſecundum dmrendus..) Hoc eſt, '( in expoſita 


&> 
quzſtione,) A8.C::eB.y = Ag C. utprius, 


By 
AS Go Be.y = As C. 


— ———— —— 


*« & 


ts” © art} RE 


Er quidem, quotcunque fuerint analogiz componentes , ſive Repula genes 

dire&z item,five reciprocz,id univerſaliter dicendum:Ex omni - 1s 
bus Diviſoribus (nempe terminis primis analogiarum direCtarfi & 
tertiis reciprocarum, ) —_— dufiis, fiat Diviſor; ex rel1quis cm- 
| nt bus 


#9 


261 De Regala- Societatir; CAP. 46: 
ibus continue dufis, Dividendas 3 adeoque Duotieus exhibebit termi« 
mnum que ſium. - | | 
Arque hatenus de Regula Aurea Compoſita, ſequitur Re- 
gula Societatir, difta, 


C AP, XL, 
De Regula Societatis : Tam fine Tempore ; tum cut Tempore, 
R Fuliane dicitar Societatic; cum nihil alind quam fit regu-. 


la Aurea pluries repetita : non opus erit ut longa diſqui= | 
ſitione illamexpenam aut etiam novas exquicam operatio« 


num demonftationes, | 
Regula ſoci>» Eſt autem ea hujuſmedi; Ubi data in duobus terminis ratione, 
etatis, tertio loco quotlibet , ut res ferat, poſitis, totidem queruntur quarti pro- 


portionales; dici hxc folet Regalaſocieratis- Nomen ſuum inde _ 
forſan ſortica, quod in Mercatorum cenſortiis, five ſocietati- 
bus maximi uſus efle ſoleat. | 

Exſemplum efto. $i tres mercatores ſocietatem ineuntes ſortem its 
componant ut primus A conferat libres 60 ; ſecundus By libras 50 ; tere 
tizs C, libray 40; C Adeoque omhium aggregatum , lib. 150. 
— 60+50Þ 40) Lacrum vero negotiands conquiſitum ſit lib. 30, 
Dreritur, quantum inde cuique debeatur ? | 

Quo autem huic quzfito ſatisfiat , nihil alind requiricor 
quam ut Aurez regulz praxis toties repetatur quoties res ipſa 
poſtulat, Nempe fi totius ſortis furm#z 150, lucrum fitlib. zo, 
quantum erit Jucrum partis A, ſeu 60 ? quantum partis B ſea 
50? quantum C ſeu 40? Er, faRta toties aurex regulz ope- 
ratione, parti A convenire comperientur lib 12: parti B lib. 10, 
parti Clib 5 Nam ut 150, ad 30; fic 60, ad 12; & 50, ad 105 
& 40,ad $.Vel, in ſymbolis,ut conjunftim A + B+ C==Z, ad L? 

LS 3&8 LE 

fic, Egillatim,A, B,C,ad 73 73 7Z* 


Sine tempor? 


| E AP.40. De Regula Sucietatis; Mo 260 


”" 
0.8 
4 (e.15 
- L 


Atque hzceft quam vocant Regulam Societatis ſine tempore« 

Si autern, przter diverſitatem fortis congeſtz, accedat etiam 
diverſitas temporis, vocari ſolet Regyula ſocietatis cum Tem- 
pore. Ec ficuri, prius, repetenda erat Aurea Regula fimplex* Ita 
hic. Awea regula compoſita erit repertenda, 


ny ALA 

| 607 C60, 12, A | j 

Ls $00 15030: $30. 10. BE=Z.L: B &Y 
40 & hs 


- BF Pucaficollara forsprima 60 — A, per meniſes 4— @; ſe- 
;. WH cunda 50— B, per menſes 3<=6£ ; 'tertia, 30—UC, per 
« WH menſes 2=y: firque totius negotiationis lucrum 30==L: quz- 


Fitur quantum cuique debetur ? 

Cum jraque hic compoſita ratio fit, nempe ex ratione ſortis 
ad ſorts, & remporis ad tempus: Mulciplicandz ſortes ſingulz 
in ſaum tempus, puta Ax# — 60x4 — 240. Bxf&— 50x 

| 3— 150. Cxy = 30 x2=60, Er'numeri fic fati, con- 
| junftim ſumpt}, confticuent terminum primum, Ae+B£&4+ 
| Cy==240+150+60 = 450= Z.lidemque figillatim, tori- 
der terminos certios « Ipſumque lucrum,terminum ſecundum, 
Kdeoque convenient primo , 16 ; fecundo, 10;-tertio'q. Et 


in ſymbolis pariter. 
60x 4 == 240 £240.16, 
50x 3==I50C= 450.303: $150. Is 


f (] 


Cum tempore 


= 


262 - De Regula Stcietetis CAP.;6! 
Acque ad eandem formam de aliis hujuſmodi quzſtionibys 
ſtacrucndum erit. QuUz cum cuivis ſatis obvia fint, non eſt cur 
j1lis diutias immoremur. | 
' Regulas quas vocant Aligationis , & Falſe poſitionis, intatag 
przcereo: tum aliis de caulis; rum-quod_-ilia non adeo fre. 
quenris uſas fic; hzc autem fine magno diſpendio, poſt in- 
trodutam Arichmeticam ſpeciolam, careri poſſit; quz enim 
per eam ſolvi ſolebant quzſtiones,illx quide omnes, alizq; plu- 
- _rcs cum facilius,tum magis pecſpicue, folventur per Acichateti- 
cam ſpecioſam. Eas aucem f1quis ſcire expetat, ex vulgaribyy 
Arichmetice Praftice Magiftris, petat licet. $1 

Sed & aliz exiam apud eoſdem praRicoy Arithmeticos paſſim 
exftant Regule quas Prexeos vocant. Quz compendio inſerviunc 
in Monetis, Ponderibus, Menſucis &c. reducendis; 8& Mer- 
catorfi-negotiationibas maxime inſerviant.Cum vero illas pro 
vartis variarum gentium Monetis, Ponderibus, Menſuriſque, 
eorumque fingillatim rationibus, omnino varias efſe neceſſe_ 
fit : Non exſpetandum' eft, ur eas ego, dum quz in Arith» 
metica ſunt communia trado, omnino attingam; ſed que cQi- 
quz genti ſunt peculiaria ,ſuis cajuſque ſcriptoribus cradenda * 
permittam. Nec quidem etiam eft neceſſe, cum earum omnium 
Regalarum fandametita , non aliande quam ex iis quz jam 
tradidimus petenda fint; & unicuique interim, ut, pro ingenii / 
ſuj ſagacitate, 8 pro re nata, permittendum fit, quz ſuis ne» 
gotiis maxime fingaccommoda, Regularum hajuſmodi come 
pendia tum exquirere, tum etiam' exercere- RE, 

His itaque omiſſis, - ad Fraftionum five Minutiarym do- 
&rinam feftinabo. Sed hoc prius monito; Quz ſuperius de 
Rationibus five Pcoportianibus difta ſant, quzque inde ortz 
Regulz jam fuerunt tradiex; non minas in numeris frafis, 
five etiam ſurdis, (de quibus deinceps dicetur, ) locum habent, 
quam in Numeris [ntegris. Sicut enim numeri integri, invicem 
Addi, Subduci , Multiplicari, Dividique ſolent, variiſq; modis 
Rationes five Analogias ſubire: ita & Fra&i, Surdique, confi» 
mites ſubeunt operationes, & eaſdem leges. Quo/pato autem 
opecationes iſlz Arichmeticz, Puca Additio, Subdutio, Mul- 
tiplicatio,&Divſio,in FraRtis & Surdis fint adminiſtrands; jam 
deinde dicendum erit. 


CAP, 


- . 


 EAP, 4x, De Fraffionibu five Mimitiie _ 363 


.nen poſlit: )) reliquoſque omnes Uniratumcolle&ione compo- 


| Joquuntur) Fra&z, illud utcunque deſignare fatagunt. ( Pura, 
* fi ſupponatur Ulnum aliquod bifecandam, totius Semiſſes fic 


ſem five 3 , dicit; non tam ille ©uot bores dicit , quam ' Quantum 


it. Quamvis —_— is Arithmertica, non reperiatur Paucizs Voz 
3 


CAP, XLI. 


De Fradtienibut five Minutis. Fraftionum orige. Numeri ſratt;, 
an veri numeri. Fraftionum Explicatio : Notatio. Denominator, 
Numerator. Fraftiones Proprie; Improprie. Fraftionum explica« 
tio altera. Divifionam Duotiemes indicant. Explicatio tertiag 
gre & Irrationalibus conveniat. Fratienum equipollentia. Eqs 
rumgae cum Ratiombus comparatio. 
RaTionum, five Minutiarum doQrina, qui &. Numeri frai dici Frafionum 
ſolent , poſt abſolatam Rationum traditionem ,- facile ab- grips, 
ſolvicur, | 
Frationum Originem, in ſuperiorijbus jam ante tradidimus, 
Nimicum,cum ſupponat Arithmetica Unitatem , five Unum, nu- 
merorum primum efſe,minimumque; (quod Uno Paucius,dici 


ni : Siquando ſupponendum fit ( qued non raro fit ) aliquid 
Uno minus, ' five Unum aliquod in partes dirimendum; quoni- 
am illud vero aliquo numero defignari non poteſt, Numeris(ut 


ſic deſignant, 5.) Quod ipſum etiam faciunr , figquando duo- 
bus quibuſyis numeris invicem proximis interme-dium aliquod 
-defignandum eft. Puta,fi numerus Ternarius 3 , ſupponatar 
biſecari; quoniam hujus Semiflis, Ulnicate major ett, & Binario 
minor, nec tamen inter hos numeros ( Unitatem & Bina- 
rium) alius intercedat intermedius verus numerus ; ſemiſſem 
_ utcunque fic defignant +, veletiam 154 ; Ecſiniliter a- 
jas. 

Adeoque numeri Fra&j di&i, pro veris Numeris habe:i non Numeri Fra 
folent, neque ſub Numeri appellatione apud Euclidem alioſque &i, non vert 
cenſentar; (apud quos numerorum appellatione non niſi Inte- Numeris 
gri infigniuntur.) Quippe revera qui verbi gratia , Here Semiſ+ 


here : adeoque ex campo Aricthmetico , in Geometricum tran=- 


reperitur tamen, in Geometria, Minus integro * Et quidem quem» 
admodum ſapponit Arithmetica, Vniratem in infinitum Mul- 
tiplicabilem; ita Geemetria, ——_ in infiaitum divinbile: 

Z l:ye 


Frafionum 
explicatio, 


Fraftionum 
notatio, 


Denomind«- 
tor. 
Numerator, 


Fraftiones 
proprie, 


Integro Mis 
N97ESp 


264 De Frattionibus five Minutiis CAP. ar: 
five, ut Vaum Acithmeticum eft mulciplicabile , fic Vaum 
Geometricum, diviſibile, in infinitum.* | ; 

Hanc autem infinitam Geometriz diviſibilitatew, cum quo= 
dammodo imitari velit Arithmetica ; ſupponit Vnitatem live 
Vnam, quaſi jam quid integrum, in quotvis Partes divifibile; 
eaſque demum Partes numerabiles, adeoque. ſuz confideratio- 
ni ſubjeftas; Quamvis enim illa Integriin partes Divilio, Geo» 
metricam quiddam rite cenſeatur; Partium tamen Ularum, in 
quas dividicur, Numeratio, eſt plane Arichmetica. 

Cum iraque in frafionibus, five numeris FraQtis , omnino 
dao defignanda veniant ; -Puta, Vnius five integri, in partes de- 
remptio; { nunc plures,nunc pauciores;)) Earumque partium, 
unius pluriumve afſumptionem': Qno utrumque indigitetur, 
Duobus propterea numeris FraQtio fignari ſolet, altero ſuperne, - 
altero inferius, poſitis; ad hanc formam: #,4 , &c. Quorum 
Inferior indicar, in quot xquales partes Integrum aliquod five 
Vnum, dirimi ſupponimus ; & Denominater dici conſuevit - Su- 


perior, quot earum aſſami volumus ; dicique ſolet Nimerater. 
Adeoque Fraftio *, unjas alicujus Integri, in tres zquales 


partes dirempti, duas afſymendas innuit. 


*. Denominator autem ille-dicitur, quia partes In quas dirimicur 


integram Dinominat ,' ſeu quales dicit;. puta Semilflem; 
T rientem, Quadraftitem, Sextantem, &c,. {ive partem Dimidi- 
am, Terctiam, Quartam, Sextam, &c. prout frationis dena-« 
minatoreſt 2,3, 4, 6, Wc. | 

Numerator vero dicitur hic alter, quia partium ( fic denomi- 
natarum ) afſamendarum numerum indicat ; puta, +, duos 
trientes; 5, tres quadrantes; #, quinque fſextantes , live par 
tes ſexcas; + , tres quintas, &c» 

Eftq; hzc ſimpliciſſima Fra&ionum expoſitio,earumve natu. 
rz explicatio 3 quz Fraionibus propriis, ati dici ſolent, ſive pro» | 
prie dictis, apprime quadrat : Quz nempe quid Vaitate minus 
Innuunt. 

In his itaque FraQtionibus propriis , Numerator ſeryper De, 
nominatore ' minor eric, Cum enim Denominator eftendat 
quot omgino {int vel ſupponantur iftjuſmodiin Integro,partes 
zquales; fi Numcrator Denominatori'zqualis fuerit , indicabit 
ille tot ejuſmodi aſzumendas partes, quot omnino in integ6 
continentur; adeoque totum integrum , non ipfius aliquam 

| portioe 


ww wr wy ,H 


CAP. 47, De Froflioibu five Minutiie.' 36g 


portionem, aſſumptum iri: (quippe partes ſimul omnes ; tan- 
cundem ſunt atque ipſum integrum: Sin Denominatore ma« 
jor efſer numerator, 'innueret illad jam pluces iſtius Integri 
partes ejuſmodi affumendas, quam inibi omnino contineantur 
quod effce impoſlibile : Supereſt itaque ut Numerator , five 
partium aſſumendarum numerus , minor fit quam Denomina» 
tor, ſive numerus partium omniam in integro contentarum. 

Si quando itaque confpiciatur ( quod tamen uſu non*raro 


Fraffiones 


obvenice ſolet.) Numerator vel Denominatori zqualis , vel ip= improprie. 


ſo major; Hujuſmodi Fra&io Impropria dici ſoler; ut quz quid 
Unitaci zquale vel etiam ipſa majus indicet. Sunt enim. ha- 
julmodiFra&iones-=,3,%, &c. tantundem atque ipſa Vni- 
tas 1. Nempe tum duo ſemiſſes, tum tres trientes , tum quaru- 
or quadrantes, &c. ipſum preciſe Integrum abſolvunr. Ar }, 
25 +, &c. ctiam duo integra 3 quippe- bis tot partes numerats 
tractio, quot denominator indicat integro contineri. Item 
T+$,7, &c.” tantundem valentatque 3 ,five tria integra. Ec 
in reliquis paricer. Similiter de +, *, &c. jadicandum. Cum 
enim +5, duo ſemifſes , tantundem int atque 1; erunt ; ,/tres 
ſemiſſes, tantundem atque 1 5 , unitas cum ſemifſe. Item cum 
$ , ſex trientes , rantundem valeant atque 2; erunt 7, oto 
tricntes, tantundem atque 2+, duo cum deobustrientibas. Ex 
fimiliter in aliis, ubi Numeraror Denominatore major, nec ta- 
men hicillivs aliquota pars. Si enim Denominator fit Nume+ 
ratoris pars aliquota , fraftio hzc impropria #quivalet nume- 
rointegro: Sin minor, nec tamen pars aliquota; zquivalet im- 
p_ fratio numero integro' cum adjunRa particula ſeu 
ractione propria. 

Cum vero prior illa Fra&ionum expoſitio, per Unius Iyte» 
gri in zquales aliquot partes diremptionem , ut ut frationibus 
propriis explicandis ſatis accommoda, impropriis tamen haud 
ufque adeo conveniar, Cquippe Unius Imegri plures aſſumi 
partes non poſſunr , quam in ipſo omnino continentur; quod 
exigere videaturImpropriz Fraftionis numerator denomina« 
tore major:) Porerit ſecundo modo fraftionum natura, com- 
modias huic negorio;explicati, per diremptionem, non unius 
tancum, ſed plurium ſimul Integrorum ( quot nempe indicat 
Numerator) in partes aliquot zquales, {tot nempe quot De- 
nominatorpoſtulat,) mm unam aliquam aſſumendam oo 

Z 2 10 


Fraftienum 
explicatio 
alters 


Frattiones 
indicant di- 
wiſionum 
Duotientes. 


266 De Fratiionibus ſive Minutiiz. "en P. 41? 
io indicat. Perinde enim eft five dicamus fraftionem * , L]- 
nius integri Duos trientes , five Duorum integrorum Unum 
trientem : Tantundem enim utrovis modo indicatur, Exſem- 
It gratia. Cum Solidus Anglicanus contineat 12 Denariog 
Unies ſolidi triens ſant denarii 4; adeoque cjuſdem duo tri. 
entes, bis Quatuor, five $ denarii. Sed &, cum ſalidus unug 
contineat denarios 13; continebunt ſolidi Duo, denarios big 
duodecim, hoc eft, 24 : atdenariorum' 24 pars tertia, (ant irem 
$ denarii, ut prius. Perinde itaque eft five dicamus $ fol. in» 
dicare duos trientes unias Solidi, five duorum ſolidorum tri- 
entem unum. | 
Atque hzc quidem expoſitio perinde quadrat propriis atque 
impropriis frationibas: Nempe 2,+, +, &c. nil aligd indi- 
cant, quam numerorum: 2,3, 4, Nc. trientes; Nec aliud ſun 
quam totidem quotientesnumerorum 2, 3, 4, &c. per name- 
rum 3 diviſorum ; quod & ſuperius, dum Divitionem tradidi- 
mus, ditum eft. Er quidem, ficut ex imperfe&a five etiam jm- 
poſſibili ſubduRione, oriantur numeri negativi, (3 — 2, 
2 — 3, &c;) ita ex imperfeta five etiam impoſſibili Diviſione, 
oriintur numeri frafti, (+,7,7 , &c. ) ficutetiam ex impers+ 
feta impoſſibilique radicum extrattione, oriuntur numeri ſuc- 
di, (v/ 3, v 4, y/ 5, &c.) ut deinceps dicetur. 


Fraftiowex- Verum adhuc notandum eft; cam Arichmetics Fraftiones, 
plicatio tertia Geometricas (ut diftum eſt ) Continui Divifienes #mulentur, 


que irratio» 


quz non ſemper ſunt in partes rationales, ſed ſatis nonnun- 


nalibus eti- quam irrationales ; Quo huic incommodo ſubveniatur , tertias 


am convent- 
at, 


adhuc Frationes explicandi modus , prioribus univerſalior, 
cradi poteſt. Cum enim , verbi gratia , fraftio * indicet ( us 


prius ditum eſt) Unius integri in tres partes zquales ſe&i par- 


tes duas; manifeſtum eſt, hac fratione indicari eam integri par- 
tem, quz adintegrum illud eandem habeat rationem quam 2 
ad 3, Quippe cun totum contineat partes 3 , quales alſumpta 
itlius portio habet partes 2 ; eric portionis ad integrum ea ra* 
tio quz eſt partium duarum, ad partes tres ; hoc eſt, numeri2, 


ad numerum z. Dicimus icaque, Fradione ( propria ) eam indi= 


cari unius alicujus integri ( vel expolitx quantitatis ) partem , gue, 
ad totam, illam rationem habeat , quam habet fraftionis Numerator ad 
Denominatorem. Vel etiam univerſaliter Frafione ( five propria 
five impropris) tantundem quantitatis Hemegenee deſignari, quan= 

® ; tum 
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tum ad unum Integrum, ſive expoſitam quantitatem, eam rtionem babear 
quem haber fraftionis Numerator ad Denominatorem. Pata, i dicamus 
circuli Radium efſe 5 Diamecri; cantundem eft acfi dicamus, 
circuli Radium eam effe Diametri partem, quz ad totam ha- 
beat rationem -Iad 2 - vel, Radium eantum effe, ut ad diame- 
tram habeat rationem 1 ad 2, Etpariter, cum Latus quadrati 


efle dicimus IF Diagonii ; tantundem eft acfz. dicanius , La- 
tusquadrati tantum efſe ut adillius Diagonium rationem ha« 


4 | 
bet 1 ady/ 2. Item, Quadrati ambicum, efſe 7; Diaponiiz 


rantundem eſt atque, Ambitum quadratitanctum efſe ut ad ip- 
fius diagonium rationem habeart 4 ad 4/ 2, ( Quo padto ſatis 
commode exponuntur frationes i]lz irrationales, licer neque 
jJuxta methodum primam , neque etiam ſecundam , commode 
dici poſit, vel 1 vel 4 d'gonia, in 4/ 2 partes zquales dividi, 
quo carum una aſſumatur.) Sages codem modo, ſumptis duo= 
bus vel numeris, vel lineis, vel aliis quibuſvis quanticatibus in- 
- a 
vicem homogeneis, «e, b, fraftio F ,vel , D, id innuit 


quod ad Unum Integrum, vel aflignatam aliquam quantita- 


tem D, cam rationem habeat quam habet a ad b; five ſit ca 
ratio rationalis five irrationalis. 


Atque hinc quidem ſequitur, Tum Eandem quoed valorem Fratlionum 


Fraftionem, pluribus poſſe, & quidem infinitis modis , deſignari » Tum 
fraftiones eas omnes, quarum Numerateres ad nos reſpefive Denomine- 
yores eandem habent rationem, invicrm equales five equipollemes eſſe. 
Quippe cum nibil aliud innuat Fraftio, quary K ationem defig- 
nandz quantitatis ad expofiram Homogeneam, five unum Ins 
tegrum - dummodo cadem ratio , quibuſcunque id fiat quanti- 
tacibus, defignatar, eandem & (quoad valorem) Fraftionem 
deſignari, intelligendum eric, Adeoque, verbi gracias, 2.2.2, 
3s + 355 » &c, eandem , quoad valorem , Fra&ionem delignant, 
( para f{emiſſem,) quia eadem eft jn ſingulis Numeratoris ad 
De<nominatorem Ratio ; ( quippe, ea quz eft 1 ad 2; ) Quod 
quidem non de numeris tanctum, ſed quibuſvis etiam quantita- 


tibus invicem homogeneis » Intelletum velim, Puta 
Z z3 oy A 


— 


ZEquipollen= 


Fraftionum _ 
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A3A9I TALE. (poſitogued B fic duplum quantitatis 
A: ) ſive numerifinr, ſive Linez , ſive | 

etiam Superficies, Corpora , Ponde- 
ra, Tempora, &c. que Symbolis Þ B=- 
A, B, dcſignantur. - Aut :ctiam | 
Pondo Bipedal: : LO : A D A D 
Bigpond, *:. Bwadriped, *» $c-Sic 34D 54D, ALA? BO 
Pondo | | 
Bipond: D, &c. tantundem deſignant; Nempe id quod ad ex- 
poſitam'quantitatem D ( quz pro uno Integro habetur ) eam 
rationem habeat, quam habet iadz, vel 2ad 4, vel A ad 
A+A,vel AadB, vel Pondo ad Bipondium, &c. quz qui- 


A — 


dem rationes omnes Ezdem ſunt, five zquales, 
Sed &t hinc etiam patet, Rationum & Fraftionum, five iden- 


& Aationum titas, ſive affinicas maxima- Cum enim omnino perinde fic, ſive 


offinitas, 


dicamus, verbi gratia. &, indicare unius integri tres quadran- 
tes, (juxta primam fcaftionis explicationem; ) ſive trium in- 
tegrorum quadrantem unum, aut numeri 3 per 4 divifi quo- 
tientem,' (quzeft explicatio ſecandaz) five denique rationem 
3 ad 4, aut cam ing portionem quz ad totum eam ratio- 
nem habeat, ( quieſt tertius explicandi modus:) manifeſtum 
tft cadem opera tum Frafionem, tum diviſionis Quotientem, 
tum Rationem, velſalcem Rationis Denominaterem,, de- 
RN ee | 

 Adeoque, quzdeinceps de Fraftionum Additione, Subdu«= 
Aione, Malciplicatione, Divitione, aut etiam Proportione, &c, 
dicenda erunt : Eadem etiam de Rationibus, ſive Rationum 
potias Denominatoribus, intelligenda velim. quippe nil aliud 
ſunt FraQtiones (ſive propriz, ſive impropriz, ſive etiam irca- 
tionales,) quam Rationum Denominatores. 

Quod quidem {i ſatis attendat Grepgorius de Sands Vincentio, 
non eſt cucille totum ipſius de Rationum Proportionibus, aut etiam 
Proportionalitatibus, do@rinam , ut plane. novam venditer : nec 
Rationum inequalium comparationem, quaſi rem-incognitam 8& 
Inaudicam'plane exhibere videatur. Ecquisenim neſcit, Regy- 
lam 4 aream, in Frafionibus exercere, nil aliud efſe, quam Roti» 
z»m Kationes invicem comparare ? Et ſicuc idem fit omnino 0 

pus 


GAP. 41. : De Fralionibus five 'Minutiis. 


369 


pus arithmeticum , partium ſummam (” addendo) colligere, 
atque ſummarum ſummam; ita+& adeandem Rationum do, 
Arinam ſpear, ſive Numerorum, Linearum,&c. rationes; ſive 


ipſarum Rationum rationes, contemplemur, quod autem ille 
quantitatum abſolutarum rationes, R ationes ſimpliciter appel« 
let; rationum autem rationes, Propertiones ;*8&' Proportionum ras 
tiones, Proportionalitates: ( aut ctiam, ſi rationibus'proportio- 
nalicatam, noyum indidifſce nomen, & ſic deinceps quouſque 
liber:) licitum omnino eft , {i ita videbicur, ad'pleniorem ac- 
curatioremque, abi res poſtulat, diſtinftionem, ita loqui, '$ vi» 
randz confuſionis ergo: At interim non inde nova” magis di- 
cenda eſt in Arichmericam-\ vel, i-liber, Geometrijam,) thtro» 
dufta ſpeculatio; quam ſi in Additione, (ob continuas ſzpe re 
perendas operationey, ) libeat expoſiras aliquot minutas quan- 
titates (diſtinionis gratia _) Particulas appellare particula- 
rum autem colleQiones, Partes; & colle&iones partium , Tntes 
gra integrorum autem colleAtiones, Symas; & ſunimarum de- 
nique, Summem tetalem. Sicut enim eidem arte tum particulas - 
rum in Parres, tum partium in Integra, & integrorum ih Sums 
' mas, &c, colleCtio- inftituiturs & colle&iones omnes inter- 
mediz, quanquam precedentium reſpefy, ſint Aggregata; ſe- 
quentiaum ramen, pro Membris habeantur : Eodem modo per 
omnia, iifdem-planeprincipiis eademgq; arte procedentlum eſt; 
zxam. in ſimpliciam ſive abſoluterum quantitatum: rationibuy 
contemplandis, tum In rationum rationibus; five proportions 
bus, harumque proportionalitatibus ,' & ſjc deinceps : '% qui- 


dem ſicat intermediz rationes five comparationes, reſpe&y 


quantiratum abſoJutarum primo expoſitarum , Relationes ſive 
ReſpeRive quanritates merito babeantur;'i11z- ipſe tamen, 
cum invicem comparandzint, in ſequentibiis i]1is com parati- 
onibns; proterminis.quaſj- fimplicibas ſive abſolutis ſunt has 
bendz; ipſeque telationes,- com invicem comparantur , jam: 
Gunr, ca comparatione, nov relationts rermir.f , 4d inftar ali- 


in totailla craQatione ſatagit V. Cl. Sed de his haRten 


orum Entium plane ablolutorum. Neg; aliud, credo, eft, quod 


us. 


Arq: haftenus xe Fraftionamy cum Natura ;' tum Fquipol- 
lencia, diftum eto; tum deillarum cum Rationibus affinicate. 


CAP, 


yg 4 ” Aa ps, 
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De Additione & Subduftione Frafiienem , tum Cognominum , tum 
non-Cognominum. Fraftionum ad communem Denominatorem Rea 
duftio. Minimus communis Denominator. Maximus communis 
Diviſor. | 


FE Rpoſitis, in precedente Capite , quz ad veram Fraftio- 
nam naturam intelligendam neceſſariavidebautur: Ad o- 
perationes Arithmeticas in mumeris fratis exercendat acces 
dendum cft.Quz quidern exdem ipſz ſunt quz in numeris ve- 
ris, hoc eft, Integris, ſuperias exponuntur. Puta Additio, Sub- 
duo, Mulciplicatio, Divifio. &c. | 
Ab Additione & Subdu&ione, ordiemur. | 

Si Fradtienes invicem Addendz, aut Subdacendz , ſint Cog- 
nomines, (hoc eſt, eundem habeant Denominatorem, ) nulla 
difticultate res abſolvieur ; Subitate nempe , pro Numerateribus exs« 
poſitis Numeratorum illerum Summe vel Differentia, retents communi 


Copneminum, 4; prins erat Denominatore , habetur Summa vel Differentia frattionum 


expoſitarum. | | 
Sic ſiAddendz fint fraftiones 2 & &, prodibit ſumma +. 
@aippe numeri 2/& 3 ſimul additi conftituunt 5 , quzcunque 
res illz ſine quz numerancur : puta, ſive integrz , five partess 
Er qui catione a & 3 homines, ſunt 5 homines 3 aut 2 & 3 equi, 
5 equi; yel 2 & 3 integra, 5 integra &c. Eadem plane ratione 
2 & 3 partes, ſunt 5 partes; 2 & 3 ſemiſles, 5 ſemiſſes: 2 & 3 
extantes 5 ſextantes hoc eft 4 +4 = {+ — =. 

Ita,fi ex +, auferantur:3 , manebunr ;. @nippe univer- 


faliter vecumeſt, 5 — 3 — 6 3, {ive res: numeratz integrz ſint, 


ſive partes. Sicut enim 5 — 3 homines, ſunt 2 homines ; & 
5 m3 decades, 2 decades; & 5 — 3 centutiz, 2 centuriz : ita 
3 —3 fextantes, ſunt 2 ſextantes; hoc et f = 45 — j= 
N= 
_ ia | 

Er ſimiliter faciendum eft abi plures adhac Fraf&iones cog- 
nomines,, contiaue addendz: ſunt, aut fubdacende. - Pata 
5+5+F—}7- quia 24+34+4—9. Sic+ +} ww} =5 - Quia 
2 oy 3 pngy 4 = I, Et ſimilicer alibi. 


Atque 
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Atque codem plane modo in frationum Additione 8& Sub- 


| A 

duRione Speciofa, ſive Symboliaa FD FO  TF. = 
A+tB4C E a BC ABS : | 

HD 0 IEES > D —*& 

Si vero FraQtiones invicem Addendz aut- Subducendz , non 

t cognomines,adhibenda prius eſt przparatio,qua ad ide no- 
men reducantur, quint Additio illa vel Subdudio inſtituatur. 
' Ertum demum faQi hac ad idem Nomen five Denominatorem 
reduQione,. Additio SubduQiove inftituenda eft,ut prius. Pu- 
ta fi addendz fint fraftiones 2 & 4; autetiam hzc ab'illa ſub. 
. ducenda: pro ix, ſubffictuaturipu zquipollens 4, .( cum e- 
nim eadem fit ratio 1 ad 2, arque $ad 4; oftenſum eſt cap. 
preced. fraftiones £ & = zquipollentes efſe: ) adeoque 
1H =2+4=5. El 4=3=i=4 Sic i+ i= 


4 3. 7. 2L 2 L 
z2T ED =,7s. Er Z m_ += nr 


Eodem modo, {i numero 3 , five *, ( quz zquipollent ; 

nam diviſio per1, neutiquam immutat diviſfi quanticatem,) 
addatur fratio 4 , poteſt quidem id fieri immutacis terminit, 
fic 3+ 4, veletiam 3+: ſedetiam (quod nonnunquam fieri 
convenit)) in frationem impropriam coaleſcent, puta 3 +3 
— I +5 =} +{— +; 2 ſubſtituto ſcilicer, pro 3 vel +, (tri- 
bus incegris;)*} , hoc eſt, quindecim quincis , quippe tantun» 
dem valent; cum enim: 5. quintz- conſtituant unum integrum, 
15 quintz, hoc eft ter 5 quintz, conſtituent integra tiia. 
Item fi ex 3 auferre oporteat 4 : -pre 3 integrie ſubſticua- 
tur =, veletiam 2+,aut2F+; &fa&a demum ſubduQio- 
NE, Clit 3 {nf =} = 25 vel ctiam 3 {= 2tH = 
2+ —2++3: (nam 5 - {=3,, quibus fi przponamus 2 , fiet 
24+ vel23,) | 

Redacuncur autem fraftiones quzlibet duz datz, ad alias 
invicem cognomines, & datis zguales, (1 priori: tum Numera- 
tor tum Denominator, ducatur in poſterioris Denominatocemz 
& contra, poſterioris tum Numerator tum Denominator, in 
Denominatorem prioris. Cum enim 'uteobiqug fraftionis u- 
terq; terminus per communem multiplicatorem mulciplicetur, 
terminorum ad invicem ratio non immutatur, (.quippe duplo- 
A aa rum 


Fre&ionum 
#0n cegnomi- 
Zum. 


Reduitio ad 
communem 
Denemina= 


tore. 
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rum ad dupla, triplorum ad tripla, &c, eadem eft ratio quz 
fimplorum ad fimpla;) dum nevus interim emergens Denomi- 
nator, fitutrique communis, (quippe qui fic ex datarum De- 
nominatoribus invicem duftis.) Sic in modo exhibitis, £ & 2. 
fi prioris uterque terminus ducatur in 4, fiet ,5—+; irem, 
fi pofterioris terminus uterque ducatur in 3, fiet (+ = 4; a- 
deoque junQtim' 14 = 15 =5 X58 Sic ,proz3&3,veli& 3; 
ſabſtituendum eft ++ —{=3 , &3: adeoque £j +4 = 
3 £4. Eric ubique, 


A & | 
Ec pariter in Symbolis: pro expoſitis *p 2 F;ſubfſticaantue 


A8 Be, AB A Be- @& 


Bz2 Bg * Eritque tum BS ==, , tum Bag — Sum 
a8 SH a 2 

denjque Ba =—Bg = =>] . 

 Atqueeadem plane methodo utendum eff, fi plures quotcun« 
que fra&iones occuyrrant ad communem Denominatorem re» 
ducendz. Nempe fingularum tum Numeratorem tum Deno- 
minatorem in reliquarum omnium Denominatores continu? 
multiplicando. Sic 3 , +, +, redacuntur ad 5,422 ,4*. Nam 
IxX3XxS—15, &2x3x5—30 , adeoque £5— 5+: Item 


 2x2x5==20,N3 «2x5 = 30, adeoque } = 32: Denique 


3x2x3<=12, &5 x2x3 = 36, adeoque 5 =33. Erprope 
rerea junftim 5+} +5 =-35 +32 + 35 . Et pariter in Sym 
IA 2 i, 5 ORR - - / 4.14 Lo 

bolis pro 2 335 2 4 , ſubſticuantur 775595 7.090 
C & H deaf . LE 

= 9? Fab," quz tum expoſitis ſunt figillatim zquales, 
tum invicern* cognomines; { nam denominatores a/y £, 
payd,y eb, Sef8y, ſunt invicem zquales, quippe' ex fil 
dem faRtoribaus compoſiti; alternatiq enim fitis zqualicatem 
non immutat, cum in continuis multiplicationibus perinde 


- omnino eſt-quo ordine fiant , ut ſuperius ſus loco tradirum 


C ommunie 

d xominate| 
135 diminu- 
lits 


eft.) Ec paiirer alibi. | 
Art interim yerumeft( neque id vel diſſimulandum vel igno- 
randum)minorem nonnunquam Denominatorem communem' 
aſſumi poſſe quanzqui hoc paRto ex datoryum Denominatorum 
omnium 
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omnium continuo dutu emergit. Nempe quoties Denomina- 
tores dati non ſunt inter ſe primi, hoc eſt, in eadem ratione mi- 
nimi, ſed communem aliquem Diviſorem admittant. Sic in 
pridem expoſitis, & & 5; quz reduci pofſunt, non modo ad 
communem denominatorem $3 — 2 = 4 (exdatis denomina« 
eoribus fatam,) puta 5, 5; ſedetiam ad minorem, nempe 4, 
puta 5 , 4, utſupra oftenſum eft:Cnjas rei cauſa eft,quod de- 
nominatores,dati, 2, 4, non ſunt numeri inter ſe primi , five in 
eadem ratione minimi, fed uterque per communem diviſorem 
2, przcife dividi poterit; Eftenim2)2 (1, &2)4(2. Sic 
fradtiones daz- ,5 ,+; reduci poſſunt, non modo ad #2, 3; 
ſed etiam ad ,}, ,*: quiatum 12, tum3, communem ad- 
miccunt diviſorem , 3. nam 3)12(4. & 3)3(1. Er pari- 


ter in Symbolis ; BC ?C ? reducuntur non modo ad 


AC EBC _ A BE : 
ECC? BCT? fed&ad ge? gG 3 quia nempe tum 
BC, tum C, communem admittunt diviſorem C; nam 
C)BC(B, & C)C(1. _ TY, 

Sed neque hoc ſemper fit; ( ſunt enim non raro denomina- 
tores dati, inter ſe primi:) ncque etiam tantieft, ut minimum 
ſemper denominatorem communem ftadiofius prima vice in» 
veſtigemus; ſed porius, fi opus ſit, fraftionum tandem ſumma 
vel differentia ad minimos terminos reducatur. (Nam revera 
etiamſi illud prius przftirum faerit, hoc alteram nihilominus 
deinceps aliquando prxftandum erit. Puta, i ex fraftione ,Z 
auferenda ſit +; nec acquieſcamas in zquipollentibus 3; , +; ; 
ſed ad minores adhuc deprimere cupiamus : minimi ad quog 
redaci poJant termini, commungem denominatorem habentes, 
ſant ,Z & ,*.Reſfiduum icaque ,} =} =} 137 = 33 +» AC 
vero reiiduum hoc nondum eſt in minimis terminis, ſed ad mje 
nores adhuc reduci poteric, nempe 4. Si autem , omifſa des 
preſſione prima, ſumptis, pro 4 — +, Zquipollentibus 3; 
1; Ut habeatur reſiduum ,3; deprimi tandem, five abbrevia- 
ri, ſemel poterit hoc retiduum ad terminos ; , in ecadem ratio 
ne minimos.) Si tamen ſe ſponte offerat ejuſnodi communis 
denominator , qui minor fit quam qui ex datorum co1 inua 
multiplicatione emergit; poterit quidem illenon incommode 

Aaasz afſumi 


Minimus 

communis 
Denomina= 
* for. 
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aſſumi ; Ei tamen-lege, ut quotupluſcunque fit vel quamcung, 
habeac rationem, denominator ille communis, ad cujulque 
fraftionis datz denominatorem; totuplus omnino hit, (ive ean» 
dem rationem obtineat aſſumendus Numerator ad numerato- 
rem datum : ne fra&ionum fcilicer valor immutetur, Puta fi 
fraftiones ,Z ,: , ad eundem denominatorem 12, reducendz 
ſint; ficut pro 3,. pofterioris frationis denominatore, ſubſtitui- 
tuc 12, ipſius quadruplas; ita pro numeratore 1 , ponendus e- 
rit numerator 4, daiti.quadruplus ; ut ,+ & 3, candem-retine- 
ant terminorum ad, invicem rationem. F 

Si vero, ancequam inſticuatur Additio vel Subduttio , libeat 
fraftiones expolitas non modo ad communem aliquem deno- 
minacorem, {ed ad communem denominatorem. minimum re- 
dacere : id fiet hac regula. Expoſitarum duarum Fraftionum Dene- 
minatores,per maximum commanem diviſorem dividantur ; & per alter. 
nos quntientes, multiplicentar utriuſque utexque terminus ; &* prodibunt 
termini Fraftionum cognominum, detis equalium. Exſemplum eſto in 


E 
Symbolis, id ipſum qued antea expoſuimus; g&, 3 7 : Deno- 


minatorum BC, & C, maximus communis Diviſor , (faltem 
quantum ex Symbolis liquer,) eft C: per hoc fi dividatur De- 
nominator prior , quotien? eftB; nam C)BC(B;perquem 
11 mulciplicentur poſterioris- fra&ionis uterque terminus , pro- 
BE © - . 
dibic ZT = CT :Siper eunde C,diviforem commune, divida- 
tur denominator poſterior,C; quotiens eſt 1; nam C) C (1:per 
quem quotientem f1 przcedentis frattionis uterque terminus 


A 
multiplicerur, prodibit eadem quz prius fraftio, gG ? ( quife 


pe 1; analtiplicando nihil immutat - }- adeogue fraftiones in- 
| & © 
veacz cognomines gG IB » datis ſunt zquales; &qui_ 


dem in minimis terminis.. Pariter in numeris; Si fra&tionum ; , 
2 denominatores 6,. 4, per communem maximum diviſorem 
2 dividantur , predibunt quotientes 3, 2: Siautem per poſte- 
riorem 2, multiplicentur frationis prioris uterque terminus, 


prodibir,* = 4; & per quotientem priorem 3 , fi malciplicen- 
yt | tur 


CAP. 42. De Fraflionum Adiitione && Subdufione. 375 


cur poſterioris frationis terminus aterque , prodibit fraQio ,% 
=Z: adeoque pro expolitis ; ,4 habeactur zquales minimez 
cognomines ,z 13 - Eodem modo, pro ,Z, 7 ,habentur mi- 
nimz cognomines, iftis xquales ,Z, ,5. Et fimiliter alibi, 


Duorum autem numerorum maximus communis Diviſor , hac Maximus 
mothodv invenietur. Si majer per minorem dividatur , & deinde communis 
diviſor hic per divifionis fi guod ſit reſiduum; & ſic dtinceps denec eo Diviſor« 


tandem perveniatur ut reſiduum nulum fit ; diviſor ile ultimus , eft date» 
rum numerorum maximus communis diviſor. (uti ab Fuclide often» 
ſum eſt, 2 e7-) Siautem non prius (iſtatar quam ad Unitatem 
deveniatur; argumento eſt expouſitos numeros in eadem ratione 
minimos effe : quippe 1, utrumque dividendo ,non minuir. Sic 
numerorum I2 &3, maximus communis diviſor ( intellige, 
qui dicendos nameros ita dividat,ut nullum fuperfit refiduum,) 
invenicur 3; quianempe 3 ) 12( 4 fine uſo refiduo.Sic nume- 
rorum 12 & 34, maximus communis diviſor «ft.2: Nam fi 1a 
in 34 bis continentur, & ſyperſunt 10; Deinde 10 in 12 conti- 
nentur ſemel, & ſuperſunt 2; Tandem 2 in 16 conmtinentue 
quinqu'es przcife : poſtremus iraque hic diviſor 2; eſt duo, 
rum expoſitorum 12, 34, maximus communis diviſor. Nume- 
rorum autem 13 & 34, maximus commandls diviſor eſt 1; 
(adeoque ipht jam inter ſe primi, ſive in eadem ratione minimi;) 
ut ex adjunCtis operationibus pare, 


” 


© 2 76 
2) 12) 12)340 2(1 (5 
#3 Io 24 | 


+ S-S::4 $- | 
1) 2);3) F)B)1)34(2(1(1(1(1(Sz 
2235 JF 26 


Arque hzc ipſa methodus nonnunquam etiam in Symbolicis 
commode adhibetur, Exſempligratia; a* wet, Ka* —e#:; 
k quantitas illa per hanc dividacur, prodibit quotiens « ( ca- 
Jas camen in hoc negotio nulta ratio habctur,}' & retiduum 
,ae * — e* . Siper hoc refiduum dividaturille Diviſor a * = e #; 


yp 
prodibir { quotiens ,z , & ) Refidunm ae =e *, Denique fi: 
| Aaa 3 = 


Lacks A095. -* 


$76 De Fraftionum Additione & Subduffione: CA); " > 
per hoc Refiduum ae e*, dividatur proximus Diviſor 
ae * e*, prodibit quotiens e , & nihil reftabic, Ur ex ad- 
Junta operatione patet. 


4 
4 nt) AM 8 )e* ef )a* wet (a(7a (6 
ae weed a wege a? . ac*% 

OO. ge ek, ge® we? 


Atq; hinc liquet, poſtremum hunc diviſorem ae  e* , expo- 
fitarum quanticatum a* —e*, a* Lek, communem effe 
Diviſorem, Quod & experimento faRo patebic: 


. z 
— m« 
wt )6* t*( © $8Fee 
a? —a'e_ 
8* cre? 


a* Cm get 4* war 

4 wet a8 wm 6® 

de® wet bd Mn 
oO ": 


Adeoq; communis hujus diviſoris ope, reducuntur expoſitz 

quantitates a* .e, a® et, ad fimpliciores in eadem 
o z 4 | 

ratione, 7” +4%e, 7 +1; vel ctiam (tollendo fraQtio. 


M..- a? _e* 
nem ) a*4afTe*, a4e, Et propterea 7x = 
a? tTaete® | | 

a+e ©? Atquehujuſmodi exſempla plarima facile an- 
nei poſſunt. 


. Verum hoc in Symbolis neque ita prompre , nec univerſali- 
ter expediri poteſt atque in numeris. Exſempli grartia; quanri- 
tatum a* Fac wb* bc, & abtaf =b* bf, haud ita 
facile, continua hac diviſione, communis diviſor innoteſcit: 
cum interim communem habeant diviſorem « — 5; ut cx ad- 
junQis operationibus pater. | 


4 b) 


CAP. 4a, De Fraftionum Additione 15+ Subduftione. 


4 hb )a* 4 4c  b& mbc(aftbre 
a* —ab 

8h tac —h* bc 

© 


_— 


4 | Arnot po ESD. 


— 


oo 


Adeoque communis illius Diviſoris ope reducentur expoſitz 
quantitates a*fFac,þ* be & abtaf =b* bf, ad 
rerminos in eadem ratione minores «+6 +c, & b Tf. Adeoqg 
a* $4ac b#® —be a%bzc 

FAST 0f on $f ff. | 
* In hujuſmodi icaque caſibus, atque hiſce fimilibaus, ſagacica- 
te opns crit, & conlilium in arena capiendum, ut expolitz 
quancicates compolitz, ad fimpliciſſimas in eadem ratione re- 
ducantur. 


Sed de Additione & Subdudione haRenus. 


l— 


# 


—— w 


GAP. ALL 


Fraftionum Maltiplicatio & Diviſio : per numeram Integram ; per 

. . numerum fraftum. Maltiplicationis,& Diviſionis inver(e, equi= 

; pollentia. Produdi, & DQuotiemis, in minimis termings exhibitie. 

Operationum precedentium ( Addinonis, Subduftionis, Mmltiplica* 
tions, & Diviſionis )) brevis Sznop ſos. 


Equicue Frattionam Multiplicatio & Diviſio. 


Si Numer fraftus per Integrum multiplicandas fie, nihil hic ;yjegrum 
difficultatis ineſt : Quippeid ſola Numeratoris multiplicatione pera* Myltiplice 
gitar. Sic $x2— 7. Nam bis dup ſunt quatuor , quzcung; jo, 


demum 


Fraftionis 


Pifio, 


per numerum 
IntegrumDi- 


373 De Frattionum Multiplicatione & Diviſiene, CAP. 43) 
demum ea fint quz numerantar : five integra lint, five partes, 
Qua enim ratione, bis duo homines, ſunt quatuor homines, big 
duo corpora, quatuor corpora ; bis duo integra , quatuor inte- 

ra; bis duo millia, quatuor millia; &c. ( nempe, quia bis duo 
laplicicer, ſunt quatuor:) eidem, & bis duz partes, quatuor 
partes; bis duo quadrantes, quatuor quadrantes; bis duo quin- 
tantes, quatuor quintantes, ( five partes quiatz. ) 8c. Sic 


, 2 * | A 
z*A,vel 3A, crit 2 * Sic Dx F,, vel, F+D,vel s D, 


DD; | 
erit_ 'B ©. Etſicin aliis, | : 
Vel etiam, quoties id commode fheri poteft , pro Multiplica- 
tione Numeratoris, ſubſticai poterit Denominatoris Diviſio.Quippe 
idem omnino fit, quoad fra&ionis valorem, five multiplicemus 
Numeratorem, five Denominatorem dividamus : & contra. Si 
enim verbi gratia, duplandas fit numerus fraus :: perinde 
eſt ſive duplicetur numerator, ut fiat 45 five denominacor bi« 
ſecetur, ut fiat Ze readem enim utrobiq; prodibic fraftionis 
quanticas, £ = +, quoniam eadem eſt utrobique numeratoris 
ad denominatorem ratio, quippe 6.4::3+2, Sic alib; 
EX3—=*Z = © = ErSupq = 2 = 2,455 = 35 =£+ 

BA A 

&c. Et pariterin Symbolis. Eſt gg x*B= g8T <C* 


Contra vero: Si per numerum integrum dividends fit numer us 
fraius : diviſo numeratore per diviſorem datum, dividitur fraftio» Pata 
fi dividenda fit fratio 5, per 2 : prodibit quotiens+5 . quia 
nempe 2 )4{2. Cumenim univerſalicer ſemiſſis numeri 4, 
fit 2 ; quzcunque ſint que numerentar : qua ratione ſcmi(ſe 
quatuor integrorum, ſunt duo integra 3 & ſemiſſis quatuor de- 
cadum, duz decades; &c. Eadem & ſemiſſis quatuor partium, 


ſant duz partes ; ſemiſſis quatuor quintantum, duo quintane 


tes. &c. 
Vel etiam, fi ejuſmodidivifio commode fieri non poſlit;(pu- 
ta, com diviſor datus, non eſt Numeratoris aliquota pars , a- 


 deoque non illam preciſe metiarur fine refiduo:)) pro Divifione 


numeroioris, labſticuatur , Denominatorzs multiplicatioz tantuandemt 
figuidem valet, ut modo dictum eft. Quo enim major eſt de- 
nominator , eo minores ſupponuncuc integri partes 3 adeoque, 
manxnte 


—_ 


r 


CAP.43, De Frattionm Multiplicatione & Diviſions: 


five ſumatur parctium numerus, verbi gratia, duplo minor,hoc 
eſt, ſemiſſis; five idem numerus partium duplo minorum, hoc 
eſt, dimzidiatarum: utrobique enim aſſumitur defignatz quanti- 


A 
ItmC) KR 


A”. A 5. 28 : | 
(s Co RA) ( aB= B * Ec poteſt quidem po- 


fterivr hxc methodus ( per denominatoris multiplicationem 
ſat commode ubivis adhiberi : prior autem illa ( per numera- 
toris diviſionem) hand ita commode nil: cum diviſor eft nu- 
meratoris aliquotapars. j ; 
Cum vero Frafioproponitur, five Multiplicenda five Dividen- 
da, non per numerum integrum, fed per al:am fraftionem : opera- 
tio paulo magis intricata eſt, nec niſi duabus operationibus 
diftin&is abſolvitur, Nempe, pofquam per deti Multiplicatoru vel 
Diviſoris Numeratorem, tanquam per numerum -integrum ( ut modo 
oftenſtim eſt) fuerit multiplicata vel diviſa ; quantitas inde prodiens, 
deinceps per dati multiplicatoris aut diviſoris Deneminarerem , conmraria 
operatione afficienda eſt. Quippe hzc poſterior operatio quaii cor= 
rigit priorem,quz numeratorem fraftionis,canquam fi efſet nu- 
merus integer,aſſumpſerat. Roy 
Sic ſi multiplicetur +in 2, prodibit 53 at ft in & (newpe 
prioris multiplicatoris triencem)) prodibir 3 457+, (nempe 
prioris produtti triens,) adeoque +5 — 13. Ratio ſatis pa- 
ret. Nam qui multiplicar per 2, petit duplum : ar qui multj- 
plicat per #, petit duphi trientem ( five trientis duplum, } a- 
deogue quod ex duplicatione prodit, eſt triſecandun , ut habe- 
| A - AC AV pAC 
atur dupli triens. Sic 5 xG—= FB"? & DJ) BD3 
0 AC 
ergo 4 *D =ED* : 
Eodem modo, i dividenda fit fraftio 


X 


* per 2: Niviſe priug 
| (E: qu# 
De. 
—{ =} x 3: adcoque 


iP, 


*rper diviſoris Numeratorem 2; nempe 2 }F(5 

provenir tratio 5 vel ,* , maltiplicanda erir in divitc: 15 

nominatorem 33 puta j4* 3= 15 
Bb b 


379 


manente eodem muneratore, minuitur fraftio. Et perinde eſt 


F raftionis 
per frafioe 


nem, Multi- } 


plicatio & 
Diviſio. 


Lp "i, * . 


3Fo Dt PFraffiihih Milliflicationf®& Divifiew. CAP. 2, 
2)2#(12—$ ==1 +, Ratio patet. Nami qui dividie pet 2, 
petic quaſi quottes in numero dividedo coritiheacar humerus 2: 
' quod Ubi ex quotiente reſciverit, nultiplicahdo porrs per 3, 
cognoſcer quoties cStineatur 3 ,nempe nirmert 2 triens: quippe 
nurferas eriencuin binarit, tripſo major fit necefſe eſt quam bj. 
nariorum numerus, cum quiliber binarius contineat ſui tres 


| 2% A 
trientes. Sic in Symbolis, D) B ( 5 » & x« C= 
AC DyAfAGC 
BD-2 9 ©) Cu 
ne hincftatim conſtat;. ( quod apprim d! | 
Mauliplice Acque hinc ftatim corniſtatz. ( qu appriine notandum eft,) 
tionis © Di- Tdem omnins fieri five multiplicemss per © , five dividamn per G+ 
viſionis in + | 
— —gh quippe eadem utrobique prodibit quantitas . Item five multi- 
pobentias Plicemus per &, (five dividamus per 2 vel {; quippe utrobique 
quzricur expolicx quantitatis ſemiſſis. Item, five per 7 mul- 
tiplicemus,five per + dividamus. Ec fic ubique; ſic licet quan- 
titas ( fic dividenda aut multiplicanda) vel incegrum quid , vel 


frakum, 
D AC CE Bade 4 Cc 
Da (Sf. EY MCLE $ 


X 


2)9 (tt = 6= gx. L) 3H =6 mn {x3 


Breviter ; Multiplicationis & Diviſionis ( in Fra&ionis) do« 
Arina, hujuſmodieſt ( ut ex prediRtis liquet:) 


Nameratoris 


ww | VF ow % 
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Multiplicatio, Multiplicac 
Numeratoris 2 . 
. C Divifio, dividit / 


« frattionem. 
| Myltiplicatio , dividit 
Denominatoris 


Divilio, mwltiplicac 


Quia verd numerus quilibet per quemlibet multiplicari pp- 
teſt commode, at non ita per quemliber dividi ( ut nempe nul- 
lam fic refidauwm:) ucraque igitur operatio, tuw Multiplicatio 
dcilicet, tum DiviſioFraQionis, per folam Maltiplicationem a 
Pleriſqueinflicui ſolet; illic guidem Numeracoris, hic Denomi- 
anatoris, Ageoque | 


© Nameratorem, mulciplicant : 
Malcplicands 2 CFrafins 


.C Denominatorem , dividunt 


Si itaq; ejuſdem alicujus fraRionis,(vel etiam quantitatis in- 
tegrz) tam Multiplicatio tum Divifio fimul inftituenda fit 
(quod quidem: ubi expofitus multiplicator aut diviſor eſt fra- 
io, contingit,) utrumque faciendum eft, Nempe qui multi- 
plicac per 3 ; ille revera multiplicat per 2, & dividit per3 : qui 
autem per * dividits ille dividic 2, & per 3 multiplicat. Ec 
proprtexea, iHic. numerator ( quantitatis expoſitz )) hic Neno- 
minator eſt per 2 multiplicandus : arque etiam Denominator 
illic, hic Numerator , multiplicandus per 3 . ( Eodem plane 
modo, atquein Additione & SubduRione coptingit : Puta gui 
addic 2,3; ille revera addit 2, &3 demit: & qui ſubduciz 
2 —3; illerevera2 tollit, & additz. ) Arque:hzcquidem 
ad fratjonum tum Multiplicationem tum Divifionem rite in- 
telligendum, dia ſufficianc. 

Si autem id expetar aliquis , non modo verum at habeat live 
Produftum Multiplicationis , five Divifionis Quotienzem; led 
in minimis terminis: Poteit quidem illud obtineri, vel Produ- 
Qum aut Quatientem jam inventam reducendg; { eo nempe 
modo quem in przcedenre capite indicavimus 3 puta tum nu» 


Produtti & 
u0LIEAtIS 
exhibitio in 
minimy ter= 


meratorem, tum denominatorem maxima communi menſura 71+ 


Bbba dividendo 


232 * De Fraftionum Multiplicatione & Divifione, CAP,;3, 
dividendo:) veletiam, ft id pottus' expetatur, prxparatione 
faa antecedanei : nempe hoc modo, Redacantur primo;ex«= 
poſitz fraftiones ad terminos ſyos minimos; Numeratores ſci. 
licer fingulos, ſuosq; reſpeFive Denominatores communi mc n- 
ſura maxima dividende. Deinde vero, in Multiplicatione, Ny. 
meracores finguli, cum Denominatoribus alternis , fic compa- 
rentur & reducantur; at, in Diviſione, tum Numeratores invij- 
.cem, tum etiam Denominatores invicem , fic comparentur & 
reducantur : Et przparatione fic fata., tum tandem fiat ea quz 
przcipicur rermjnoram Maltiplicatio; Nempe frafionis Multi- 
plicandz, Numerator in Numeratorem,& Denominator inDe- 
nominatorem Multiplicantiducatur; fraftionis autem Dividen- 
dz, Numerator in dividentis Denominatorem , & Denomina- 
tor in Numeratorem. (Quod fic breviter enunciat Oughtre- 
dus, Multiplicatio comp arat heterologes terminos, & multiplicat homole= 
05 : Diviſio comparat homologss ; & multiplicat heteralogos.) Sic it 
raCtio ,+ in 5£ ducenda fit: Reducta prias ,F ad 5; com» 
paro adhuc 2 numeratorem prioris, & 32 denominatorem po- 
Kerioris, proque illis ſubſtiruo 1 &:16 : tumetiampro 9 de- 
nominatore prioris, & 15 numeratore poſterioris , ſubſticuo- 
3&5. Adcoque tandem prodibit ,;z. 


_— 7: 
Z” 5 a _ 
24,59 5 EE TREE 
W 32 — 78* ee” it” es a bad ho 
YN 16. ED 
3 


Similiter, fi dividenda; fraftio.,3 — 3. per 214 = 14: 
aperatio fic praceder, 


I k 
16 Z C:-:. 6 
. 3 \AETS.. « Jo_(4 
2 145 = IF ) 1g GS: Sic qd }z -b* 
5 g n b 
3 


Totum 


CG AP: 44. 


dum fſubjicimus . 


hs 


+@ahb 


b& 


De Frafionum Reduffionihus varime 


Totum itaque tum Additjonis & Subdutionis, tum Multi- 
plicationis & Diviſions negotium, in numeris Fractis: duobus 
his capitibus abſolvimus. Quod brevi hac Synoph conlpiclen- 


| Additio & SubduQio.. 


Multiplicatio. . 


Diviſio. 


De Fraftionum Redufionibus variis. Improprie frafionis ad nu- 
merum integrum vel miflum vedufio : & contra. Reduftio ad 
mininios termines + Ad communem Deneminatorem : Ad Deno= 
minatorem datum * Ad communem datumve Numeratorem . De 

 fraftienum frat7ienibus reducendis. De fraftionibus Srxagenariis 
& Decimalibus, tum ad invicem, tum ad fraftiones ordinarias re- 


ducendis. 


C Um eadem quoad valorem fra&io, mille modis defigna- 


——_—_—_— 


"Y 
L — 


C AP. XLIV. 


Operctionum 
in numeris 
frat , Sy- 
nopſts- 


ri poſſit,uri ſuperius traditum eſt : Expedic nonnonquam 


ex una in aliam formam fraCtiones tranſmutare; variaſque iJla- 
rum ReduQiones inftituere ; quarum przecipuas hoc ſumus ca» 


pite tradituri. 


Fractionem Impropriam , ad Numerum Integrum , vel ſal- Fraftionis 
tem Miſtum reduci potle 3- ex fuperioribus-paret. Nempe, Nu- improprie 


* meratorem per Denominatorem dividendo. Sic 2® — 4 , quia ad nunerum | 

integrum wel- | 
” mſtum Res 
_ untfio: 
Sic CON As 


AB 


EE” 
6)24(4- Er*fF—33, quia 7)24(34%. Item 7; =4 


: A 
quia 4)4a( 4, Et 


—— 
2 
* 


Bb bz: 


quia. 24) 4a( 2, 


Frattionss\ 
 reduffio ad 
minimss ter- 
Minos, 


De Freftionm Reduftionibus varies GAP. 44) 


h b . 
—' =B. 7 P3t7* &. Cumenim ( utſuperiug 


ditumeft) Fradtio, ( ſive propria five impropriag ) non fit 
nifi Diviſionis imperfetz indicium: Diviſio Hla,attu preftica, 
id ipſum efficic,quod Fratio indicabat faciendum. 

Ec Contra, Numerus quilibet vel Integer vel Miftus,ad fra. 
Qionem impropriam reducitur. Nempe multiplicendo nume. 
rum integrum, in datum denominatorem. Sic g = *#, 2 — s 
&c. ( quia nempe 3 =4=— 12. & 2x3 <6.) Cumenim in 
ſingulis integris, continuantur guatuer quadrantes; intribwus in. 
tegris continebuntur quadrantes ter quatuer, hoc eft duodecim. 
fic de czteris Item 1% — 3+L — +. Ten" TYFae"F ec, | 
eadem plane de cauſa. Et in -Symbolis pariter 4 ==x 


þ acth a* ackes® 
Ee 30+ © ==, Er 6 TE 7T_ &c. Arque 


hzc quidem numeri integri miſtive in frationis formam re- 
du&io non raro uſui eſt, prefertim in addendis, ſubducendis 
comparandis, hiſce numeris fraftionibus immiftis-. Sicuc, e 
contra, fra&tionisimpropriz ad numerum integrum miſtumve 
reduQio, ad earundem zfimationem facilius.& clarius mente 
aſſequendam maxime conducit, 

Frafionis ad minimos terminos reduQtio', ex diis Cap. 
XLII. ſatis innoteſcit. Diviſo nempe utroque cermino per 
maximam communem menſuram ( quzex ibidem traditis in- 
veniatur,).prodeunt termini in eadem ratione-minimi , five in- 
ter ſe primi : adeoque minimi qui eundem frafionis valorem 
exhibere poterunt. Sic ,4 =4, diviſo fcil. cum numers- 
core tum denominatore per 3. Et 35 —=$, & $5 =*,, (divi- - 
Hs nempe tum nameratore, tum denominatore, illic per 5, hic 
'AB A AB 
—=z=1z&c. Item FT =Ee* g= 
A AC 4 BC 
7 = A, (dividendo utrinque per B. ) Sic LEE Bn = 


4 54bb wat cb _ 
þ mc _ 


AtB | 
—Þ- (diviſione fa&a per GC. ) Er 


8436 


4 : 


CAP. 44 De Fraffiomin ReduBlienibus variie. ;k%5 
4b4b* mac bc ab 

otb., hem” po LETT OE 3+ (fafta ntrobiq; 
divifione per þb — c.)Et fmilicer in aliis. Eſtque hzc fraionit 
ad minimos tertninos redudio,ad facil iore valoris xflimatione 
spprime utilis, Ecquis enim non facilins intelligit & mente 
concipit frationem five rationem +, vel 1ad2 3 quam 42, 
vel 583 ad 1566? Adeoque tum fractiones tum Rationes 
commodius exprimuntu noe paribas) in minoribus quam 
in majoribus terminis ; & propterea, ( niſi quid fpeciacim ali 
ney altioris momenti impediat,) ad terminos minimos re- 

ucendz. 


Frationum duarum pluriumve ad communem denowina- Fraftionum 


reduio ad 


| | 1 ve . communem 
Nempe denominatoribus omnibus continue duRis , habetur p,, 


torem reduQio, (quz quam ad Additionem & Subdufionem 
neceſſaria ſit, jam ſupra dium eft,) oftenditur Cap. XLII. 


communis Denominator; cui conveniant Numeratores, ex nu» 
meratorum expolitorum fingulis, in relſiquorum omnium de- 


: nY : &- -- 4 
nominatores continue duftis, emergentes, Puta, 5 * 71 * BL 


aBy b B | | 
fic reduz, fiunt —_— "fy * ee £,2.*. mn 


30 


ducuntur ad 7, 32 , i£. Sj autem non modo ad commnnem 
ſalcem aliquem , ſed ad minimum communem denominato- 
rem, reducendz fint expoſitz quorlibee fraRiones : Habetur 
communis ille denominator, ft datorum denominatorum ili 
omnes qui communem aliquam menſuram patiuntur, per illam 
dividantur, &-, pro .ipiis denominatoribus, quoticntesex en 


divifione emergentes afſumantur; ut ex hocum quotientum, 


reliquorumque fiquiſunt denominatorum , ipſiuſque commu» 
nis diviſoris maximi ( aut etiam maximorum omnium, fi plu» 
res fiant comparationes,,) continua multiplicatione habeatur 
communis denominator minimus : (ad quem quzrendi Nu= 
meratores congrui, modo mox oftendeado.) Sic in modd ex» 
policis, 4,54, 53 quia 23 & 4 communem patiuncur diviſorea 
2; uterque per 2dividarur 2 )Ja(1, 2)4{ 2; & quovien- 
res ea divilione emergentes, 1, 2, cum tertio denominatore 55 
ipſoque communi diviſore 2, continue multiplicati , exhibent 


minimum commune denominatorem 1-x2Xx5 x2 — 20. 


Cui 


rem. 
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Cui denominatores congrui ( modo mox oftendendo) aſſump. 
ti 10, 15,8, exhibent expoſiris 3 ,4 , 5 , Zquales cognotmines 
22,32, z*, &quidem minimum communem denominatorem 
habentes. Sic 4,,7,5; divilis tum 2 & 10 per communem 
menſaram 2, prodibunt quotientes 1, 5; tum iterum 5 (quos» 
tientum jam inventorum alcero, qui propterea etiam eliminan- 
dus erit, c5aſque loco novus per ſequentem divifionem ſubſti- 
tuendus) & 5 ( denominatore tertio ) per communem diviſfo- 
rem 5, unde prodibunt quotientes 1, 1, & [ex prioribus duo- 
bus) reſumendas 1 , qui in duos communes diviſores 2, 5, con- 
tinue dafti, dant 1*1u1x2x5 — 10 communem denomij- 
natorem minimum ; quibus reſpondent denominatores con- 
grui 5,3, 8; adeoque fraftionibus expolitis 5 , , , *, £qua* 
| : h 
les ſunt, cognomines ,7,,5, u5 « SIC ,6 I py bY 
: | - ay ds bel casp 
reducunturad cognomines minimos , 2, 1228, apy 


Invento autem communi denominatore minimo, Numeratores 
congrui inveniantar, hoc eft,frationes expolitz ad datum De- 
 _ _ nominatorem reducuntur, h.;c modo: 

Fraftionis Ad datum denominatorem reducitur data fraQio, fi novus 
ad Denomi- afſumatur Numerator, qui, ad datum Denominatorem', eam 
natorem da- habeat rationem, quam haber fraftionis datz numerator ad 
tum redudive. denominatorem ſuum. { Ratio manifeſtaeſt; quoniam dum 
ſervatur cadem Numeratoris ad Deaominatorem ratio , eadem 

manet fra&ionis quantitas. ) Sic ti fraftionem 3, reducere ve» 

lim ad zquale'n aliam,quz denominatorem habeat 10; quz- 

renduseft Numerator, qui litad io, uteſt 1 ad 2. Sive, ad 

quem, eatn habeat rationem 10, quam 2 ad 1.Quod per au- 

ream regulan; peragitur: Puta 2.1::10, q=2 =5. A- 

deoque ,+ =+. Pariter fi ad eundem denominatorem 10, re- 

ducere velim freftionem 5 : ſamendus eſt Numerator 8: (quia 
5.4::10.8.) Adeoque ,4 = + Ec propterea ( quod mo- 

do difym erat.) frationes 5, ,3,%, ad communem denomi- 

natorem 19 redufte,erunt ,£,,+.,3,, Eodem modo, fra- 

Riones 4,3 +, ad communem denominatorem 20 reduftz, 

erunc 53 ,+5+,5*;CNam 2-1::20,10.Ttem 4-3 Ms I5. 

tem 
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4 | 
Item 5-2:: 20. 4.) Sicfrattio 7, , ad denominatorem be 


| - @E . -@bec. : 
reduQa ,erit 3, ( Quia b.a::bc. © Sac.) & fra- 
| ac 4 

Gio 57 3 addenominatorem b reduRa, erit 7 © ( quia 


'ach 
dc, 4c::b. F— 4.) Ec ficubique, ,_ 


Atque hujus redu&ionis magna eft utilitas, [at alibi, fic) in 
partibus expoſitis alicujus integri, ad partes nobis notiores, vel 
uſitatiores, reducendis. Exſempli gratia ; fi exponatur 7 Solids 
Anglicani; & ſcice velim, quor ca fraftio valeat: mmmos De+ 
narios diftos, five partes duodecimas. Reducenda quippe erit 


c_ fraftio 2, ad zqualem aliam quz denominatorem 
a 


eat 12. Adeoque (quia 3.2::12. 8.) invenio 3, be(l- 


ſem , ſive duos trientes, tantundem valere atque ,*, ofto duo- 

decimas, hoc eſt, o&o denarios. | 
Verum hic intelligendam eft;non poſſe'ita ſemper ad datum 

denominatorem reduci fraRtio data, quod pro quxfito Deno= 


minatore emerget nonnunquam vel fraftio vel numerus miſtus;” 


adeoque non poſſit fra&tione fimplici,quz-datum habeat denos| 
minatoremgdata fraQio defignari,ſed traftione compolita opus 
erit. Puta fi frationem ? , ad partes duodecimas reducere ve- 


lim , {hoc &ft, ad fra&icnem zqualem , cujus dencminator_ 


fit 12-) quoniameſt 5,2:512..*5 =4 }, quzſita fraltio c(- 
= <p 


4 
ſer T-* Hoc eſt, 4 duodeciwe, atque inſupet 5 unius duodes- - 


12 
cime. Adeoque, verbi gratia, 3 ſolidi Anglicani, valebit de- 
narios Anglicanos 4 7; hoceſt quatuor dcnarios,atq; inluper 


5 unias denarii. Sic, frattio 7 2 ad aliam reducenda quz 


Ccc nl 


Frationum 
| hb Jac . 1 Tedudio ad 
denominatorem habeatc, erit {-* datum Nuys 
Quz autem jam tradira ſunt de Fraftionis ad datum Deno- reratorem, 
minatorem reduQione; vel etiai plurium fraRionam reduftio- 7Numera- 
ne ad Denominatorem communem: Eadem non difficulter de terem comme 
reduRionibus ad Numeratorce datum, aique 2d num:<ratcs rem. 
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Fern communem) , exponi peſſant. Vix enim aliud ad hoc fas 
Qu opys eſt, quam ut pro Nenominatorz voce ſubſticuatur Nun; 

Pdtors; & contre; Sic fraftiones £72, #quipollenthifce 2 zl 
Item fraRionibus 4,4,5, *quipollent ,5,4,.t. Er fra. 
ay: 37 qe I TT 11-4 4.7 Whe—afe>. 80 

Rionibus @ * 8 7, ?quipollent 7359 Gat? Joe 


Fe” 


us 5 Pl —_— 


ces N*M VEE 2 | 
Sic fraftio 7, , ad aliam reducenda-quz numeratorem habeat_ 


c a - : od 
c,erit TT =7 * Ecſicalibi. 


Defratiie: ; Dx Fraonum trabjonihws five minatiaram miquiila, re+ 
nams fraftio. Gacendis z nopnihil eriam.dicendam oft. Quipge nonnynguam, 
nibus redu. FfaGodem aliquam gleerius frang] concingle, cujus, canguam 
cry Iacegr), partes, Mingrie minutiarum, five fratjonum fraftio- 
nes dici ſolent. Pata trientis ſemis, vel belſis dodrans,%c; quos 

fic notareſolent, ££. IP &c. vel fic , Text, ex. &c, 

Malſem ego fic 3. #- *+. &c. (quippe nihil aliqd eſt hg- 

juſmodi fraftinis fraftio, quam fraftio ex dyabus invicem, 
mulcjplicatis compoſita.). ri enim +.A vel £xA, eſt ſcmillis 

uanticatis A; &z,vel zl, emiiſis anjus Integri; £x 2, 
Exits dorm; 35, fohifhy eclath' 1665 <2, off emily, 

. tientis; 4, dodrans beſſis, ive "tres quartz duarum terria- 
rurn : &c. 6s 264019 as eng Ip 

_ Acque .hinc ftatim, patet methodus, ejuſmodi fraftiongy 
© E JET g1 747 SY. TY, == ; 145 2 Is $1) } 
compolitas ad (implices reducendi.” Nempe mulgjplicatione, 

ſola id peragitar. PucaduQtisInvicem 4&3, eric (per tradi- 

ta in ſuperiore capice)"$* f= =>. Sic Ix +. &c, 
Siwilicer fi plaries adhuc. componatur ; puta ſemis dodfantis 
duarumtertiaram, 3x4x#=4£ =. Eric alibi, | 
Str" ae" _— CO— - 
Eodem plane modo reducenda eft, hujutmodi fraftio i, 


hoc eſt 4 #+,%, ſive 2$x,5 = =+, alizque ſimiles ubij 

Numerator fratjonem adjun&am habet. Quod etiam fic tra-. 
di poſlit : Duftis tum fumeratore 47., tum Degominatgre 12, 
in communem multiplicatorem 5, prodibic (immutata quan- 
—_—__—_o_.T oc —ETSTTOTTOTOCOOMEr TC. 
Nec dillimilis erit reduRio fraftionis hajuſmodi { cujus De- 

| EO. 7 -— enounge 


IV (i ds Bb tr 1-2 2-1 f W' *, ag 
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nominatori ad;ungitur fraftjo ) I == +» DaCtis nem- 
pe tum Numeritore tum, Denominatore, in communem mul- 
tiplicarorem 2, nen immucatur quancitas. | os bo 

| _—_ ; Fa . - | *H A aoattrolartads 
- Sic TERRY duRis nempe tum 'numerat6re tum de= 
gorbiiatore, in 10 = 5 * 2+ bo ole 18 
 Eademyue plane methodo utendumt.erit, in fra&ionibus (f 
id obtingat) etiam adhuc ulterius fratis, ſive quoad Numeri- 
torem, five Denominatorem, five etiam utrumque, Ur non fit 
-opus hiſce diutius imthorari. -+ 5 Si 
Supereft ut de FraftigniBus Sexagenariis, & Decimalibus 
verba facimus ; earumque tum ad invicem, tum ad fraciones 
ordinarias reduQtione; atque harum ad illas. Ex omnibus enjm 
frationum Bedudionibus hx dux pre reliquis celebres ſary; 
nempe reductio ad partes Sexdperiarias; &'ad parte Decimales: 
& vice verſa; Ila veteribus. admodum familiaris erat & fres' 
gquens; hzc niaxime Recentioriblis. * 604” 
In penis Sexagenariis, ſupponicar integrum quodvis 
in partes 66 dividi,quas vocant,aiv-i minuta priqa;ſcrupulos 
primos; Er cara quodliber in, 60 nyinurg fecunda; & quodvig; 
hora in” totidetiy minus tertia ; & fic Tehncerm—in oacinge . 
ratione ſubſexagteupla: *Sic-, verbi gt#rid; Hora dividirgr in. 
60 minata pthma; & quoaliber minutuin pricium in'ss ſecuny 
da; & quodlibet (ecundut I (oeidear edrida, &c. Item circgli, : 
five quadrants, aut etiam Sighi Gradus quilibet eadem ratione” 
dividitur in Minata prima, ſecunda, tertia, &c. * * | 
In Recentjorum partibus Decimalibas,ſupponitar Iptegrum 
quodvis dividi in 10 pirtee decimas; & decima uzliber, in,10 
- Centelimds;\ quzſbet cenitelima in 10 MAlletithas ; & (ic 'dein- 
ceps, in continua rationefabdecupla infra LUnitatis Iocum de- 
ſcendends, ſicut ſupra Uniratis locum continua ratione decu- 
pla aſcendicur, ad decades, centurias, millia,&c. Quz quidem 
ratio dividendi integiuth ,multo accommodator eft, quam ve- 
terum Sexagenarta ;* quia*frationes:-deoifha e$ eodem plane. 
modo traftantur, tongmearintegri,(ut ſao; loco ditum cf, )" 
nullamque calculi difficdltatem involvune ;. cum Sexazenaria 
Ceca | illa 


4” 


Reduiiio 
frattionis 


males. Ft 
contya. 


ordinarie-q 
partes deci- 


; x 5) 4. 4 0,3... 
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ilta progrefſio perplexa nimium fit, variaſq; reduQiones poſtu- 
De utriſque autem feorfim dicerar. ER ; 
Redacicur fraftio quzljber ordinaria ad partes decimales, fi 
numeratorem ( addiris poſt lineam feparatricem quot opus ef 
ciphris, quz gradus infra Ulnitatem defcendentes defignent, ) 
per denominatorem dividamus. ( qQuippe hoc pafo diviſio, 
quary indica. fraQionis, notatio., atw peragitur : Quomodo 
autem ca inftituenda ef} per locos deſcendentes diviſio, jam (u- 
pra ſuoloco oftenſum eſt, ubj de integroram divifione verba 
fecimus. ) Sic -$=0\8.. 4 —0 (375, »&c. ut divifione pa- 


tebit.. - 
3b, + 


oy 
. 


Sf A 
$)3, 5 g0( 0, 375! 
_ BZ83 , 


Si autem (quod non raro contingit)) ejuſmodi occurrat fra- 
Eo, quzvel non omnino, vel non niſi longiori operatione, 
accurate poſlic in partjbus decimalibas exprimi : pofſumus o- 
perationem quouſque liber inftituere, donee quod ſuperfittam 
fir exiguam ur tuto negligi poſlic. Sic F = 0 (8333 &c, + — 
0[5666- &c. * = 011656 &c.+ = 0 8333 &c. qv = 0O 909090 
&c. ,{ = 0 [454545] Kc  4,= 0428571428 &c.(In-quibus om- 
nibus, alij{que timilibþag obſervare licer corundem- numerorum 
recurſum, ququſque liber continuandum, )Iem 4 — o 0937 5. 
3x = 01359375 -( In quibus, aliifque fimilibus, exhauricur 


. .quidem, ſed ſero, expolica. fraftio partibus decimalibus.) ur di-- 


videndo patebic. 
 x,G@ J0( 0,333 Kc, -. Xt, 5&5 &0(0,166 ke. 
; 'S BEE, : 2k ; | | 
S585 TIE Tf 7 IEG - 
5,23 5g 00(0, 45453% 3: ggggg{ 0409375 | 
Fx, X17 x4 | FA AZLER | 
XXXt% "'IILLS wo 
Ws NR 


* w 


hg 
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| Inhis, inquam, aliiſque ejuſmodi cafibus, abi partes decima- 
Yes vel inlongam nimis,vel in infinitom excarrunt;ſufficit vero | 
proximum pro vero accipere; adeoq; operatione quouſq; libet 
continuata, quod ſupereſt negligere, Puta, pro 4, &, i, 35+ 
ſumatur 0\3333- ©(8333.0 (90gog « 0.0937, . Vel etiam 
© (333. 012330 {909.0094 .Vel forte 0[33, 0.483 . o(9t* 
. 0109. prourt major minorve accuratio requiratur, | 

Fraftiones autem Decimales, ubi opus eft, codem plane mo- 

do ad alias reducuntur, quo reliquz fraftiones ab una ad aliam 
denominationem- Puta o|5s, hoc eft i; , ad z,. dividendo 
tum Numeratorem tum Denominatorem, per maximun.com=- 
munew diviſorem 5 . Sic ' 0\09375 — 333% = 3}, nempe 
dividendo per maximam communem menſuram 3125, Er fic 
in reliquis. Si atttem ea reperiatur menſura quz non quidem 
accurate,at ſaltem qui proxime utrumq;terminii menſuret;po- 
terit illius ope afſumi frefio ordinaria,quz,licet non accurate, 
quam proxime tamen zquabitur expolitz Decimali : adeoque 
pro hac afſymi poſlic ; przſertim fi ſupponatar fraftio jlla de» 
cimalis ( quod non raro fit, przſertim in tabulis Afﬀrono- 
micis, Trigonometricis,&c. ) ncn preciſe Geometricam ve- 
ritatem, ſed vero proximum, defignare. Sic, pro' 0 33333, hoc 
eſt ,3323 afſumi poterit tanquam zqualis *, cum ramenhzc 
aliquanto major fit, ( quippe xqualis huic 332+, ) ſed tan- 
tillo ut ca differentia tuco negligi- poſit, ub3 geometrica dxpi- 
fee non exigitur. | 


SiFraftio ordinaria quzvis; ad partes Sexageſimales re- Reduttio 
ducenda fit; Dufto Numeratore in 60, per Denominatorem fraionis 
fiat Diviſio; & Qaotiens indicabit Minata + Refiduum 'autent' ordinarie, 
diviſionis, fi quod lic, in 60 duftum ,:& per. Denominatorem' ag partes 
(fra&ionis datz) diviſum, exhibebit in Quotiente Minuta' fe- ſexageſima= 
cunga : Eric deinceps minuta tertia, quarta, &c- prodibunt, les, Et cor 

fi divifionum reſidua ſemperin 60 ducantur, & produda per jg, 


commaunem fraQionis datz Denominatorem dividantar? Quod 
eouſq; faciendum-erit,donec vel nulſum ſuperfit reſidyum, vel 
quod {ob operationem jam ſatis continuatam )negligi_poſlic. 
Quod enim de Decimalibus modo diftutn eſt, idem & in Sexa- 
| yi x ſepiſſme fir; nempe nugc in infinith, nunc- , 
lakem in nimis longum procedendum efle*prinfguam tota fra- 

Cccz cio 


goz De Froftiomm Redaftionibur varie. CAP, 4 
 Rjoexpoſira plane exhauriatur - quo tuſa, pro #ccutate vet, 
{altem vero proximum affamendum etie. | | 

he a: = Min: 12'. 30". preciſe. Ur calcalo patet. Hot 
modo, 


4 " I2 
60 60 
24 J30o(12'3i. 24)730(30" 
Ve .ctiam. 
5 I 
60 60 


24 )300(12'33—=13%» 2) 60(30". 
Sic ,* — Min: 3%, 10”. 54". 32", &c. = Min: 38% 11", 
fere. Nam 
7 2 
Md, 7 
11 )4q20(3Þ ;F- 11)120 (10 j3e 


= - 


10 6 
£0. 60. 
II ) 600 ( 54” £- 13:) 360 ( 32%" 2, 


Partes;iautem Sexageſimales ad fraftiones- ordinarias, reda- 
cuntur : fi reduftis omnibus ad ſcrupulerum ulcimamdenomi- 
nationem, corumgue-numero pro'numeratore” ſampto , con- 
gransſcribatur Denominatory nempenumerar ilfe qui oftendic 
quot ifs :ordinis ſcrupuli inuno integro continentats Sic 
12{, 30". reducuntur ad. fraQtionent ordinariam” ,;. Hoc 


modo . 
13- I 
60 ... HOY 
;—— TY , 
ZI0 60 249' 24 33 4 
O 60 2602 = Ih, © 2a — 260 
$1: GIANT: ang” pany? Ale . 
' "950 | 3600 


Cam enig fingulamjagts prima ;contineans:60 ſeoumda 5 12: 
© Se. ; | prima 
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prima.continebung; 74s: ſecunda,quibus: additis alits-ſecundis 
30 , crit ſecundorum- numerus 750, At vero imano Integro 
continentar Minuta- prima 60, adeoque minuta ſecunda 36002 
Suns ergo illaad:unup inctegraip;.ut7 5 oad';3600, Koc eſt (re- 
duione fratta ad minimos termines') ut 5 ad 24. Adeoque 
12'« 30", = 3Fos = 24, - ; 
Edt autem aſus partium,decimaliam incredibili- fere diffe- Decimalium' 
rentia magis compendioſus,quam partium ſexageſimalium. yſus, quam 
Quod vel unico hoc exſemplo ſatis indicabitur.. Sexageſima= 
Polito quod Solis curſus annuus,per integrum Zediaci cir- liam, quants- 
culam, abſolvatur diebus 365, horis5, minutis 494 .167,46"; expeditior, 
quzricur quantus ſit i}liws motus diurnus medias. Hos eft, jux- 
ta leges Regulz aurez; Ut tempus annuum, 365 9,5.,.49*, 
1 6”, 46"; ad tempus diurnum, 24Þ:{fic motus annuns medius, 
graduum 60; ad morum diurnum, graduum quot? _ 
Quoniam autem kic terminus primus , quifuturus eſt divi- 
for, ex pluribus denominatoribus conftat; quo melius infſtitua--. 
tur divifio, reducendus eſt iIle primo ad unam denominatio- 
nem. In quem figem, numerus dierum 365, per 24 ( nume-" 
rum horarum in fingulis diebus) mulciplicandue, atque adjicis- 
endz inſuper horz5 ( in quzſtione ad;jun&z ) ut habeaturnu- 
merus horarum is temporecexpolitog.nempe: $765; Hx-horz* 
in minuta prima redutz (multiplicands per 60) _adjun&is' 
inſuper 49' expoſitis ; exhibent minuta prima, 525949: His 
aucem minutis primis, in{ecunda vedaRtis, ( muljplicando per. 
60,) & adjunQtis inſyper 36” 'expoligis..habentur minuna (ſe- 
cunda 31556956: His denique in tertia pariter redaQis, 8 
adjuntis item 46”, habentur minuta tertia,. 1893447406: 
quz expolitam-rempus zquanr. | 
ReduCto autem tempore annuo in.24 horaria minuta.tertiaz- 
in eadem etjam-reddcendum eric cempus,diurnum; ;nempe pri-: 
mum in-24, &deindein 60 ter, continue multiplicando, adeo- 
que dics unus reperictur minuris tertiis 518-4000 Zqualis, 
Artque hac preparatione'fata; conſtituatur quzſtio. ad hanc 
formam. Si in anno integro, hoc ett in-minutis tertiis. horariis.;- 
1393417406; abſolvatur integer circulus, hoc ct, gradus ; 
350: in uno die, hoc eſt; minuris tertiis horarits...5 184000, 
abſolventur quot gradus ? Er, operationibus;Aurez regulz 
rice. pecaCtjs, repecictur, ne unum quidem- gradum integrum 
uno 
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unodie abſolvi; ſed 1455235485 unius gradus. Ut ex adjun- 
Ap.ocius proceſſus typo pate. . 


365d, 5h, 49', 16", 46". 1d::3608r, quot? 


X24 x24 
T460 2 4 
: 30 « 60 
| +5 | 1440' 
"= 8765 h x60 
BE pct, oa | $6400” 
5 25900 .” Ro 
—_ $49__ "$184000" 
525949 . 
ASS... 
34556940 
POE .; 
— Z4556g560 
: x 60 | 
18934173600 . 
T,6 | 
1393417406". 5184000": :3608r, quot ? 
360 
31104 


. 1866240000] 


| k.. -_; 
1993417406 ); 8662 40000 E 1893417406” 


Denique, ut inventus motus diurnus medias , ordinaria fra- 
Rione defignatus, nempe grad: o }3$$3*2522 , partibus ſexa- 
gefimalibus exhibeatur ; reducenda eſt fratio modo ſuperius 
_oftenſo, multiplicando Numeratorem per. 60, & produgam 
per datum denominatorem dividendo: atque hoc. continue 
quoauſque opus erit, Sive etiam ( quod eodem recidet) repeti- 
tis Aarez regulz operationibus; Nempe, ut Denominator fra- 
&ionis datz, ad ſfuum Numeratorem, fic 60:Denominator 
fra&ionisquzſitz, ad Numeratorem quzlitum ; hoc eft ad nu- 
merum partium ſexageſimalin loci proxime inferiocis. Adeogz 
tandem multiplicicalculo comperietur, motum ſolis ———_ 

medium 


, 
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« - medium , eſſe, grad: 01351617458 = grad: 0, 59*, 3%, 19", 
F 37”, proxime. 

1893417406 . 1866240000 2: 60, 59' 454122246 
1893417406 . 262773046 :; 60, 8" 512243514 
1893417406 « 619043513 :: 60.19" KIG2GK0068 
1893417406 », 1167680006 :: 60, 37%, 445224 


© 4# 


Totum autem hoc negorium,per partes decimales, Jeviſſimo fta- 
tim labore peragitur.Polito nepe quodSolis curfus Annuus, per 
Integram Zodiaci circulum abſolvatur,diebus 365 342555; mo- 
tus dlurnus , unica divilionis operacione peratta, reperietur, 
grad. o [625545373, proxime. Quod calculus indicabit. 


365 \24255$. 360 2:2 1:0 19856462725, 


x 
365 (242555 )360 000000 (0[98556463735 , 


Hanc autem quaſtionis tum propoſitionem tum reſolutionem 
in partibus Decimalibus , tantundem plane valere, atque ope- 
rolam illam in partibus Sexageſimalibus ; ſtatim apparebit, ubi 

| oftendero methodum has ad illas, & vice verla,reducendi. ; 

Reducuntur autem partes Sexageſimales, ( & quidem ea: Redud7io | 

dem methodo, mutatis mutandis, aliz item quantitates plurj- Pa1iumSex= 
bus denominationibus defignatz,) ad partes Decimales hac ape ſrmalium 
methodo, Qauoniam, verbi gratia, quodvis Minutum Tertium, 3d De cima- 
ſit 3 anius ſecundi, & quodvis ſecundum , 6& unius pri- les. & contre. - 
mi, & quodvis minutum primam ,* aunius horz; & 

| hora quezvis 44 unius dici: Erunt, ( in expoſita quantitate 
annua, dierum 365, hor: 5, Min: 49', 16", 46") minuta 
tertia 46'", xqualia 4 unius ſecundi; hoc efi # dividendo 
46 per 60) ſecund: o 7666 &c, adeoqg; 16,46”, — 16' 7666", 


Cumque hzc Secunda , fint totidem Sexageſimz unjus Primi; 


dividendo 16 \75656” per 60; reperietur 16 $7666" 

0{2794' & propterea 46', 16", 46'*, = 49's 16 (76667 — 

49 \2: 94, Er fimiliter, cum minuta prima fſint rotidem ſexa- 

gchme unius horzzdividendo jterum per 60zerant Min. prima 
Ddad 


49 


396 De Fraftionum Reduttionibus "vari. CAP. 
49 2-94” =0\®212 horz: adeoque 5h, 49', 16", 46", — 
5 [8213 horz, Er, quia hora eft ,+ diei; dividendo per 34 
reperientur horz 5 {212 =d:o\:425; adeoque 3659, 5h, 
49%, 16", 46", = diebus 365 2425 proxime. Operationis 
proceſſum hic ſubjecinmus. 


| | 265d, gh 49” 16”, 46”. 
60) 46, 00000 (0, 76666 &c. ul 265665 fecund 


60) 16, 76666 (0, 279 444 Rc. 49 (2794444 prim, 
60) 49, 27944 (o, 821324074 Rc, 5 \ $21224074 horx, 


' 24 )5,82132407(0,24255516975.&c, 365 24255516975 dies, 


Contra vero; Partes Decimales, ad Sexageſimales (aliaſve 
hiſce fimileſq;) methodo contraria reducuntur. Nempe reſi- 
duas ubique fra&iones decimales multiplicando per 60, ( aut 
per alium, quicanque faerit, queſire fraftionis denominato< 
rem. )Sic,verbi gratia, Motus Solis diurnus,grad: o (9856462725, 
reducitur ad partes ſexage- IG 


_ fimales 59", 8", 19"", 37" © | 9856463735 
quam proxime. Ur ex ad- 59"| 13878 241 x 60- 
Junta operatione patet. 8” 1 3269446 
Atque hoc padto 'partes 19” | 616676 
Sexageſimales,alizque plu- 37" | 00056 


ribus denominationibus 
conſtantes, ad Decimales reduci poſſant; & rurſas ( ubi' opus 


fuerit) hz adillas. Ecquidem de Fraftionum Redutionibus 


hatenus. 


—_— 


C AP, XLV, 


De Fraftieonum, & Rationum, Rationibus. 
Totius operis Epilogus. = 


Tque ha&enus quidem cum Frafionum, five etiam Ra- 
tionum, (quippe perinde eſt utra fub nocione confideren- 
ur 


. 


UMI 


—— 


CAP.45. De. Fraffionum & Rationum Rationibus. | 39y 


'tar,) Addicionem , SubduGtionem , Multiplicationem, & Di- De 


viſionem, vaiiaſque etiam ReduCtiones , quantum opus vide» 
tar, tradidimus : Non erit opus, ut quz de Aurea Regula (ut 
loquuniur) aliave de Rationum aut Proportionum doGtrina 
ſuperius tradira ſunt univerſaliter, jam iterum de Frationi- 
bus ſpeciatim reperantur. Quippe nihil hic novi occurrit de 
Fradionam, five ctiam Rationum, ( ſunt enim & illz quan- 


num K atio= 
ramve Ras 
tionibase 


 ticates) rationibus dicendum ; przter ea quz univerſaliter de 


Quanticatum fimplicicer (cujuſcunque int generis ) Rario= 
nibus jam ſunt iradita. Er quidem ut numeri integri { puta 2, 
3, &c.,) ſunt Rationum Multiplicium ( dupla, triplz, &c.) 
denominarores; fic frationes 3,7, &c, ſunt degominatores 
rationum ſubmultiplicium ( ſubduplz, ſubtriple, &c.) reli= 
quzque fraCtiones, 3 ,; + ,4, &c, reliquarum item rationum 
denominatores. Er quidem, ticut dupli ad triplum , puta 2 A 
ad 3A; eademeft ratio quz denominatorum ſuorum 2, ad 3. 
Sic, ſefguialteci ad ſe{quitertium, 4 A ad FA, eadem eft ra- 
tio quz denominatorum fuorum + ad +, Item ſubduplum 
ad ſubtriplum; ſubſeſquialterum ad ſabſeſquitertium, &c. ea» 
dem omnino ratio atque ſuoritm reſpeCive denominatorum, 


Dupl. Tripl ::2A.3A::2.3. 
Subdupl. Subtripl: :ZA.3A::4$.43:23.2, 
Seſquialt. Seſquicert::2 A. 4A::4.4:: 
- 


Item; Dupl. Tripl :: Quadrupl. Sextupl. 


Hoc eſt; = Z * 2 S/---3 6 
Er, Subdapla Subtripl :: Subquadri, Subſext. 
Hoceſt, $. 6 #$ $9 S 2 3 3:3. 2% 


Atque hzc quidem, cum apertiſſima ſint; mirum mihi plane vi 
detur Recentiorum aliquos,do&rinam de Rajzionum Rationi- 
bus, quaſi jatn platie novam vendicare, atque aſe jam piimum 
in Matheſin introdutam; cum tamen Aurez Regulz ( ut ve 
cant) praxis in numeris fratis, nil aliud plane fit quam'illa de 
Rationum rationibus doQrina , eaque omnibus notillima ; ſal- 
D dd 2 tem 


36s De Fraffionum & Rationum Rationibus CAP. 45; 
tem fi ſpecierum ſive. Symbolorum uſus etiam adhibeatur; quz 
non minus quanticates irrationales quam rationales reſpiciunt. 
Quique eaſdem plane leges de -rationibus addendis , compo. 
nendis, dividendis, alternandis, &c. in numeris frais valere 
docent, atque in numeris integris; eidem opera docent etiam 
Racionum rationes eafdem. ſubire-leges , atque rationes Abſo- 
Jutarum quanticatum. 


Totius operis Supereft adhuc ad perfeftam Arithmetict negotii traditio- 


Epilogus. 


nem, Axalytices dofrina, Quam quidem ſtatueram prelenti 0+ 
peri adjunxiſſe. Verum cum videam jam-ulcra quam ſperave- 
ram molem.creviſſe; nec interim poſſe totum iflud negotiung 
ita in compendium redigi, ut huic commode ſubjungi poſlit: 
Placuit potius rem illam totam hic intatam prxterire; adeo- 
que & Poteſtatum Analylin, five ( at loquuntur )) Radicum 


excrationem, quzque huic conjunQa eft de Radicibus ſurdis ' 


doftrinam. Quz omnia aliquando forſan, modo Deus ita. vo+ 
lueric, peculiari ſcorfim-volumine abſolvenda ſpero. Adeoque 
pedem hic figo. 


£$6020:363-26362 
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